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PEY AYTOPA

Aparu y4eHnuy,

MNpep Bama je apyru geo yubeHnka MatemaTrka 8 y Kom

cy obpaheHe HacTaBHe Teme:,[Mupamunga’, ,JInHeapHe
(I)yHKLI,VIje " ,CCTeMn NMHeapHWX jefHaunHa’,,Bamak, Kyna,
nonTta” Hagamo ce ga he Bam yL6eHUK BUTK Of KOPUCTK
NMPWINKOM YCBajatba HOBMX U NPOBEPEe CTeYeHMX 3Hama.
Bepyjemo na he 6utu og nomohu 1 HacTaBHULMMa NpK
oCMULWIbaBakby PefoBHe U foAaTHE HacTaBe N iheHe pea-
nusauuje.

3axBasbyjemo ypefHULMMa Ha Tpyay fa Kibura byfe npe-
rneAHa v ycknaheHa ca cTaHgapAnMa KBanuteTa yubeHunka,
W peueH3eHTMa Ha npumegbama 1 cyrecTujama.

AyTopu
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Yogek je HanpaBuno OpojHe Npamunae WMPOM CBETa,
Koje NpeAcTaB/bajy NpaBa pemeK-esa apxXuteKkType.
Y ErvnTy cy nupamuge rpaheHe ga 6u 6une rpobHuvile
bapaoHa, a y HEKM Apyrum genoBrma cBeTa, Aa 6u
AONPUHENe eCcTeTCKUM peLlernuma.

Ervnatcke nupamuae aaHac ceefjode O 3Hauajy Hu-
xoBe unsunusaunje, boratctey dapaoHa 1 XUBOTY y
TOM A0DY, Na cy 1 CBojeBpCHa TYpMCTUYKa aTpakuuja.

3a jegHy o Haj3Ha4vajHMjMX cmaTpa ce Keoncosa nupa-
muga wusluze. MNopeg Ernnta, nupamunge cy npaBunm v
y Mekcuky (En Kactnbo nMupamunaa cyHua), Utanujn
(LlecTujeBa nupamupaa y Pumy), ann n y 6pojHum apy-
rMM KpajeBMMa cBeTa.

Mupamuga npegctaB/ba v aTPaKTUBHO apXUTEKTOHCKO
peLlere, Na cy Tako, Ha Npumep, Y HOBMje Bpeme y
CjeanrbeHUM AMepurukum [paBama HeKe CropTcke
[BOpaHe 1 XOoTeNn Npae/beHu baw y obnuky nmpa-
MKOa (HNp. KoLlapKallKa ABopaHa Yy Memducy, xoten
Nykcop y INac Beracy). ¥ Mapwu3y ce, Takohe, Hanasun
BENMKa NMpamMmmaa og CTak/a U MeTana, Koja npeacra-
B/ba rnaeHu ynas y mysej Jlysp.

Y cBaKOQHEBHOM »KUBOTY, laNeKO off MaTeMaTNUYKNX
npobnema, MecTo ce cpehe n TepMuH Gupamuga Upa-
suIHe ucxpaHe. OHa Nogpasymesa KOMIJIEKC NpaBuna
MCXpaHe Koja ce 3aCHUBajy Ha PaBHOTEXN, Pa3HOBPC-
HOCW N YMEPEHOCTMN.




Peu,nnpamnaa” notnye of rpuke peyum mupaio (YuTa ce dupamuc), Kojom cy Npumn Hasm-
Baln ermnaTcke nupamuae.

Mupamnga SAA,...A_ je nonveaap 4vjy noBpil YnHe jenaH MHoroyrao A A...A v
ntpoymoBaSA A, SA A, ...,SA A, .Tputom, 6pojn je npupoaaH n eehn nnm jeaHak ca 3.

Ha HapeaHoj cnuum NprKasaHu cy Npymepu nosiMeaapa Koju cy nupamuge.

TTupaMuaa: TiojaM, BPCTE, EAEMEHTU

o

e

Ha HapeaHoj cnuum nprKkasaHu Cy Npymepu nomeaapa Koju HUCYy nupamuae.
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MHoroyrao (n-Toyrao) je ocHoga (6aza) nupamnge, a Tpoyrnoeu cy 604He cTpaHe j / ‘j

I\\_._ o

nnpamuge. CBe 604He CTpaHe YNHe OMOTad nNnnMpamuge. 1

Bpoj cTpaHuua mHoroyrna ocHoBe oapehyje Hasue nupamuae. Ako je ocHOBa Tpoyrao -
nvpammna je TPOCTPaHa, ako je YeTBOpOoyrao — NMpamuaa je YetsopocTpaHa Utg. Ha cnuum
y npumepy 1. Cy npukasaHe 4eTBOpPOCTpaHa, TPOCTPaHa, OCMOCTPaHa 1 LWecTocTpaHa
nMpamunga (cneea Ha AecHo). !
A

CTpaHuLUe ocHoBe NupaMuje cy oCHoBHe nsuue nupamupe. CrpaHuue 604HNX l/\}j
CTpaHa, Koje HUCY OCHOBHE, Ha3uBajy ce Oo4yHe MBMLE NUpamMmupe. A

Hakne, N-TOCTpPaHa npamuaa MMa n OCHOBHUX MBWLa U N BouHKX WBLMLA.

CBe 604He cTpaHe N cBe Go4He MBMLE NUpaMUae UMajY jeaHY 3ajeHNYKY TauKy, '
KOje Ce Ha3nBa BpX NpamMmunae. i

s

BPX =

BOYHA
MBULIA

BOYHA
CTPAHA

OCHOBHA
VBULIA

OCHOBA

PacTojarbe Bpxa nupamuge of paBHU eHe OCHOBE Ha3WBa ce BUCHHA Nupamuae. |

PacTojatbe Bpxa nupamuae of] heHe OCHOBHE MBuLe (BncHa boyHe cTpaHe) Ha3nea | -;j" D
ce anorema.

CBakoj OOYHOj CTpaHW NMpPaMUAE OArOBapa je4Ha anoTema.




AKO je ocHOBa NUpamMufe NpPaBUTHN MHOTOYTao 1 aKo je npaBa ogpeheHa Bpxom
nupamuge N cpeanluTemM OCHOBE HOPMaliHa Ha paBaH OCHOBe — KaXke ce Ja je nu-
pammpa npaBusHa.

3a nupamuay umje cy cBe 6OUHe UBWLE je[HAKNX AY>KMHA KaXKeMo [ja je npasa.

AKo cy cBe MBULe NUpaMne jeqHaKUX OYKUHA, 3a TY NMpaMUay Kaxemo aa je
jeQHaKoMBHUYHa.

3a TpoCTpaHy NMpamuay ce jol Kaxe fa je TeTpaeaap, a jeqHakoMBUUHY TPOCTPaHy Ni-
pamualy jow 30BeMO NPaBUIHUM TETPaeapoM.

Pl viMlelpl 3 \
3aHUMILUB NPUMEp NPaBUNHOT TeTpaeJpa je NakoBake 3a joryprT, Koje nonynapHo
Ha3MBaMO TeTpanak.

e

A

0,5%

- o

Y HacTaBky hemo pasmMoTpUTU HeKe Npeceke NMpamuae U paBHu.

mipluiMelp 4, 1

Lita mory 6uTK Nnpeceuyn NpaBuiHe YeTBOPOCTPaHe NUpaMUae M PaBHW Koja cagpu
BPX NMpammnie n ceue oCHoBy?

=

Peweme:
Heka je SABCD npaBuiiHa 4eTBOPOCTPaHa nupammnaa.

+ AKO paBaH a CafpXu BpX NMpamuje 1 ceye paBaH OCHOBe No NPaeoj Koja ca OCHOBOM
Ma 3ajeHNYKO jefHO TeMe — Npecek je 6oyHa nBKnua ogpeheHa TMm TemeHom (CvKka a).

+ AKO paBaH f cajpXu BPX 1 [1Ba Cyce[jHa TeMeHa OCHOBE Nupamuae — npecek je boyHa
CTpaHa ogpeheHa TUM TeMeHMMa (cnuKa 6).

+ AKO paBaH y CafipXu BpX 1 iBa HeCycelHa TeMeHa OCHOBE — NPecek je Tpoyrao uuje
Cy CTpaHULe gujaroHana ocHoBse U Be 6bouHe uBuue nupamuae (cnumka B).

+ AKO paBaH J§ cagpm BpX 1 CeUe ABE OCHOBHE UBULE NUPaMUae — NPecek je Tpoyrao
(cnukar).

a) 6)




yd

3a npeceKk NnUpamuje 1 paBHU Koja cagpXuv BpX 1 AnjaroHany OCHOBE KaXeMo
Ja je pujaroHanHW npecek.

M3payyHaj noBpLUMHY AnjaroHanHor npeceka ACS npasurnHe YyeTBOpPOCTPaHe nMpamuge

g viMelpl 5

ABCDS, ocHOBHe nBuuye 6 cm 1 BucmHe 10 cm. [~
Pewemne:
OunjaroHanHmn npecek ACS je jedHakoKpaKku Tpoyrao (BuAW CMKY B) U3 NPeTXoQHOr
nprMepa) Ynja je OCHOBa jegHaKa AMjaroHany KBagpaTa CTpaHuue 6 cm, a BUCKMHA My
je jeaHaka BucnHu nupamuge, Tj. 10 cm. Kako je ,umjarOHana KBagparta JyXnHe 6+/2 cm,
TO je NOBPLUMHA TOT Mpeceka jefHaka P, = 6\/_ ?cm P, = =302 cm?

lplviMiepl 6
[aTa je npaBunHa TpocTpaHa NMpaMmnaa OCHOBHe uBnLUe ad =4 cm 1 BUCMHe H=6 cm.

.

Oppepw npecek Te NMPaMrAae U paBHY « KOja je NnapanenHa paBHW OCHOBe, O BpXa
nupamuae je yaarbeHa 2 cm, Hema 3ajefHNUKIX Tayaka ca OCHOBOM M ceye 6ouHe nsuue

Te NnMpamnge.

S

Peweme:

Heka je SABC paTta npaBuiHa Tpoc-
TpaHa NupamMupa v paBaH « napa-
nernHa paBHW ocHOBe nupamunge. MNa-
panenHe pasHu ABC n o ceKy paBaH
ABS no npaeama ABw A B koje cy na-
panenHe mehycobHo. Buan cnuky!
Opatne cnegu ga cy Tpoyrnosm ABS n

AB
ABS —=—
CJIVYHU, Na BaXKun A8, A15 ( ).

Heka je Tauka O cpeaniiTe OcCHOBe 1 Heka npasa SO npofvpe paBaH a y Taukn O, . Tpoyrno-

BUAOSUA O,S cy cnnunm, naje —— (2).Capa, w3 nponopuwuja (1) 1 (2) u gatnx no-

AS OS
AaTakacnegunpa eﬂ o5 _ E 3.Ha cnvyaH HauvH Nokasyjemo Ja EEZE:
1 48 " 05 2 Yiemosale 5 =05 >

rae je C, npopop nemue CS kpo3 paBaH a. [pecek nnpamnae v pasHn aje Tpoyrac A B, C,

cnnyaH Tpoyrny ABC. Mputom, KoepuunjeHT CAMYHOCTK jeiHaK je pasMepu pacTojara
paBHW OCHOBE N paBHM MpeceKka of Bpxa nupamnae.




JacHo je Aa OBO pa3mMaTparbe Baxku 1 3a 6110 KOjy Mupamugy.

Yrao nsmehy 6ouHe nBMLEe 1 paBHN OCHOBe NpejcTaB/ba yrao usmehy Te nsuue n
tbeHe HopMaJiHe NpojeKuuje Ha paBaH OCHOBe.

miplviMelp 7,

Kop npaBunHe yeTBopocTpaHe nupamuge ABCDS, ca ueHTpom ocHoBe O, yrao SAO je
= yrao nsmehy 6ouHe msuue AS 1 pasHu ocHose ABCD. Heka je Tauka M cpeguwTe oc-
HoBHe usuue BC, Tapa je yrao SMO, yrao nsmehy anoteme 1 paBH1 OCHOBe Te Nupamuae.

1. Ha canum je nprkasaHo HekonuKko nupamuaa. Obenexu tirxoBa TeMeHa, a 3aTiM 3a
CBaKy Of FbWX Ofjpean OCHOBY, 6OUHe CTPaHE U BpX.

_

-

2. la nn NocToju NMpamMnga Ynje CBako Teme Moxe bUTK Bpx?

3. Konuko cTpaHa, TemeHa, OCHOBHUX MBMLA, 6OUYHMX MBULA U BOYHUX CTpaHa UMa
lWecTocTpaHa NMpamuaa’?

4. leceToCcTpadHa nupamuaa nma:
a) 10 TemeHa; 0) 11 TemeHa; e) 10 cTpaHa;

r) 11 cTpaHa; ol 10 nenya; B) 20 nenua.

330Kp}")|‘:|p‘1 CNnoBa ncnped TavyHWX Ogroeopa.




5. 0ppenu 36Mp TeMeHa, UBULLA U CTPaHa YETBOPOCTPaHe Nupammae.

6. AKo YeTBOPOCTpPaHa Npammnaa mmaje,uHaKe 6ouHe nBnue, Tafla OCHOBa Te NMpamunae

MoXxe buTtn:
a) NpaBoOyraoHuK; 6) kBagpar; B) pomb;
r) NnpaBoynu Tpanes; A) jefHaKOKpaKu Tparnes.

33a0KpyKKM C1I0Ba Ucnpeq TauHUx ogroeopa.
7. Moxe nv nupamnga fa uMa Ta4yHo YeTupu:
a) TeMeHa; 6) neunue; B) CTpaHe?
8. [la n1 nocToju nupamuaa ca 13 nenya?
9. [la nu BUCKMHa Nupamnge moxe 6ty Beha of ayxuHe:
a) OCHOBHE MBULE; 6) 60ouHe nBuLe?
10. bouHe cTpaHe NpasBuaHe NUpamuae He mory 6uTtn:
a) jedHaKoOKpaKu; 0) jedHaKOCTPaHWYHWY; B) pa3HOCTPaHNYHWY;
r) jelHaKOKpaKkW NpaBoyrnv; ) jedHakoKpaKku TYMnoyriv Tpoyrnosu.
3a0Kpy»uM CI0OBO Ucnpeg Ta4yHor o4roBopa.

11. AKo je paBaH OCHOBe NnpaBuWiHe NMpamMue NpojeKkLMjcKa paBaH, WTa je opToroHasiHa

npojekuunja:
a) OCHOBHE UBKMUE; 6) ocHoBE;
B) 6OUHe 1BHLE; r) bouHe cTpaHe;

B) Bpxa nupamunge?

12. OcHoBa ueTBOpOCTpaHe nupamuge je ctpaHa ABCD kouke ABCDEFGH, a BpX je cpe-
puwre S cTpaHe EFGH.

a) [anw je Ta nupamuga npasunHa? Obpasnoxu ogroop!

6) M3pauyHaj ay>nHe 60YHUX UBMLA, BUCKHY 1 anoTemMe Te NMpamMnze, ako je JyKnHa
MBUUeE KouKe 8 cm.

A B

13. OcHoBa yeTBOpOCTpaHe nupamuge je ctpaHa ABCD kouke ABCDEFGH, a Bpx je Teme F.
[a nu je Ta nupamnpa npasunHa?

m



14. N3pauyHaj anoTemy npasunHe:
a) yeTBOPOCTPaHe; 6) TpocTpaHe; B) LWWeCTOCTpaHe;

nupamuge yuvja je ocHoBHa nsuua 10 cm, a 6ouHa nemua 13 cm.

15. Oppenn NOBPLUKNHY AMjaroHaNHOr NpeceKa NpaBuiiHe YUeTBOPOCTPaHe NpusmMe bouHe
MBMLE 5 cm n BUCKMHe 4 cm.

16. bouHe mBKUe TpocTpaHe nupamuge SABC cy jegHake. Hopmana 13 Bpxa nupamuge
npoavpe paBaH OCHOBE Y:

a) UeHTpy onucaHe KpykHuLUe; 6) UeHTpy ynucaHe Kpy»KHuue;
B) OPTOLEHTPY; r) TexuwTty Tpoyrna ABC.

3a0pr>|<v1 CJTOBO uUcnpen TayHor ogroesopa.

17.Mnpamuga SABCD je npaBuIHa YeTBOPOCTPaHa jeAHaKOMBNYHA, OCHOBHE UBULE
4 cm. V3pauyHaj 06um 1 noepLumnHy Tpoyrna SAC.

18. 3pauyHaj yrao («) namehy 60uHe MBMLE U OCHOBE MpaBWIHE jefJHAKOUBUYHE Ye-
TBOPOCTpaHe nNupamuae. Buaun cnuky!

19. Heka je SABCD npaBuWiHa 4eTBOPOCTPaHa nupammaa ocHoBHe mBuue 10 cm 1 6ouHe
nsemue 13 cm. M3pauyHaj o61M 1 NOBPLUMHY Npeceka nupamuae n pasHn SMN rge cy
M wn N cpegvwita nsnua AB n BC.

20. OcHoBHa nBUUA N BUCUHa npaBuiHe

a) yeTBOpoCTpaHe; ©) WecTocTpaHe;

nupamuge cy pegom 12cmu 10 cm.

M3pauyHaj obum npeceka nupamuge 1 paBHW Koja je napanenHa OCHOBWU 1 CafpXu
cpeauLTe BUCKHE.




Mpe>xa inpaMumae

Yy npeTxogHnm J'IEKLI,VIjaMa Yno3Haam cmo ce ca I'IOjMOM Mpexe rNnprusme N Ca enemeHTnma
nMpamunge. Kao kog NPW3Me, TaKO Ce N KO NpaMnae MoXe YOUNTKU hbeHa MpeiKa.

g viMelpl 1

MNpencTaBu mpexy NpaBuiiHe TPOCTPaHe NUpamuie yvja je OCHOBHa MBMUa 3 cm K
6ouHa nenua 4 cm (cnukKa a).

Peweme:

oo

Heka je SABC pata nupamuga. Mpexa Moe fa ce KOHCTpYWLUE Ha BWLLE HaulHa, a
OBOM NPUITWMKOM MNPKWKa3aHa Cy [Ba.

AKO MMpamMurAay paspexeMo Ay cBux 6ouHux neuya, gobuja ce Mmpexka nNpuKasaHa Ha
cnnym 6). AKo gaTy nupammngy paspexemo gy bouHe nenue AS n OCHOBHWX MBUUa AB

n AC, Taga ce gobuja Mpexa Koja je nprka3laHa Ha CniuM B).

a) 0) B)

S S; 5 Srr 5 5 A S A"

Sl Sl'l'
c 5 C B s G B B c ¢ s
A =
A A A 5' A L7 A
g viMelpl 2

KOHCTpyWILIWM MpexXy NpaBunHe YeTBOpPOCTPaHe NMpaMrae Ynja je OCHOBHa MBMLA
a =4 cm v HarnbHK yrao boYHe nenue NpemMa OCHOBW & = 45°,

—

Peweme:

C 0b3anpom Ha To ga je opTOroHanHa npojekunja npase AS Ha paBaH OCHOBe Nupamuae
npaBa AO, rae je O ueHTap OCHOBE, TO je HarmbHKn yrao 6o4yHe nBurue AS npema pasBHK
ocHoBe jegHak yrny OAS. Taj yrao je yrao Tpoyrna ASO, npwn yemy je fy»uHa ayxmn AO
jeoHaKa NONOBWMHW OYXWHe AnjaroHane keappata ABCD (takohe, gyxunHa ayxun AO

je nonynpeyHKK KpyxHWLle onucaHe oko ocHoBe), AS je 6ouHa nBmua, a gyxnHa OS

je encuHa nupammnge. Tpoyrao AQS je, y oBom cnyyajy, ogpeheH katetom AQ = % n

yrnoeuma A0S =901 «0AS =45°. XunoTeHy3a AS jegHaka je 604YHOj nBMLM, Na
MOMEMO [la KOHCTPYMUILEMO MpeXY Nupamnge.

D— C 3 f“‘\




mjplviMielp 3

KoHCTpynwim mpexy npaBuiiHe yeTBOpOCTpaHe NMpaMuie uvja je OCHOBHa MBULa
a=4cm n yrao nsmehy anoteme 1 paBH1 ocHoBe je ff = 60°.

e

miplviMelp 4,

.

Pelueme:

Yrao nsmehy anoteme 1 paBHM OCHOBE, MOCMaTpajyhu, Ha npumep, anotemy HouHe cTpa-
He BCS, jecte yrao namehyy anoteme SM v voeHe HopMasHe npojekumje OM. (Bugetn cnuky
nupamnge nsnpetxogHor npumepa.) dakne, yrao SMOje yrao Tpoyrna SMO. [y>KuHa fy»Ku
SM je jeqHaka anotemu nupamuge. dyx MO je jeaHaka NoNoBUHM CTPaHMLe KBagpaTa. ([y-
MUHa ayxn MO je jegHaKa NoNynpeyHmKy Kpy»KH1Le ynnucaHe y OCHOBY.) Y OBOM CNyuyajy,

Tpoyrao MOS je oapeheH katetom OM = % nyrnosuma <MOS =90° n <OMS =60°.

ﬂy)'KMHa XNNOTeHy3e MS je anoTema gate nipammnge, T€ MMaMo LOBOJbHO NofaTaka Aa

MOXEMO [1a KOHCTPYULLIEMO MPEXY.
SI'H

Sl

[a nn nocToju jegHaKoOMBMYHA WeCTOCTPaHa nupamuaa’?
Peweme:

MNopceTnmo ce Aa je oCHOBa NpaBUIIHE WeCTOCTPaHe NMpamuie NpaBunaH WecToyrao,
Koju npefcTaB/ba YHUjY WeCT jeAHaKOCTPaHUYHUX (KapaKTepucTUYHKX) TPOYrnoBa,
unja je nBMLaA jegHaka memumM Wwectoyrna. Kaga 6m TakBa jegHakonMBUYHA NUpammnaa
nocTojana 1 cBM TPOYrNoBK y omoTauy 6unm 61 nogyaapHu ca nojeanHauyHUM (Kapak-
TepMCTUYHUM) TPOYITIoBMMa Y ocHoBW. OaroBapajyha mpexa je nprkasaHa Ha cnvum.
MeByTum, og TakBe Mpexe He BUCMO MO Aa cacTaBUMO NUpPaMKUIy, jep NPUINKOM
caBujatba 60UHUX CTpaHa, AoLWNo b1 Ao NpeKnanakba ca ocHoBoM. OfaTre 3aK/byuyjeMmo
Aa, KofJ LWecTocTpaHe Nupamuae, anotemMa Mopa OuUTH Ay»a of nonynpeyHmKa ynnucaHor
Kpyra ocHoBe. [lakne, jeHaKOVBWNYHa WeCcToCcTpaHa NnpamMuia He NocToju.




3AAALIN

21. la nn je Ha cnepehoj cnum NpuKasaHa Mpexa npaBunHe TpocTpaHe nupamnae?

b

a
22. Mpexa Koje nMpamMufe je npuKasaHa Ha cnmum?

23. KOHCTpyULWW MpeXxy NpaBuiiHe TPOCTpaHe Nnupamuge uuja je:
a) oCHOBHa MBMuUa 4 cm, anotema 5 cm;
6) bouHa nemua 7 cm, anotema 4,5 cm.

24. KOHCTpYWLLN MpeXXy NpaBUIHe LWeCcTOCTpaHe NupamMmnge ako cy:

a) OCHOBHa MBuLUa 3 cm, bouHa nBMLa 5 cm;
©6) 6boyHa nemua 5 cm, BUCKMHa 4 cm.

25. AKO Ce pa3BWjeH OMOTau YETBOPOCTPAHE NMMPaMULE CacToju Of YeTUPW jeAHAaKOCTpa-
HWMYHa TPOYrna, TaAa je OCHOBA Te NpPamMuge:

a) pomb; 6) jenHaKoKpaku Tpanes; B) KBagpar.
3aOpr)KV1 CJIOBO ncnpep TayHor ogrosopa.

26. JenHa CcTpaHa KOL|Ke je OCHOBa NMpamufe, a CpeAuLlTe HacnpamHe cTpaHe Te KoLKe
je Bpx nupammpe. KoHCTpyWLLM Mpexy Te NnpaMuae ako je mBnua kouke 4 cm.

27.KoHCTPYULIN MpeXy MpaBuiliHe WecToCcTpaHe NpaMuie Yija je oCHOBHa WBMLaA
a=4cm, a HarnbHwW yrao:

a) 6ouHe nBMLe Npema ocHoBM je 30°%

6) anoTeme npema OCHOBM je 45°,




28. Koja o ¢purypa Ha Cnnum HMje mpexka TpocTpaHe nupamuge?

a) 0)

29. KOHCTpyULLIN MpeXy UeTBOPOCTPaHEe NpamMuie unja je oCHOBa NpaBoyraoOHWK CTpaHm1La
4 cmun 6 cm, a 6oyHa nemLa je 5 cm.

TToBPLIMHA TIMPAMUAE

361p NnoBpLWMHa CTpaHa NMpaMuAe jefHaK je NOBPLWMHN NMpaMuge.

AKo ca B obenexnmo NoBpLUKNHY OCHOBEe NMpamuge, a ca M NnoBpLUKHY HbEeHOr OMOTaua,
OHJa je MOBpPLUNHA Te NUPaMUfe jefHaKa:

P=B+M.

n/plvMelpl 1 <

N3pauyHaj noBplwnHY NpaBuiHE YETBOPOCTPaHEe NupaMuae oCHOBHe neule 4 cm n
anoteme 3 cm.

—

Pelueme:

OcHoBa Te NUpamuge je KBagpar, na je NOBplIMHA HheHe OCHOBe jeHaka B = 16 cm?,

_ _ , (4 cm)- (3 cm)
OmoTau ce cacToju Of] YeTUPK je[JHaKOKpaKa Tpoyrna, na je M=4.~————— =,

ofHocHO M = 24 cm?.

Hakne, opatne je

P=B+M,P=40cm?.

’

AKO je no3HaTa CTpaHULa NpaBWIHE YUETBOPOCTpaHe NpamMnae a 1 anotemMa h, Tafa je
. . ah
NOBPLIMHA OCHOBE Te NpaMnie jeaHaka B = a?, a tbeH oMmoTau je M= 4- PN M=2ah.

Hakne, opatne je

P=B+M, P=a*+2ah.




’ 1Pl viMelpl 2]

OcHoBa nupamuge je npaBoyraoHnk ABCD, Takas ga je AB=8 cm n BC=6 cm. BucuHa
nupamuge je 6 cm, a cBe 60UHe MBULIE Cy jefHaKKX AyXKWHa. 3pauyHaj noBpLUnHY Te
nupamuge.

e

Peweme:

MowTo cy 6ouHe MBKLE jeaHaKe, Cliean fja HOpMana 13 BpXa Nupamuge npoanpe paBaH
OCHOBe Y Nnpeceky AujaroHana npasoyraoHuka ABCD. bouHe cTpaHe Te nMpamuge cy
jeAHakoKpaku Tpoyrnosu, npun yemy je AABS = ACDS, ABCS = ADAS, rge je Tauka S Bpx
Te Nnupamuge.

AnoTeme n3pauyHaBamMO Kao BMCKHE KOje OAroBapajy OCHOBMLiamMa OBUX TPOYT/OBa.
Tauke M un N cy pegom cpeguwTta neuua AB 1 BC, a O Tauka npogopa HopMane 13 Bpxa
S Kpo3 paBaH OCHoBe.

0] 0] a N

W3 Tpoyrna MOS je SM? = MO? + 052 SM? =(3 cm)’ +(6 cm)’, SM=h =345 cm,
CnuuHo, uz Tpoyrna NOS je SN=h, = 213 cm,
[NoBpLlwKHa NMpamnae je jegHaka P =B+ M.,

B=P(ABCD), M= P(ABS)+ P(BCS)+P(CDS)+ P(DAS),

P(ABCD)=ab, P(ABS)=P(CDS)= a?h‘ P(BCS)=P(DAS)= %,

P=ab+2%h 2%
2 2
P=ab+ah, +bh,.

ﬂaKne,P=48+8-3\/§+6-2\/E,T0jea P=[48+24J§+12J1_3) cm’,

r

nlplviMlelpl 3

3pauyHaj NnoBpLUMHY NpaBWHE YeTBOPOCTPaHe Npamnie ako je OCHOBHa MBMLA
a=4cm, aboyHa neuua b=8 cm.

-

Peuwiewe:

2
Kopwctehu cnuky us npumepa 1, youaBamo fa je anotema jegHaka h=,[b? —(%) ,

ogHocHo h=215 cm. HenocpepHo ce n3payyHasa ja je P=(16+16\/1_5) cm’,
OfHOCHO P=16(1+ \/1_5)cm2_

m




30. Heka cy 3a npasunHy 4yeTsopocTpaHy nupamuay SABCD enemeHTn obenexeHn ca: a
OCHOBHa MBKMUa, b 6ouHa neuua, H BUcwHa, h anotema, @ HarnbHM yrao 6ouHe nBurLe
npema OCHOBW, f HarMbHK yrao anoTeme NpeMa OCHOBW.

D
S
a Q h b
N a B
A 2
M3pauyHaj NoBpLLMHY NpaBUIHe YeTBOPOCTPaHe NMpamMiAae ako je:
a)a=7cm,h=4cm; 6) a=8cm, H=3cm; e) b=10cm, h=8cm;
r) H=12cm, h=13cm; a) a=10cm, a« =45°; h) a=12cm,3 =60°.

31. M3pauyHaj NoBpLIMHe NUPamMyaa ca CivKe.

‘6 cm

10cm

10cm

32. M3pauyHaj NOBPLUWHY NpaBuIiHe YeTBOPOCTPaHe NMpamuae OCHOBHe MBKMLE 6 cm 1
H6oyUHe nsKMLe 5 cm.

33. V3payyHaj NoBpLIVHY NPaBUHE YETBOPOCTPaHe NMpaMUAe, ako je MOBPLUMHA OCHOBE
B=36cm? aBncrnHa H =4 cm.

34, M3pauyHaj NoBpLKNHY NpaBuUHe YeTBOPOCTPaHe jefHAaKONBUUYHE NUupamuge
mBurue 8 cm.

_



35. OcHoBa ueTBOpPOCTPaHe NMpamu1ie je NnpaBoyraoHMK cTpaHuua 8 cm m 6 cm. AKo je
tbeHa 60uHa MBMLa 5 cm, KONKKa je MOBpLUMHA Te NnpamMmuge?

36. Mi3pauyHaj nOBpLUMHY MpaBuUiHe YeTBOpOCTpaHe nupamuge SABCD ako je 6ouHa
CTpaHa ABS jegHaKoCTpaHWYHKN Tpoyrao nospLimnHe 1 6~/3 cm?,

37.loBpLWwNHaA NpaBUAHe YeTBOPOCTPaHe Nupamunae jeaHaka je 125 cm? AKo ocHoBa
1 cBe BOUHe CTpaHe Te NMpamMuae MMajy jedHaKke NOBPLNHE, Tafa je heHa anoTema
jeAHaKa:

a)2,5cm; 6)5cm; B) 7,5 cm; r)9cm; a) 10 cm.
3a0KpYyXuM CNOBO Ncnpe TayHOr OA4roBopa.

38. 36up cBMX NBMLA jeAHAKOMBWNYUYHE YeTBOPOCTPaHe nupamnge je 32 cm. beHa nosp-
WNHa je:

a) 16-(1+\E)cm2, 6) 4-(4+\/§)cm2, B) 16-(1+\/§)cm2.
3a0KpYK CFIOBO MCNpes TauHor OfroBopa.

39. MspauyyHaj noBpLlINHY NpaBUNHe YeTBOPOCTPaHe nupamuje oCHOBHe nBKMLe
a =8 cm, aKo je tbeHa BNCVHa jellIHaKa OCHOBHOj MBULW.

40. Mi3pauyHaj NOBPLWNHY NpaBuJiHe YeTBOPOCTPaHe NMpamMuie yvja je BUCMHa jeJHaKa
24 cm, a nonynpeyYHnK Kpyra ynucaHor y ocCHoBY U3HOCK 7 cm.

41. 3pauyHaj NOBpLUVHY NpaBu/iHe YeTBOPOCTPaHe NUpamMnae Ynjn je AnjaroHanHm
npecek jeqHakoCcTpaHW4YHN TPOyrao NoBpLUNHe 243 e,

42. AHa uma camonensbMBKn Nanup obnmka KkBagpaTa ctpaHuye 19 cm. la nn Tm na-
NMPOM MOXe Aia 0bnenun CBe CTpaHe NpaBWIHe YETBOPOCTPaHe Nupamupe unje cy
cBe nsuue no 10 cm? (JJossosbeHo je buno kako cehun nanup.)

43. i3neTHNUM Cy 04 BOQOOTNOPHOr MaTepujana Hanpasuny WaTop obinka npaBUIHe
UeTBOPOCTPaHe NMpammie oCHOBHe neunUe a = 2,5 m 1 BucnHe H= 2,5 m. Konuko je
MaTepwujana noTpebHo 3a n3paay Tor watopa, bes werosor gHa?

44. I3pauyHaj NOBpPLUMHY OMOTaua NpaBuiHe YeTBOPOCTPaHe NMpaMnze, ako Cy HheHe
60uHe nenue no 10 cm, a yrnoem npu Bpxy 60UYHUX CTpaHa no 45°,

45. I3pauyHaj NOBpLINHY NpaBWIHE YeTBOPOCTPaHe NMpamuae ako je bouHa nBMuUa
20 cm, a HarMbHW yrao Te NBULe Npema paBHK ocHoBe 30°,

46. I3pauyHaj noBpLUNHY NpaBuUiHe YeTBOPOCTPaHe NupamMmmae ako je tbeHa BUCUHa
10 cm, a HarnbHM yrao 6ouHe NBKLIE Npema paBHW OCHOBe 45°.

47.3pauyHaj NoBpLWHY NpaBUNIHe YeTBOpOCTpaHe NMpamMufie ako je nosplunHa aunja-
rOHanHor npeceka J3m?, a Harn6Hu yrao 6ouyHe uBKUe Nnpema paeHW ocHoBe 60°.

48. M3pauyHaj NOBPLUMHY NpaBuUiHe YeTBOpOCcTpaHe nupamuae SABCD ako je npecek
SAC npaBoyrnu Tpoyrao nospLnHe 32 cm?.

49. 3pauyHaj NOBpLUVHY NpaBuiHe jeiHaKoWBWUHe YUeTBOPOCTPaHe NMpaMuae uija je
anorema 5 cm.

50. M3pauyHaj NoBpLUMHY MpaBWIIHE YETBOPOCTPaHE NUpaMnae OcCHOBHe uemnue 10 cm,
aKo je yrao m3meRy anoteme u paBHu ocHoBe 60°,




51. M3pauyHaj NOBpLUMHY MPaBIHe YeTBOPOCTPaHe MMpaMI1Ae BiuchHe 9+/3 cm), aKo je
yrao n3mehy anoteme v paBHu ocHoBe 60°.

52. N3pauyHaj NoBpLIKHY NpaBWHe YeTBOPOCTPaHe NMpamuie ako je mheHa anotema
10v2cm, a yrao n3mehy anoteme 1 paBHU OCHOBe 45°,

53. M3pauyHaj NnoBpLIVHY NPaBUIHEe YETBOPOCTPaHe NMpamuge OCHOBHe 1BKLUe 6 cm,
aKo je bbeHa anoTema 3a 1 cm aya of BUCKHe.

54. M3pauyHaj NoBpLUKHY NpaBUIHE YeTBOPOCTPaHe NMpamuie, ako je NoBpLIMHa HeHOor
omoTaua 80 cm?, a OCHOBHA MBMLa 1 anoTemMa cy y pasmepu 2: 5.

55. M3pauyHaj noBpLunHy npasusiHe yeTBopoCTpaHe NMpamMuie, ako je heHa arnotema
13 cm, a OCHOBHa UBMLa U BUCUHa CY Y pa3Mmepn 5 : 6.

56. OcHoBa nupamuge je kBagpat ABCD cTpaHuue 6 cm. bouHa nenua SA =8 cm HopmanHa
je Ha paBaH ocHoBe. [ToBpLUHa OMOTaya OBe Nupamnae jeiHaka je:

a)9%6cm?  0) 12\/Ecm2; B) (48 +6\/55) cm?; r) 108 cm?; n) 144 cm?.
3a0KpY>KK CII0BO Mcrpe[ TauHor OAroBopa.

TToBpLUMHA TIPAaBUAHE TPOCTPAHE

U TIPABUAHE WWeCToCTpaHe TTMpaMUAE

C 0631pom Ha To ja ce NoBPLLMHA CBaKe NMpamuae pauyHa no ¢opmynu P=B + M, npw
yemy je B noBplUMHA OCHOBE, a M NOBpLIMHa OMOTauya NMpamiAe, y HapefHa yeTvpu
npumepa nokasahemo Kako ce u3pauyHaBajy NOBpPLUMHE NPaBUIHe TPOCTPaHe 1 npa-
BW/IHE WeCTOCTpaHe NMpamnge.

mjpiviMelpl 1

3pauyHaj NOBPLLKHY NPaBUIHE TPOCTPaHe NMPaMIULE ako je OCHOBHa MBULA 6 Cm 1

=1 anortema 10 cm.
Peweme:

OcHoBa NpaBU/IHE TPOCTPAHE NMPaMUE je jeiHAKOCTPaHUYHUI TPOYrao, Na je eHa nosp-

(6cm)2 3
4

, B=9+/3cm?.Boune CTpaHe Te Nnpamnge cy nogyapHu

: , : (6cm)-(10cm)
jeAHaKOKpaKM TPOYIIOBM, Na je NOBpLMHA OMOTaua jefHakaM=3.~—— 2~/

lWMHa jeAHaKa B =

M=90cm?. Onatne cneau pa je noBpLWwwHa faaTte NMpamuie jegHaka

P=(9v3+90)em?,  P=9(v3+10)cm?.

“



AKO je nosHaTa CTpaHuUa MpaBwWiHe TpocTpaHe nupamuae a v anoTema h, Tapa
oapehyjemo noBplIMHY NpaMuie Ha ciegehin HaumH:

OcHoBa Te Nnupamunje je je[HakKoCTPaHWYHK TPOYrao, Nna je heHa NoBpLUNHa jefjHaKa
a*J3

4
bouHe cTpaHe Te Nnupamunpe cy noayAapHU jefHaKOKpaKy TPOYrnoBy, Na je noBpLUnHa

B=

ah
OoMoOTauva jegHaka M= 3-?. Opatne cnegu fa je ogroeapajyha nospwnHa nupamuge

a*\3
4

+3@.
2

jenHaka: P=B+M, P=

119l vl e (D)
3pauyHaj NoBpLUKHY NpaBuITHE TPOCTPaHe NMpaMuae ako Cy pacTojatba Bpxa nupa-
Myae off TeMeHa ocHoBe no 10 cm, a pacTojatba BpXa 0 OCHOBHWX MBM1La Mo 8 cm.

Peweme:
PacTojarbe Bpxa nMpamuge of TeMeHa OCHOBE, jeIHaKO je AyKWHW BouHe nBuLe, a
pacTojarbe Bpxa Of OCHOBHMX MBMLA jeAHAKO je anoTeMu.

2

2
Nakne, (g) =b? — h?, 0QHOCHO [gj =107 — 8% opakne ce nobuja ga jea=12 cm.

2 -
Opamne cnegn fajeP = 124\/?_’ +3122 8 = (36\/§+144)cm2= 1 2(3x/§+12)cm2-

>

ipluiMlielpl 3|
M3pauyHaj NOBpPLIMHY NpaBuiHe WecToCTpaHe NMpaMuae Ynja je oCHOBHa MBMUa
9cm v anotema 12 cm.

-

Peuwiewe:

OcHoBa NpaBUsIHe WecToCcTpaHe NMpamMnze je NpaBUnHK WecToyrao, na je keHa Noep-

6.92\3 _ 2433
2

WKWHa jeiHaKa B = Y B= cm’ BoyHe CTpaHe Te AMpaMUAE Cy jeaHaKkoKpa-

K1 TPOYrnoBW, Nna je NnoBpLlUMHa OMOTava jegHaka M =6 , OAHOCHO M =324 cm’.

2433

2

Jakne, nosplvHa NnUpamnae jefHaka je P ={ + 324] cm?.




Y onwTem cNyyajy, Kaga je a OCHOBHa MBWMLa MpaBUIHe WeCcToCTpaHe NupaMuae, a h teHa

arnorema, OCHOBa Te nmpamvmeje npaBuIHW WeCTOYrao CTpaHnue d, na je NoBpLKHa OCHOBe
2 2

a*\3
, OQHOCHO B=

jeAHaka B=6 . bouHe cTpaHe Te Nnupamuge cy jeAHaKOKpaKn
. . ah
TPOYINOBW, Na je NOBPLUMHA OMOTaua jefHaka M= 6? , 00HOCHO M =3ah.

Hakne, nospwuHa Te nnpamuie jeaHaka je P= B+ M, ogHOCHO

3223
2

P= + 3ah.

mlplviMelpla :

MN3pauyHaj NoBpLWNHY NpaBUIHe WeCcTOCTpaHe NMpamMminae, ako je gyxa gvjaroHana
ocHoBe 16 cm, a eHa BucKuHa 11 cm.

=

Peweme:

C 063rpoM Ha TO [ja je Ay»>Ka AMjaroHana OCHOBE jejHaKka ABOCTPYKOj OCHOBHOj UBULW,
pobuja ce fa je ocHoBHa uBMUa a = 8 cm. Heka je ABCDEFS Ta nupammnaa v Tauka M
cpeaunwTe neuue AB. Taga Tauka M, cpeanwte ocHose O 1 Bpx nupamuge S oapehyjy
npasoyrnu Tpoyrao MOS . /3 oBor Tpoyrna gobuja ce ga je

2 2
5M2=Moz+osz,h2={a‘f] +H?, h2=[¥J +11%,h* =48+121, h=13cm.
2 2
a f 3 82\/5 T B =96+/3 cm?, a 3a oMOTay UMamo
5

Capaje B=6-

, 00HOCHO B =

paje M=6-%, M =3ah.
[lakne, MOXeMO U3pauyHaT NOBPLIVHY

3.82.3
2

P=B+M, P=

+3-8-13,

p= (96J§+ 312) cm?, P= 24(4J§+13) cm?




57.Heka cy enemeHTV npaBuiiHe TpocTpaHe nupamnae SABC: a ocHoeHa neunua, b 6ouHa
nBnua, HBncuHa, h anotema, h, BUCHa ocHose, a HarmbHK yrao 6o4uHe nBKLe Npema
OCHOBW, 3 yrao n3mehy anoteme 1 paBHK OCHOBE.

5 5 5

]

M3pauyHaj NoBpLINHY NpaBuiHe TPOCTPaHe NMpamMmae aKo je:
ala=12cm,h=7cm; 6)a=6cm,b=5cm;
B)a=6cm,H=3cm; rfb=13cm,H=12cm.

58. M3pauyHaj NoBpLINHY NpaBuIHe TPOCTPaHe Npamuae ako je:
a) obum ocHose 12 cm, 604Ha MBKLA 8 cm;

6) noBpLKNHa OCHOBEe 2543 cm? anoTema 10 cm;
B) NOBpLIMHA omoTaya 48 cm?, anotema 8 cm.

59. M3pauyHaj NOBPLWNHY NpaBWiHe TPOCTpaHe NnpamMmmae ako je 36Mp CBUX OCHOBHUX
nsuua 18 cm, a 36up cerx 6ouHux nenua 12 cm.

60. 3payyHaj NOBpLWIWHY NpaBW/iHe TPOCTpaHe NMpaMmmnae ako je OCHOBHa MBMUA
a =12 cm, a yrao nsmehy anoreme v paBH1 ocHoBe 8 = 60°.

61./BMua OCHOBe npaBuUIHe TPOCTPaHe NUpamuie je jegHaka BUCUHW nupamuje,
a=H=12cm.Oppedn teHy NOBPLINHY.

62. Mpexa npaBunHe jeIHaKONBUYHe TPOCTPaHe NMpamufe je jefHakoCTpaHUUYHN TPo-
yrao ctpaHunue 24 cm. Konuka je nospHa omoTtaya Te nupamuge?

63. N3pauyHaj NOBPLWNHY NpaBuHe TPOCTPaHe NMpamMnae unja je BUCUHa 6 cm, a anotema
8cm.

64.TemeHa A, C, F n H Kouke ABCDEFGH cy TemeHa TpocTpaHe nupamuge. [a nu je Ta
nupamuaa npasunHa? O6pasnoxun ogrosop!

H G




65. AKo je nBMULA KOUKe jegHaKka 12 cm, 3a nupamuay 13 npeTxogHor 3agaTka n3paudyHaj:

a) OYXKWHY MBULIa N BUCUHY;
6) noBpLLKHY.

66. AKO je NOBpLUVHA NPaBUIHe TPOCTPaHe jefHaKOVIBUYHE NMpamMne jeHaka 3643 cm?,
KOJMKa je OCHOBHa MBHULa Te nupamunge?

67. Heka cy enemeHTV NpaBuUIHe LWecTocTpaHe nupamuge SABCDEF: a ocHoBHa nBmua, b
BouHa nenUa, H BUCUHa, h anoTema, h, BUCMHA KapaKTepUCTAYHOT TPOYr/a OCHOBe, o
HarnbHu yrao 6ouHe neMLe Npema oCHOBM, 3 yrao nsmelhy anoteme 1 paBHM OCHOBE.

S
S
b i
h H h b
a P O M. B
M a3 a
2 2
M3pauyHaj NOBPLIUHY NpaBuHe WeCcToCTPaHe Nupamuae, ako je:
ala=10cm, h=12cm; 6)a=6Ccm,b=12cm;
B)a=6cm,H=3cm; rra=13cm,h=12cm.

68. 13pauyHaj NOBPLUMHY NPaBWIHE LWeCTOCTPaHe NMpamnje aKko je:

a) oM ocHoBe 24 cm, anotema 1 dm;
6) noBpLINHa OCHOBEe 600~/3 cm?, anoTema 26 cm;
B) NOBPLUIMHA oMoTaua 48 cm?, 061MM ocHoBe 12 cm.

69. Kpaha anjaroHana ocHoBe npaBWiHe WecTocTpaHe nupamuge je d=12/3cm, a
HbeHa BUCKHa je H = 8 cm. I3pauyHaj noBpLInHY Te nnpamuge.

70. Mi3pauyHaj NoBpLKHY NpaBW/He WeCcToCcTpaHe NMpamMuie ako je gyxa gujaroHana
ocHoBe 20 cm, a BUCUHa Nnpamuge 5 cm.

71./3pauyHaj NOBpPLIMHY NpaBWHe WeCcTOoCTPaHe Nupamuie, ako je anotema
h=12'3cm, a yrao usmehy anoTteme 1 paBHKN ocHoBe 60°.,

72. W3pauyHaj NOBPLKMHY NPaBUNHe WecTOCTPaHe NMpamMmmnie ako je nosplunHa kheHe
2
ocHose 1503 cm , a yrao namehy anoreme n paBHu ocHoBse 30°.

73. W3pauyHaj nOBpWWHY NpaBUHe WecToCcTpaHe Nupamuae oCHoBHe nBKLe 6 cm,
aKo je yrao usmehy 6ouHe ueunLe n ocHoBe 60°.

74. 3pauyHaj NOBPLUWHY NpaBUNHe WecTDCTPaHe NupamMmnae ako je oCHoBHa MBKLA
4J§ €m, a eHTap OCHoBe je o BouHe CTpaHe Ha pacTojakby o4 3\/§cm.

75. M3payyHaj NOBPLINHY NpaBWIHE WeCTOCTpaHe N1MpaMuje ako je OCHOBHa MBMLA
25em, a LleHTap ocHoBe je og bouHe 1BULe Ha ofCTOjary of 4 cm.




3arpeMunHa mpammnae
3arpeMuHa HetTesopoCTPaHe TIMPaMUAER

EkcneprMeHTanHMM NyTem ce MoXe NoKa3aTu Aa je 3anpeMuHa npamuae jeaHaka tpehnHmu
3anpeMuHe NpU3Me umja je BUCUHA jeIHaKa BUCVHU NMpamMiife, a OCHoBe Cy UM mehycobHo
noayaapHe. Tako, Ha NpuMep, Ha HapejHoj MNYCTPaUWju NPeacTaB/beHa je NoAena Kouke
Ha TpU NoAyaapHe nupamuge.

3anpemMuyHa nupamMuae unja je NOBpPLUMHA OCHOBe jefiHaKa B, a BUCWHa H, jenHakKa je

VleH.
3

Y 0BOj Kbl31 Hehe 61TK NpUKasaH AOKa3 oBe TBPAHbe. JeJaH of HaulHa a ce y TO UCKYCT-
BEHO YBEPUMO jecTe Kopuwwhetbe Moaena yeTBoOpocTpaHe npusme (KBagpa) v nupamuge,
umje cy ocHoBe mehycobHO nofyAapHe, a BUCUHE Cy UM jefiHaKe, Y3 npecvinarba necka,

wehepa UM TeUHOCTI U3 jefHOT y APYriA MOZEN.
iplnMielpl 1]

Onpepv 3anpemMuHy UeTBOpPOCTPaHe NMpamMnge yvja je OCHoBa NPaBOYraoHMK NBKLA
a=6cmub=4cm,ako je BucuHa nupamuge H=10 cm.

—

Peweme:
Mornepaj cnnky U3 npumepa 2.y nekuwnjn 5.3. NoBpLurHa oCHOBe Te NupaMne jefHaka
je NOBPLIMHY NpaBoyraoHIKa, na je B=(6cm)-(4cm)=24cm?’.

Capa je 3anpemuHa Te nupamuae jeaHaka V = ;BH = ; (24 cmz)-(‘l 0cm)=80cm’.

1l viMlelp] 2]

OcHoBHa ¥ 604Ha MBMUa NpaBuUNHe YeTBOpoOCTpaHe nupamunge SABCD cy pefom
a=6.cm, b =8 cm. N3pauyHaj tbeHy 3anpemuHy.

_

Peluewe:

OppeavmMo Hajrnpe BUCUHY Te Nnpamunge. Y oBomM cnyuyajy, BUCHHa NvpaMuie je BUCKHa
jefiHakokpakor Tpoyrna ACS Koja oiroBapa 0CHOBWLUMW.

2
H*=b% - [E) . Te je d pujaroHana ocHoBe (kBappara).
2\ 6v2 |
H2=b2—[02] H? =82—{2] , H=+/46cm.

2 2
a H={6cm} 3\‘fﬁcm — 1226 cm’,

3anpemuHa je V = ;BH , OQHOCHO V =




mipviMelp 3,

OcHoBa yeTBOpOCTpaHe nupamuge je ctpaHa ABCD kouke ABCDEFGH, a Bpx je cpe-
“1 auvwre S Kouike. 3pauyHaj 3anpemuHy, ako je MBMLA KOLKe jedHaKa a.

Peweme:

Ckuuunpaj cnuky Kouke ABCD n teHor cpefuiiTa S, na youn nmpamuie unje cy ocCHoBe
CTpaHe KOL|Ke, a BPXOBW Y CpeAnLTy KoLKe. TakBKX Nnpammnaa nma 6 1 Moxkemo 3amm-
CIUTW fja Ce CBe OHEe MOTY A0BECTU [0 NoK/anatba. KouKa je pasnoxeHa Ha 6 npaMmuaa
(umje yHyTpallHe 061acT HeMajy 3ajefHNYKNX TauaKka), Na je HheHa 3anpemMuHa jefHaKka
36Mpy 3anpemMmHa TUX NMpamMunaa.

3
Nakne, 3anpemuHa nupamuge ABCDS jegHaka je V = %.

, . a
OcHoRa oBe NUpamMuge je KBagpaT NOBpLUKHE a% BUCKHA je 5

3
. da 1 a . .
MNowrTo je = 3* a’- o MOMEMO 3aK/by4nTI Aa je 3arnpemMunHa oBe NMpaMmmnae jeaHaka

TpehnHK 3anpemuHe ogroeapajyhe npusme.

8cm 10 cm

77.KeoncoBa nupamuia Koja je nomeHyTa y yBOAHOM TeKCTY OBOT MOrnassba, 3a Kojy ce
UecTo Kaxke 1 Aa je Benuka nupammaa y ['msum, npasuHa je YeTBOpOCTpaHa Nnupammaa
ocHoBHe nenue 230,4 m v BucuHe 146,5 m. Mi3pauyHaj oeHy 3anpemuHy.

2304 m

78. Heka cy 3a npasuiHy yetBopocTpaHy nupamunay SABCD teHu eneMeHTH obenexeHu ca:
a OCHOBHa MBKLa, b 6ouHa nBnua, H BUcnHa, h anotema, « HarmbHm yrao 6ouHe nBMLe
npema oCHOBW, 3 yrao n3mehy anoteme 1 pasHWU 0cHoBe. (Buaw cinky U3 3agatka 30.)

M3pauyHaj 3anpeMrHy NpaBuUiHe YETBOPOCTPaHe Npamnge, ako je:
ala=9cm,H=4cm; 6)a=8cm,h=5cm; B)b=10cm,H=8 cm;

rfH=12cm,h=13 cm; n)a=8cm, a=45% Bla=12cm, =30°

_



79. 3pauyHaj 3anpemuHy nNpaBuiHe YETBOPOCTPaHE NMpamMuae ako je obum ocHoBe
32cmu

a) BUCWHa 9 cm; 6) 6bouHa mBMLEA 6 CM; B) anoTema 8 cm.

80. MoBpwunHa jegHe BOuHe CTpaHe NpaBUIHE YeTBOPOCTPaHe Nupamuge je 12cm? n

a) oCHOBHa MBMUa 4 cm; 6) anotema 12 cm; B) MOBpLUMHA OCHOBe 24 cm?,
N3pauyHaj 3anpemuny Te nupammge.

81. M3pauyHaj 3anpemuHy npaBuiHe YeTBOPOCTpaHe NMpamMuae, ako je bouHa nerua
b=10cm v BUCMHa H=8 cm.

82.Y Kouky meuue a = 12 cm ynucaHa je nupamuga MNPQS (M, N, P n Q cy cpepuwuTa
MBULA jelHe CTpaHe KoLKe, a S je cpeauLuTe HacNpaMHe CTpaHe).

a) 3pauyHaj 3anpemnHy nupamuge;

6) Oppenn pasmepy 3anpemnHa nupamuae 1 KoLke.

83. M3pauyHaj 3anpemMurHy npasuiHe 4eTBOPOCTPaHe NMpaMuie ako je beHa BUCKHa
30 cm, a HarnbHuM yrao 6ouHe nBKMLEe Npema OCHOBM 45°.

84. I3pauyHaj 3anpemMnHy NpaBUTHe YETBOPOCTPaHeE NMpamMmae ako teHa 6oyHa nBuua
Ma [y>KUHY 6 CM, a Ca paBHW OCHOBeE 3aKnana yrao of 45°,

85. M3payyHaj NOBpLIMHY 1 3anpemMurHy NpaBuUiiHe YeTBOPOCTPaHe NupaMmnge ako je
OocHoBHa neuuya 10 cm, a HarnbHK yrao 6ouHe nBKL e Npema ocHosK 60°.

86. V3pauyHaj 3anpemMrnHy NnpaBusiHe YeTBOPOCTPaHe NMpamMuje ako je OCHOBHAa MBMLA
2042 cm, a Haru6HK yrao 60o4yHe nBMLe Nnpema ocHoBu 60°,

87. M3pauyHaj 3anpemMnHy npaBuiHe 4YeTBOPOCTPaHe NMpamMue ako je teHa anorema
10 cm, a yrao n3mehy anoteme 1 paBHK OCHOBe 60°,

88. 36Mp NOBpLUNHa OCHOBE U jefiHe HOUHe CTpaHe NPaBuIHe YeTBOPOCTPaHe Nupamnge
je 36 cm?. Pa3nuKa noBpLwiHa oMmoTaya n ocHoee je 64 cm?. MapauyHaj 3anpemuny
Te Nupamuge.

89. HacnpamHe bouHe MBHLE NpaBUIHe YeTROPOCTPaHe Npamuae obpa3yjy npae yrao.
N3pauyHaj 3anpeMnHy Te nupamuge ako je HBouHa neuya 4 cm.

90. MNoBpLNnHa oOMOTauya NpaBWIHE YETBOPOCTPaHe Npamuae jegHaka je 60 cm?. Uzpa-
UyHaj 3anpemMurHy Te NnMpaMnae, ako je 0fHOC OCHOBHE UBKULe 1 anoTeme jefHak 3 : 2.




91. Mpea npaBu/He YeTBOPOCTPaHe NUPaMIAE YLPTaHa je y KBagpaT cTpaHmLe 12+/2 cm.
/3pauyHaj 3anpemuHy Te NUpamufe ako je Ay>K1MHa OCHOBHE VBMILIe jefiHaKa anoTemu.

92. 3anpemMuHa npaBWIHe YeTBOPOCTPaHe NMpaMuAe jegHaka je 48 cm?®, a OCHOBHa MBMLa
6 cm. Konuka je nospwnHa Te nupamuge?

93. OcHoBa npase Nupamuje je NpPaBoyraocHWK ctpaHnua 15 cmw J31em. AKo je bouHa
nsuua 17 cm, n3padyHaj 3anpeMnHy Te nMpamuge.

94.Ha cnuuyn je nprKkasaHa Ba3a 3a UBehe. AKO je tbeHa BUCKHHa 35 cm, a 3anpemurHa
6 720 cm?, KonuKa je NoBpLUNHA Te Base?

95. MapauyHaj 3anpemuHy Tena Koje ce cacToju of ABe NnpaBuiHe YeTBOPOCTPaHe jea-
HakOMBWYHE NUpamMKie 3anensbeHe Nc OCHoBama, ako je nenua 8 cm. Bugu cnuky!
OBo Teno ce HasnBa oKTaefap W NpejcTasiba jefjaH Of MeT nNpaBWIHUX Nonveaapa.




3arpeMuHa TipaBUAHE TPOCTPAHE U
TIPaBUAHE LIECTOCTPAHE TIMPaMUAR

Y npeTtxogHoj Nekuuju Hayuynmnim cMmo ga je V—%BH, roe je ca B obenexeHa noBpLUMHA

OCHOBe, Ca H BUCWHa, a ca V3anpeM|nHa nMpamunge.

1P viMielp] 1]
N3pauyHaj 3anpemnHy npasuiHe TPOCTPaHe NMpammnie, ako je HeHa OCHOBHa MBULA
4 cm, a BUCKMHa 6 cm.

-

Peuwemwe:

[MoBplwKMHa ocHoBe Te Nupamupge je B= , B=43cm?. Capa je

(Jilcm)2 3
4

V=%-(4 3 cmz)-(6cm), onHocHo V =8+/3cm’.

Kapja je no3HaTa OCHOBHa MBWLIA @ NPaBWiIHE TPOCTPaHe NpaMUAe W theHa BuchHa H,
a3

Tafa je NOBPLUMHA OCHOBE Te NpaMnae jefiHaka B =
2
a3
V3 y

4

,Ma 3a heHY 3anpemMnHy Ba*u

. HakoH cpehuBara, nobwja ce aa je

a*3-H
12

V= %BH , 00HOCHO V =

3anpemMvHa NpaByJiHe TPOoCTpaHe NVipamMuge |/ =

g vimMielp 2

M3pauyHaj 3anpemmnHy npaBunHe TPOCTpaHe, ako je OCHOBHa MBKLa 6 cm, a 6ouHa

nemua 4+/3cm. [~
Peweme: S S
Heka je ABCS pata nupamunga. Ogpe-
AMMO Hajrnpe beHy BUCUHY. AKo je O b A c
cpeauLlTe OCHOBe, Tajla U3 Tpoyrna | w H b

2.\ A M
SOC umamo ga je H* =b* - (—h,] ) Lab-c¢ .

3 A 8 9] C

o5 K 2
&)

ofHocHo H? =b? —{

643 )
2
Opatne je H? =(4~,/§) —(} , H=6cm.

3
1
Capa 3a 3anpemMuHy Te nupamuge Baxun V =—BH, oiHOCHO

2
=5 \/25'6,naje V =18+/3 cm’.
1

m




njgiviMelpl3

M3pauyHaj 3anpemMrHy NpaBUNHe WeCcTOCTpaHe NMpamMuze, ako je OCHOBHa MBKWLA

“1 2cmwvBucuHa 5 cm.

Peluewe:

6(2cm)’ 3
lNoBplunHa ocHoBe Te Nupamunge je B= M ,Tj. B= 6~/3cm?, na je eHa 3a-
1(6\/5 sz)-(Scm),OﬂHOCHO V=10/3cm’.

npemMunHa jegHaka vV = 3

b

3a NpaBWHY LWECTOCTPaHy NMpPaMnay OCHOBHE MBULIE d W BICMHE H NOBPLLMHA OCHOBE je
6a’\3
6a*3

-H
. , . 1
jeaHaka B= .tbeHa 3anpemuHa jegHaka je V = EBH,O,D,HOCHO v=—2>=

HakoH cpehuearba n3paza, gobuja ce 4a je 3anpemMmnHa NpaBuHe WeCToCTpaHe Nnupamnae
V= aJ3-H
=

largres

W3pauyHaj BUCUHY NpaBuHe WeCcToCTpaHe NMpaMnae, ako je theHa 3anpemmnHa jeaHaka

o 144v'§cn'13, a OCHOBHa mBKUa 6 cm.
Peweme:
: a’\3H . .
Kaga zameHnMO f1aTe BPeQHOCTH Y jeaHakocTn V = 5 , Bobuja ce pa je
2
6 cm) «3H 14443 cm® -2
144«;’3 cm’ =¢.Dname cnegu aaje H=\/_—c2m, H=8cm,
2 36 cm?/3

3AAALIM

96. Heka cy enemeHTW NnpaBu/iHe TpocTpaHe nupamuge ABCS: a ocHoBHa nBuLUa, b bouHa
nsuUa, H BucuHa, h anatema, h, BUCMHa OCHOBE, @ HarMGHN yrao 6ouHe nBMLE Npema
OCHOBMW, f§ yrao usmeRy anoTeme 1 paBHKM ocHoBe. (Buamn cnmky ms3 3afgatka 57.)
M3pauyHaj 3anpemuHy NnpaBuiHe TpocTpaHe NMpaMuge ako je:
ala=12cm;H=6cm; 6)a=6cm;b=5cm;

B)b=6cm;H=3cm; rNb=13cm; h=12cm.

97. 3anpemunHa npaBuiiHe TPOCTPaHe nupaMmunge je 48+/3 cm® 1 ocHosHa nenua 12 cm.
N3payyHaj BUCUHY Te nupamnge.

98. M3pauyHaj macy mogena jegHakoMBMYHE TPOCTPaHe nupamuge Ynja je neuua 6 cm,
a rycTuHa apBeta p= 0,7g/cm’. 2
99. MBMua ocHOBe NpaBWU/IHe TpOCTpaHe NMpamuae je 12 cm, a NOBpLUMHA OMOTaya je 3
NoBpLNHE NMpamnge. 3anpemmnHa Te nupamuge je:
a) 1443 cm?; 6)72/3cm®;  B) 144/6cm®; ) 216cm3  n) 288 cm?.
3a0Kpy»uM CI0OBO UCnpe TauHor ogroeopa.

_



100. M3pauyHaj 3anpemMuHy NpaBuiiHe TPOCTPaHe NMpaMmmuie ako je NoBpLUNHA KeHe OC-
HOBe jeAHaKa B = 36\/§cm2, a boyHa uBMLa S = 5\/§cm .

101. MNMpaBunHa TpocTpaHa Npu3Ma 1 NpaBWiHa TPOCTPaHa NUpaMnaa UMajy nogypapHe

OCHOBeE U1 jefiHaKe 3anpemMuHe. Paamepa BUCKHa Te Mpu3me 1 Te Nupammae je:

aj1:2; 0)2:1; B)1:3; r3:1; nl4:1.
3a0KpyXKM CNOBO UcNpe TayHor o4roBopa.

102. MNoBpLluMHa OMOTaua NpaBuiHe TPOCTpaHe nnpamuge je 144 cm? n OCHOBHa MBKMLA

12 cm. N3pauyHaj 3anpemMunHy Te nupamuie.

103. M3pauyHaj 3anpemMunHy npaBuiHe TPOCTpaHe NMpamuie, ako weHa 60uHa uBMLa

b =6 cm 3aknana ca ocHoBoMm yrao og 60°.

104. M3pauyHaj 3anpemnHy nNpaBuiHe TpocTpaHe Nupamuae, ako 60uHa 1BMLa 3aKknana

Ca OCHOBOM yrao of 45° u:

a) ocHoBHa mnBuua je 18 cm; 6) BucKHa je 8 cm.

105. M3pauyHaj nOBpLIMHY 1 3anpeMUHY NpasuiHe TpocTpaHe nupamupe ABCS ako je

60ouHa neuMUa b = 9 cm jegHaKa BUCUHW OCHOBE.

106. bouHe cTpaHe NpaBWIHe TPOCTPaHe Npamunae Cy NpaBoyrnun TpoyrnoBu. AKO je 60uHa

“BMUa 4 cm, U3pauyHaj 3anpemMuHy Te nupamumge.

107.Ha npaBwiHy jeaHakoVBWUYHY TPOCTPaHY NPM3MY KBMLE 4 CM NOCTaB/beHa je NpaBuiHa

jeaHakomBnyHa nMpamuga. (Buaw cnuky!) MspauyHaj nOBpLINHY 1 3anpemnHy Tor Tena.

108. Heka cy enemeHTN npaBuiiHe wectocTpaHe nupamunie SABCDEF: a ocHoBHa mBuMUa,

b 6ouHa BULa, H BUCUHA, h anoTema, h, BUCWHa KapaKTepUCTUYHOT TPOYTa OCHOBE,
a HarnbHW yrao 604He UBKLE Npema ocHOBY, 3 yrao n3mehy anoteme 1 paBHK OCHOBe.
(Buam cnuky m3 3agaTtka 67.)

M3pauyHaj 3anpemMnHy npaBuiHe WeCcToCcTpaHe NMpamMmuze ako je:
aja=6cm;H=3cm; B)a=6cm;b=12cm;

B)a=6cm;h=6\/§cm; r)b=13cm, h=12cm.

109. M3pauyHaj 3anpeMrHy NpaBusiHe WecTocTpaHe Nupammuge OCHOBHe UBMLE 5 cm 1

BUCKUHe 3 cm.

110. M3pauyHaj 3anpemMuHy NpaBuiHe LWeCTOCTpaHe NupaMunge Ymju je obum ocHose 60 cm,

a BUCWHa je 3a 2 CM Jiy’>Ka Off OCHOBHE MBULIE.

111. M3pauyHaj 3anpemunHy npaBuiHe LWecToCTpaHe NMpaMiae OCHOBHE UBKLE =6 cm,

ako je NnoBpLWMHa OMOTa4a TpK NyTa Beha o[ NoBpPLWNHE OCHOBE.




112. U3pauyHaj 3anpeMrHy NpaBuiHe WecToCcTpaHe NupaMmuae, ako je OCHOBHa MBMLUa
a=8cm unbouHavBuua b=17cm.

113. BucnHa npaBunHe WwectocTpaHe nupamuge je 6 cm, a 6oyHa MBKLa 3aKnana ca oCHoO-
BOM yrao of 45°. MI3pauyHaj 3anpeMunHy Te nupamuge.

114.MoBplwnHa OCHOBE NpaBUiIHe WecToCcTpaHe Nupamuae je 24\3cm?, a noBpLUMHa
omoTaua je 60 cm?. M3pauyHaj 3anpeMuHy Te nupamuge.

115. MNoBpLuHa OMOTaua NpaBuIHe WecTocTpaHe nMpamuge je 432 cm? a OCHOBHa MBHLa
12 ecm. N3pauyHaj 3anpeMnHy Te nupamuie.

116. NoBpLUMHa OCHOBE NpaBuU/IHe WecTocTpaHe Nupamuae je 96 Zem?,a 3anpemuHa je
96 cm?3. 13pauyHaj NOBpLUNHY Te nMpaMuge.

117. W3pauyHaj 3anpemmnHy npasusiHe WecTocTpaHe nupamuge, ako 6oyHa nsuua b=8 cm
3aKrana ca OCHOBOM yrao of 45°.

118. N3pauyHaj 3anpemMuHy npasuiHe WecToCTpaHe Nupamnae, ako anotemMa 3aknana ca
OCHOBOM Yyrao of 45° u:

a) OCHOBHa MBuLa je 6\/§cm; 6) BuCKHa je 4 cm.
119. bouHa MBKLa NpaBWHe WeCTOCTPaHe NMpamuae je Tpy nyTa Beha og OCHOBHe MBHULE.

N3pauyHaj 3anpemuHy nnpaMmunie, ako je heHa BUC1Ha jefHaKa 8v2cm.

120. M3pauyHaj NoBpLUNHY NpaBuHe WecTocTpaHe NMpaMnie, ako je heHa 3anpeMmmnHa
jefiHaka 24~f§cm3, a OCHOBHa MBMLA 2\/5 cm.

121. Vi3pauyHaj NOBpLINHY NpaBuHe WeCcToCTpaHe NMpaMnae, ako je heHa 3anpeMmmnHa
jeoHaka 864\/§cm3, a BuUCKHa je 4 cm.

122. Yrao namehy BUCHHe 1 anoTeme NpaBuUIIHe LWecTocTpaHe npur3me je 30°. AKo je noBp-
LIMHa HeHe OCHOBE jeiHaKa 6\/§cm2, ofpenn NoBpLKHY K 3anpeMurHy Te nupaMuge.

123. Ha cnvum je npuKasaH gujamaHT y o6nuky Tena, Koje ce cacTtoju of ABe nogyaapHe
npaBWIHE WeCcTOCTPaHe NupamMuae 3anensbeHe no ocHoeama. ['ycTuHa Tor AnjamaHTa
je 3,51 g/cm’. AKo je ocHOBHa MBWLa jeiHe o TUX NpamMmMAa jefjHaka 5 mm, a 60uHa

neunua 13 mm, Konunka je maca gujamaHra’? («.E =1,73)




TpeAAOT 3aAaTaka 3a AOAATHU Paa

1. OcHOBa NPaBWTHE TPOCTPAHE NMPaMIAE Ma CTPaHKLY y>KvHe 6 Cm, a anoTeMe Nipamu-
[ Ca paBHW OCHOBe rpaje yrao of 45°. M3pauyHaj noBpLUMHY M 3anpeMuHy Te Inpamumae.

2. AnoTema npasuHe TPOCTPaHe NUpamnie HarHyTa je npemMa paBHM OCHOBE MNoA YoM
04 60°. 3pauyHaj ofjcTojatbe TexuLLITa OCHOBe of; O0UHe CTpaHe, ako je OCHOBHa MBMLA
nupamuge jegHaka 16 cm.

3.0pa npBeHor npeameTa 06/11MKa KOLIKe UCTeCaH je NpaBuUnaH TeTpaeaap Tako Aa cy avja-
roHane cTpaHa Kouke nBuLe TeTpaeapa. Oapean ogHOC NOBpPLUMHA KOLKe 1 AobujeHor
TeTpaeppa.

4. ToBpLUMHE OCHOBE 1 OMOTaua NPaBWTHE LWeCTOCTPaHe NMpr3mMe OfHOCe Ce Kao V3:2.
AKo je ocHOBHa nauua nupamuge 10 cm, Konvka je heHa BUCUHa?

5. KBagpat cTpaHuLle a npefcTasiba Mpexy TpocTpaHe nupamuge. Konvka je sanpemuHa
Te nupamnge?

6.Y KoM ofIHOCY ce Hanase 3anpemuHe KBagpa ABCDA’B’C'D'wv TeTpaenpa AB'C'D*?

7.Y npaBuHy YeTBOPOCTPaHy NMpaMuay yrnucaHa je npaBu/iHa YeTBOPOCTPaHa npusma
Tako fa fiokba OCHOBa NpU3Me Npunaga ocHOBWN NUpamMuae, a TeMeHa roptbe ocHoBe
npv3mMe Cy TexunLTa 60UHNX cTpaHa Nupamuge. Ogpemn ogHoOC 3anpemyiHa Nprsme 1
nvpamuge.

8. bouHe ctpaHe ABM, BCM v CAM TpocTpaHe nupamuae ABCM cy mehyco6Ho HopmanHe

1 UMajy pefom noBpLwmHe 54 cm?, 96 cm? 1 72 cm?. Mi3pauyHaj 3anpemmrHy nupammuge
1 MmepHe 6pojeBe CBake Of MBULIa NnpamMnge.

9. laTje npaBunaH TeTpaenap ABCD, ocHoBHe 1BHLe a. AKo je E cpeaniTe gy»kun ogpehe-
He Bpxom D 1 nogHoXjem HopMarne Ha ocHoBy ABC, nokaxu fa cy ay»u AE, BE n CE
HOpMarsnHe jefiHa Ha Opyry.

10. CBe anoTeme TPOCTpaHe NUpamMnge Cy jefHaknx AyxunHa. AKO je NoBpLIKMHa Te Nu-

. 3
pPamunie jefHaka ? noBpwKrHEe EeHOr OoMOTa4a, openn yrao Msmeljy anorteme "
OCHOBe Npamunae.

11. 3pauyHaj noBpLIMHY 1 3aNpeMUHy NPaBUIHOT OKTaepa (Tena Koje ce cacToju of iBe
jeHaKOMBUUHe YeTBOPOCTpaHe NMpamMuae 3anen/beHe No OCHOBaMa), Ynja OCHOBHa
VBMLA UMa OyKUHY a.

12.Y npaBuHOj LWeCTOCTPaHOj NMpaMmnan OCHOBHAa NBMLA jefjHaKa je BUCUHU NpamMun-
Ae. M3pauyHaj HOpManHoO pacTojatbe NOAHOXja BUCMHE NMpaMmumae of 6ouHe cTpaHe

nupamMmuge, ako je OCHOBHa WBKLA Npamnge a=+/21cm.

13. BouHa cTpaHa npaBuUiiHe TPOCTPaHe NMpaMmuie je jeiHaKoKpakmn Tpoyrao ca yrnom
opf, 30° npw Bpxy. OyxunHa 60uHe nBuue je 8 cm. M3pauyHaj NOBpLIXHY Te nupamMuze.

14. OcHOBHa MBVLa NpaBUSTHe TPOCTPaHe NUpamMuae je ay>KuHe X, a bouHa cTpaHa 3akna-
na ca paBHu1 OCHoBe yrao og 60°. Oapeau x ako je MepHKU 6poj NOBPLUMHE NUpamMUae
jeQHak mepHOM 6pojy HeHe 3anpeMmnHe.

15. MNpaBunHa WwecTocTpaHa NMpaMrnaa OCHOBHe MBKLUE a M BOUHe MBULE S MpeceyeHa
je ca paBHM Koja cagpiKu cpeauiuTa ABejy CyceiHUX OCHOBHUX MBML,A N HOpMasnHa je
Ha paBaH ocHoBe. Oapeav MOBPLUMHY NpeceKa.

m



Mupamupa je pasaHcKa Gurypa.

BouHe cTpaHe Nnupamuge cy TpOYrnosu.

BouHe cTpaHe nupamuge mory BUTKH NpaBoyraoHUUN.

TpocTtpaHa nupamuga nma 6 nsnua.

Mpecek NnMpamuae 1 paBHU MOXe OUTK KBagpar.

Mpecek NnMpamuae 1 paBHU MOXe buTy Tpanes.

HnjaroHanHw npecek nupamunje je Tpoyrao.

lNoBpLUMHa OMOTa4Ya NMpamMuAe Makba je of MoBpLUMHE HheHe OCHOBe.

Koa WeCTOCTPaHe NNpaMnge MOXKe Ce YOUNTK BULWIE Henoayaap-
HUX ,EIVIjaFOHaJ'IHVIX npeceka.

MoBpLUMHa NPaBUIHE jefHaKOMBNYHE TPOCTPaHe N1Mpammae neumLe
1 cmje 3 cm?.
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2.

3.

5.

. Konnko neuua nma LeceToCTpaHa I'IVIpaMVI,EI,EI?

. nOBpI.IJI/IHa npaByuNHE YeTBOPOCTPaHe NNpamMmnae OCHOBHe nBULe 8 cm 1 BMCKUHe

. AKO je 06MM OCHOBE NpaBWIHE LWEeCTOCTPaHe NMpaM1e jeaHak 36+/3cm, a NnoBpLLX-

. AKOje OCHOBHa MBUWLa NpaBUITHE YeTBOPOCTPaHe nupamnae 6cm, a tbeHa 3anpemMnHa

. AKO 60UHa MBUMLA NpaBUTHe TPOCTPaHe Npamuge ay»uHe 12 cm 3aknana ca paBHm

TTpeaAOr TecTa 3HaHea

(A) 10 (B) 11 (B) 15 (r) 20 (A) 25

36up Ay*KUHa CBMX MBULLA NPaBUTHE YeTBOPOCTPaHe jefHaKOMBUUHE NpaMuie jeHaK
je 32 cm. [oBpLUNHa HbeHOr OMOTauva jefHakKa je:

(A)16V3cm?  (B) 443cm’  (B) 6443cm? (1) 323em? (/) 128 cm?

3anpemMyvHa npasuiHe TPOCTpaHe nvpamuie oCHoBHe MBKMLUe 4 cm U BUCUHe 24 cm
jedHaka je:

(A) 643cm®  (B) 32V2cm’®  (B) 3243em® (1) 96 cm? (1) 483 cm’

3 cm jegHaka je:

(A) 72 cm? (B) 144 cm? (B)80cm? (I') 96 cm? (0) 224 cm?

Behu gujaroHanHn npecek npaBuiHe LWeCTOCTPaHe NMpamunae, OCHOBHe nBule 6 cm,
je jepHaKkoCTpaHWYHK Tpoyrao. [1oBpLHa TOr Npeceka jegHaka je:

(A) 368/3cm?  (B) 9Y3cm®  (B) 4V3em® (M) 1443 cm® (1) 36 cm?

Ha Beher AnjaroHanHor npeceka 36+/3cm? oHaa je noBpLUKHa oMOTava Te nnpammae
jedHaka:

(A) 300v2cm?  (B) 2704/39 cm? (B) 360v/3cm? (1) 54+/39cm®  ([1) 300 cm?2.

72 cm?, cnegu ga je anotema Te nMpamMmie jefHaka:

(A) 543cm () 7+/3cm (B) 7+/2cm (r) 3/5cm 1) 27em

OCHOBe yrao of 60° 3anpemMmnHa Te nupamnie jeiHaka je:

(A) 1623cm®  (B) 16242cm’ (B) 5443ecm® (1) 162 cm? (1) 813 cm’



[TIpeANOr KOHTPOAHE BeXbe

/13pauyHaj NOBpLUIMHY NpaBUIHe YeTBOPOCTPaHe NpaMnae OCHOBHE MBHLe

15
10 cm n anoteme 8 cm.
3pauyHaj NoBpLWKHY NpaBUiHe YeTBOPOCTPaHe NMpammuae OCHOBHE UBNULe 20
10 cm n BucnHe 12 cm.
3pauyHaj NnOBpLUMHY NpaBWIHE YeTBOPOCTPaHe Npamuie OCHOBHE 1BuLe 8v/3cm 25
, aKO je beHa anoTemMa HarHyTa npema paBHM OCHOBe nog yrnom og 30°,
M3pauyHaj 3anpeMurHy npaBuHe WecTocTpaHe NMpaMmnie ako je OCHOBHa UBMLA 15
10 cm, a 6o4yHa nemua 26 cm.
3payyHaj nOBpLIMHY M 3aMpeMUHY NpaBufiHe WeCToCcTpaHe Nupamuae, ako je 20
OCHOBHa MBKMLUa 6 cm, a BUCKHa je 3a 2 cm Kpaha of 6ouHe nsnLe.
[MoBpwrHa OCHOBE NpaBUHE WeCcToCTPaHe NMpamnge je 24\/§cm2, a NOBPLUNHA 25
omoTaua je 60 cm?. I3pauyHaj FoeHy 3anpemMuHy.
3pauyHaj noBpLwnHY NpaBuiHe TPOCTpaHe NupamM1fe, ako je OCHOBHa UBMLa 15
12 cm, a anotema 15 cm.
3pauyHaj 3anpeMunHy npaBuiHe TPOCTpaHe NMpamMuje, ako je NoBpLUHa OCHOBe 20
20,25v3cm? a NoBpLMHa omoTaua 108 cm?,
3payyHaj nOBPLIMHY M 3aNpeMUHy NpaBuiHe TPOCTpaHe NupamMmnie, ako je OCHOB- 25
Ha neunua 12 cm, a anotema 3akrarna ca OCHOBOM yrao of 60°.
3payyHaj NOBpLIMHY MpaBuiHe TPOCTpaHe jeAHaKoMBUYHE NMpamMnge, ako je 15
OCHOBHa MBKLIA 6 cm.
3pauyHaj 3anpemMunHy npaBuiHe TPOCTPaHe jeHaKoVBUYHe NupamMunae, ako je 20
OCHOBHa MBKMLa 9 cm.
3pauyHaj 3anpemMunHy npaBuiHe TPOCTPaHe jeHaKoVBUYHe NupaMunae, ako je 25

H>eHa NoBpLUMHA 1443 cm?,




VO B AVHEAPHA
Y OYHKLMIA

r’

Y cBakogHEBHOM XKWUBOTY, aNnuv 1 0K YUMo u-
3UKY, MaTeMaTuKy WK HeKY ApYry HayKy, 4ecTo
ce HanasuMmo y cuTyaunjama Koje 3aBuce of He-
KNX BENNHYMHA YLje BpeAHOCTM Ce MOTY MerbaTu.

Tako, Ha npuMep, Ay*nHa npeheHor nyTa 3ancK
ofBpemMeHa 1 6p3rHe kKojom ce Teno Kpehe. Anu,
aKko je Ta Op3nHa KOHCTaHTHa (HENPOMEHIbIUBA),
OHfla Ay»KuUHa npebeHor nyTa 3aBuUcK caMmo of
BpemMeHa KpeTatba.

CnnuHo je n ca obMMoOM jeIHAKOCTPaHUYHOT
Tpoyrna. BpegHocT obuma 3aBucn og Ayu-
He cTpaHuue. AKO je cTpaHuua Kpaha, obum je
MakbU, aKo je CTpaHuLa ay*a, obum je sehn.

CnnyHux nprmepa, Koju ce cpehy y ceakogHeB-
HOM XMBOTY, UMa MHoro. basehu ce wima jou
oA AaBHWHA, MaTemMaTU4apu cy Tpaxkunmn pop-
MYy Kako Ja Te 3aBMCHOCTM ONULY M Hay4HO,
npeunsHo 1 Noy3gaHo Npoy4vasajy, a onucyjy
HUXOBe 0COOMHE 1 CBa 3HaYajHa CBOjCTBa Koja
UM Npunagajy.

Y ocmom paspeny cpehemo ce ca nvMHeapHOM
GYHKUMjOM, a TOKOM KacHWjer WKonoBaka
nmahete Npunuky aa ce 6aBuUTe N HEKUM OpY-
M, 3HaTHO CNOXeHWjUM GYHKLMjaMa, 3a Koje ce
cnobogHo moxe pehn aa Ha BUMa, y N3BECHOM
CMUCITY, NOYNBaA MaTeMaTuKa.




AVHeapHa QyYHKLMjA V = kX + 1

PaHKje cMo ce cpenu ca NojMOBMMa 3aBUCHUX BENNYMHA U QUPEKTHE NPOoNopLUUOHanHo-
CTW. 3a B BENUUMHE X 1 y KaXKe Ce [1a CY 3aBMUCHe aKo Ce MPOMEHOM BPeIHOCTU jefiHe MeHba
1 BPEQHOCT ApYyre BeNMuKHe. A 3a 3aBUCHE BeIMUNHE X U Y TOBOPUAN CMO Aa CY ANPEKTHO
nponopuKnoHanHe Kaga noctoju peanaH 6poj k (k= 0) Takas ga je

y=k-x

bpoj k je KoepuumjeHT AMpPeKTHE NPOMNOPLMOHANTHOCTH.

(Bl v I8 e B 1 \

Muna npogaje noMopaHLe Ha rpagckoj
nujauw. LleHa Tor soha no kunorpamy je
75 auHapa. Ako ca x obenexunmo macy
NOMOPaHLK, a Ca ¥ bWUXOBY LeHy, jac-
HO je Aa ce oHpa, kopuctehu dopmyny
y =75 X, MOXe n3pavyHaTi ueHa npo-
W3BOJbHE KONWUWNHE NOMOPaHLW Kojy
Kynuu xene ga kyne. la Tako, JoBaH
3a 3 kg Tpeba ga nnatn 75- 3 = 225
AWHapa, a Capa 3a 5 kg Tpeba ga nnatw
755 =375 guHapa.

=

1 ",“'l
_3 ‘\I Heka cy a n b peanHun 6pojeen, Takeu ga je a # 0, Taga 3a U3pas ax + b Kaxemo pa je
-~ nuHeapHW N3pas No NPOMeH/LNBOj X.

viMle Bl 2

1
Wapa3n 2x-7,—x+8 n J2x+10 Cy NWHeapHN U3pa3u, 10K N3pasn /2x —3, e +5n
5 TO HUCY. x

3a a =0 wn3pas ax + b nocTaje KOHCTaHTa b.

i T ER \
¥ cnepehoj Tabnuum aate cy 6pojeBHe BpeLHOCTW ABa NHeapHa W3pasa 3a pasnuunTe
BpegHOCTH NPOMEH/bUBE X,

X -2 -1 0 1 2 3
3x -6 -3 0 L 6 9
=-2x+3 7 5 3 1 -1 -3




MpaBuno no Kkome ce peanHom 6pojy x Npuapyxyje peanaH 6poj y Takas Aa je /

y=kx+n,

roe cy n n k Hekn gaTu peanHv 6pojeBun, Ha3rBa ce IMHeapHOM GYHKLUMWjoOM.

an TaKBOM NpuapyxMUBaky NpPpomMeH/bMBY X 30BEMO HE3aBVUCHOM MNMPOMEH/bLUBOM NN
CaMO NPOMeH/bNUBOM. [ok NPOMEeH/LUBY Y, C 063Mp0M Ha TO Aa Ce tbeHa BpeAHOCT MeHha Y
3aBUCHOCTK oA BpPEeOHOCTW NPOMEH/bUBE X, Ha3BaMO 3aBNCHOM MNMPOMeEH/bBOM.

Bbpoj k 30BeMo KoeduruUMjeHT, a n je cnobopaH unaH nuHeapHe GyHKLUWje.

YecTo ce BpegHOCT 3aBMCHO MPOMEHSbYBE y obenexasa ca y = f (x), a ogroBapajyha QpyHk-
umja ca f (x) = kx+n.

TPl viMelp 4

JNIuHeapHa ¢yHKUMja unju je KoebuumjeHT k = 2, a cnobogaH unaH n=-7 je
L . 1
y =2x—7,annHeapHa ¢yHKUKja unje je koedurunjeHT k = > n cnobopaH unaH

n—g'e —lx+E
o V=7 g

g viMelp 5

BpepHocT dyHKuMnje y=3x-73ax=1je
y=3-1-7, y=-4,
aszax=0je
y=3:0-7, y=-7.

1B v e B 6

3a pyHKUMjy f (x) =-2x + 1 rbeHa BpeHOCT 3a x = -2 jeJjHaKa je
f(=2)=-2-(-2)+1,f(-2) =5,
aszax=2je
f(2Q=-2-2+1, f(2)=-3.

Bl vl e Bl 7 |

3anuwu NMHeapHy GYHKUNjY KOjoM ce h3paxaea obum npasunHor WecToyrna crpa-
HULe a.

Peweme:

O6MMm NpaBWIHOT LWECTOYMNA jefHaK je WeCTOCTPYKOj BpeAHOCTH AYHUHE jeaHe
CTpaHuue, ogHocHo O = 6a.




1. QonyHn cnegehy Tabeny, kako je sanouveTo.

QyHKuMja y=2x-30 y=-x
KoeduyujeHTt 2 3 -3 1
CnobopgaH unaH =30 200 -200 0

2. [aTa je pyHKUMja y = -2x + 3. [onyHK Tabeny Kao LWTO je 3anoyeTo.

N =

X 1 2 -1 100

y 1 3 -9 | 203

3. 3anuwn NMHeapHy GYHKLMjY Umju je:

3
a) koeburuyujeHT k= 2, a cnobogaH unaH n = _E;
6) KoeduunjeHT k= -3, a cnobogaH unaH n=0,5;

B) KoepuUWjeHT k peymnpoyHa BPeAHOCT Hajmatber npocTor 6poja, a cnoboaaH
unaH je jegHak 0.

4.Y Tabenu cy faTe BpegHOCTW ABe 3aBUCHe NPOMeHSbUBe a u b.

1 2 3 4
2 -3 -8 -13

Kojom op cnegehnx nuHeapHUx GyHKLMja ce MoXe N3pasnTi Ta 3aBUCHOCT:
alb=-7a+5; 6)b=-5a+7; B)b=3a-§; rrb=-5a-7?

5. [arta je dyHKuUmja f (x) = 0,5x + 2. Konuko je f(2), a konuko f (-2)?

6. [laTa je nnHeapHa ¢yHKUMja f (x) = 2x -2 - (1 = 5x) + 1. Ogpean reH KoedurlmnjeHT
1n cnobofaH unaH.

7.0ppenn nuHeapHy ¢yHKUMjy f(x) = kx+ n3a Kojy je f(0)=0 un f(2) =6.
8. a) 3anuwun obum KBagpata y GyHKLNjW OyXKIHE Herose cTpaHuLe.

6) 3anuwu cTpaHuLy KBagpata y GyHKUMjU Herosor obrma.

8) [1a nn cy gobnjeHe GyHKUMje nuHeapHe?

9. M3pa3un obuM jegHaKOKpaKor Tpanesa y 3aBUCHOCTU Of AYXKUHE KpaKa ¢, ako cy
ZYXNHe OCHOBUUa jeiHakea=7 cmu b=3 cm.

_



10. JlIuneapHe ¢yHKUKje Cy NprKasaHe TabenapHo:

a)
X 4 6 10 16 24
y 5 7 11 17 25
6)
X 0 1 2 3 4
y -5 -3 -1 1 3

3anuwun nx y obnuky y = kx + n.
11. NaTa je dyHKLMja y = 3x + 7. 3a KOjy Bp€AHOCT NpOMeHsbMBe X je y = —137
12. aTa je dyHKLMja y = -2x + 5. 3a KOjy BpeQHOCT MPOMEH/bMBE X je:

a)y=-5, Oly=1,

B)y=0,5; r)y=107?7

TTpMepu AMHeapHUX PyHKUM|a

Y cBaKOHEBHOM XMBOTY je UeCTo, pafivl NaKLLer cariefaBama 1 peLlaBatba, NOrofjHO Heke
npobneme unu cuTyauuje mogenvpaTii MaTeMaTMUKUM je3nkom. bpojHu cy npumepn y
Kojuma ce ogpeheHe 3aBUCHOCTW MOTY NpefCcTaBUTU IMHEaPHOM GYHKLMjOM, a HeKe of

KX heMo NpuKasaTtn y oBoj NeKLyuju.

m y
buymknucra ce Kpehe paBHomepHom 6p3unHom og 10 —. [yxKmHa nyTa s KOju OH
S
npehe 3a Bpeme t (y cekyHgama) jegHaka je s = 10 . Tako oH 3a 1 min = 60 cekyHgm

npehe nyTs=600m, a3a 1 h=3 600 cekyngu npehe nyT gyxuHe s=10 o, 3600s,
olHOCHO s = 36 000 m = 36 km. s

g viMie P 1

r

MprarKom BoXKtbe TaKcmjem, NYTHUK Hajuewhe nnaha
M3HOC KOoju ce popmupa Ha OCHOBY 36Mpa T3B. ,CTapTHOT
M3HOCa" N LieHe Ha ocHOBY npeheHnx Kunometapa. Tako, Ha
npumep, y Takcu yapyxemny ,Mat-takcu’; ,CTapTHU M3HOC"
je 50 anHapa, a ceakn npeheHn KunomeTap ce Hannahyje

no fgojatHux 65 anHapa.

CapuH TaTa je jyye Ha nocao otuwao Kopuctehu ycnyre ,Mat-Takcuja”. C 063Mpom Ha
To Aa o Kyhe fo nocna nma 7 KnnomeTapa, KONMKO je OH NNaTno BOXiby?

Peweme:

MpumeTMO Aa, ako ca s obenexnmo npehHeHn nyT (y KWTOMETPUMA), a Ca € LEeHY
BOXHe (y AuHapuMa), oHAa je c=50 + 65 s.

Co63npom Ha To Aa ce CapwvH TaTa BO3KO 7 KMNOMETapa, LieHa herose BoXhe 6una je
¢=50+65-7 =505 gmnHapa.

1B v [N e P 2 |
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TPy M el 3,

M3 pun3nke je no3HaTo Aa ce TemnepaTypa y KensrnHosrm cteneHnma (K) nspavyHasa
TaKo LITO ce Temnepatypu nspaxeHoj y Llensnjycosum ctenennma (C) goga 273, Tj.
nomohy ¢yHkuumje f (x) = x + 273. Tako, Ha npumep, Temnepatypa of 10°C jegHaka je
283 K, ook je temnepatypa of —-3°C jeaHaka 270 K.

njglviMeln 4

Ceeha gy»xmHe 30 cm n3ropu 2 mm 3a jegaH MUHYT. JyknHa ceehe nspaxkeHa y mu-
NUMETPUMa, HAKOH Narbetba NMameHa, MoXe ce U3pauyHatv no popmynm y = 300 — 2x,
rae je x 6poj muHyTa ropema cesehe. Tako he, nocne 15 muHyTa, gy*unHa ceehe 6uTtn
jepHaka y =300-2-15,y=270 mm, a nocne 2 caTa tbeHa gy»nHa he 6uTn jegHaka
y=300-2-120,y =60 mm.

Bl v M e 5

Capa je Ha no3HaTom 6eorpagckom m3netnwTy Aga LiuraHnuja nsHajmuna ponepe.
UeHa n3HajmbuBarea je 200 anHapa, y3 gogatHmx 50 grHapa 3a cBaky 3anoyeTn car.

B

a) TabenapHo npuKau 3aBUCHOCT n3mehy LieHe n3HajvbrBarba ponepa (y anHaprma)
V¥ BpemeHa 13HajM/brBatba (y caTuma);

6) MpuKaxxn Ty 3aBUCHOCT NMHeapHOM pyHKLMjoM LeHe (y) oa BpeMeHa (x).
Pewemse:

a) Llery ynotpebe ponepa pauyHamo Taka WTo 6poj caTn Kopuwhetba ponepa nom-
HoMMumMo ca 50 n goaamo 200 amHapa. ¥ HapefHoj Tabenu cy nprKasaHe LeHe 3a
W3HajMIbUBaHe ponepa o neT caTu.

BpEME M3HajM/bWEaHAa 1 2 3 4 5
ponepa (cat)

LleHa n3Hajm/bunBarba 250 300 350 400 450
(anHap)

6) Kopuctehu gobujeHe nofatke, 3akmbydvjemo ga je y = 50x + 200.

12. Mpuxog jeaHe KoMNaHWje Koja Npogaje KpeeeTe pauyHa ce no ¢opmynn y =18 000x,
roe je x 6poj npoaaThx KpeeeTa.

a) Konukn je npuxog og 15 npogatux KpeeeTa?
6) Konuko KpeeeTa je NpoAaTo, ako je npuxoa 6ro 522 000 avHapa?

14. bpoj cTaHOBHWKa Y jegHOM ceny ce noeehaBao nuHeapHo. Ha nouetky 2010. rogunHe,
TO ceno je umano 3 750 cTaHoBHMKA, Aok je 2015. 6uno 4 250 ctaHoBHMKa. Mmajyhu
TO Y BUAY, [Nepa TBpan Aa ce 6poj CTaHOEHWUKA TOT cena MoXe oapeanT no Gopmynu
y=3750+100t,rge je t bpoj roauHa npateknux of 2010. rognHe. Janu je MNepa 'y npasy?




15.Ba3gywHun nputrcak Ha HUBoy mopa je 1 013 munmnbapa n onaga npubANKHO 3a
1 mmnubap Ha ceakux 10 meTapa HaJMOpPCKe BUCKHE.

a) Oppeaun PyHKUNWjy KOja NoKasyje HaAMOPCKY BUCUHY nh y 3aBUCHOCTW Of Ba3fyLUHOT
NMPUTNCKa p KOjW je ounTaH ca bapomeTpa.

6) Opgpeawn Konvka je NnpudbNnXHO HagMOpPCKa BMCKUHA, ako DapomMeTap nokasyje
982 mununbapa?

16. YnaHapuHa y jegHoj bubnuoteun nsHocn 1 250 anHapa, a y 1oj je moryhe Kynuti u
Kibure. LleHa cBake Kibure je 600 gnHapa, a JaHuua ux je Kynuna m v y3 To nnatuna
unaHapuHy. 3anuwn GopmMyny KojoM ce Moxe M3pasnTi M3HOC Koju je [laHunua nna-
Tuna bmbnuoteun.

17. Hekwn ayTomobun Tpoluv jeaaH nutap 6eHsnHa Ha cBakux 15 npeheHunx KnnomeTapa
nyTa.

a) M3pasum ¢pyHKLMjoM NOTpoL kY BeH3nHa p (y TMTpKMA), y 3aBUCHOCTN of npeheHor
nyTa s (y KunomeTtpuma).

6) Konunko nntapa 6eH3unHa ce notpowm HakoH 180 npeheHnx kunomertapa?

B) Konnko Knnometapa moxe npehu Taj ayTomobun, ako cy y HeroBom pesepBoapy

32 nutpe 6eH3nHa?
18. WnpwuHa jegHOr NnpaBoyraoHuKa je a, a gyxmnHa 3 cm. Hberos obum ce Moxe 13pasnTu
bopmynom:
alO=a+3; 6)0=2a+3; B)O=2a+6; r)O=2a-6.

19. bazeH ce nyHW NyMnom Koja y TOKY jegHor MuHyTa ynymna 100 nutapa soge.

a) Konuko nutapa Boge nma y 6aseHy HakoH 2 caTta nywera?
6) AKo je 3a KOMNNETHO Nywere 6azeHa noTpebHo 200 ToHa BOde, 3a Koje BpemMe Htu
OH 61O HanymeH?
20.Y Tabenu je nata 3aBUCHOCT LieHe orpauue of 6poja ynotpebseHnx gvjamaHara 3a
HbeHy n3pagy. AKo je Ta 3aBUCHOCT M3paxKeHa NMHeapHoOM ¢yHKLMjoM, KOja Of HaBe-
LeHnx PyHKUMja je ogpehyje?

Bbpoj anjamaHaTta 2 4 6 8

LUeHa orpnuue 700 950 1200 1450
a) f (x) =550 + 75x; 6) f(x) =500 + 100x; B) f (x) =450 + 125x;
r) f (x) =600 + 50x; n) f(x) =200 + 150x.

21.lpaBrna payyHatba NOEHa Ha jeiHOM NPKUjeEMHOM MCNWTY AaTa cy y Tabenu:

TauaH oarosop HeTtauaH oarosop bes ogrosopa

+5 noeHa -1 noeH 0 noeHa

AKo yuyeHVK Ha TecTy of 50 nuTarba Ha 9 HMje OQroBOPKO, a NOTPELLMO je Y X NUTamba,
Koja of cnegehux dyHKUMja pauyHa Heros 6poj noeHa Ha TecTy?

al f(x)=250-x 6) f(x)=205-x; B) f(x) =250 -9x;
r) f(x) =205 - 6x; n) f(x) =250 - 6x.

m



[papuK AMHEapHe QYHKLMjE

Y ceamom paspefly yno3HaanM MO ce ca ANPeKTHO NPOMOPLUNOHANHUM BeIMYHaMa W
youunum fa ce CBakoj TakBOj 3aBUCHOCTN MOXe MPUAPYXNUTK rpadurK Koju je npaBa NMHKja.

miplvimMie 9l 1
3a BennunHe x 1 y 3apaTe TabenapHo ofroeapajyhu rpadpuk 3aBUCHOCTU NPUKa3aH
je nnyctpauwnjuom.

x | =2 | =11 0 |2 | 2 |35

y | -4 =2 0 |22 4 | 7

Ha rpaduky cy npukasaHe u Tpu Tauke Koje my
npunagajy A(-2, -4), B(-1,-2) n C(2, 4).

B RN R

N

Y 0BOM TEKCTY, YKONMKO He Byae Apyraumnje momeHyTo, He3aBMCHa MPOMeH/bMBa y31Ma
cBe BpeIHOCTU U3 CKyna peanHux bpojeea.

Mogcetumo ce, Takofe, aa Ase GpojeBHe NpaBe Koje ce ceKy Moj NpaBuUM yrinom ob-
pasyjy npaBoyrnu KoopauHaTHW cuctem. [MpaBy x Ha3MBaMO X-0ca UK ancuMcHa oca,
a Npasy y, Tj. y-oCy 30BeMO joll W opAiMHaTHa oca. [Tpecek TUX KOOpANHATHUX Oca je
KOOPAWHATHWU NOYeTak.
»\_i;': 1 Tpadwuk nuHeapHe dyHKumje y = kx + n je CKyn cBUX Tayaka (X, y) Y KOOPAMHATHO]
-| paBHW, YMje KoopAWHaTe 3afloBO/baBajy jeaHakocT y = kx + n.

Tl —

1ol v e J 2 «
Kopuctehu npetxogHy AeprHUUW]Y, NPOEEPUMO ga nwn Tauke A(2, 5) n B(-1, 4) npw-
nanajy rpaduky GpyHeyMje y =3x- 1.

Peweme:

=

C 0ob3mpom Ha To pa je jegHakocT 5 = 3 -2 — 1 TayHa, a Aa jegHakocT 4 =3 - (-1) + 1
HWje TauHa, 3aKrbyuyjemo fa Tauka A npunagaa, a Tauka B He npunapa rpadguky pare

dyHKLMje.




g viMelp 3
Mpukaxumo rpadpuk dyHKumje y = x + 1. Cnegeha tabnmua npukasyje HEKONMKO

BpeAHOCTW NPOMEH/bUBE X 1 OAroBapajyhnx BpegHOCTH NPOMeHsbUBE Y, BOBMjeHUX
NpuApPYXMBareM 3afaTm oarosapajyhom ¢opmynom y = x + 1.

X -2 -1 0 1 2 3
y -1 0 1 2 3 4

Ha neBoj cnmum cy nprkasaHe oaroBapajyhe Tauke, a Ha 1ecHOj NpaBa Koja ux cagpu.
Ta npaBa ynpaBo NpeAcTas/ba rpaduKk HaBegeHe GpyHKumje.

(36or cnobopHor unaHa jegHakor -2) 3a ucte speg-
HOCTW NPOMEH/bUBE X.

4 3
6 61
5 5-
4 f3 41 fe
T T e
| o *|/p
B, |C . \BLAACL | | |
-3-2-110 1T 2 3 4 |x -3-2110 133 4 [
AL A
=3 3
-4 =4
-5 Lo
-6 s &
111 v e BN 4
MpuKaxumo rpaguke pyHKUMjay =3x Ny =3x-2 Yy UCTOM KOOPAWHATHOM CHCTeMY.
Pewewe:
¥
MpeacTtaBumo Hajnpe oee ¢pyHKUMje TabenapHo, 3a ‘
HeKe BpegHOCTU NPOMEHILHBE X. ; '
X 110 2] 3 T
y=3 | -3| 0|6 0 |
=3x-2|-5|-2]| 4 7 1
y :_ c
MPaduum oenx ¢yHKUMWja Cy NPUKa3aHK Ha Hapea-
Hoj cnuun. Takobhe, Ha cNWUM Cy UCTaKHYTe 1 Tauke . C
A(-1, -3), B(0, 0) n C(1, 3) xoje npunagajy rpapuky 31 ] -
npB.e, Kao 1 Tauke A (-1, -5), B,(0, -2) n C,(1, 1) koje -3 -2-1 0_ 1 2 3 4 |x
npunagajy rpadpuky gpyre pyHkUmje. [
Mpumehyjemo aa cy rpaduum oux pyHKUMja mehy- Al B
cobHO napanenHe npaee, Kao 1 Aa cy BPefHOCTU
byHKUMje y = 3x — 2 marbe 3a 2 y OJHOCY Ha OAroBa- 5
pajyhe BpegHocTn dyHKUmMje y = 3x. [paduukn, T0 el
ce MaHuUdecTyje y noMmeparby rpapuka Ha gone 3a 2

m



Ha ocHOBY NpeTXofHO U3MOXKEHWUX MprMepa 3aKk/byuyjemo aa je rpapuk nnuHeapHe GyHK-
unje npasa.

nfgviMelpl5

OapenvTtn ABe NPOM3BOSLHE TauKe Koje npunagajy rpaduky ¢yHkunje y = 3x—7.

-

Pewewe:

¥Y3M1MO NPON3BOSbHE BPEAHOCTU MPOMEHIbUBE X M 3payyHajMo BpeaHOCT QyHKLMje
3a Tako ofjabpaHe 6pojeBe. AKO je, Hanpumep x=1,Tagajey=3-1-7=-4,naje
oaroapajyha Tauka koja npunaga rpa¢puky A(1, -4). Ako jex=5,Tapajey=3-5-7=8,
na je ogroeapajyha tauka Koja npunapaa rpaduky B(5, 8).

LUPTAHKE TPAOUKA IMHEAPHE OYHKLUWJE

C 0631pom Ha To Aa je rpaduk nnHeapHe GyHKLMje NpaBa, 3aK/byuyjeMo [ia je 3a upTambe
rpaduka NMHeapHe GyHKLMje OBOSLHO OAPEANTIN ABE TauKe Koje npunaaajy rpapuky.

mplv M el 6,

1 Tlpukaxumo rpaduk GyHKUMje y = ;x— 2.

Peweme:

CnnyHO NpeTxoAHOM MpuUMepy, ogpearMMO ABe NPOU3BOSbHe Tauke Koje npuna-
fajy oom rpadpuky. lMpumetumo ga he, Ha npumep 3ax=26utn y = iy 2-2=-1,
aszax=46uhey= 1 -4 -2 =0. Oakne, Tauke M(2, -1) n N(4, 0) npunagajy rpaduky
fate dyHKunje.

O3HauaBareM Te [Be Tauke Y KOOPAWNHATHOM CUCTEMY, a 3aTUM W LpTakem npase
KOja UX cagpu, aobujamo rpaduk GyHKLMje MprKasaH Ha Clnum.

N/

—3—2—10%5678§
=1+

/ v

A

- N W e

. o

YecTo ce upTarse rpadrka nuHeapHe GpyHKUMje jeqHOCTaBHO W3BoaW ogpehuearmem npe-
CeYHMX Tayaka rpadpUKa ca KOOpAWHaTHMM ocama. Tako ce 3a GyHKUK)Y y = Kx + n mory
ogpegnuTy npeceyl heHaor rpacbmxa Ca OCama Ha CJ‘IE,[!,E‘hM Hau4WH:




Mpecek ca x-ocom. Tauka npeceka ca ToM ocom MMahe opanHaTy (y-koopauHaTty) jeaHa-
Ky 0 na ce Taj npecek jefHocTaBHO oapehyje ybaumBarem BpegHocTu y = 0 y jeqHauNHy

y=kx+n.akne, n30=kx+n pgobujamo x=— E ,Najeogroapajyha tauka npeceka (- E ,0).

MNpecek ca y-ocom. Tauka npeceka ca Tom ocom umahe ancuuncy (x-koopguHary) jeaHaky 0,
na ce Taj npecek jegHocTaBHO ofpehyje ybayusarem BpegHoCcT x = 0 y jeaHaunHy
y=kx+n.[akne, u3y =k 0+ n gobujamo y = n, na je ogroeapajyha tauka npeceka (0, n).

. 1 iplviM e 9] 7 |

MpurKkaxxumo rpadpuk GyHKUmje y = —; X+ 2.

Peweme:

Oppepnmo Hajnpe npecek Tor rpadurka ca x-ocom.3ay=0je0=- %x+ 2.Ta jegHaunHa

eKBMBaJIeHTHa je ca jeHauMHOM x = 4, na je ogrosapajyha Tauka P(4, 0).

. 1 . .
Oppeanmo 3aTtum npecek ca y-ocom. 3a x =0 je y=——x+ 2 = 2, na je ogroeapajyha
npeceyHa tauka Q(0, 2). 2

OproBapajyhu rpaduk yHKLMje NprUKasaH je Ha CnLu.

22. la nv Tauka A(1, 2) npunaga rpadpuky pyHkumje y = 3x - 17

23. Koje og Tauaka M(0, 1), N(-1, 2), P(-2, 3) n Q(-3, 4) npunagajy, a koje He npunagajy
rpaduky dyHKumje f(x) =-x+17

24. Hauptaj rpaduk dyHKumje y = 2x + 3. [la nvm Tom rpaduky npunaga tauka 7(121, 245)?

25.3a Koje ye R Tauka T(-3, y) npunaga rpapuky e¢yHkunje y =11x+ 20?7

1
26.3a Koje x € RTauka T[x, ;J npunaaa rpaduky GyHKymje y =2x Y ?
27.0ppenu ancyuncy Tauke T(x, 1) Koja npunapa rpaduky eyHkumje f(x) = 2x - 7.
28. Oppepn opanHaty Tauke V(-2, y) Koja npunaga rpapuky pyHkumje f(x) =-3x+ 10.



29.0fpenw aBe nponsBosbHe Tauke A 1 B Koje npunagajy rpadpuky yHKumje:
aly=2x-7; 6) —2x+5' B)y= lX+4' ry= Ex !
,V— 1 y— 3 ! y 3 ! y 5 2 *
30. Oppepnu Tauke npeceka AaTte ¢pyHKUMje ca KOOpAMHATHNM OcaMa:

aly=x-3; 6)y=-2x+4; B) y=10x+ 20; r) y=-5x.
31. Hauprtaj rpaduk GyHKuumje:

a)y=4x; 6ly==x; B)y=2x-1; r)y=-2x+5;

5 5
,q)y=—3x+%; F)]y=—4X+E; ely=10x-7; )K)Y=EX—O,4.

32.0ppenmn dyHKUMje unju cy rpadpuum gat Ha cnvkama. ([ata mperka je KBagpaTHa.)

yA y;/ YA
\

X

><H'
><H'

33. Oppenwn ¢yHKUMje unju cy rpapuum gaTm Ha cnKama.

YA YA
4 4
3 3
2 2
Z
F3A0[ 1 23 4 EEEL R

-1 L1 \

=2 =2

. . a
34.0ppepnu 3a Koje ae R rpaduk nuHeapHe GyHKUNje y = (—— 5)x+ 2a —1 cagpu Ko-
OPANHATHU NoYeTakK. 2

35. la n1 rpaduk gate GyHKUMje caipKi KOOPAWHATHY NoYeTak?

a)f(x)=2000x;  6)f(x)=100x-100?
36.0gpenn nuHeapHy GyHKUUjY y = kx+ n unju rpadpuk cagpm tauke A0, 5) n B(-4, 0).
37.0ppenn nuHeapHy GyHKUWjy y = kx + n unju rpadumk cagpxm Tauke A(0, 3) n B (1, 2).

38. Ofgpenn nuHeapHy GyHKUMjY umjun je KoebuunjeHT k=4, a beH rpaduk ceue y-ocy y
Tauku 5.

39. Ofpenv nuHeapHy $yHKUMjY unju je kKoedurynjeHT k= -1, a tbeH rpadmk ceye y-ocy
y Taukm -3.

“



Heke KkapakTepucm4He AMHeapHe
PYHKLM|E N HUXOBU TpapuLn

Linm oBe nekuuje jecte ga ce NprKaxy Hekn mehycobHM ogHOCK rpadrKka y KOOpAUHATHO)
paBHY xOy N Ha OCHOBY HIXOBKX NOJOXKaja M3Beay ogroBapajyhu 3akmsyuum. 3a 1o he oa
KOPWCTM BUTK 3HaHa CTeUeHa y NPeTXOgHUM neKunjama.

el viMelp 1]

YBepu ce fa rpapuk nuHeap-

He ¢yHKUWje y = kx (k je HeKkn y=-2x
peanaH Opoj) caapu Koop-

AVHATHW NoYeTak 3a Ma Kojy

BPeAHOCT peanHor 6poja k.

y=3x

Peweme: = 0.5x

Pl B Tho o) 00 N

Kako je y pyHKUNjU y =kx + n,
KoebuymnjeHT n=0,To je 3ama
KOjy BPeHOCT peanHor 6poja 17 e
k,3ax=0 n y=0.To3Hauu a -8-7-6-5-4-3-2-1 234567 8%
CBaKa of npasux y = kx cagp- il
XN KOOpPAWHATHU MoyeTak, Tj.
Tauky (0, 0).

y=0

. 709l v Ml e (B 2 |
HaTte cy nnHeapHe QyHKUMWje
y=3x+5 y==x+41u

y =0,25x - 2. KakaB je mehy-
cobHW nonoxaj rpadurka
oBUX GyHKUKMja?

¥=3x+5

Pewlerwe:

AHanusom rpaduka patux
$yHKUMja gonasmmo Ao 3a-
KSbyuka Aa cse Tpu GyHKuUnje
MMajy pasnuumTe KoeduLmjeH-
Te U fa ce bKUXoBM rpadpmun
(npaBe) ceky.

x‘l‘

876543310




mjglviMe g 3

Hate cy nuHeapHe ¢dyHKUKnje y=2x—3,y=2x Ny = 2x + 4. KakaB je mehycobHu no-
noxaj rpapurka osmx yHkumja?

4

Pewewe:

AHanusom rpaduka aatmx GyHKUMja [ONA3NMO O 3aK/byuka fja cBe Tpu GyHKUmje
UMmajy KoeduUUMNjeHT jeaHak 2 1 aa cy hUuxoBu rpaduum napanenHe npase.

YK y=2x

8

7

6 y=2x-3
5

4

— 2

O T e e 772 345 6 7 8x

y=2x+4

g3l -l v 8o 8 v

& Ha WHTepHeTy ce npeTpaxuBarsem No TepMuHy GeoGebra moxe pobutn n becnnataH
. copTeep leolebpa Koju UMa Bep3njy Ha CPMICKOM je3UKy M KOju je norofaH 3a upTame
nuHeapHWx (M Apyrnx) GyHKuwja.

PaamaTparbem cnydajeBa W3NOKEHWX Y NPETXOAHVM NMpUMeprMa Moxe ce fohu go cne-
nehunx 3akrbyyaka:

lpadnun nnHeapHunx pyHkumja y =k x+n . ny=k,x+n, ce ceky ako je k, #k,.

lpaduum nuHeapHux dyHkumnja y=k x+n, ny=k, x+n, cynapanenHumako je k =k,

“



gl viMelp 4

Hate cy nnHeapHe pyHKunje y = -5,y =3 n y = x + 1. Kakas je mehycoGH1 nonoxaj
rpaduka oux GpyHKunja?

Peweme:

OyHkumjay=0-x-5,Tj.y=-5, 3a Ma Kojy BpeAHOCT MPOMEHJ/LUBE X, y3MMa BpeAHOCT
y=-5,narpadpuk te yHKumje unHe Tauke (-7, -5), (0, -5), (3, -5)...lpaBa Koja cagpxu
HaBefeHe Tauke rnapanesHa je x-ocu.

OyHkuymja y = 0 - x + 3, y = 3, 3a Ma Kojy %

BPedHOCT MPOMEH/bUBE X, Y3VIMa BPeHOCT 8

y = 3, na rpadpmk Te PyHKUNje YnHe Tauke 7

(-6, 3), (0, 3), (4, 3)... MlpaBa Koja cappu ®1 y=x+1
HaBe[leHe TauKe naparesiHa je X-ocu. Z |

Padunum yHKumnja y = -5 1y = 3 jecy y=3 3

mehycobHo napanenHe npase (06e nmajy 2 /

KoepununjeHT jegHak 0) n napanenHe cy 14

Ca X-OCOM. /]

T2 34567 8x

=

lPaduk NnHeapHe PyHKUMnje y =x+ 1 je
npasa Koja ceue obe Beh youeHe npase,
LITO C& MOTI0 U HacnyTUTK 360r pasnnuu-

TMX KoepuuyumjeHata (0 = 1). y=-5
/ M
=71
-1
J

13 oBOr Nnpumepa ce MoXe 3aKJbyunTu:
lpaduk pyHKumnje y=0-x+ n,y=n jecTe npaBa Koja je napanenHa ca x-ocom.
OyHKUMjy y = n, rae je n Hekn peanaH 6poj, 3eahemo KOHCTaHTHOM dYyHKLUMjoMm.

Y NpeTxofHOM pa3mMaTpakby younnm cMo fa rpadguk pyHkumja y=n, y xOy KOOpAUHATHOM
CUCTEeMy MpefcTaB/ba NPaBy NapanesiHy ca x-0CoM.
Bl vl e (Bl 5

Oppenn peanaH 6poj a Takas fa cy rpaduvum dyHkumjay =3x -7 uy=(a-2)x + 4:

a) napanenHu; 6) ceky ce.

Mory nw ce rpadpuun gatux pyHkKUMja noknanatu?

3a Kojy BpeAHOCT peanHor 6poja a je rpa¢mk pyHKumje y = (a - 2)x + 5 napanenaH ca

x-ocom?

Pewetse:

a) [a 6u rpaduun geejy nHeapHux $pyHKUMja Bunmn napanenHu, GyHKUKje mopajy
UMaTK jegHake KoeduUWjeHTe, WTo 3Haun da jea - 2 = 3, Tj. a = 5 n Taga apyra
GYHKUMja nocTaje y=3x + 4.

0) MNpadrum TMX PyHKUuMja ce ceky ako jea—2 # 3, T7j.a # 5.

Mpaduum gaTux dyHKUKWja ce He MOory noknanat jep rpaduk dyHKUWje y = 3x =7, Ha

npumep, cagpu Tauky (0, -7), a rpadpuk dyHkumnje y = 3x + 4 tauky (0, 4), na y-ocy

CeKy y pasnnuynTum Taykama.

Mpaduk PpyHKUMje ¥ = (a = 2)x + 5 napanenaH je ca x-OCoM, ako jea-2 =0, 7). ako je

a=2ny=>5,




nfg viMelpl 6

Hate cy nnHeapHe GyHKUMje y=2x+2 n y=2x+ 8.0gpean NoBpLUMHY YeTBOPOYr/a
Kojn ogpehyjy koopanHaTHe oce 1 rpadurum gatx yHKUmja. Kojoj rpynmn yetsopo-
yrnoBa npunaga gobujeHu yeTBopoyrao?

=

Pewewe:

Kako rpaduum ¢yHKumja
y=2Xx+2uny=2x+ 8 umajy
KoebuUNjeHT jefHaK 2, To cy
OHW NapanenHu, na je gobuje-
HW YeTBOpOYrao Tparnes, Koju
je nprKasaH Ha nnycTpauuju.

y=2x+2

MoBplmHa Tpanesa ce fobuja
Kapja ce of NoBplUINHE TPO-
yrna OCD oaysme NOBpWW- ~—g 7 ¢ -5 - 1T 3 3 4 % 6 7 8x
Ha Tpoyrna OAB u jegHaka je

p=42'8_2'1,P=15.

40. late cy nuHeapHe dyHKUMje y=-3x+ 1,y =4, y=-3x- 2 1n y=-3. HaupTtaj rpadpumke
patux GyHKUuMja v ogpegu iuxoe mehycobHn nonoxaj.

41. Mehy paTm nuHeapHUM GyHKUMjaMa NOBEXIM NapoBe OHKUX uunju cy rpaduum na-

panenHu.
y=-2x y=x+7
1 1

=—x-3 =—x+7

y 2X y 5
1

=X =—Xx-3
y y 10
y=0,1x+1 y=-2x+3

_



42.0ppenntn peanaH 6poj k Tako aa rpaduum dyHKumja y = kx + 11 ny = 5x - 7 6yay
napanesnHu.

43.Hauprtaj rpaduke ¢pyHKuMja y=—-4 1y =38 1 oapean KONMKo je pactojarbe namehy mwmx.

44.Oppenu peanaH 6poj k (k # 0) Tako ga rpadpuum dyHkuumja ky = 2kx + dkny = kx -3
6yny napanenHe npase.

45.0ppenn peanHe bpojese k (k= 0), a n b Takse aa ce rpadpuum eyHkumja 3ky = kx — 6k
ny = ax + b noknanajy.

46.0ppepn nuHeapHy GYHKUMjY unju rpaduk cagpxm tauky (0, 0) n napanenaH je ca
rpadvkom GyHKUMje y = %x -5.

47.0ppenn nuHeapHy GYHKUMjY unju rpaduk cagpxm tauky (0, 3) n napanenaH je ca
rpapukom PyHKunje y = 2x — 5.

48. [la nu je rpadmk nuHeapHe PyHKLMje Koju cagpxu Tauke (1,0) u (0, 4) napanenaH ca
rpapuKom nnuHeapHe pyHKUnje y = —4x?

49. Oppean peanaH 6poj m 3a koju cy rpaduum pyHkumja y=-2x+5uny=(m-1)x-(m-2)
napanenHu.

50. Ogpenn peanaH 6poj I 3a koju cy rpadpuum dyHkumnjay =3 -/)x+ Tny= 21+ 1)x-(I+ 3)

napanenHn.

1
51.0ppean k € R Tako ga rpadpuk ¢yHkumnje y = (3k—1)X+[k+25] ceye y-0Cy Y Tauku
unja je opavHaTa —4.

52. N3pauyHaj obum Tpoyrna koju rpadpuk dyHKLnje y = —Ex +3 rpagw ca KoopgnHaTHUM
0caMa, aKko je jeIMHNYHO OfCTOjatbe jeiHaKo: 4

a)1Tcm; 6) 2 cm.

53. M3pauyHaj noBpLUNHY yeTBOpoyrna Koju ogpehyjy rpaduum yHkumnja y = -2x + 6 1
y = 3 ca KoopAnHaTHUM ocama.




HyAe 1 3HaK AnHeapHe PyHKLUuje

HYJIA ®YHKUWJE

Ha cnegehoj cnuum je npukasaH rpapuk eyHkumje f (x) =
T(2, 0) npeceuHa Tauka rpaduka n x-oce. Y Toj Tauku je f(2)

2x — 4. YouyaBamo Aa je Tauka
=0.

BpepHocT He3aBMCHE NpoMeH/bMBE X 3a KOjY 3aBUCHO NPOMeH/bMBa y y31Ma Bpef-
HocT y = 0, Ha3nBamo Hynom QpyHKLUUje.

3a paty ¢yHKUMjy f (X) = 2x — 4, Hyna je 6poj x = 2.

mjglviMe 9] 1

4

Ognpenn Hyny dyHKUMje y =%x+6.

Pewewe:

1 1
Kapa y3memo ga je y=0, nobuja ce jegHaumHa 0 =§x+ 6.Opatneje P X=—6,00HOCHO
x=-18.

(mlp v e JB] 2 |

3a Koju peanaH 6poj a je x = 7 Hyna pyHKUmje y = (a-2)x - 217

=

Peweme:
La 6u 6poj x =7 6no Hyna pyHKuuje y = (a—2)x — 21 mopa Baxmntn 0= (a-2)-7 - 21.

Opatne je 7a-14= 21, ofHocHO g = 5.




3HAK OYHKLUMUJE

Mcnutuearbe 3Haka nnHeapHe PpyHKUMje y = kx + n npefcTaBiba ogpehrBame BpeAHOCTU
MPOMEHIBbUBE X 3a KOje Cy BPeAHOCTU GyHKLMje y NO3UTHBHE, OOHOCHO, 3a KOje Cy HeraTBHe.

gl v M e 4

YouaBamo ga rpadumk dyHKUMje y = -2x + 4
ceye x-ocy y Taukm T(2,0), Kao 1 fa ce 3a ce
BPeAHOCTN NMPOMeH/bUBE X KOje Cy Matbe
Of 2, Hanasmn n3Haf x-oce, a 3a BpeHOCTH
npomeHsbUBe x Koje cy Behe of 2, rpadumk
je ncnopg x-oce.

Tako je, Ha npumep, f (3) =-2, f(5) = -6,
af(0)=4nf(-1)=6.

3a cBe x < 2 dyHKUWja je mo3mTuBHa (y > 0),
a3ax>2jeHeratmeHa (y < 0).

r

EIIEHEIF

3a GyHKUNjy y= lx+1 ,Kajajey=0o0Hgaje

X=-4, yh

Mprmehyjemo aa f(0)=1u f(-6) = —; ,Kaoun 2 /

Ja3acBex>-4Baxmy>0,a3ax<-4jey<0.
-7-6~5-4-3-1-101 1 2 3 4 5 x
=

3AAALIA

54.0ppean Hyny nuHeapHe QyHKUMUje:

a) y=12x —%; 6) y=-40x+70; B) ¥y =—-25x.
55.0apean Hyny nuHeapHe QyHKUMUje:

a) y=0,1x—%; 6)y=-0,6x+4; B) y=0,01x+ 2.

56. Hyna ¢yHKumnje y = 10x — n je x=2. Ogpeam n.




57.04penw Hyny v 3HaK NMHeapHe PpyHKLMje unjn je rpaduk gat Ha cnegehoj cnmuym.

58.

59.

60.

61.

62.

yil
3t
21

[

-7'—6?3/—2'—1 10 12345 x
N
NcnuTaj 3HaK nMHeapHe GyHKLWje:
1 2 1
aly=3x-7; 6) y=—x-2; B) y=—X——.
¥ Y 2 Y 3 4
NcnwuTaj 3Hak nnHeapHe GyHKLMje:
a)y=-3x+5; 6) y=-10x+ 50; B) y=4x; ry=2.
3a Koje BpeHOCTN He3aBUCHe MPOMEH/bMBE X Cy BPeAHOCTWN GyHKumnje y = 3x + 2
No3UTMBHe?
3a Koje BpeHOCTV He3aBKCHe NMPOMEeHIbMBE X Cy BPe[HOCTN GyHKLUmMje y = 5x — 2
HeraTusHe?
Ha cnnunm je gat rpadumk jegHe nnHeapHe yHKUMje. Koja of AaTuX TBPAHLH je TauHa?

ajy>03acBex<2;

A
6)y>03acBex<1; y_
2

B)y<03acBex<1. 1

7654321 0

—2]

12345x

63.0pnpeaw peanaH bpoj m Takas ga gyHkyvja f (x) = (2m-3)x+4m -1 uma Hyny 3ax=1.

64.

65.

Ako rpadmk pyHKUMje ¥ = kx + n ceye y-ocy y Tauku T(0, -3) n
oppean Ty GyHKUWjy.

Ako je k= -2 koeduunjeHT nnHeapHe dyHKUKje f(x) =kx+nun
rpaduk Te GyHKUKWje U OAPEAN HEH 3HaK.

aKo je x=4 weHa Hyna,

Baxu f(-2) =5, HalpTaj




PacT 1 ormasaHe AMHeapHe QyHKLUM|e

B viMelp 1

VA

Ha cnegehum unyctpaunjama rpaguukm n
TabenapHo cy npukasaHe nHeapHe GyHKLUNje
y=3x+1ny=-3x+1.

X -1 0 1 2
y=3x+1 -2 1 4 7

Mpumehyjemo aa ce Kog nnHeapHe GyHKuuWje y = 3x + 1, npu noseharmy BpegHoCcTH
He3aBMCHO NMpomeHsbuBe x, NnoBehagajy n oagroBapajyhe BpegHOCTU 3aBUCHO Mpo-

MeH/bUBeE y.
VA
X -1 0 1 2
5 5
y==-3x+1 4 1 -2 -5
Mpumehyjemo pa ce Kop nuHeapHe $yHKUMje
y=-3x+1,npunosehamy BpeHOCTN HE3aBUCHO 1 \
MPOMEHJBbMBE X CMatbyjy ofrosapajyhe BpegHocTm S5
3aBWCHO MPOMEeHIbUBE . -11
Y npBom cnyyajy Kaxkemo Ja je dyHKLmja pacTyha, 2
ay gpyrom cnydajy ga je onagajyha. _2 |
-5+

>

-

Onwtunje, cnegehn HU3 NpaBUia HaMm roBOPU Kafa je NMHeapHa GyHKUMja pacTyha, a Kapa
je onapajyha.

AKo je KoednumjeHT NNHeapHe GpyHKLUMje y = kx + n no3nTuBaH, Tj. k > 0, Ta pyHKumja
je pactyha.

AKo je KoeduumjeHT NMHeapHe PpyHKUMje = kx + n HeraTuBaH, Tj. k < 0, Ta pyHKLMja ,
je onapajyha. I# i

AKo 3a KoepuumrjeHT NMHeapHe PyHKUNje y = kx + n BaXKun Aa je k=0, oHaa Ta GyHK-
uuja Huje HM pactyha, HM onapajyha, Beh je koHcTaHTHA.




njglviMe g 2

Ha cnepehoj cnnum je npukasaH rpaduk ¢yHkLmje y = 2.

- N W

-74-5-4-3_2_1'10 T2 3 4 8 x

=2

Ogakee pyHKLMje HUCY HK pacTyhe, HKM onagajyhe.

66. JonyHn Tabeny, Tako Aa 3a aaTe GyHKUMje oapeanul Koja je pactyha, a koja onagajyha.

OyHKuUMja P (pactyha), O (onapajyha)
y=7x-5
y=—-/x+5

1
=——x+1
Y 100
_ 1
Y 2

y=0,5x-2

67. NcnuTaj ga nn cy cnegehe nuHeapHe ¢dyHKUumje pactyhe nnu onapajyhe:

7 2
a)y=§x—5; 6)y=—§x—1; B) y=10x-5; r)y=—0,4x+;; p,)y=\/§x+2
68. 3anuwun 6ap aBe pacTyhe nuHeapHe dyHKUMje.

69. 3anuwwn H6ap aBe onagajyhe nuHeapHe pyHKUMje.

70.JaTo je HEKONUKO NUHeapHUX yHKLMja: y=—X,y = —3x,y=lx+ 2,y=0,5x+4,
y=12x-7,y=-13x+5, y=-3,y=-3x+2, y=2022,

AKko je r 6poj pactyhux, a n 6pojonagajyhmx ¢yHKLMja Ha TOM CAUCKY, KONMWKO je r—n?



71.0apenn 3a Kojy BpedHOCT peanHor 6poja a je pyHKuMja ¥y = (3 - g) Xx+5 pactyha.

72.00pepV 3a KOjy Bpe[HOCT peanHor 6poja k je dyHKyKja y = [3k — ;) x +1 onagajyha.

73.0ppenu cBe Bpe[HOCTY peanHor bpoja m 3a Koje je dyHKUMja y = [1 - 2—m)x +m+2
pactyha. 3

74. 3a Koje BpeJHOCTU peanHor bpoja m je yHKUMja y = (m - 7)x+1 KOHCTaHTHa?

75. 3a Koje BpegHoCTW peanHor 6poja | je dpyHKUMja y =(1’2 - ‘I)x +10 KOHcTaHTHa?

76. 3a konuko nprpofHux bpojeBa m je pyHKUMja y = (3 - m)x +10 pactyha?

77.3a koje Uene bpojese a je PyHKUMja ¥ = (\/E - az)x + 3 pactyha?

AMTIAULIUTHU OB AUK

AMHEapHe QYHKLMje

3a nnHeapHy GyHKUWjy 3apaty cay =kx + n, rge je k, n€ R, kaxxemo pa jey I _
eKCNANLUTHOM 06MMKY.

MpuaeB eKCNULUTaH NOTUYE U3 NaTUHCKOT je3KnKa (o peun explicitus) U 03HaYaBa HewwTo
LITO je AUPEKTHO U3PaXkeHo, jacHO, OUUIMEAHO.

1 1B v (M) e g

12
OyHKUnje y=2x-3, ¥ = EX + = Y=2X n y=1 cy 3agare y eKCnimynuTHOM 0B/nKy.

3a nnHeapHy $yHKLUWjy 3aaaTy caax+ by +c=0,rae jea, b, ce R, b= 0 Kaxemo ga ’ }_ B
je y uMnanunTHom o6nmky. L-; =

Mpwraes MMNANLATAH NOTUYE M3 NaTUHCKOT je3nka (og peun implicitus) v 03HayaBa HEWTO
WTO HWje OWPEKTHO N3peyeHo. CBakaKko, NPULAPYXKYje My Ce CYNpPOTHO 3HaueHe O 3Hauekba
ekcnanLnTaH.

1101 v [ e 1o

OyHkumje 2x+y—3=0 n x—2y+4=0 3anate cy y UMNAULUTHOM OBNUKY.




MpuMeTMO Aa ce, Ha NpuMep, 3a GYHKUNjY ¥ = 2Xx — 3, KOja je 3anncaHa y eKCnianunTHOM
0bnunky, npumeryjyhn cBojcTBa jeqHakocTu, fobnja pa je —2x + y +3 =0, wWTo Ham faje
HeH UMMNAUUMTHN 0ONKK.

CBakKa nmHeapHa $yHKLMja MOXe Ce 3anncaTti y eKCrJTIMLUTHOM 1 UMMAULUTHOM OBINKY.

mplv M el 3,

Koje op HaBeaeHMx GyHKLWja Cy 3anncaHe y UMNIMLUTHOM OONUKY:

a)10x—-10y—3=0; 6) y=2x; B)x+y=0?

)

Peweme:

®yHKUKje nog a) v B) cy y UMNNUMUMTHOM 0611KY, 0K je dyHKUMja nog 6) y ekcnnw-
UMTHOM 0BNUKY.

N

(gl viMle gl 4
“1 Oppeaw umMnAMUUTHW OBNKMK NMHeapHe GYHKUNje Y = —%X+ % .
Peweme:
y=—1x+1
2 4
4qy==2x+1 (nomHOXKMMO ca 4 0be cTpaHe jegHaKoCTK)
4y +2x-1=0 (aopamo nspas 2x —1 obema cTpaHama jegHaKoCTK)
2x+4y—-1=0
1 [pl v [Mle gl 5
| Oapeawn ekcnnuuntHy 06nnK nuHeapHe GpyHKumje 6x — 4y + 3 = 0.
Peweme:
6x—4y+3=0
—4y=—-6x-3 (nopamo nspas —6x —3 obema cTpaHama jelHaKoOCTH)
y= Ex i 3 (nomHoxUMo Bpojem —% obe cTpaHe jegHaKoOCTK)

N

Y nornaemy 6.4, 6UNO je peun 0 HEKUM KapaKTepUCTUYHUM NUHeapHUM GyHKLMjaMa U
FUXOBWUM rpaduymma. PasmoTpumo cafla jowl jeiaH TakaB Cyuaj.

Ako ce y umnnnyutHomMm obnuky nuHeapHe dyHKUnje ax +by +c=0 go3sonu ga Koedpu-

. c
unjeHT b byae jegHak 0, oHpa ce gobnja nlpas ax+c=0.0patne je x=——.
a

| | | | | | | | “
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Koju cy ckynoBw Tauaka (x,y) y KOOPAWNHATHO]j paBHM ONCaHN Ha ciefiehi HauwH:

a) x=1,yeR; 6) x=-2,yeR?

Peweme: ya
. 571

a) Y oBoM cnyyajy x =1,y € R HenocpegHo cneam n3 Ml
x+0-y—1=0 nnpeacrassba CKyn cBMX TayaKa ca N
koopauHatama (1Y), roe je y 61Uno koju peanaH 5|

I L

6poj. To je npasa Koja ceue x-ocy y Tauku (1,0) u
naparnenH-a je y-ocm.

6) Y opyrom cnyuajy 3annc x = —2 HenocpenHo cne- -1

anu3 x+0-y+2=0 n npeacraBba CKYN CBUX =27
Tauaka ca KoopguHatama (—2,y), rge je y buno -3
Koju peanaH 6poj. To je npaBa Koja ceue x-ocy y ': |

tauku (2, 0) 1 napanenna je y-ocu.

Wmajyhn y Buay fa cmo paHuje Harnacunu Aa rpagpuknnHeapHe ¢pyHKUmMje npeacraBrba
npaBy N1HKWjy, Y3 Hay4eHo Yy nornassby 6.4. 1 y NPeTX04HOM NpUMepY, Y NpUINLU CMo
[la Ka)keMmo Jla ce cBaKa NnpaBa y NpaBoyrfioM KOOPAWHAaTHOM CMCTEMY MOXKe OnuncaTu
jeaHakowhy ax + by + ¢ =0, (a, be R wn He mory 6UTK ncroBpemeHo jegHaku 0).

YecTo ce 3a jegHaKkocT ax + by + ¢ = 0 Kaxke 1 a je jeaHaunHa npase.

3AAALA

78.0gpean UMNAWUMTHU 0BNKUK NUHeapHe GyHKLKje:

1 2
a) y=2x-3; 6}}’=3X—§; B)}’ZEX.
79. 3annwn y MMINAUATHOM OBNKMKY NHeapHy GyHKUWjY:
11x-10 -3x+0,5
a) y= ; 6) y=———,
) Y 9 ' ¥ >

80. Ogpean eKCNANLUTHY O6ANK NuHeapHe yHKLuje:
a) x+y+1=0; 6) 2x—3y—4=0; B) —=5x+10y=0.

1
81. Heka je patannHeapHa pyHKUMja unjum je koepuumjeHTt k = —— n cnobogHn unaH n=10.
3anuwv je y UMAANLUTHOM OBNNKY. 3

82.0ppean Hyny GyHKUMje:

a)x+y—-5=0; 6) 2x—=y+11=0; B) -3x—6y=0.
83. Haupraj rpadumk dyHKLuje:

a) —x+y+2=0; 6) 2x—-4y+6=0; B) 2x—-6y=0.

“



84. Oppenn npeceyHy Tauky rpapumka ¢yHkumnje 2x + y —5=0 ca x-ocom.
85. Oppenu npeceuny Tauky rpadpmka pyHkumje x —2y +3=0 ca y-ocom.
86. Oppepu npeceyHe Tauke rpadmka pyHKunje —2x + 3y + 5 = 0 ca KoOOpAMHATHUM OCama.

87.0ppenn 3HaK dyHKUNnje x —y+4=0.

88. Onpenn 3HaK GyHKUWMje §x+ 3y-5=0.
89. Mpoeepun aa nu je gata dyHKUMja pacTyha unu onagajyha?

a) 2x+y-3=0; 6) 3x-2y+4=0; B) —%x+y+10=0;

r) 0,1x+2y—-0,5=0; n) —x—-y+5=0; B) —%H?y+2=0.
90.3a koje acR je pyHkumja 2ax —3y +2=0 pactyha?
91.3akoje meR je dyHkuuja (—3m+1)x -5y + x+1=0 onagajyha?
92. la nu tauke A(1,2), B(0,3) n C(=1,2) npunagajy rpadpuky pyHkumje x+y—3=07?

93.0ppean yparbeHOCT KOOPAMHATHON noyeTKa of rpadurka nuHeapHe ¢yHKUMje
3x+4y-6=0,

94. [pencTaBy y eKCNIMLWTHOM 00NMKY NMHeapHy GYHKUKjy unju rpaduk je napanenaH
ca rpadpukom PyHKuMje —2x + y+5=0 W KOju cCagpKn Tauky (3,3).

95. Mi3pauyHaj noBplumHy Tpoyrna ogpeheHor rpadpmnkom PyHKumnje 2x—y+4=0 n
KoopAWHaTHUM Ocama.

96. Mi3pauyHaj noBpLlKHy ¢urype orpaHmueHe rpadpuymma ¢yHkumja x—y+1=0 n
X—y—2=0 1 KoopguHaTHMM Ocama.

97. N3pauyHaj obrm 1 noBpLUNHY Tpoyrna ogpeheHor rpapuuima pyHKumja x—y+3=0
n3x+11y—-33=0 wnx-ocom.




TTPUMEHE AMHEeapHE QYHKLKje

Y oBOj nekunju hemo, CIMUHO eNeMeHTapHUM NpUMeprma 13 nekumje 6.2, NpUKasaTu joLw
HEKONIMKO BEOMa 3aHUMJ/bMBMX U KOPUCHUX MpUmMepa NpumeHe nuHeapHe GyHKUuWje y
nojaBama v NpoLecnma 13 CBaKO4HEBHOT XNBOTa.

MHore peasnHe cuTyalmje KapakTepuly oapeheHa orpaHMuera 3a NpoMeHsbrUBe Koje
YUecTByjy Y hVMXOBOM ONMMCUBakbY. Tako, Ha NpumMep, 360r ycnoBa 3agaTtka rpaduk 3aBuc-
HocTu y cnefehem npumepy jecte nonynpasa.

r 1 [0 v [ e Y 1|

BMuUMKNUCTa ce NPaBONMHW|CKW yaarbaBa ¢ 3rpaae knyba. berosa yaameHocT, y Tpe-
HYTKY NoYeTKa mepetba, n3Hock 1 knnomeTap. HakoH Tora, oH 3a cBaku MUHYT npehe
jow nona knnomeTpa. Hberoea yaarbeHOCT NOCNE X MUHYTa MoXe ce ogpeauTi nomohy
dopmyne d =1 + 0,5x. Ha cnegehoj mnyctpaunjv je nprkasaH rpaguk 3aBUCHOCTK.

3
10 km
g km
8km
7 km
6 km
5km
4 km+
3 km
2 km
Tkm

O 1 2 3 456 7 8 9 101112131415 :x(min)

a) Konuko he 61ty ygameH nocne 4 muHyTa?

6) HakoH Konunko MmuHyTa he buynknmcTa 6UTK yaarbeH 5 KunoMmeTapa og 3rpage
kny6a?

Peweme:
a) NMocne 4 MuHyTa Herosa yaarbeHocT he 6uth jegHakad=1+0,5-4,d=3 km.

6) V13 jegHaumHe 5 =1 + 0,5 - x pobujamo fa je x = 8 MmnHyTa.

19l v sl e Bl 2

Mepaje 1.1.2021.rogunHe ctauo 100 000 guHapa Ha baHKoBHKW pauyH. Kaga ce ypauyHa
KamaTa Koja My npunafa, nocsie g rogvHa oH moxe ga nogurde y= 100 000 + 5 000 g
AnHapa. Konnko Hosua hie 6UTK Ha HeroBom pavyHy 3a 5 roguHa?

Peweme:

Ha merosom pauyHy he, nocne 5 roguHa, 61tk y =100 000 + 50005 =125 000 guHapa.




nfe v M elpl 3

_| Y kBappatHoj Mpexu AaTo je Hekonnko urypa Koje cy Aeo Huza.

H B []
H BN EEE EEEE
a) V3pauyHaj o6brnm cBake op gatux purypa.
6) Kako usrnepa neta purypa y Hu3y? Konvku je oeH obum?
B) Konuku je obum 42. purype y H13y?

r) Kopuctehu npomMeHsbuBe n — 3a pegHn 6poj purype y Hu3y 1 O — 3a obum, bopmy-
nom n3pasm 3aBucHocT O og n.

Peweme:
a) O6um npee durype je 4, gpyre 8, Tpehe 12, a uetspre 16.
6) MNeTa durypa y HM3Yy je obnuka:

[]

HEEEEE
B) Obum 42. burype y HU3Yy je 42 -4 = 168.
r) Obum n-te purype je jegHak O(n) = 4n.

3AAALIN

98, Ha cnvuu je faTa 3aBMCHOCT LeHe M3HajM/bUBata bMumMKia y 3aB1CHOCTW Of BpemMeHa
Ha KOoje ce u3HajmIbyje.

v (onH)

-~

1500-
"8081
588

Sl | 1 1 21 3 1 415 |6 4t

a) Konuko kowTa w3gasare Guyunkna no caty?

6) Ako ca [ 03HauUMMO BpemMe, a Ca ¢ LeHY, 3anuwin oaroBapajyny 3aBUCHOCT LieHe oA
BpeMeHa.



99. UeHa TenedoHcKor pasrosopa (y AMHap1Ma) Ko jeaHor MOBNHOr onepartepa pavyHa
ce nomohy dopmyne c(t) =17 + 12,5(t - 1), rae je t 6poj MUHyTa pa3rosopa.
a) Konuka je ueHa pasroBopa Koju je Tpajao 5 mmHyTa?
6) Konnko MrHyTa je Tpajao pasroBop aKko je ueHa buna 42 guHapa?

100. LleHa gHeBHOr U3HajM/bMBakba ayTomobuna y jegHoj ,PeHT-a-Kap” KOMNaHujnu 13-
HocK 2 500 guHapa, y3 gogatHmx 40 anHapa 3a cBaku npehenn Kunometap. Koja oa
HaBedeHUX GYHKLMja MOXe [la Ce KOPUCTU 3a pauyHarbe HeBHe LeHe Kopuwhema
aytomobuna y 3aBUCHOCTW of npeheHe KnnomeTpaxe s?
a)c=4s+ 2500;

6) c=40s + 2 500;
e) c=400s + 2 500;
r)c=04s+ 2 500.

101. LleHa gHeBHOr N3HajMibBatba ayToMmobuna y jeaHoj , PeHT-a-kap” KomnaHmnju N3HocK
35 eBpa, y3 sopatHux 0,3 eBpa 3a cBaku npeheHn Kunometap.
a) Oppenwn GyHKUMjY KOja Aaje TPOLLKOBe AHEBHOT HajMa ayToMobuna;
6) Oppenun ykynHe TpPOLWKOBe HajMa ayToMobOuWia Ha jefjlaH laH 1 BOXHe 0of
140 Kunometapa.

102. bpoj cTaHOBHMKa Y jeHOM rpaay ce roanwtbe nosehasa 3a 500. Ako je 2000.roguHe y
ToM rpagy »mseno 38 400 cTaHOBHMKaA, ofpean GYHKLMjy KOjOM Ce MOKe N3padyHaTy
6poj cTaHOBHMKa 3a cBaKy rognHy nocne 2000. rognHe.

103. YparbeHOCT ayToMoOUnNa of cTaHuUe 3a npahetrse, y KunomeTpuma, nocne t catu, ata
jecad=70t+120.
a) Konuka je 6p3uHa Tor aytomobuna uspakeHa y Kunometpmuma Ha cat?
6) Mocne Konuko catn he aytomodbun 6utn ygarbeH 400 km?

104. N3Bop capgpxu 2 555 nutapa BoJe, 1 CBakora flaHa ce paBHOMEpPHO AornyHaBa ca 28
nuTapa Boge. Ha n3Bopy ce noje Ko 1 CBaKW KOH fHEBHO nonuje 35 nutapa Boge.
Konvko gaHa je moryhe na ca nssopa sogy nuje:
a) net Kowba; 0) jenaH Kow?

105. MNMpoceuHa yeHa agBocobHor ctaHa y Cpbujn 2000. rogmHe je nsHocmna 3 500 000
AVHapa. HakoH Tora, npoceyHa ueHa ABocobHor cTaHa ce nosehasana no 100 000
[AVHapa rogume.

a) Konuka je npoceyHa ueHa ABocoOHor ctaHa buna 2015. rogunHe?
6) Konunka he 6utn npoceyuHa LeHa gBocobHor ctaHa 2035. roguHe?

106. Kaga aBMOH KpeHe 13 bbyjopka 3a beorpag, oy»kvHa nyTa Koju Tpeba fa npehe go be-
orpaja mMmoxe ce nspauyHatu kopuwherwem popmyne d =7 300 - 735t, rie je t Bpeme
npoBefeHo y NyTY U3paXeHo y caTuma.

a) Konukm nyT aBMoH uma aa npehe no beorpaaa, HakoH 6 caTv netema?
6) Oppenn Hajonnxu Leo 6poj caTv HeonxoaHWX Aa aBuoH npehe nyT of Hbyjopka
po beorpapa.

m



107. UncrepHa 3anpemuHe 1 800 nuTapa ce npasHu Kpo3 ClaBrHY, Tako 4a je Npaxwbere
uuncrepHe gedburHucaHo ¢pyHkumjom K= 1800 -10t, rae je K konnumHa Boge octane y
LUCTepHW, a t Bpeme y MUHYTIIMa KOMMKO je cnaBuHa paguna. Konuko Tpeba BpemeHa
Aa Cce NCrpasHu YeTBPTUHa uucTepHe? Konnko nutapa Boge he 6utn y LUCTEpHX nocne
75 muHyTa? Nocne Konuko BpemeHa he ce uncrepHa ncnpasHuTi?

108. YcnocTtaB/batbe Bese Npv TeneGoHCKOM pa3roBopy Tapudupa ce ca 15 AvHapa, a cBakm
3anoueTn MUHYT pa3roBopa ce Hannahyje jow 10 guHapa. Ako je CueHa TenedoHcKor
pa3rosopa, a t Bpeme Tpajarba pasroBopa, HaupTaj rpaduk pyHKumje Koja aedbuHunwe
3aBUCHOCT ueHe C of BpemeHa t. Konvnka he 6uTtn ueHa pasrosopa Koju je Tpajao 3,5
MWHYyTa? Konunko je Tpajao pa3roeop 3a Koju je nnaheHo 65 guHapa?

»InT@aHe” rpapuka AvHeapHe QyHKLM|e

Y npeTxoAHWM Nekunjama Hayuynnm CMo MHOTO BasHNX YNHEHKWLA Y BE3W Ca INHEapPHOM
dyHKUMjom. LIns oBe TeMaTcKe jeAuHMLEe jecTe Aa Kpo3 NpUMepe NOKaMemo Kako ce rpa-
$uun nuHeapHUX PyHKLMja MOTY NCKOPWUCTWTY 3a oOujarbe BakHMX NogaTaka Kao WTo
Cy, Ha NpUMep, pellerba NMHeapHUX jefHaunHa 1 HejeHaunHa, ann n npaherbe HeKnX
NPakTMYHWUX NojaBa.

mfpiviMelpl 1 -
[at je rpaduk jeaHe nnuHeapHe dyHKUUje y = kx + n. Kopuctehu Taj rpadmk, oaroBopm
Ha cnegeha nuTama:

g

A
a) Oa nu je pata ¢yHKyumja pactyha nnm Y

onapajyha? H
6) Y kojoj Taukn rpaduk dyHKLMje ceue x-ocy? 4

B) ¥ KOjoj Tauku rpadurk pyHKLMje ceye y-ocy? 11
r) Konnku je cnobogaH unau n? 330 1 2345 Kk
A) 3a Koje BpeHOCTW Hemno3HaTe x je y > 37 2]

h) 3a Koje BpeaHOCTV HeMo3HaTe yje - 2 < x < 47

Peweme:

a) OyHKUMja je pacTyha, jep ca pacTOM He3aBUCHO NMPOMEHSbUBE X, pacTe U 3aBUCHO
MPOMEHSbIBA Y.

6) Mpaduk dyHKLMje ceue x-ocy y Taukm (-4, 0).

B) paduk pyHKUMje ceye y-ocy y Taukm (0, 2).

r) CnobopaH unaH n je jegHak 2.

A) Ca rpadmka (M3Hag roprbe LpBeHe NIMHNjE) ce MoXKe youuTH fa je y > 3, Kaga je x > 2.

h) CanuHo, ako je-2< x< 4,0Haa je 1<y < 4.




TPl iM e [p] 2 |

Kopuctehu rpaduk nnHeapHe dyHKUMje y = 2X + 4 pelun jeqHaumHe:

a)2x+4=0;6)2x+4=6.

Pewemwe:

Hayptajmo rpaduk yHKUnje y = 2x + 4.

a) OunrneaHo je ga rpaduk pyHkumje y = 2x + 4 ceue x-ocy y Taukm (-2, 0),
naje2x+4=03ax=-2.

6) Ca rpaduka npumehyjemo fa je 3a x = 1 ucnymeHo y =6, na je x = 1 pelere
jeoHaurHe 2x +4 =6.

YA
8_
-] y=2x+4
61+ A(1,6)
5171
/I
1
I
2 I
I
(_210) : | | | | | | | .
-4-3£2-10 1 2 3 4546 7 8%
~1
-2
L3

&

8 v M e [ 3

Opnpenn cBe peanHe bpojeBe x TakBe fla je -7 < 3x+ 2 < 5,
Pewetbe:

Ca rpaduka ¢pyHKUMje y = 3x + 2 ce BUAW Aa ce BPegHOCT n3paza 3x + 2 Hanasm
n3mehy 6pojeBa —7 u 5 (unTaj ca y-oce) Kapa je -3 < x < 1 (uuTaj ca x-oce).
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TPy M elp 4,

Mpuxop npegyseha,ManuHa” gat je pyHkumjom P(x) = 1 000x — 3 000, npwn uemy je P
npuxod (n3pakeH y eBpuMa), a x je L|eo 6poj Koju npeacTaB/ba Opoj bepaua manvHa.

-

a) Konvko Hajmare 6epauya ManuvHa Tpeba aHra)oBaTu Aa b1 ce NOCNoBano ca fo-
6uTtkom?

6) Konuko 6epauya mannHa Tpeba aHraxosati Aa 6u npuxog 6mno 7 000 eBpa?
B) Konukm he 61UTK npuxopg ako ce aHraxyje 7 bepaya manuHa?

Pewewe:

Ca rpaduka dpyHkuLuje P(x) = 1 000x - 3 000 (nogeoum Ha P ocy Cy M3paXkeHW y Xiba-
fama eBpa) mory ce npounTatu cnegehn nogauu:

a) OyHKUMja NprXoAa je HeraTMBHa 3a x < 3, a 3a x = 3 je jegHaka 0. [TpBa No3nTUBHa
BpeaHocT npuxoda je 1 000 eBpa u wy Aobujamo Kafa je x = 4 bepauya ManvHa
(nnaBe KoopguHarte).

6) Mpuxop op 7 000 eBpa ocTBapyje ce Kaga je x =10 6epauya mannHa (4pHe KoopAan-
HaTe).

B) Kapa ce aHraxyje 7 6epaua manuHa, npuxog he 6utn 4 000 eBpa (LupBeHe Koop-
IVHaTe).

: P(x) =1 000x - 3 000

- N W kU O 0O O o

8 9 101112131415 x
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-
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Y peseppoapy ce Hanasun 100 nutapa coka. AHMUa 1 JJaHuua cBakor faHa 13 pesepBo-
apa uctoue no 3 nutpa coka. Konnko coka he octatn y pesepBoapy nocne 24 gaHa?
Mocne Konuko faHa y pesepBoapy he octatn 64 nutapa coka? lNocne Konuko gaHa y
pe3epBoapy Hehe 6UTK BULWE COKa?

Peweme:

Heka je x 6poj naHa koje AHnua 1 [laHnua KopucTe 3a nCTakarme CoKa 13 pesepBo-
apa, a y Konn4uMHa coka Koja je nocsie x laHa ocTana y pesepsoapy. Kako ce 3a x AaHa
ncToum 3x nuTapa coka, 1o je y = 100 - 3x.

Ca rpaduka ce youaBa fia, nocnie 24 faHa, y pesepBoapy ocTaHe 28 nuTapa coka
(nnaBe KoopauHarte).

Takohe, ca rpaduKa ce MOXe NpounTaTi fa 64 nTpa CoKa y pe3epBoapy ocTaHe nocne
12 paHa (ypBeHe KoopauHaTe).

Carpaduka ce Buan Ja coka 1ma 3a 33 faHa, a Aa Beh 34. naHa Buwwe Hehe 61K coKa.

y A

108 1
104\ 1
100

96
92
88
84
80 1
76 1
72
68 1
64
60
56
52
48 1

40
36
32
28
24
20
16
12

-

0 3 6 9 12 15 18 21 2'42‘?3'03?.\3'6{
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l'yme Ha ayTomoOuny nmajy rapaHumjy 3a npenaxeme 30 000 km. QyHkunja U(s)
npefcTaB/ba 3aBUCHOCT YNOTPeb/bMBOCTI rymMa y NpoLeHTMa of npeheHor nyTa s.

-

a) Hanuwwn ¢opmyny Koja gedpuHuLie 3aBucHOCT HenosHate U o Heno3Harte s (npehe-
HW NyT) U HaupTaj rpadpuk gobujeHe pyHKLKje.

6) Konuka je ynotpebrsmBoct ryma nocne npehenux 18 000 km?

B) [Mocne konuko npeheHnx Knnometapa he ce ynanutu curHanHa namnuua Koja
yno3opasa Ja je ynotTpeb/bnBocT ryme nana ncnog 20%?

Pewewe:

a) TpaxeHa dyHKUMja nma BpegHocT 100% ako je npehenu nyT 0 km n 0% kapa
je npeheHn nyT 30 000 km. AKo je TpaxeHa dyHKUnja U(s) = ks + n, oHAa je
100=0-k+nn0=k-30000 + n. N3 npBe jegHakocT je n = 100, a U3 gpyre je

100 1
: =k- = e k=— =—
k-30000+n=k-30 0050 +100=0,naje 30000 300 . KoHauHo, TpakeHa

HKuwja je U(s)=———+100

yrkuja je U(s)=—_

6) Ca rpadumka PyHKLMje MoXKe ce npounTaTt ga je 3a 18 000 npeheHnx KnnomeTtapa
ynotpebmusoct ryma 40% (4pBeHe KoopauHaTe).

B) CnnyHo, ca rpaduka ce BUanN ga je ynotpeb/bnBoCcT mawa of 20%, ako je
5> 24000 km. Taga he ce ynanuti curHanHa namnuua.

Y A

100
901
801
701
601
501
404
301
201
101

. . . . . /| . i : . . =
0 3000 6000 9000 12000 15000 1&004 21000 24000 27000 30 33000 x




109. Hauprtaj rpaduk pyHKkumje y = 3x — 6. Ca rpaduka Te pyHKUWje NpounTaj:

a) peweme jeaHaunHe 3x -6 =0;
6) ckyn pellera HejeqHaunHe -9 < 3x -6 < 12.
110. Tpu npase a, b n ¢ jecy rpadpmumn nnHeapHux pyHKUMja y = —4x + 5, y=0,5x - 3 1
y=-1.0apean Koja npaga je rpaduk Koje GpyHkLmje.
%’

/
xy

b

111. Ha cnuuwm je gat geo rpadumka jegHe nnHeapHe dyHKumje y = kx + n. Koja og cnegehnx
TBphera Cy TauHa, a Koje HeTauHa?

yll

AEEEEa

o

EEESSEELREEEENS

a) JaTa ¢yHKUMja je onagajyha.
6) Hyna pate pyHKUMje je x = —4.
B)3ax>-5jey>0.

r) n=-1.

112, Oppenn Tauky y Kojoj ce ceky rpaduun pyHkumja 3x + 2y =13 n dx - 3y = 6.

113. Hayprtaj rpaduk ¢yHkuuje 3x + 4y = 24 1 ogpean NOBPLWWHY TPOYrAa KojWu rpapuk
AaTe GyHKUMje rpagun ca KoopgrHaTHUM ocama.

114, Hauprtaj rpaduk pyHKUmMje x + 2y — 8 = (), a 3aTm ca rpadurka Te PpyHKUMje npounTaj:
a) peweme jefHaunHe 2y = §;

6) ckyn pelerba HejefHaunHe 2 < 8 - 2y < 10,

115. Hauprtaj rpaduk pyHkuUnje 2x + 3y = 24. Ca rpaduka pate pyHKUMje ogpean KONUKO
“Ma napoBa npupodHux 6pojesa (x, y) koju Cy peletba jefiHauynHe 2x + 3y = 247




1.

10.

11

12.

13.

14.
15.

3a Koje aeR rpaduum dpyHKumja y=ax+7, y=3x—-5 n y=—x+3 umajy 3ajeg-
HWUKY Tauky?

.Oppenw oactojarbe npeceuHe Tauke rpaduka pyHkymja x+y—7=0m x—y—1=0

oL KOOPAWMHATHOTr NoYeTKa.

. [aTa je ¢yHKUMja ¥ =2X +4 nTauka A(1,3) .Oppean dyHKUMjY Ynjum je rpadmK LeH-

TpanHo cumeTpuyaH rpadpurKy gate GyHKLMje y OQHOCY Ha Tauky A.

3
. Teme A Tpoyrna ABC je Tauka y Kojoj rpaduk dyHKUnje y = Z)H- 12 ceue x-ocy, a

4
TeMe B je TauKa Yy Kojoj rpadumk pyHKUMje y = —Ex +12 ceye ucty ocy. Ako je Teme C

3ajeHMYKa Tauka TVX rpaduka, JOKaxM Aa je Taj TpOoyrao npaBoyru.

. VI3payyHaj noBpLMHY KBaJpaTa Ynje gujaroHane nprnagajy KoopguHaTHMM ocama,

a iBe cTpaHuLe npunagajy rpaduvymma yHkUnjay =x-3mny=x+ 3.

3
. Oppean noBpluKHy yeTBopoyrna ofpeheHor rpadpuunma GyHKumja y = _EX+3 7

Yy =—-2X + 2 KOOpANHAaTHUM Ocama.

. YAarbeHOCT KOOpAUHATHOT NoyeTKa o rpadmka NuHeapHe GpyHKLuMje

4x+3y—-n=0,neN jegHaka je 12. Ogpeaun n n NOBPLUIWHY TPOYrNa Koju
rpaduKk rpagun ca KOOPANHATHUM OCama.

- Hauptatu rpadpuk dyHKunje:

aly=|x|; 6ly=|x[-1; Bly=|2x+1l|.

. M3pauyHaj noBplunHy ¢urype orpaHuueHe rpadpukom pyHkumje y = | 2x - 5| u rpa-

dukom dyHKunje y = 4.

3pauyHaj noBpLUKHY $Urype orpaHuueHe rpaprkom GyHkumje y =[x+ 1| + | x - 1|
1 rpadmkom GyHKUMje y = 4.

.Oppenu cBe napoBe peanHux 6pojesa k 1 n, TakeBe Aa rpaduk yHKumje y = kx + n

cagpum Tauky M(4, 6) n ca rpapukom pyHKLMje y = X + 2 1 X-OCOM rpagn Tpoyrao
nospLunHe 36.

1 1
Koje Tauke y xOy paBHM 3aJ0BO/baBajy HejeJHAKOCT: o > ; ?

Jata je jeaHaumHa || x - 2| 1| = a. 3a Kojy BpeAHOCT NapameTpa a jeAHa4yMHa Mma
Hajsehu 6poj pelera?

Oppenw cKyn Tayaka y xOy paBHW Umnje KOOpAUHaTe 3a0BObaBajy y = | x | + x.

Heka je f (x) = ax + b nnHeapHa $yHKUMja 3a Kojy Baxu f(1) + f(2) +... + f(10)=10wu
fM=f2)+f(3)—..-f(10) ==10. Konuko je f(0)?

“




BpeaHocT dyHKUMje y=2x—53a x= 6 je jeaHaka 7. ja He

Ako je pyHKUMja y =f(x) pacTyha, a pyHKUMja y = g(x) onapajyha,

oHpa ce rpaduum Tux GyHKUMja CeKy. Ad He

Tauka M(2, -1) npunaga rpaduky pyHKunje y = 3x - 8. Aa He
Hyna ¢yHKumjey=%x+ 1jex=-2, Aa He
== OyHKumja f (x) = 1,3x+ 1,3 je pactyha. Ja He
== lpaduk dyHKUKje y+ 4 =0 je napanenaH ca y-oCoM. aa He
.- OyHKumja 5x + 4y + 3 = 0 je moHOTOHO onagajyha. ha He
|
I MNpaBa y =2x -4 ceue y-ocy y Taukn (0, 2). aa He
== lpaduum PyHkuMja y=3x+6 1 y =-3x+ 6 Cy NapanenHu. ha He
1 11 5
N KoeduunjeHt q)yHKquey:T X+ 3 je 3a 2 Behn og weHor cnobop- pa He
HE HOr unaHa.
N
KO je pyHKUMja y = kx + n KOHCTaHTHa, oHAa je k=0. Aa He
— Ako je pyHkumja y =k jek=0
papuum pyHKuMja y=4x-1 1y =3x-5 ceKy ce y Tauku . 3). ha He
I j 4x -1 3x-5 M(2,3)
|
N
|




[IpeAAOr Tecta 3HaHa

1. Ako Tauka M(x, 3) npnnaga rpadpuky dyHkumje 2x + 3y - 5 =0, oHpa je x jeaHako:

(A)-3 (B) -2 (B) -1 (N1 (A) 2

2. Tpaduk dyHKUnje y = kx + 7 cappn Tauky M(2, 5) oHpa je peanaH 6poj k jepHak:

(A)-2 (B) -1 (B)O (N1 (A) 2

3. [ata je nuHeapHa ¢pyHKUMja 4x + y + 8 = 0. DyHKUWMja unjm je rpapuk NnapanenaH ca rpa-
brKkom gate GyHKUuMje je:

(Aly=4x-8 (Bb)y=4x+8 Bly=-4x+2 (Ny=2x-4 (A)y=4x-2

4. Ako rpadumk dyHKUMje y = kx + n npecela KoopAnHaTHe oce y Taukama A(0, 6) n B(-3, 0),
OHAa je k + n jegHako:

(A)5 (B)6 (B) 7 (rs (A9

5.3aBUCHOCT LieHe WTamMmnara Kiure C og 6poja WwramnaHmx npumepaka p gara je GyHk-
yujom C= 25000 + 35n. Konnko npumepaka Krbure je WrtamnaHo, ako je LeHa WTamnatba
Krbure jeaHaka /7 500 guHapa?

(A) 500 (B) 750 (B) 1000 (ry1250 (A4) 1500

6.paduk nuHeapHe GyHKUKje y = — %x + 6 ca KoopAuHaTHUM ocama oapehyje Tpoyrao.

O6um O 1 NoBpLUNHA P TOr TPOyrna cy jeaHaKku:
(A)O=14,P=24 (6)0=24,P=24 (B)O=16,P=48
(NO0=24,P=48 (1) 0=30,P=24

7. 3a Koje BpeHoCTW peanHor bpoja k je dyHkuuja (k* + 3)y + (k- 5)x + 10 = 0 onapajyha?

(A k<5 (B)k>5 (B)2<k<5 MNk<o (O)-5<k<5

8. PacTojarbe KoOpAMHATHOT NoyeTka of rpaduka nuHeapHe ¢yHKumnje 15x + 20y = 300
jedHakKo je:

(A)7 (B) 9 (B)10 (ry12 (A) 15



[IpeanOr KOHTPOAHe BeXbe

Y KBaZpaTHOj MPEXW JaTo je HeKONMMKO Gpurypa Koje Cy fieo Hu3a (BUau Crmky).

25
a) Mi3pauyHaj 6poj upBeHUX KBagpata 'y 42. burypu y H13Y;
6) Kopuctehn npomeHbuBy n —3a pefHu 6poj dpurype y Hu3y 1 K - 3a 6poj LipBeHux
KBagpara y k-Toj durypu, nspasun popmynom 3aBucHocT K og n;
B) Koja ¢purypa y Hu3y cagpxu 2 021 upeeHu KBagpart?
JaTa je pyHKumMjay =f(x) = %x + 3. Ofgpeamn KoopauHaTe Tayaka y Kojuma HeH rpa- 15
bUK Nnpecela KOOpAWHATHe Oce W HaupTaj Taj rpaduk.
lpaduk pyHKUMje y = f (x) = kx + n npeceua KoopAnHaTHe oce y Taukama A(6, 0)
1 B(0, —4). Oppeawn peanHe 6pojeBe k 1 n, a 3aTM HaupTaj rpaduk Te ¢yHKUmje n | 20
oppean f(100).
Jart je rpaduk dyHKUmje y = f (x) = kx + n (BUAK CIKKY).
Oppepnw peanHe 6pojese k 1 N 1 N3pavyHaj KONuKo je f(60).
YA
.7
/{ 25
/2 a0 1 2 x
-1
-2
[aTa je pyHKUMja y = %x + 4. Oppedn 3a Koje BpeQHOCTN MPOMeH/bUBE X je gaTta
byHKUWja: 15
a) HeraTuMBHa; 6) jepHaka Hynu; B) NO3UTMBHA.
OyHKuwuja y = f (x) = kx+ n uma Hyny 3a X = 4, a tbeH rpaduk cagpu Tauky (6, 6).
20
Oppean peanHe 6pojese k 1 n v JOKaxn Aa je Ta pyHKLMja pacTyha.
JNaTa je dpyHKuMja K2y + (k-2)x-8=10,k = 0.
a) 3a Koje BpeAHOCTN KoeduunjeHTa k je gata dyHkumja pactyha? 25

6) 3a koje BpegHocTu KoebuunjeHTa k fata PpyHKLMja y-ocy ceue y Tauku (0, 2)7




LleHa gHeBHOr U3HajM/blBatba CKMja Ha jeAHOj NaaHWHW n3Hock 2 500 auHapa, y3
popatHux 100 gmHapa 3a cBakumx caT BpemeHa Kopulhetra. Koja og HaBefeHux
byHKUMja MOXe fla ce KOPWUCTKM 3a pauyHatbe AHEBHE LieHe U3HajM/bMBatba CKIja, y
3aBUCHOCTW off BpemeHa kopuiwhersa t?

a) c=10t+ 2 500; 6)c=t+2500; B) c=100t+ 2 500; r1)c=100t+2400.

15

Mpodut nponssohaua cnagonepa pacre ca bpojem npopatx cnagonega n ogpeheH
je dyHkumjom p = 20k — 65 400, rge je p npoduT y AvHapuMa, a k 6poj KyTuja npo-
paTor cnagonepa.

a) Konuko Hajmarbe KyTuja cnagonepa tpeba npogati aa 61 ce nO3MTUBHO NOCIOBaNo?

6) Konuko KyTuja cnagonepna Tpeba npoaatv fda 6u npodut 6no MununoH guHapa?

20

JepaH nogeok Ha Uen3unjycoBoj ckanu jegHak je 1,8 nogeoka Ha QapeHxajToBoj cKany,
npu yemy je 0°C jegHako ca 32°F.

a) Oppean nuHeapHy PyHKUNjy Koja LlensmnjycoBe cTeneHe x npeteapa y PapeHxaj-
TOBe CTerneHe y.

6) Koja temnepatypa y ®apeHxajToB1M CTeneHMa OAroBapa TeflecHoj TemnepaTypu
of 36,5°C7

B) lNMocToju nu TemnepaTtypa Koja je uctm 6pojem nspaxkeHa v Ha Lien3njycosoj n
Ha QapeHxajToBOj cKanu?

25




Glajafairtiaix}

BopeHnu nyt [lyHaeom o Hoeor Capia go beorpapa koju je gyravak
90 km, Typuctmnukm bpog npehe 3a 3 cara. 3a noeparak of beorpa-
na po Hoeor Capga nctum bpogom, notpebHo je 5 catu.

Konwka je bp3nHa bpopa, a konuka je 6p3nHa [lyHasa?

| | 1
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CUCTEMU AMHEAPHUX JEAHAHNHA
CA ABE HETTO3HATE

Y NpBOM NOAYroAMLLTY FOBOPWIIM CMO O IMHEAPHUM jefHauHaMa ca jeJHOM Hemno3Ha-
ToM. Lin/b oBOT Nornaesba jecte fla ce yNno3HaMo ca NojMOM JIMHeapHe jeflHaunHe ca fBe
Hemno3sHare, MOjMOM CUCTEMA NIMHeAPHWMX jeAHauMHa ca Be Heno3HaTe, eKBMBaNeHT-
HUM TpaHcpopMaLMjaMa 1 pellaBatbeM CMCTEMa jeHauMHa ca ABe Hemo3HaTte, Kao 1
HVXOBOM NPYMEHOM Ha MHOTObpojHe Npobneme y HayL ¥ CBaKOLHEBHOM XKNBOTY.

HO]aM CUCTeMa AMHeapHUxX

JeAHad4YMHa Ca ABe HEeTT03HaTe

Kao v ca gpyrum matemMaTuKnmM NojMOBKMa, U Ca MOjMOM JIMHeapHe jefHaunHe ca ABe
Heno3HaTe yno3Hahemo ce Kpo3 nprmepe.

(nfplviMielpl 1,

CTpaHunue npaBoyraoHNKa nMajy gy»kuHy a un b, a obum npasoyraoHuka je 50. Hanumww
jepHakocT Koja faTe nofaTke NpeBoAn Ha MaTeMaTUUKI je3uK.

Pewewe:

Kako je o6bum npaBoyraoHuka jegHak 2(a + b), nopatak ga je obum npaso-
yraoHuKa jegHak 50, npeBegeH Ha MaTeMaTUUKK je3UK, MOXe ce 3anucati Kao
2(a+b)=50,T1j.a+ b=25.TMpumehyjemo aa fobvjeHa jeAHAKOCT Cap»u ABE HEMO3HaTe
(anb), na je pobujeHa popmyna jeaHaumnHa ca gBe HenosHate. OHa je 1 (Mo aHanorujun

Ca IMHeapHUM jefjHauMHaMma ca jeHOM HENO3HaTOM) NMHeapHa, jep cy oba cabupka
npeor cteneHa (a' n b').

mj viMelpl 2

Pasnnka gBa peanHa 6poja je 2021. Hanuwm jeqHaKoCT Koja AaTy peueHunLy NpeBoan
Ha MaTeMaTUUKK je3unK.

Pewewe:

Heka cy x n y peanHun bpojeeun o Kojuma je peu. U3 ycnosa 3apatka je x —y = 2 021
(x, y €R). DoBujeHa jeaHakoCT caapKK ABe HeNo3HaTe (X 1 y), na je fobnjeHa popmyna jed-
HauWHa ca ase Heno3Harte. OHa je n nHeapHa, jep cy oba cabupka (x 1 —y) npBor cTeneHa.

(mlplviMielp 3
JepHaunHe x* + 7y = 16 n @° + 2aH + 5H = 250 jecy jegHauviHe ca ABe HenosHare, anu

HWUCY NMHeapHe, jep noctoje cabupum (x%, @®, 2aH) Koju He NpeacTaB/bajy MOHOME
NpBOr cTeneHa.




Ha ocHOBY flaTUX NpyMepa 1 aHaoruje ca IMHeapHOM jeAHaYMHOM Ca jeAHOM HeMO3HATOM

nCcKasyjemo aeduHuLujy:
JInHeapHa jenHauMHa ca ABe Heno3Hare je jegHakocT obnunka ax + by = ¢, rge cy q, 0
b w c patn peanun 6pojesn, a x 1 y Heno3Hare. ; / i
.Il‘jl\“-'..ft—J
PeanHu 6pojeBu a n b cy koepuumjeHTH y3 HEMo3HaTe X 1 Y, a ¢ je cnobopaH Koe- L*“-ﬂ
duumjeHT.

TpviMelpl 4
Hate cy jepHaunHe: 2x + 7y =39, x*+ 3y=7,5p+8q-r=2021 n 3k + 4m + 5n = 67.
Koje op w1x cy ca ABe HenosHaTte?

Peweme:

JefHaumHa 2x + 7y = 39 je N’MHeapHa jefHauMHa ca Be Heno3sHarTe (X, y).
JegHaumHa 5p + 8q —r =2 021 je nMHeapHa jegHaunHa ca TpW Heno3Harte (p, g, 1).

JegHaumHa x? + 3y = 7 UMa ABe Heno3HaTe (X, ¥), anu H1je NHeapHa, jep cabupak x>
HWje NpBoOr cTeneHa.

JegHauwnHa 3k + 4m + 5n = 67 uma Tpy HenosHare (k, m, n) n NnHeapHa je.

N »

. g viMelpl 5

[arta je jeqHauvHa 2x + y = 7. Ogpeau 6ap jegHo peluere JaTte jeAHaumHe.

Peweme:

AKo paTy jegHauMHy pelrMo no HenosHatoj ¥, aobujamo naje y=7-2x.3ax =1,
fobujamo ga jey =7 — 2 =5.Ypehenu nap (1, 5) je jeaHo peluere faTte jegHauuHe.
Mpumehyjemo 1 aa 3a cBaku peanaH 6poj x, ypeheHn nap (x, 7 — 2x) npeacraena pe-
Wwere faTe jefHauynHe, Na jeAHauYNHa MMa BeckoHaYyHO MHOMO peletba.

7

iplviMle Bl 6|

Konuko nma napoBa peanHux 6pojeBa Koju 3af0B0/baBajy jeaHaunHy y = 10x?7

Peweme:

Mpumehyjemo aa nHeapHa jeHaunHa ca fige HenosHate y = 10x 3a cBaKy BpegHoOCT
HernosHate X UMa ofrosapajyhy epeaHocT y. Ha npumep, ako je x, = 1, oHaauny, = 10,
x,=-3ny,=-30,x, = NEY Y= 103 UTA., Tj. Aa je CKyn pellerha gare jefHadnHe
6eckoHauaH. JacHo je fa 3a cBakmn peanaH 6poj a noctoju peanaH 6poj 104, Tako aa
ypehenn nap (a, 10a) 3apoBorbaBa jegHaunHy y = 10x.

Ypehenn nap peanuux 6pojesa (x , y ) je peluetbe nmHeapHe jefHaunHe ax+by=c D

Ca iBe Herno3HaTe X U ¥, aKO je TayHa jeiHaKoCT ax_+ by =c. g / }—:
I\I\_Z"’ {
Ceu ypeheHn napoeu peanHux 6pojesa (x,, y,) 3a Koje je ax, + by, = ¢, unHe ckyn [ =

peweta IMHeapHe jep,Ha‘WlHe Ca ABe HeNno3HaTe.

m



njplvimielp 7

Tpw onoBke 1 4 cBecke KowTajy 110 anHapa, a 4 onoske 1 3 ceecke 100 guHapa. Ha-
NIV jeAHauYNHe Koje faTe YCnoBe NpeBofe Ha MaTeMaTUYKN je3unK.

Pewewe:

AKO LEeHy ONOBKe 03HauMMO Ca O W LieHy CBecKe ca S, OHfla ce YCNIOBW 3afaTka Mory
nNpeBecTr Ha MaTeMATUYKK je3NK KopulhereM jeAHaKOCTH:

30+4s=110w 40 + 35 = 100. [prmeTUMO fla CBaKa Of, HaNnncaHWX jefHaKoCTV UMa
no [jBe Heno3HaTe: o U s.

njpviMelpl8 :

36up aBa 6poja je 100, a tbxoBa pa3nuKa je 44, [laty peyeHunLy 3anuiwm matemaTuny-
KM je3nKOM.

Peweme:

AKo npBK TpaxeHW 6POoj 03HAUNMO Ca X, a iPYTK ca ¥, OHAa ce Y 3aAaTKy AaTh YCNOBK
npeBofe Ha MaTeMaTUUKK je3nK jeaHakocTUMa: X +y = 100 u x -y =44, NogceTumo
ce fa cBaKa of ABe fobujeHe jefHaKOCTM NpefcTaB/ba jefiHaYnHy ca ABe Heno3Hate
(Heno3Hate cy x 1 y).

M3 npumepa 7 1 8 Buan ce ga y pelwasamy oba npobnema noctoje Ase jegHaunHe W da
TpaXeHe BpeqHOCTW HEMO3HATUX Mopajy NCNyHaBaT K jE,[[HY 1 apyry jEﬂHﬂHMH}-’.

Tapa ce, NO aHanormju ca IMHeapHOM jeiHauUNHOM, MOXKe UCKa3aTh JebuHrLmja:

: ax+by=q
[Be nMHeapHe jeAHa4YnHe ca ABe Heno3HaTe YMHe cCTeM JINHe-
ax+by=q
apHNX jeAHaYMHa ca aBe HenosHarte (a, b, ¢, a,, b, ¢, cy AaTn peanHn 6pojesn, a
X W y Cy Herno3Hare).

Peanun 6pojesn a, b, a, b, cy KoepnuynjeHTn y3 HenosHate X My, a ¢, N C, cy
cnobogHun KoepuLnjeHTH.

. alxo+b1yozc1 . .
AKo je , OHAla peanHu 6pojeBn x_ U y_NpeAcTaB/bajy pellere
a, x,+ by, =c¢,
cuAcTeMa jeAHauYMHa.
X=X,

Tapa ce cucrem Ha3nBa CMCTEMOM je[lHauMHa y pelleHOM 06NnKY.

[r]

) . ax+by=c,
Cewn ypeheHn napoem (X, ¥) Koju 3aioBO/LABajy CUCTEM YMHe cKyn
X +by=cq
pellerba cucTema jeaHaunHa Koju hemo (Kao Koa jegHaurHa 1 HejeHa4MHa) obe-
nexasaTtun ca S,




1P M elp 9]
Jat je cuctem jegHaunHa { ;i_+4iy_—739 . Kojn op ypeheHunx naposa (3, 9), (5, 2),
(9,5), (7,-4) jecTe pewetbe gator cUcTema jedHaumnHa?
Peweme:
3ax=3,y=9:

7:-342-9=21+18=39,
3-3-4-9=9-36=-27#7, (jegHaKoCT HUNje NCNyHEHa)
na (3, 9) Huje pellerbe gaTor cUCTEMa jefHauYVMHa.

3ax=5y=2

7:-5+2-2=35+4=39,

3-5-4.2=15-8=7,

na je (5, 2) pelere gaTor cucTema jefHaumnHa.

3ax=9,y=5:

7-9+2-5=63+10=73#39, (jepHaKoCT H1je UCNYHEHA)
3-9-4-5=27-20=7

na (9, 5) Huje pellete cucTema jefHaunHa.

AKo je x =7,y = -4 HACY UCMYHeHe HU NPBa HKX gpyra jegHakocT, Na (7, —4) Huje pe-
Wwere gaTor cuctema jefiHaunHa.

g viMielp10

Hanuww 6ap jepaH cuctem jegHaumnHa umja cy pewemwa x=3 n y=7.
Peweme:

Kakoje3+7=10m 7-2-3=7-6= 1,70 je jenan og moryhnx cuctema unja cy
pewera 3 n 7:

x+y=10
y—2x=1"

TP viMie[pi11]
‘ X ‘ =1

Oppenn ckyn pellera cMcTeMa jefHauunHa: { ‘ ‘ .
y|=2

Peweme:

M3 untbeHnue pa je | x|=1,cnepn pajex=1wmnujex=-1.CnuuHo nz| y | = 2 pobuja
cepajey=2unmy=-2. 1o Cy jeguHa pelwema npse, oqHOCHO Apyre jegHavynHe.
Taga je ckyn peluera gator cucteMa jeaHaumnHa: S =1{(1, 2), (1, -2), (-1, 2), (-1, -2)},
jep cBaku of ypeheHux napoBa bpojeBa 3a0BO/baBa 0be jegHaunHe.

m



3ANALIM

1. laTaje jeqHaumnHa 7x - 8y = 9. Onpefu BpeHOCT KoepuunjeHaTa y3 X 1 y, n cioboaHor
KoeduuymnjeHTa. [la nu je gata jegHaunHa nMHeapHa ca ABe HenosHate?

2. Oate cy jepHaKkoCTK:
ajx+y=25; 0)2a=a+6; Blm+7=n-10; rI3+4=7.
Koje of HbK1X Cy NMHeapHe jefHauYnHe ca ABe Heno3HaTte?

3. Hanuwu jeoHy nMHeapHy jegHaunHy ca iBe HeMO3HaTe X U Y, U jedHy NHeapHY jel-
HauWMHy ca iBe Heno3HaTe m n n.

4.Hanuwwu nnHepaHe jegHaunHe Koje npesoe crnefehe peueHne Ha MaTeMaTUUKK
jesnk:
a) 36up gBa peanHa 6poja je 57;
6) Paznuka gBocTpykor 6poja x n TpocTpykor bpoja y je 2021;
B) KonnuHwk aBa 6poja je 9.

5.MNposepu aa nn cy ypehenu naposu (a, b) = (3,4) n (a, b) = (-1, 7) pewemna jegHaunHe
3a+4b=25.

6.YBepu ce fa ypehenn naposu (m, n) =(1,4) n (m, n) = (5, -2) HUCY peLlersa jefHaunHe
8m+3n=7.

7.[aTa je nuHeapHa jegHaunHa 3x - 2y = 7. Ogpenu 6pojeBe m u n, Tako aa ypeheHn
naposu (m, 4) n (1, n) 6yay pelera aate jegHaunHe.

8. Hanvwun nuHeapHe jegHaunHe Koje npesoge cnefehe peueHuue Ha MaTeMaTUYKK
jesnk:
a) Obum npasoyraoHuKa je 200;
6) Cpegtba NHKja Tpanesa je 24;
B) O6buM jegHakokpakor Tpoyrna je 100.

9.0anu jeaHaunHe x +y =2 022 1 x = 123 ynHe cUCTeM NMHeapHWX jefHaulHa ca aBe
HenosHare?

. . 2a+5b=14 .
10. [1aT je cucteM NMMHeapHUX jegHaunHa b1y Koju og HaBegeHuX ypeheHux
7a-b=1

naposga (a, b) cy weroBa pelwwersa: a) (7,0); 6) (2, 2); B) (-2, 5)?

11. Mokaxw aa ypehenn naposu (-1, 5) n (4, 9) HUCy pewena cnegeher cucrema nuHe-
3p+11g =52
6g —5p =34 '
12. Hanuwwn nvHeapHy jeAHauYnHy Ca Be HerMo3HaTe, unje je jegHo peluere
(x, y) = (7,-4). TlocTojn N1 CUCTEM NTMHEAPHUX jefHAauYMHa Ynju CYy KoeduLMjeHTn Y3
Heno3HaTty X 1 1 2, ay3 Heno3HaTy ¥y 3 n 4, a unje je pewemse (7, -4)?

aApPHNX jenHauMHa Ca ABe HeMno3HaTte: {

13. Hanwmwwn 6ap jefaH cucTem NMHeapHUX jeAHaunHa ca fiBe Heno3HaTe unje pellere

je (XI y) = (3r 0)
3a-8b=2

|b|=2

15. 1a N1 nocToje peanHn 6pojeBr x U y, Takeu Aa je 7x — 2y = 151 28x — 8y = 367

14. Oppenu CKyn pellera ccTema jefjHaumHa {



EKBMBAAEHTHOCT CUCTEMA AMHEAPHUX
]EAHa‘-II/IHa Ca ABe Hermo3Hate

Y nornaesby O jeAHauMHaMa 1 HejeiHaYMHaMa roBOPUIN CMO O eKBMBANIEHTHUM jeiHaun-
Hama 1 HejeiHauMHaMa ¥ YNo3Hann HeKONMKo TpaHcpopmalmja Koje jeHaunHe 1 HejedHa-
uMHe NpeBode Y jefHaunHe U HejegHaunHe Y pelweHoM obnuky. LUumb oBe nekunje jecte

Jia ce yno3Hamo ca TpaHchopmalMjama Koje AaT cMcTemM jelHauMHa NpeBofe y cmcTem
jegHaumHa y peweHom obnuKy.

r Bl v e [ 1]

,[I,a JIN Cy eKBVNBaNneHTHWN CUCTeMin je,[l,Ha‘-lI/IHa:

=5 2x =10 2y =—
J1:{X 3 J2:{3X Ja:{ y 6?
Pewweme: y=- y =8 3x=15

Cncremu jeaHauuHa J,, J, 1 J, cy npuMepmn eKBrnBaneHTHUX cMcTema jeaHaunHa, jep
je ypehenu nap (x, y) = (5, -3) jeauHo pewetbe 1 NpBor 1 gpyror 1 Tpeher cuctema
jenHauuHa, 7). 5, =5, =5, ={(5, -3)}. To ce jegHocTasHO yTBphYje, jep pewetse npeor
cuctema (Kojum je gaT y pelieHom o0nunKy) X = 5,y = -3, jecTe yjefJHO 1 pellerse apy-
ror n Tpeher cuctema jegHauvHa. MpumeTmo 1 aa cy Npee jeHaunHe y cuctemy
J,nJ,n ppyra jeaHaunHa y cuctemy J, eKBUBaneHTHe, Kao WTO Cy AApYre jeAHaunHe y
cucTeMuma J, 1 J, eKBrBaneHTHe ca NPBOM jefHauuHOM y cuctemy J,.

&

Kpo3 npoyuaBare IMHeapHWX jeAHauMHa ca jeqHOM Heno3HaTOM BUAenu cMo fa Cy ABe
jenHaunHe ekBMBaNeHTHe ako UMajy jefHaKe CKynoBe peluetsa. MocTasma ce nuTake ga
NN ce aHanorHa geprHMLnja MOXe NPUMEHNTH Ha CUCTeMe NMHeapHUX jeAHaunHa? Ogro-
BOP je NOTBpAaH, Tj. eKBMBaNIEHTHOCT cUCTeMa jefHa4nHa yTBphyje ce Ha ocHoBy cnegehe
nebuHnuumje:

Cucrem jepHaunHa J, eKBUBaNeHTaH je cucTemy jelHaunHa J, ako je cKyn peluetba .
cicTeMa J, jeAHak cKyny peluetba cuctema J, . ' 3

TpaHcdopmauumje Koje He Metbajy CKYN pelletba cucTeMa jeHavynHa Ha3nBamo
eKBUBaJIEHTHUM TpaHcpopMaLmjama cMCTeMa jeiHaYMHA.

1lplviMielpl 2]

) X+y=5 x=3
Ha nu cy eKBMBaNeHTHU CUCTEMW jeAHAUMUHa: J, : ] nJ,: ) ?
Peweme:
Jatv cuctemm jedHaunHa Cy eKBUBaneHTHM, jep je ypehenu nap (x, y) = (3, 2) jeauHo
pellere 1 NPBOTr U Apyror cuctema jefHaumnHa, Tj. CKyn peluera 1 NpBor u apyror
cucTeMa jegHaumHa je S ={(3, 2)}.

m



(n[plviM elpl 3,

_ X =2 2x+y=7

MoKaxu aa cy eKBMBaNeHTHU CUCTeMU jeiHaunHa: J, nl,: .
X+y=5 y=3

Peweme:
AKo ce y cucTemy jeaHaunHa J, BpRAHOCT X = 2 3aMeHN y IpYry jeiHaunHy, nobuje ce
fa je y = 3. OcTaje ga nposepumo ga nu je (x, y) = (2, 3) pewerbe n gpyror cuctema
jepHaunHa. Kako je2-2+3=4+3=7nkKako je 3=3,T0je (x, ) = (2, 3) pewere n
cuctema J,. To 3Haun ga cy J. u J, eKBMBANeHTHN CUCTEMU jefHAuMHa.

miplvMelp 4,

Oppeaw Koju cy ofj faTVX cMCTeMa jeIHauHa eKBUBaNEHTHI a KOju HUCY:

x=1 5x=5 x’=1
J;: y=0 ;oJy 7y =0 ;5 g
Peweme: y=

CKynoBu pelietba fatmx cuctema jeaHaumHa cy: S, = {(1, 0)}, S, = {(1, 0)} n
$,=1{(1,0),(-1,0)}. Kakoje S, =S,#S5,, 70 je cCTem jefiHauMHA J, €KBIBAIEHTAH Ca CUCTEMOM
jemHauuHa J,, a HYjeaH Of FeMX Hje eKBMBaNeHTaH ca cuctemom J..

-
MocTaB/ba ce NUTabe eKBUBANEHTHOCTM CMCTEMA jeAHauMHa Yy onwTem ciyvajy. EkBuBa-
NeHTHe TpaHCchopmMaLmje cucTema NMHeapHUX jeAHauMHa ca fiBe Herno3HaTte 3aCHUBajy ce
Ha Beh no3HaTUM ocobrHama peanHux 6pojeBa:

AEENEANE
«AKocy a,bnc peanHn bpojeBn makojea=bunb=c,oHgajea=c.
< Ako cy a, b c peanHu 6pojeBu nako jea=b,oHpajea+c=b+c.
+ AKo cy a, bu ¢ peanHn 6pojeBn 1 ako je ¢= 0, oHaa je ac = bc.

W i | A=8
7 B : AKO cucTeMe jeHaunHa J, U J, HanuweMmo y o6amnky J; : , OAHOCHO
Em E C, =D,

J, ;{ ?‘ - D’ , OHAia Ce, Ha OCHOBY NpeTXoAHNX ocobrHa peanHux 6pojeBa, mory
21—

dopmynncatn n cnepeha cBojcTBa eKBMBaJIEHTHUX CMCTEMA jefiHAUMHa:

Tpauchopmauuja (1) 3ameHa pegocnesa jeqHaunHa:

A1 i BI je eKBlBaJieHTaH Ca CMCTEMOMjep,Ha‘-IMHa { C1 - D1
=D A =B,

Tpauchopmaunja (2) MHOXKere 1 NieBe 1 fecHe CTpaHe jefHaunHe Opojem pas-

Cncrtem jegHaunHa {

ANYNTUM off Hyne:
o {A—B, . pA, = pB, (p= 0)
Cncrem jegHaunHa je eKBMBaneHTaH ca cUCTeMOM .
1— L qC, =qD, (g= 0)
Tpanchopmauuja (3) 3ameHa jeiHe jejHauuHe cucTema 36MpoM jegHaunHa:
Cucrtem jegHauviHa { ' je eKBMBaneHTaH ca cMCTEMOM ' .
1= = A+C =B +D
Tpanchopmauuja (4) 3ameHa Heno3sHaTte M3 jefHe jeAHaYMHe cucTema y apyry

jemAHauMHy cucTema:
=B
Cucrtem jegHauviHa { 21 il D1 je ekBMBaneHTaH ca cMcTeMoMm Koju ce nobuje Kaga
il =T =4
ce jegHa Heno3HaTa 13 OO Koje jeAHauVIHe cucTeMa uspasn y pyHKUmju gpyre
HenosHaTe, a MOTOM 3aMeHW Y APYTY jefHaunHy.



g viMelpl 5

Hanuwm HeKoNMKO CUCTeMa jelHauMHa eKBUBaNeHTHIX Ca CUCTeMOM jefiHaulHa:
{ 2Xx+3=x+7

3y —4=2y+5"
Pewemne:
Ha ocHoBY ekBMBaneHTHMX TpaHchopMaLmja cuctema, 4obuja ce HU3 eKBUBaNEHTHUX
cucTema jeHaunHa:
2x+3=x+7 2x —x=7-3 x=4
3y —4=2y+5 | 3y—2y=4+5" | y=9"

g viMelp 6

2x+3y =19

Pelin cucrem jeqHauvHa: { 5
X =

Peweme:

Ha ocHoBy ekBMBaneHTHe TpaHchopmaLuje (4), BpegHOCT NPOMEH/bMBE X U3 Apyre
jenHaurHe MoXe ce 3aMeHUTM y NPBOj jefHauYVHN, 1 Tako 0OMjaMO H3 eKBMBANEHT-

HUX CUCTEMa jefiHauVHa:
2x+3y=19 |2:243y=19 |3y+4=19 |3y=19—-4 | y=5
x=2 "l x=2 "l x=2 x=2 | x=2"

iplviMelp 7

36up aBa 6poja je 100, a MxoBa pasnuka je 44. O kojum 6pojeBrma je peu?

Peweme:

AKO NpBM TpaxeHn 6poj 03HaAUNMO Ca X, a APYTW Ca y, OHAA Ce y 3aJaTKy AaTu YCno-
x4+ y =100

BM NpeBOJe Ha MaTeMaTUUKM je3nK y By cuctema jefHaumHa: X—y—44 Ha

OCHOBY TpaHcdopmauuje (3), MOXemMo YMEeCTO NOJa3Hor CUCTeMa ApPYry jefHaunHy
3anucaTu Kao 361p jegHaunHa cucTema.

x+y =100 | x+y =100 x+y=100
{x—y:44 '{x+y+x—y:‘|00+44' {2){2144

X+y=100 [72+y=100 [y=100-72 [y=28
{x—72 '{x—72 r{){-72 ’{x—72.

m



16. la nK cy eKBMBaNEHTHW CUCTEMU jeHauMHa {

x=0 {2x+3y—15
n

17. MpoBepwn fa nK Cy eKBUBaNeHTHW CNCTEMUM jegHaunHa .
P puAa Y Jen {y:5 4y —5x =20

m=4 3m+4n=32
18. [1a nu cy eKBUBaNEHTHW CUCTEMU jefiHAUNHa ?
n=>5 5n—6m=1

x =1 x| =1
19. [Mokan aa cucTeMu jeAHaunHa: { 5 M { } } 5 HWUCY eKBUBaNeHTHN.
y= Y| =

?

a+b=3"

) 5a—-6b=4 a=2
20. Ja nn cy eKBMBaNeHTHM CUCTEMM jefHauNHa 7
2a+7b=11

21.Hanuwn 6ap jepaH cMCTeM jefHauyMHa KOjU je eKBMBaNeHTaH ca CUCTEMOM
m=2

jeAHaunHa
n=29

22.YBepw ce fa cy cUCTeMM jefHaunHa n eKBVBaNeHTHH.
y =2 X—y=4
23. Hanwww 6ap jegaH cucTem jegHauMHa Kojy je eKBMBaneHTaH ca CUCTEMOM jegHauMHa
m+n=2
n=m

. S5x+7y=12 4x =4
24. 1a nn cy eKBMBaNEeHTHN CUCTEMW jefHauYNHa 1 ?

3x—y=2 13y =13~

25. [1aTi cy cucTemMu IMHeapHKX jeAHauMHa ca gBe Herno3Hare:

Jﬁ{ ;Jz:{ ;J3:{ .
y=-3 3y=—-12 7y =—21

Kojun op patnx cuctema cy eKBMBaneHTHU?

. 12p +13g=14 3p=0
26.YBepw ce fa CUCTeMU jejHauNHa "

HNCY eKBMBANEHTHMU.
4p—-5q=6 2g=2
x =1 x=1
27.0a nun cy eKBMBaNeHTHN CUCTEMU jefHaUYNHa: n 5 ?
y=—4 y° =16

x+y:7 M{ZXZS

2x+y=11"

28. lNokaxu fa Cy eKBUBaNleHTHN CUCTEMU jeiHaUMNHa {
x—y=1

“



PelliaBaH-e CUCTEMA AMHEaPHMX |EAHAYMHA
Ca ABE HETo3HaTe METOAOM CMeHe

MpumeTnM CMO Ja je NpU pellaBatby CUCTEMa jelHaUMHa CyWTHHa fja ce kopuwherbem
eKBUBANEHTHNX TpaHCcpopmaLmja popmMmpa HA3 EKBMBANEHTHUX CUCTEMA jefiHAUMHA, TaKO
[ia nocnefmun cuctem y Hi3y byae cuctem y pelweHoj opmu. LLlematcku ce HU3 mehycobHo
EKBUBANEHTHUX jeiHauHa MOXe NpuKasaTi Ha cnegehn HaumH:

{a‘,x+b‘y:c1 L {x:xo
02X+b2y:C2 Y=Y,

PellaBarbe cmcTeMa NMHeapHX jeAHaurHa ca 1Be Heno3HaTe MelliogoM CMeHe 3aCHIBa ce
Ha TpaHcdopmaunju (4). Hajuewhe ce Ta TpaHchopMaumja npUMersyje Tako LITO Ce K3 jeHe
jeaHaunHe (Ha Nnpumep, NpBe) jeaHa Heno3HaTa (Ha Npumep, X) n3pasn y GyHKUWju apyre
HenosHaTe (Ha npumep, ). [OTOM ce HeMo3HaTa X 3aMeHW y APYTY jeAHauKHYy, a 3aTUM ce
Kopuwherem ocTanmx TpaHcpopmaLmja, NpoLiec HacTaBsba CBe AOK ce He fobuje cnctem

jenHauvHa y peweHom o6nuKy.
1plviMie p] 1

1

xX=9
Pewun cnctem nnHeapHUX jeaHavnHa: .
privcea { 3x + 2y = 31
Peweme:

PewaBatbe cuctema NMHeapHUX jejHaunMHa of\BMja ce NPeKo eKBMBaJIeHTHUX CUCTe-
Ma jeAHauMHa, C TUM LUTO Ce Hemno3HaTa X (U3 NpBe jeAHauynHe cucTema) AMPeKTHO
3ametbyje y [pYry jefiHauMHy cUCTeMa, a fasbe ce 3anucyjy HN30BN eKBUBaNIeHTHNX
jeaHaunHa:

x=9 x=9 xX=9 x=9 x=9 [x=9
3x +2y=31 3942y =31 |27+2y=31"|2y=31-27 " | 2y=4"|y=2"

Hakne, pelwere gator cuctema jegHaunHa je ypehen nap (9,2).

miplviMelp 2]

XxX=y+2
Oapeau peletrbe cMCTeMa IMHeapPHWX jeAHaunHa: .
Apean p pHWX Jen {2x+5y:1‘|

Peweme:

'y oBom cnyuajy, pelaBate cMCTeMa IMHeapHWX jeHauMHa ofBWja ce NPeKo ekK-
BMBaNEHTHUX CUCTeMa jefiHauMHa, C TUM LUTO je HajjeAHOCTaBHMje HEMO3HATY X (Koja
je Beh pata y peleHom obnuKy), U3 NpBe jefHaunHe cucTema, QUPEKTHO 3aMeHNUTU

y APYTY jedHaunHy:

X=y+2 XxX=y+2 X=y+2 xX=y+2
{2):+5y_11’{2(y+2)+5y_11'{2y+4+5y=11 '{7y+4_11'
X=y+2 XxX=y+2 X=y-+2 x=1+2 | x=3
{7)/—11—4—7{)/:7:7 {y:‘l {y:1 {y:‘l'

Cnegn pajeS={3, 1)




Y npeTxof4HNM NpUMepKMa jefHa HenosHarta je 6una gata AUPEKTHO (Y peleHoM 0BnmKy).
MehyTnm, nocTaBrba ce NUTame LWTa Ce JellaBa Kaja To Huje cnyvaj, Beh Kafa je cuctem
Jat y onwtinjem obnunky?

njg vMelpl3

3a—2b=15

Pelln cucTem IMHeapHNX jeaHaunHa: )
20+ b=17

Pewewe:

AKO nocmaTtpamo Aatu cucTem, oHAa Tpeba n3abpatn Kojy HenmosHaTy 1 13 Koje jef-
HaunHe Tpeba n3pasnTn Aa 6UCMO je 3aMeHUAN Y ApYrY jeaHaunHy. YouaBamo ja je
HajjefHOCTaBHMWje 13 Apyre jefHayrHe N3pa3nTy Herno3sHaTy b 1 3ameHnTH je y NpBy

jeAHaunHy:

3a—2b=15 |3a—2b=15 [3a—2(17—-2a)=15 |3a—34+4a=15
2a+b=17 '|b=17—-2a "|b=17-2a "lb=17-2a '
7a—-34=15 |7a=15+4+34=49 |(a=49:7 a=7 a=7
b—17—-2a |b=17-2a "lb=17-2a"|b=17—-2a"' |b=17-2.7"

a=7 a=7
b=17-14"|b=3"

Ha OCHOBY NMpeTxXo4Ha TpK NprUMepa MOKeMO 3aK/bYUNTK Oa Ce pellaBalbe CUCTEMA NIMHE-
aprxjep,HaLMHa MeTOAOM CMeHe CBOAMW Ha cnegeha YeTUpK Kopaka:

Kopak 1: U3 jegHe jegHaunHe, peurmo gpyre (Kao y npumepy 3) u3pasmn Heno3HaTy a Kao
nuHeapHy GyHKUWMjy Apyre HenosHarte f.

Kopak 2: 3aMeHW Heno3HaTy « Yy NPBY jefHaunHy JobunjeHUM n3pa3om (GyHKLKjom) no S.
Kopak 3: Pewn npBy, aobwnjeny (nnHeapHy) jefHaunHy No Heno3HaTtoj f.

Kopak 4: JlobujeHy BpeiHOCT 3a HeMo3HaTy  3aMeHu y Apyry jefHaunHy 1 n3pauyHaj
HenosHary a.

njplviMielp 4

LlaHa n JaHa Tpeba na nogene 2 345 guHapaTako aa llaHa pobuje 789 anHapa srwe
oA NaHe. Konuko HoBua he nobuTtun Llana, a konuko [laHa?

Peweme:

Ako HoBal, Koju Tpeba aa fobuje LlaHa obenexnMmo ca ¢, a HoBal Koju Tpeba aa go-
6uje NaHa ca d, pobujamo cuctem jeaHauvHa: c+d=2345u c-d=789.PeliaBamem
cMcTeMa jegHaumHa gobuja ce:

[c+d:2345 {c+d—2345 {d+789+d_2345{2d+789_2345

|c-d=789 "|c=d+789 "|c=d+789 c=d+78 '
2d —2345—789 [2d =1556 [d =1556:2=778 [d =778 d=778
c=d+789 "lc=d+789" |c=d + 789 "lc=778 +789 | c=1567 °

Hakne, LlaHa he gobutn 1 567, a [laHa 778 guHapa.




g viMelpl 5

Ako 3 onoBke 1 4 ceecke KowTajy 110 anHapa, a 4 onoske 1 3 ceecke 100 gnHapa,
KOJIMKO KoLUTa 7 ONOBKKU U 5 cBecKn?

Peweme:

AKO UeHy ofloBKe O3HauMMO Ca O M LieHY CBecCKe Ca s, OHfla ce YyC/IOBM 3afaTKa
MOry NpeBecTn Ha MaTeMaTUUKK je3nk kopuwhermem jegHakocTn: 30 + 45 =110 m
40+ 35=100. JobunjeHn cnctem jeaHaunHa He aedMHNLLIE NaKO N3pauyHaBambe jegHe
NMPOMEeHbUBE, anu XeNunmo Aa NoKaxxemo fa je moryh. Y tom cmucny hemo 13 gpyre
jeQHauYnHe n3ypadvyHaTy HerMo3HaTy § U 3aMeHUTH je y NpBY jeAHaunHy:

30+45=110 [30+4s=110 |30 =110 3°+4100%40:”°

{40+35—100'{35:100—40' s 100~ 40 100 — 40 f
3 Szf

(90 + 400 — 160 =330 [-70=330—-400 [-70=-70 o=10

52100—40 / 52100—40 s 100 — 40 . 52100_40i

3 3 3 3
0=10 0—10
] S:100—40 :{5220 .

29. MeTOQOM CMeHe peluun cnepehie cucteme nu HeapHWUX jeAHauMnHa:

2x+3y=15 = m=4
a) ; 6) ; B) .
Bl 4b —5a=18 7m+2n= 34
30, 0ppegu pelwetba cMCTeMa jedHaYvHa:
a) 3x +4y=13 6) a=b-2 n=m-+6
Xx=2y+1 4b—5a=5" im+2n=21
31. MeTonom cmeHe pelun cnepehe cucteme NMHeapHUX jeaHaunHa:
a) ; 6 ; B) .
X—y=3 a—2b=0 m+n=0

32. Oppepu pellera cuctema NMHeapHWX jegHaunHa:

a){sx 3y=5. 6){ p+5q=20 B){O,Za-i-o,?:b 12

X+3y=4" 3p—q=13 0,4a—0,1b=1

_



33. Oppenm pellerba CUCTeMa jeAHauMHa:

1 2 2 1

—X+—-y=3 =X ——y=5
al2" 73777, 6) 155 3V=".

y—x=1 4x =15y

34. 36up aBa 6poja je 2 021, a bmxoBa pasnuka 765. O Kojum 6pojeBmma je peu?

35. MunaH uma 1 000 anHapa Buwe oa Hukone. Konnko HoBua MMa MunaH, a Konnko
Hwukona, ako MunaH nma net nyTta Buuwe HoBUa of Hukone?

36. AputmeTmuKa cpennHa asa bpoja je 100, a vomxoBa pasnuka 36. O Kojum 6pojeBrma
je peu?

37.Mauwa je 3a jeHy cBecKy W jeOHYy KHUry nnatuna ykynHo 200 guHapa. Jawa je nnatno
neT cBe3aka v ABe Krbure 520 grHapa. Konnko KoluTajy ABe CBecke W jefiHa Ktbura?

38. Ako ce npupogaH 6poj m nogenun npupogHUM 6pojem n, KONMUYHKK je 5 1 ocTaTak je
2.0apean m v n, aKko je wiuxos 36up jegHak 50.

39.Y npaBoyraoHuKy unju je obum 100 cm, jegHa cTpaHuua je 3a 8 cm Beha op gpyre.
Onpeav NOBPLINHY TOr MPaBoOyraoHMKa.

40. O6bum jegHaKoKpakor Tpoyrna je 32 cm, a Kpak 1 0CHOBMLa ce ofgHoce Kao 5 : 6. Ko-
NIVKa je NOBpPLUWHa JaTtor Tpoyrna?

41.36vp pyMHa MBKLa NPaBWIHe YeTBOpOCTpaHe npusme je 60 cm. M3pauyHaj nosp-
WWHY 1 3anpeMrHy Npu3me, ako je ayxuHa 6ouHe mBmue 3a 3 cm Beha of AyxKuHe
OCHOBHe 1BULie.

X b's z z y

42.Yrao x je KOMMNJIeMeHTaH ca YIlIoM y U CyniieMeHTaH ca yrnom z. Ofpeau yrnoBe x, y u
Z aKo CY U YITIOBW ¥ U Z CYNNIEMEHTHIN.

43. lata cy Tpu 6poja, Tako Aa 36MpOBK CBaKa [iBa Of HMX MMajy BpegHocTn 56,841 112.
O Kojum 6pojeBuma je peu?

44.Y npaeoyrnom TPOYrny KaTeTe Ce pa3nuKyjy 3a 2 cm, a pa3fvka NoBpLVHa KBagpaTta
KOHCTPYyMCaHWX Hag KaTeTama je 28 cm?. M3pauyHaj XunoTeHy3y Aator npaBoyrior
Tpoyrna.




PelwwasaHe cucteMa AMHeapHUX
JeAHa4MHa Ca ABE HETTO3HaTe METOACM
CYMPOTHUX KoepULMjeHaTa

PewaBame cucTeMa NMHeapHUX jefHauUnHa ca fBe Heno3HaTe Meliogom CyupoHUX
KoeghuyujeHallia, 3aCHUBA Ce Ha eKBMBaNeHTHUM TpaHcpopmaumjama (2) n (3).

- RN EN T

MopaceTumo ce Aa ce 3a peanHe 6pojeBe a v —a Kaxe Aa Cy CynpoTHW 6pojesu.
3a KoeduLmMjeHTe UCnpeg NCTe HeMo3HaTe y 1BemMa jeAHauHaMa cMcTeMa JIMHeapHuX
jeHauMHa KaeMo Jla Cy CyNPOTHU aKo Cy OHW CYNPOTHW peanHn 6pojeBu.

TiplviMelp 1]

. { 3x —5y =7
Peluu CUCTeM TMHeapPHUX jeiHaulHa:

Pewemne: 2x +5y =13

Y oBom npumepy Beh nmamo cynpoTHe KoeduumjeHte 5 n -5 y3 HenosHaty y. AKo
NpBa jejHauVHa OCTaHe HeMPOMeHEeHa, a yMeCTo Apyre Hanuwemo 301p NnpBe 1 gpyre
jegHauurHe, gobuja ce:
3x —5y=7 3x —5y=7 3x —5y=7 3x —5y=7
2x+5y=13" | 3x =5y +2x + 5y =13+7 " | 5x =20 Xx=20:5=4

x=4 x=4 x=4 x=4"'
Hakne, pewetbe je ypehHeHn nap (x, y) = (4, 1).

{12—5,\/:7{—5)/—7—12——5 {y:l{—S}:{—S) {y:1 lx;-a

TPl viMielpl 2
{30 —2b=6

Ofpean pewerme cuctema NMHeapHUX jeaHa4vlHa: .
apenn p P jen 2a+3b—-_9

Pewense:
Y npeTxogHOM NpUMepy NpBY 1 APYrYy jeaHaunny je buno moryhe cabpatn QUPEKTHO,
jep cy koedbuumjeHTH y3 Heno3HaTy y Beh 6unu cynpotHn. MehyTum, y oBom npumepy
TO He 61 gano pesynTart, jep koeduLmjeHTV y3 obe Heno3HaTte HUCY cynpoTHK. [la Buc-
Mo fobunn cynpotHe KoedpuLnjeHTe, HEONXOAHO je fa, Ha OCHOBY TpaHchopmaumje
(2), npBY jenHauMHYy MOMHOXMMO Ca 3, a ApYyry ca 2, 1 NOTOM MPUMEHMMO NOCTYNaKk
Kao y NpeTxogHOM Npumepy:

3a—-2b=6 |3 [9a—6b=18 9a — 6b=18 9a —6b=18
2a+3b=-92" |4a+6b=-18" |9a+4a=18-18" [13a=0

I

{90—6&5_18 {0—6b_18{b:18:(—6) {b:—3 {a:O

a=0:13=0 "|a=0 a=0 a=0 b=-3

Pewetbe cuctema je ypehenn nap (0, -3) .

m




HanomeHa: [laTn cUCTeM Ce MOTao pelmnT U ApYyraunjum MHOXerem KoeduunjeHarta,
TaKo LITO Ce NpBa jefHauMHa MOMHOXW ca 2, a Apyra ca (-3), na ce Tako fobujy cynpoTHU
KoedUUWjeHTH y3 HenosHary d.

OuwnrnegHo je pa ce cabuparbem cucTema jegHauMHa Koje MMajy CynpoTHe KoeduunjeHTe
y3 UCTy HenosHaTy Jobuja jefHaumHa ca jegHoM Hero3Hatom. To omoryhyje ga ce
NpUMeHOM Mellioge cMeHe 1 OCTanux TpaHcpopmaumnja, NpoLec HacTaB/ba CBe JOK Ce He
fobuje cncTem jegHaumnHa y pelueHom 06unKy.

mjglviMielp 3

AHKa je kynuna 3 kg 6paluHa v 5 kg wehepa, v nnatuna 424 auHapa. Y UCToj
npopaBHuLm, BpaHka je kynuna 5 kg 6pawHa 1 8 kg wehepa, n nnatuna 686
AvHapa. Konuko KoluTa jefaH Kunorpam bpaltlHa, a Konvko jefaH Kunorpam
wehepa?
Peweme:

AKO LeHy Kunorpama 6pallHa o3Hauu-
Mo ca b, a LeHy Kunorpama wehepa ca oI ﬂ §\ \ \ \ \\ o
s, OHAa je Ha OCHOBY yC/OBa 3afaTKa W0
3b+55=424 u 5b+8s=686. oo BN
CMO CMCTEM Of] BE NINHEAPHE jeAHauNHe
ca ABe Heno3Hate. CCTeM pellaBamo
METOZIOM CYMpPOTHUX KoeduumjeHaTa,
TaKo LTO NPBY jeAHaUMHY MHOXUMO Ca
5,a apyry ca -3:

3b+55=424 5 156 +25s= 2120 [15b+ 255=2120
5b+85=686 [(—3) |—15b—245=—-2058" | 255 —245=2120—2058

’

15b + 255 = 2120 {15b+25.62:2120 {15b—2120—1550—570

5s=62 s=62 s=62
b=570:15 b =38
s=62 s=62

MNpema Tome, 1 kg 6pawHa KowTa 38, a 1 kg wehepa 62 guHapa.

Ha ocHOBY M3n10XKeHNX NPUMepPa, MOXKEMO 3aK/bYUUTH Aa Ce MeToA CYNPOTHUX Koeduuuje-
HaTa NPUMEembYje Ko CUcTeMa unjiu cy KoepurumnjeHT y3 HenosHaTe pasnnuumnTi (1 pasnuumnti
oA Hyne), n uma cnepehe Kopake:

Kopak 1: YTBpAW y KaKBOM Cy OAHOCY KoebuULMjeHTM y3 NcTe Heno3Hate. AKo KoepuLMjeHTH
HW Y3 jefiHY HEeNO3HaTy HWUCY CYNPOTHWU, UAW Ha KOpak 2. AKO Cy KoeduLnjeHTH
y3 jelHy HenosHaTty CynpoTHU, AW Ha Kopak 3.

Kopak 2: [ToMHOXW NpBY 1 ApYry jegHaunMHy norogHum 6pojeBnuma, Tako Aa ce y3 jegHy
Heno3HaTy Aobujy cynpoTHU KoeduuunjeHTr, u npehn Ha Kopak 3.

Kopak 3: Heka npBa jeaHaunHa ocTaHe HenpomereHa (Tpeba je camo npenucatu), a ymecTto
Apyre Hanuwv 36up NpBe 1 apyre jefHaurHe.

Kopak 4: Pewn gpyry jegHaunHy no obujeHoj Henmo3Haroj.

Kopak 5: V3 npBe jegHaunHe n3pauyHaj u gpyry HenosHary.



45. MeTogom cynpoTHMX KoeduLmjeHaTa, Ofpean pellera CUCTeMa jeaHaunHa:

a) 2x +3y=15 6 6a +5b=22
5X_3y:6, 7b—-6a=2"'
4m+9n=13 ) 8x =5y
B ; r i
5n—2m=3 4x + 3y— 44
46. Pewun cucteme jegHauvnHa:
3x +4y=25 a+2b=3 7c+d=9
a) ; 6) ; B .
X—y=-—1 3a+b=2 5¢+11d =27
47.0ppenw pellera cucteMa jegHaunHa:
5x +3y=16 6) 3p—10g=13 dm=7n
; ; & :
4dx+7y=22 8p+7g=1 5m=9n
48. Pewn cnctem jegHaunHa:
lx+E =8
. {0,1x +02y=03 |3 57 °° B){3(x+1)=4(y—2)
_ ] [ . :3 .
0,4x + 0,5y =0,6 lx—ly:—6 y— X
4 10

49.3a 5 cBeckn n 7 onosku nnaheHo je 220 anHapa. Konvko Koluta 7 cBecKun 1 5 onosky,
aKo je ceecka 3a 20 gMHapa cKyr/ba ofj OfloBKe?

50. [1sa 6poja ce pasnukyjy 3a 8, a bMXOBa apuUTMeTMuUKa cpeguHa je 37. O kojum 6poje-
BMMa je pey?

51. Asoundpenn 6poj je 4 nyta Behu o 36upa ceojux umdapa, a 12 nyta sehn of Homxo-
Be pasnuke. Oapeau Taj asoundpeHn 6poj ako je unudpa jegmHuua seha og unpe
pecetunua.

52.3a 8 cokoBa u 7 numyHaga nnaheHo je 820 anHapa. Konnko KowwTa 6 COKoBa M 5 nmy-
Hafa, aKo je 3a 4 coka u 3 numyHage nnaheHo 380 gnHapa?

L AR AR
S — L

A :l,l|_';1ll. unjm.l(
—

pomacs
Musynaiia Auwsaynaiia
uld

A




53. Pasnuka gBa 6poja je 62, a Kaga ce Behn nogenn marmmm, KONMMUHKK je 6 1 ocTaTak 2.
Opnpenn nate 6pojese.

54.36up gBa 6poja je 100, npy uemy je NoNOBMHa NPBOr jegHaka TpehuHu apyror. O
Kojum 6pojeBuma je peu?

55.MnageH je 3a jegaH nocao Tpebano ga gobuje 1 300 guHapa v nonty. MehByTum,
MnageH je ypaauo camo TpehuHy nocna u 3a o gobmo 100 guHapa n nonty. Konuko
KowTa nonTta?

56. Jleka nma Tpm nyTa BuLLe HOBLa of Kapka. Ako obojuua notpowwe no 1 000 guHapa,
oHfa he Jleka umatu ueTpu NyTa Bue HOoBLUa of KapKa. Konvko HoBua uma Jleka,
a Konuko Mapko?

57. 0eoundpeHn 6poj je 3a 45 Behu of 361pa, a 3a 53 Behu of pasnuke cBojux uudapa.
Ognpeav Taj asoumdpeHn 6poj.

58. Pewun cncreme jegHaunHa:

2x +7y =24 6 4x — 9y =25
12x + 42y =96 ' 12x — 27y =75
59. YBoherem HOBKMX HenossHame,l =au 1 b, pewn cuctemM jegHaumnHa:
X y
2.2 _,
Xy
5,4 o
Xy

60. YBohereem HOBWX HENO3HaTWX,
peLwn cucteme jeHauUHa: |x|+|y|=7 | x|=a
x| +|y|=10 |y|=b

x| +|y|=7

" alxl+lyl=10




PeLuaBaH-e CMCTEMA AMHEaPHMX jeAHa4MHa
Ca ABE Hero3Hate rpapuMy4KoM METOACM

PewaBatbe cucTeMa NMHeapHUX jeAHauMHa Ca ABe Heno3HaTe rpagrykomM MeTOA0M 3aCHN-
Ba Ce Ha UMHbeHNLUM Aa CBaKa NMHeapHa jeiHaunHa rno Heno3HaTuM X 1 y, NnpeacTaB/ba U
nuHeapHy GyHKLUNjy Koja ce moxe y [lekapToBom xOy KOOPAWHATHOM CUCTEMY MpeAcTa-
BUTK cBOjuM rpadukom. Taga he mehycobHu nonoxaj gobujeHnx rpadpuka geduHncaT n
pellere gaTtor cuctema jegHaurHa. Cutyauunje Koje npMTomM MOry HacTtaTu, UnycTpyjemo
Kpo3 cnenehe nprmepe:

. 1P viMlepl 1

y—2x=3

Ofpenu pellera chcTeMa IMHeapHUX jeHaumnHa: { ;
y =

Peweme:

JefiHaunHa y— 2x = 3, eKBMBAaJIEHTHa je ca jeJHaunHoM y = 2x + 3. 3aTo y [lekapToBOm
KoopauHaTtHom xOy cuctemy younmo rpaduk ¢yHkumnje y = 2x + 3 (Npasa a) n rpa-
¢unK dpyHKunje y =5 (npaga b). Npaduk pyHKumje y = 2x + 3 pednHUCaH je Taukama B
n C (Bngw Tabnuyy), a rpaduk GyHKUMje y =5 jecte npaBa NapanesnHa ca X-0CoMm, Ha

pacTojamy 5.
lpaduk dyHKUMje y—2x =3 7AJ’
Tauka X y 6 a.y=R2x+3
B 0 3 b:y=5 ; 5(1,5)
C -2 -1
3 B (D,3)

CBe Tauke npase a (LUTo 3Haun: 6eCKOHaUHO MHOMO Tauaka) MMajy oCoOWHY Aa HUXoBe
KoopAuHaTe 3a[j0BO/baBajy jeAHaunHy y = 2x + 3, a cBe Tauke npage b umajy koop-
AVHaTy ¥ jeaHaky 5. MpaBe a n b ce ceky y TauKku S, unje cy KoopanHate x =1,y = 5.
KooppauHate Tauke S (x, y) umajy obe ocobuHe, Tj.y = 2x + 3y = 5.

MpoBepaBamo (x, y) = (1, 5) je 3aucta pewere gaTor cMcTema jefqHaumnHa,
jep KoopauHarte (1, 5) 3afjoBo/baBajy jeaHauMHe y =2x+ 3ny=>5
(5=2:14+3n5=5).




(n[plviMelpl 2,

2x +3y =5

Pewwn cnctem NMHeapHWX jefgHaumnHa: { 5
X=—

Pewewe:

Kao n y npetxogHom npumepy, y lekaptoBom koopanHaTHOM XOy CUCTEMY KOHCTPYW-
LWemMo npaey ¢, Koja je rpaduk ¢pyHkumje 2x + 3y = 5 (nomohy Tabnuue 1 Tayaka M n
N) n npaBy d, unje cy cBe KoopanHate x = -2. Ta NnpaBa je NapanenHa ca y-0com Ha
pacTtojamy 2 (anu y HeraTUBHOM Aeny xOy paBHN).

MpaBe c 1 d ceKy ce y Tauku S umje cy koopauHarte (-2, 3). OunrnegHo je fa KoopAvHa-
Te Tayke 5 3aj0BOSbaBajy U ycnos 2x + 3y = 5, jep Tauka S npyvnaga npasoj ¢ U YC/10B
X =-2, jep Tauka S npunaga v npasoj d.

lpadpuk PyHKUMje 2x +3y =5 G2x+H3y=5 7“3’
Tauka X y dix=-2 6
5
M 1 1 4
N -5 5 3
S(-2,3)
\3 !

7654301071 2 756 7




TiplviMelp 3

. 3x -2y =1
Oppenn pellere cucteMa jefHauHa .
X+4y =5
Pelwlemwe:
lpaduk PyHKUMje 3x—2y=1 7J
Tauka X y 6
A 3 4 5
B -1 -2 4
\D(_EQ
lpadumk pyHKuMje x +4y =5 Gix+4y=5 f
Tauka X y
C 5 0 76 54321
D -3 2
lpaduk PyHKumje 3x — 2y = 1y Koop-
AnHaTHOj XOy paBHMK jecTe npasa p
(oopebheHa Taukama A u B), a rpaduk
byHKUMje x + 4y = 5 je npaBa g (og-
pehena Cu D).MpaBe p 1 g ceky cey

Taukn S (1, 1).Mposepom yTephHyjemo
fdaje (1, 1) pewere gator cuctema jegHaumnHa, jepje3-1-2-1=1mn 1+4-1=5.

110 v Mlelpl 4
. 2x —y=3
Pewn cuctem jegHaunHa .
4x —2y =6
Peweme:
A
Mpaduk dyHKLMje 2x -y = 3 1Y m:y=2x-3
Tauka X y 6
A 0 -3 >
4
B 2 1 3
lpadmk dyHKUMje 4x -2y =6 ‘?
Tauka X y
-7-6-5-4-3-2-1 |01
C 1 _1 C(1, _1)
D 3 3

OuurnepHo je ga ce npaBe m n n A(D,3)

noknanajy, Tj. CBaka Tayka npase
m, jecTe yjefHO 1 Tauka npase n.
To 3Hauu fa patm cuctem mma bec-
KOHauyHO MHOrO peLlema.

Kako je y = 2x - 3, T0 je ypeheHn
nap (x, 2x — 3) pewere obe jegHauuHe. MpumeTmo U aa je ypeheHum napom
(x, 2x - 3) (x €R) pednHNCaHO BECKOHAUHO MHOTO pPelweH:a, jep Ce 3a CBakn peanaH
6poj x gobuja jenHo peluerse.




nipivimMelpl5
. 2x +y=3
Oppenw peluera cucTeMa IMHEapHWX jefHaunHa: )
4x +2y=—4
Peweme:
lpaduk dyHKUMje 2x +y =3 aly=—2k+3 7ny
Tauka X y .
M -1 5 b:2X+y:—2 M{~1,5% 5
N 2 -1 {
lpaduk PyHKumje: 4x + 2y =—4 f
Tauka X y .
_7—6_5—4—3—2— 0" 34567—
; = : x& N(2,-1)
Q 0 -2 B ]
3 (0,-2)
4]
=5
=6
=7

AKo jegHaunHy 2x +y = 3y JlekapTOBOj KOOPAWHATHOj PaBHW NpeacTaBnmo
npasom a (nomohy Tauaka M n N) n jegHaunHy 4x + 2y = -4 npasom b (nomohy
Tauaka P 1 Q), oHZia je jacHO Jja ce Te [iBe MpaBe He CeKy, Tj. napanenHe cy. To
AOKa3yjy 1 hUXOBU KoepuLMjeHTU cMepa, jep obe npaBe nmajy KoeduunjeHT

k =-2.TakaB cucTem Hema pellea, M Ha3uBa ce Hemoiyhum nnn tpoiiusypeyHuM.
3ancTa, jeqHaunHe 2x+y =3 1 2x+ y = -2 Cy NpOTUBYpPeuUHe.

13 APETXOAHUX NpUMepa, MOXKeMO N3BECTH cnepehe 3aKJbyuKe:

nh
IS

n i
ol
=

% ; a,x+by=c, ] .

nmmmm Cnctemy jegHauvHa y lekapToBOj KOOpANHaTHOj XOy paBHK
E a,x+by=c,

OAroBapajy Age NMHeapHe GyHKUMje ax+by=c 1 ax+ b,y =c, Koje umajy

CBOje rpaduke.

AKo ce rpapuum dyHKunjaa, x +b,y=c, n a,x+b,y=c, cekyyTauku S (x_, y.),

CUCTEM je[IHAUVIHA MMa jJefIHCTBEHO pelletbe X=X 1 y=y .

Ako ce rpadpuun ¢yHkumja @, x + b, y = ¢, n a, x + b, y = ¢, noknanajy, cucrem

jepHaunHa nMa 6eCKOHaYHO MHOFO pelleHsa.

AKO cy rpaduun ¢yHKumjaa x + b, y=c, n a,x+ b, y = ¢, napanenHu, cncrem

HeMa peLlema, Tj. AaTh cncTem je Hemoryh.




61

62.

. Tpapnukom meTogom, peln cucTeme jegHaunHa:

2x+y=5 e

a) y , 6) Ix—y=9 '
y= x=4

[padnukom meTogom, ofpean pellere cMcTema jeHaunHa:
3x+y=6 6x —4y=2

a) ; 6) .
x+3y=10 2x + 3y =5

63. [padpUUKOM MEeTOAOM, peLln CUCTeMe jefHaumnHa:

64. [laTa je eneKTpoHcKa 361pKa 3agataka — e36upka

a) 2x+y=7 6) A4x —y=3 _
4x+2y=10" 12x — 3y =15 [w] 5[]

= ]

(http://www.ezbirka.math.rs/). Pewun Tect 252. [=]

65.0ppennTn NOBPLLUNHY NPaBoOYyraoHuKa Koju je y xOy [lekapTOBOM KOOpAWHATHOM

cnctemy ogpeheH rpapuymuma ¢yHKuMjay =-3my=4unnpaBamax=-2nx=>5.

66.O0ppeny NOBPLUMHY KBagpaTa Koju je gedprHUCaH NpeceyHm Taukama rpapuka nu-

HeapHux PyHKUMja: x +y=0,x+y=8,y=xuny=x-8.

67.0apeav NoBpLUMHE TPOYINIOBa Koje UMHe rpaduum NHeapHux yHKumja y = x + 2

68. [laT je cucTem je,u,HaqMHa{

Nx+y=6n:

a) x-oca; 6) y-oca.

3x —ay=1
X—y . Oppepn peanHe 6pojese a 1 b Tako fa je

bx — 2y =1

ypehenu nap (1, 1) pewetrse gator cuctema. Npaduukn NprUKaxn pelaBakse Tor
cucTema.

69. [late cy nnHeapHe dyHKUMje 2x — y =6 1 y = mx + n. OgpeanTn peanHe 6pojese mu n,

Tako ga ce rpaduyn pgatux GyHKUKnja:

a) ceky; 6) noknanajy; B) NapanenHu cy.




PeliaBaHbe HeKMUX KapakTEPUCTUHHUX
CUCTEMA AMHEaPHUX jeAHa4YMHA
Ca ABE Hero3Hate

Y npeTxoAHNM neKkuymnjama 6aBunm cMo ce pellaBatbeM cMCTeMa jeAHauyMHa MeTOAOM 3a-
MeHe MPOMEH/bUBUX, METOAOM CYMPOTHUX KoeduunjeHaTa 1 rpapuukom metogom. OBa
HacTaBHa jeanHULa UMa LB [la NPUKaKe joLl HeKe KapaKTepucTuyHe cmcteme InHeapHuxX
jefiHaunHa 1 fa NnoKaxe fja Nnocroje CMCTEMW jeHAUNHa KOjU HeMajy pellera 1 cuctemMu
jeaHauMHa Koju nmajy 6eCKoHauHO MHOrO pellema.

mjolafEle [E -l ~

- JegHaumHa 0-x=0 1ma 6€CKOHauHO MHOTO peLlera.
«JegHaumHa 0- x = b (b # 0) Hema peluema.

mjplvMelpl 1,

X+y=5+y

Pewwn cncrem jegHaunHa
3x=18

Peweme:

Hatn cncrem jegHaunHa

X+y=5+y. .
je eKBMBaneHTaH ca CUCTEMOM jefiHauMHa

3x=18

xX=5
{ 6 KOju je ounrnegHo NpoTuBypeYaH, jep 6poj 5 3agoBorbaBa NpBY, a He 3aj0-

X =
BOSbaBa [pyry jeAHaKkocT, AOK 6poj 6 3agoBosbaBa [pYyry, anv He 3aJOBO/baBa NpBYy
jeAHaKocCT. Ha ocHOBY TOra 3ak/bydyjemo fa AaT CUCTeM jeAHaunHa Hema pellersa
(Kaxe ce 1 fa je patn cucitiem jegHayuHa Hemoiyh). CKyn peluerba OBOr CACTeMa je
npasaH, Tj. S=9.

nfg viMelpl 2

o _ { 2x + 3y =7
quujjv;::ec:em jepHaumHa ax 46y —22°
2x +3y=7

EkBMBaneHTHUM Tpchd:opmaumjama cnctema { Ax + 6y —22 pobwjajy ce ekBuBa-
NeHTHW CUCTEMM jefHauNHa

2x + 3y =7 2x +3y =7 2x + 3y =7
{4x+6y—22 /:2 {2x+3y—11 | {—2x—3y——11 ’

2x +3y=7 2x + 3y =7
{0-x+0-y——4 '{0——4 '

Kako je gpyra jegHaumHa cuctema Hemoryha, To je 1 gatm cuctem jegHauvHa Hemoryh
(Hema peluer-a).
OBo je Bua/bMBO Beh 13 Apyror ekBMBaneHTHOT CUCTEMa, jep Cy NpBa ¥ Apyra jefjHa-

UMHa NPOTUBYpPEUHE.




TPl viMelp 3

X—y=5

Pewin cncrem jegHaunHa .
3x —3y=15

Peweme:

X—y=5

nogennmo ca 3, nobuja ce cuctem
3x —3y=15

AKO Apyry jefJHauMHyY faTor cucTeMa {

X—y=>5

jeaHaunHa { .OuurnegHo ce cucTem cacToju of ABe ucte (MaeHTUUHe) jeq-

Xx—y=>5

HaumHe x -y =5.Kako je x=y + 5, TO je ypeheHu nap (y + 5, ¥) peLuerse gator cuctema
jefHauunHa 3a cBaKu peanaH bpoj y. Victo Tako je m y = x - 5, na je ypehenn nap (x, x - 5),
Takohe, pellere faTor cMcTeMa jefHaunHa, U jacHo je pa cuctem uma BecKkoHauyHo
MHOTO pelletba, jep ce 3a CBaku peanaH 6poj x gobuja jegHo pelwerse aaTtor cuctema.
OBakaB cucTem jegHauvHa ce 30Be HeogpeljeH cuciliem.

1Pl e (Bl 4
5x —7y=12

Pelwn cuctem jegHaumHa ;
14y —10x =—24

Peweme:
5x—-7y=12

Ako Ty jedHaynHy Aator cucrema
Apyry jea ya {14y—10x——24

nogenumo ca (-2) pobujajy ce eKBUBaNEHTHN CUCTEMM jeAHAUNHA
5x —7y=12 5x =7y=12 5x —7y=12
14y —10x=-24 " |5x—7y=12 "| 0-x+0-y=0"

Kako je gpyra jeaHaunHa cucteMa HeogpeheHa, Tj. TauHa 3a CBaKo X 1 Y — TO CUCTeM
nMa 6eCKOHauHO MHOrO pellera, a To cy cBu ypeheHn napoBu peanHmx bpojesa
KOoju 3al0BO/baBajy NPBY jefHauUNHY, Tj. CBU peanHun OpojeBn 3a Koje je 5x — 7y =12,

5x—12)

Tj. 5x—12=7y. Tu napoBu uvHe ypeheHy fBOjKY [X,

Ja je cuctem jegHaunHa HeogpeheH, BUAIBMBO je U U3 pyror y HU3Y eKBUBaNeHTHUX
CUCTEeMa, jep je ounrnegHo Aa Mamo [Be NAEHTUYHE jeiHaunHE.




2x —3y=7

70, Janu je cucTem jeHauymnHa I

a) Hemoryh; 6) HeopapeBheHn? 3awTo?

. . 2x —3y=28
71.3awTo je cucTem jegHaunHa ¥ HeoppeheH?
3y —2x=-8
) . 7x —2y=9
72.3awWTo je cucTeM jegHaumnHa Hemoryh (Hema pelwema)?
14x —4y =20

73. Koju og cnepehux cnctema cy Hemoryhu (Hemajy pellerse), a Koju NMajy peluere:

2x +3y=7
4x + 6y =12’
6a+5b=11
7b—a=6 '

4m —9n=21
B .
18n —8m=42

74.Koju of gatvx cucteMa jefHaunHa cy HeogpeheHu, Tj. uMajy 6ecKoHauHO MHOTO

pelema:
3x —4y=7
9x — 12y =21

) a+2b:13.
3a+ 6b =139’
7c+d=15
5¢+11d=21"

75. Hannww jegaH cuctem NMHeapHUX jefiHauvHa Koju Hema peLletba.
76. Hanunww jepaH cuctem NMHeapHMX jefiHauYMHa Koju MMa 6eCKOHauYHO MHOTO pelLletba.

77.Ako 5 cBe3aka 1 7 onoBaka kowrta 220 guHapa, moxe nu 10 ceesaka n 14 onosaka
kKowTaTKn 550 gnHapa? Konnko KowrTa 15 cee3aka n 21 onoska?

78. Hanvwwum cmcTem TMHeapHUX jefHaurHa Koju MMa 6eCcKoHauHO MHOFO peluetba.

79. Hanuwwn cncteM NMHeapHWX jeAHaunHa Koju KapakTepuwwe ypehenn nap (x, 7 - x).



ITpuMeHa cncteMa AMHeapHUX
JeAHa4YMHa Ca ABE HETTO3HATE

Cuctemn nHeapHWX jeAHauVHa ca ABe HeMo3HaTe MMajy 3HauajHe NpUMeHe Kako y MaTeMaTi-
LM, TaKo 'Y APYTMM HayKama, anu U y MHorobpojHum npobnemnma 13 CcBakoHEBHOT XMBOTa.
Haj3HauajHuje nprmeHe cucTema IMHeapHVX jefHaunHa unyctpyjemo cnegehvm nprmepumar

Bl vMelpl 1]

36up gBa 6poja je 52. Ako ce Behu of wKx nogenn mamwnm, obuja ce KOMMUYHKK 9 1

ocTaTak 2. O Kojum bpojeBrma je pey?
Peweme:
Heka je Behu og TpaxkeHnx 6pojeBa x,aMarm y. Tapajex+y=52unTtagajex=9y+2,na
. . X+y=>52
poburjamo cucTem jegHauunHa: .
x=9y+2

TpaHcdopmaumjom gobMjeHOr CCTEMA Y HI3 €KBMBANEHTHUX CUCTEMA U MTPUMEHOM Me-
TOZ)e CMeHe (jep je HenosHaTa x y Apyroj jeaHaunHm cuctema seh nspauyHata), Hanasmmo:

{x+y—52 {9y+2+y—52 {my_sz-z {103/—50

x=9y+2" | x=9y+2 x=9y+2 ' |x=9y+2’
y=50:10=5 | y=5
x=9y+2 | x=9-54+2=47

TpaxeHwn 6pojesn cy 47 n 5. bbuxoBs 36up je 52, a npu gervery 47 ca 5 gobuja ce Ko-
JINYHWK 9 1 ocTaTak 2.

iplviMe Il 2 |

Mpe ueTnpu roguHe Mapko je 6mo yeTpm nyTta cTapujin og HeHapa, a 3a uetnpu rogu-
He, Mapko he 6utn Tpu nyTa ctapuju o HeHapa. Konuko roguHa cafa uma Mapko, a
Konuko Henapg?

Peweme:

Ako Mapko cafia vMa m, a HeHaa n rogvHa, oHa cy npe 4 roguHe umanu m - 4, oiHOCHO
n-4roanHanTagaje m-4=4(n-4).3a 4 roguHe Mapko he umatn m + 4 roguHa, a He-
Hag n + 4 rogwHa, nTaga he outn m + 4 =3(n + 4). dobujamo cnegehu cuctem jegHaymHa:
m—4=4(n—4)
{m+4—3(n+4)'
TpaHcpopmaumjom cuctema jegHauvHa gobwja ce;
m—4=4n—-4) m—4=4n—-16 [m=4n+4-16
{m+4:3(n+4)'{m+4:3n+12 '{m:3n—4+12”
m=4n—-12 |m=4n-12
{m:3n+8 '{4n—12=3n+ 8’
AKo BpefHOCT Herno3HaTe m W3 NpBe 3aMeHUMO Y JpYroj jedHaunHK, gobuja ce:
m=4n-12 m=4n—-12 \m=4-20—-12 | m=68
{4n—3n:12+8'{n:20 '{nzzo '{n:20'
3Hauun, Mapko capa uma 68, a HeHap 20 roguHa. lNMpe yetnpun roguHe Mapko je nmao

64, a HeHap 16 roguHa, WTo je 4 nyTa Buwe. 3a yeTnpu roguHe Mapko he nmatm 72, a
HeHag 24 rogunHe, WITO je 3 nyTa BuLLe.




njg vMelpl3

Ako Hapa no3sajmu Jarogm 100 guHapa, oHaa he Haga u Jaroga umatu jeiHake cyme
HoBUa. AKko Jaroga no3ajmun Hagn 100 gnHapa, oHga he Haga nmatu gBa nyTa Buwwe
HoBUa o Jaroge. Konnko HoBUa Ma Hapa, a Konvko Jaroga?

Pewewe:

Heka Hapa vma x, a Jaropga y guHapa. /13 npsor ycnosa 3ajartka je jacHO ga je
x—100 =y + 100. U3 gpyror ycnoBa 3agaTtka, fobuja ce ga je x+ 100 =2(y — 100), na
Aobunjamo cnepehm cuctem jegHaunHa:

x—100 =y + 100

x + 100 =2(y —100)

TpaHcpopmaLmjom obujeHor chcTema y Hi3 eKBYBaneHTHUX CMCTeMa 1 OgYy31MMareM
npBee jegHaunHe og apyre (y Tpehem Kopaky) cneau:
x—100=y +100 x=y+ 100+ 100 x =y -+ 200
X +100=2(y—100) " | x +100=2y—200 " |100 =y — 400
{ x=y+200 { x =700

!

500 =y y =500
Hakne, Hapa je umana 700, a Jaroga 500 guHapa.

viMielpl 4]

3anuwmn $opmyny Koja onucyje npasy p, ako Npasa cagpxu Tauke A (1, 3) n B (4, 6).
Pewewse:

Heka je npaga p rpaduk gpyHkumje y = kx + n. Kako Tauke A 1 B npunagajy TpaeHo;j
npaBoj p, TO KOOpAWHATE TUX Tayaka 3a/l0BO/baBajy jeAHAKOCT y = kX + n. 3Hauu Ja je:
3=k-1+nunb=k-4+n.

W3 ycnoea 3agatka gobujamo cUCTem jefiHaunHa: {k =3 Koju pelaBamo me-
Togom cmeHe. Cnegu: 4k +n=6

k+n=3 n=3-—k n=3-—k n=3—k

4k +n=6" 4k+3-k=5'|3k=6-3’{3k:3 ’

n=3-k h=3-1=2

{k=1 ’Ik:l '

Hakne, TpaxeHa npaga ce onucyje jegHakowhy y =kx+n=x+ 2.




g vimMelp 5

MomeLlwaHm cy pacTBop Koju caapxm 30% cupheTHe KUcennHe 1 pacTBop Koju cagp-
XK1 50% cupheTHe KncenuHe n gobujeHo je 10 nuTapa pacTBopa Koju cagpxu 45%
cupheTtHe KucenuHe. Konvko nutapa Kojer pacTBopa je ynotpebsbeHo?

Peweme:

AKO je X KonnumnHa npeor pacteopa cupheTHe KncenunHe (og 30%), a y konnuuHa gpyror
pacTBopa cupheTtHe kucenuHe (og 50%), oHpa je x + y =101 0,3x + 0,5y = 10 - 0,45.
Pewerne gobujeHor cuctema jeaHaunHa gato je cnegehm HU30M eKBUBaNeHTHUX

CcncTema je,El,HaLWIHa
x+y=10 x+y=10
0,3x +0,5y=10-0,45/-10 " |3x+5y=45"

x=10—-y x=10—y
310—y)+5y=45" |30—3y+ 5y =45

x=10—y x=10—y x=10—y
{30 +2y=45" {2y=45—30:15' {y:w:z:?,s'
x=10-7,5 | x=2,5

{y_7,5 ’{y_7,5'

Hakne, kopuwheHo je 2,5 nutapa 30% pacteopa 1 7,5 nutapa 50% pactBopa cuphetHe
KUcenuHe.

3AAALM

80. Ha ekckyp3uju je 6uno 64 yueHuka. [lesojumue cy cMeluTeHe y YeTBOPOKPEBETHE, 3
[evalmn y TpokpeBeTHe cobe. Konnko je buno gevyaka, a KONWMKO [eBojumLia, ako cy
ynotpebrbeHe fBe UeTBOpoKpeBeTHe cobe BuLe?

81. lkona je HabaBwna 120 yybeHuka n 80 36upKu 3agaTaka v nnatuna ykynHo 84 000
AvHapa. 3a Tpu ypbeHnka nnaheHo je jegHako Kao 3a net 36upku. Konuka je ueHa
ylibeHunKa, a Konmka 36urpke?

82. Mupa n BecHa nmajy jegHake cyme Hoeua. Mupa notpoww 42 auHapa, a BecHa 214
AvHapa. Konnko cy HoBLa umarse — ako cafia Mupa umMa Tpu nyTa BulLe HOBLIA Hero
BecHa?

83. OTay 1 cuH umajy 3ajegHo 60 rogunHa, a npe 5 roguHa otal, je buo 4 nyTa cTapuju of
c1Ha. Konnko roanHa cafa Ma CUH, a Konuko otau?

84. Kapa cy nutanu gedyaka Konuko uma 6pahe u cectapa, oH je ogroeopuo fia uma bpatie
KONWKO 1 cecTapa. Kaga cy HeroBy cecTpy ynutanu UCTO NUTake, OHa je ofiroBopuna
[ia Ma [iBa nyTa BuLe bpahe Hero cectapa. Konuko geue uma y Toj nopoauym?

85.Y jegHom marayuHy 6uno je 4 nyta Buwe jabyka Hero y apyrom. Kana je us seher mara-
uunHa nsgaro 950 kg, a n3 mamer 50 kg jabyka, Ha oba MecTa je ocTana UCTa KONWUWHA
jabyka. Konuko je jabyka 6uno y ceakom o maraymHa?




86.Y jegHoj nocyaun vMma fBa nyTa BULLE MNeKa Hero y Apyroj. Kaga ce U3 cesake nocyge
opnunje no 20 nuTapa mneka, oHAa y NPBoj Nocyan MMa TpK nyTa BULLe MiieKa Hero'y
Apyroj. Konnko mneka je y ceakoj og nocyfa 6uno Ha noyeTky?

87. Ako ce nomewa 20 nutapa Boge uuja je Temnepatypa x°C ca 30 nuTapa Boge uuja je
Temnepatypa y °C, gobuja ce mellaBuHa umja je Temnepatypa 26°C. Ako ce nomelua 30
nutapa Boge unja je Temnepatypa x°C ca 20 nutapa Bofe uuja je Temnepatypa y°C,
nobunja ce melaBnHa umja je Temnepatypa 24°C. Ogpeau TemnepaTtype x 1 y.

88. Bo3 ce Kpehe oa rpaga A ka rpaay B n no peay Boxme cTke 3a 8 catu. AKo ce bp3nHa
Bo3a yBeha 3a 20 km/h, Bo3 he y ctaHuuy B yhu 2 caTa npe BpeMmeHa npeasuheHor
pefoM BOXHe. AKO ce Bp3mHa Bo3a cmamsi 3a 20 km/h, Bo3 he y ctaHnuy B yhu 3
caTa nocne BpeMeHa npefsuheHor pegom Boxme. Konrka je 6p3nHa Bo3a, a KONMKo
pacTojare nsmehy A n B?

[=] 5[]

89. [laTa je eneKTpoHCKa 36MpKa 3agaTtaka — e36upka -1
(http//www.ezbirka.math.rs/). Pewn Tect 254. [x]

3
=
91. 1Ba 6poja ce pa3nukyjy 3a 19, a 36up mwuxosux TpehnHa je 27. Koju cy To 6pojesun?

90. 36uvp aBa 6poja je 2 010, a HMXOB KONMNYHUK je =-. O Kojum bpojeBuma je peu?

92. 36up nBa 6poja je Tpy nyTa Behn o uxoBe pasnmke. AKo ce jegaH 6poj cabepe ca 10,
a op apyrora ce ogyame 10, nobujajy ce jegHakuy 6pojesu. O Kojum bpojesuma je peu?

93. 36up undapa asoundpeHor dbpoja je 7, a pasnuka Tor gsoundpeHor 6poja n dGpoja
HanuncaHor nctum yudpama, anu y obpHyTom nopetky je 45. O kom asoumbpeHom
6pojy je peu?

94. Konnko nma asouuppeHnx bpojesa Koju cy uetmpm nyTa Behun o 36upa cBojux Lm-
dapa?

95. 36up aBoumdpeHor bpoja n bpoja HanncaHor CTUM Luppama y obpHyTOM pegocneay
je 99. Konnko nma TakBux bpojesa?

96. 36up aBa 6poja je 234, a HUXOB NPOU3BOA Ce He MeHa Kafa jefaH of kbux ysehamo
3a 20, a gpyrn cmarbrmo 3a 20. Ogpean Te 6pojese.

97. 36up bpojuoua n uMmeHmnoua pasnomka je 100. Kaga ce 6pojunad pasnomka noseha 25%,
a IMeHWnaL, pasnomka ymamn 25%, pasnomak ce yeeha 3a 1. O KoM pasnomKy je peu?

98. CynnemeHTHU YIMOBW ce pasnunkyjy 3a 24°. M3pauyHaj yrao Koju je KomniemeHTaH
Marbem of tbunx?

99. O6mM jegHaKOKpaKor Tpoyrna je 72 cm, a Kpak je 3a 6 cm Behu op ocHoBuLe. Konuvka
je NoBpLUNHA TOr jeAHaKOKpaKor Tpoyria?

100. CrpaHunUe fBa KBajpaTa pa3nuKyjy ce 3a 7 cm, a bUXOBe NOBPLUKHe ce pa3nKyjy 3a
189 cm?. Konuke cy cTpaHuLe TUX KBagpaTa?

101. M3payyHaj obuM Kpyra onmncaHor oKo rnpaBoyraoHuka umjn je obum 140 cm, ako ce
CTpaHuLe npaBoyraocHnKka pasnukyjy 3a 10 cm.

102. O6um npaBoyraoHumka je 120 cm. AKo ce jegHa cTpaHuua noseha 25%, a gpyra 50%,
obum npaBoyraoHuKka ce noseha 3a jeaHy TpehuHy. Konwvka je noBpLinHa npasoyra-
OHWKa?




TpeAAOr 3aAaTaka 3a AOAATHY pas O

1. Pewn cncreme jegHaumHa:

X+y+z=6 [ x+y+2z=10 x+y+z=12
a{x+y=3 ; B6){x+y=5 - B) { x+y—z=2
x=1 | x—y=3 x—y=1
[ x* +y* =5
2. Pewn cnctem jeaHaunHa: § x* +3y* =7.
x+y=1
x+y=4
3. Konuko peliera nma cucTem jeflHaunHa: § x —y =2 7
2x +3y =10
10 ) X +y+z=66 p
. e[y pellete cucTema jeJHaunHa Xz .
Apeau p jen X_y+z:44(y €R)
5. flar ] , 2x —3y=8 o 60 :
.Jat je cuctem jeaHaunHa . eav cee peanHe bpojese a 3a Koje:
) Jeh 21y — 14x = 28a Apel P PoJ )
a) cucTem nma HeCcKoHauHO MHOTO pellemsa; 6) Hema pellemba.
: : a’x +y=a :
6. [laT je cucTtem jegHaumHa: : .3a Koje BpeaHOCTW NapameTpa a cucTem
X +y=

nma 6eCKoHayHO MHOrO pewera, a3a KOje BpeAHOCTHW NapaMeTpa a HEMa pemerba?

_ |x [+2|y|=7
7. Konuvko peliera Mma CUCTeM jeiHaunHa: !
3/ x|—4|y|=1
X +y—2z=2017
8. Oppenv pelwera cMCTEMA jefHauUMHa: X +y+z=2019,
x|+ y +2z=2021

9. IBageceT wmnbuua KowTa X AUHapa, a X Wwnbuua kowTa 500 avHapa. Konvko KolwuTa
2020 wnbuua?

10. Tpu kay6oja cy ywna y pectopaH. [pew je kynuo 4 ceHgenua, yawy Kade n 10 nana-
YWMHKW, 1 3a TO NNaTno 6 gonapa n 76 ueHTtn. [lpyru je Kynuo 3 ceHaBnYa, Yawy Kkade
1 7 nanayMHKWM 1 3a To Nnatno 5 gonapa u 4 weHta. Konuko je Tpehn kKayboj nnatno
3a ceHABWY, yaly Kade 1 nanaunHky?

11. Kpan je pekao kparenuu:,Caga ja Mmam ABa NyTa BULIE FOJIMHA HEro WTO CTe UManu
Bu kapa je meHn 61no oHONMKO roguHa Konuko je Bama caga. Kapga Bu 6ygete umanu
OHOJIMKO rofMHa KONNKO WX cafja UMam ja, oHfa hemo 3ajegHo uMati 63 roguHe”.
Konuko rogunHa cafa nmajy Kpasb 1 Kparsuua?

.,

=

it




12.Y nctpaxuBamy jaBHOT MHibera XWbafly HacTaBHMKa MaTeMaTUKe je y aHKeTu ofro-
Bapano Ha nutame:,[la nu he HoBoyBefieHa Masia maillypa faTn 6orbe pesyntaTe of
CTapor npujeMHor ucnuta?” Of aHKeTMpPaHUX HaCTaBHKKA, d Ce U3jacHuUno ca ga, b je
KoHcTaToBano ga he 6utn ncro, a ¢ je pekno ga he ebpexktn GuTH Nowmnju. Vctpaxnsaum

CY KOHCTpYyWCanwn Ba NOKa3aTesba ,,OI'ITI/'IMMSMa"aHKETMpaHMXI m=a-+ 2 nn=a-=c.

lNokaszano ce ga je m=550. Ogpean n. 2

13. llecT cTyneHata cefu 3a okpyrnum ctonom. OHn Tpeba ga nogene cymy o 60 000

[VHapa, Tako Jla CBaKM of tux Jobuje MONOBKHY CyMe KOjy Cy 3ajeiHO oOunm we-
rosu cycegun. la nu je nedmHncaHa nogena jeqHo3HayHa?

14.Ha gHy je3epa nocToju N3BOP KOjW CBakora flaHa jesepo fonyraBa KOHCTAHTHOM

KonuumHoM Boge. Kpao cnoHosa Koje 6poju 183 cnoHa nonuje je3epo 3a jeaaH gaH, a
Kpa#o of 37 cnoHoBa 3a 5 faHa. Konvko gaHa 6u Ha je3epy morao fja nuje jegaH CJoH?
[ X, +x,+Xx;=3

X, +X;+x,=4

X3+ X, + X5 =5

15. Pewn cuctem jegHaunHa: X, + X+ X, =6.

Xs + Xg + X, =7
Xg + X, +Xx,=8
| X; + X +x,=9

16. Ha lNonukpaTtoBo nuTare KONMKO MMa yueHuKa - NuTtaropa je ogrosopuo: ,lonosu-

Ha MOjUX YUYeHMKa 13yYaBa MaTeMaTHKY, YUeTBPTUHA TajHe BeUHe Npupoae, ceiMnHa
nposoau Bpeme y hyTatby Bexb6ajyhn moh gyxa. AKo Tome AofjaMo joLL TPU KeHe, CBY
yueHuUUM cy Ha bpojy”. Konnko yueHuKa nma lNutaropa?

17. JepaH pUMCKM apuCTOKpaTa je Ha CaMpTU M3guKTUpao cnegehm TectamenT:, AKoO Moja

XeHa poau CMH&,% UMOBUWHE OCTaB/baM Hemy, a % XeHu. AKO eHa poau Khepky,
% MMarba OCTaB/baM eHW, a % Khepku”. XeHa je poauna 6nusaHue, cuHa n Khepky.

Kako Tpeba nogenutn umoBuHy? (PUMcKK 3agaTak o Hacnehy.)

18. TpaBa Ha inBagn HenpecTaHo pacTe. KpaBa nonace OHOMKWMKO TpaBe KOTMKO KO3a U

rycka sajegHo. Kpasa 1 Ko3a 3ajelHO rnonacy Tpasy ca n1mBage 3a 45 gaHa, Kpasa u
rycka sa 60 naHa, a Kosa 1 rycka 3a 90 faHa. 3a KONIMKO [laHa MOry KpaBa, Ko3a W rycka
3ajegHo ga nonacy ueny nnsagy? (bbyTHoB npobnem.)

19. Tpyn nnBage “majy NoBpLUNHY %, 10 n 24 xeKktapa. Ha cBakoj of tbuX TpaBa pacTe

paBHoMepHo. [NpBy nuBagy nonace 12 Kpaga 3a 4 Hegerse, apyry 21 Kpasa 3a 9 He-
ferba. Konvko HajBurwe KpaBa Moxe nactu Tpehy nmBagy 3a 18 Hepema? (HbyTHOB
3ajaTak o Tpu nuBage.)

20. We3peceT KpaBa nonace nuBagy 3a 36 gaHa, a 100 kpaga 3a 20 gaHa. 3a KOANKO faHa
he nuBagy nonactn 85 KpaBa? Konuko kpasa he nuBagy nonactu 3a 30 gaHa? Ogpegu
dyHKUWjy d=f(n) Koja npunKasyje 6pojgaHa d y 3aBUCHOCTM of bpoja KpaBa n. Tpasa
Ha NMBagy HenpecTaHo K paBHOMEPHO pacTe.




21.Tlo yroBopy ce pagHuky ncnnahyje 48 ¢ppaHaka 3a cBaku pagHu gaH, a Hannahyje
kasHa 12 dpaHaka 3a HepagHw. [Mocne 30 gaHa ce UCMOCTaBUNO Ja PafHUKY He
Tpeba aa ce ucnnatv HUjegaH ¢paHak, HUTK Ja oH Ayryje nocnogasuy. Konunko gaHa
je pagHuK npoBeo pagehwn? (besyos 3apaTak.)

22. lato je 2011 pa3nnuntnx peanHunx 6pojesa, TakBIMX 1a aKO Ce CBAKW Of X 3aMeH
ca 36upom ocTanux, Aobuja ce NCTK cKyn 6pojesa. Oppean Npon3sog faTtux 6pojesa.

23.Ha 1abnu je HanMcaHO HEKONMKO MO3UTUBHUX peanHux 6pojeBa of KOjUX je CBaKu
jeQHaK jefHOj WecTMHM cyme ocTanux 6pojesa. Konvko je bpojeBa HanucaHo Ha
Tabnmn?

24. [leya cy jena bomboHe. CBako gete je nojeno 10 6omboHa Mame Hero cBa octana
Aeua 3ajegHo. Konuko je 6uno 6omboHa, a Konunko geue?

25.Akojex?+2yz=x, y*+2zx=y, Z2+ 2xy =z, oHAa je

| x+ +z\—1
d 2

= l . JoKau.
2

26. TpugeceT yueHuKa je pacnopeheHo y net rpyna. Ceaku of ux je fobuo 3afatak ga
pewu ns3sectaH 6poj, og 40 npunpemHunx Npobnema 3a MaTeMaTUUKy ONUMNVjaay.
Ha Kpajy ce ncnoctaBwio fja Cy YY4eHULUW Koju Cy NpUnagHuLnM NCTe rpyrne peLumnmn
jenHak 6poj npobnema, a yueHUUW U3 PasnUYUTIX Fpyna, pewmnnm pasnmuut 6poj
npobnema. Konuko nma yuyeHrKa Koju Cy peLumnu TauHo no jelaH npobnem, ako ce
3Ha Ja je CBaKKM YYeHUK pelino 6ap jedaH 3apatak?

27. Aytomat y merauHuLm obaBsba AiBe BpCTe onepauuja: ako ce ybauu 2 eBpa, oH gaje
3 ponapa u jeaHy 6OMOOHY Kao MOKJIOH; ako ce ybauwn 5 gonapa, oH gaje 3 eBpa
1 jepHy 60oMOOHY Kao NoknoH. Kaga je Bnaga ywao y metwayHuly, MMao je camo
ponape. Kaga je nsallao U3 metbayHuLe, MIMao je Matbe loflapa Hero Ha nouetky,
HWje MMao eBpa 1 MMao je 50 6omboHa. Konuko ra je ,KowTana” jegHa 6omboHa?

28.0ppenn cBe npasoyrne TPOYrnoBe unja jefHa KaTteTa MMa mepHu 6poj 8, a MepHM
6pojeBu ocTanmx CTpaHnLa cy NpupoaHn bpojesu.

29.0ppenn cee peanHe 6pojese g, b, c n d Takee aa je:

a+b+c+d=20 u ab+ ac+ad+ bc+ bd+ cd = 150.




JegHaunHe x =y u 2x + 3y = 15 unHe cucTem jefHauVHa ca ABe Heno-
3HaTe.

x+y=1

Ypehenu nap (-1, 2) je pewerse cucTema jefHaunHa .
8x+y==6

CY eKBUBaNneHTHW.

. X =5 X+y=3
Cnctemu jeiHaunHa 7
y=-2 x—y=7

at+b=15

Ma jeAUHCTBEHO pelletbe.
a—b=17

Cncrem jefHaunHa {

. 2
Cncrem jegHaumHa { NMa TauHo [1Ba pellema.
x—y=1

AKo je 3x+5y=8
4x —3y =1

Ako je 36np aBa 6poja 53, a wmxoBa pasnumka 20, oHAa TV BpojeBn
HUCY NPUPOAHN.

,OHOa je 5y + 6x=11.

m=7
Cucrem jegHaunHa MMa 6eCKOHaYHO MHOrO pelueHa.
2Zm—-n=29
lpapuum nnHeapHux PyHKUMja x =y U x +y = 12 ca x-ocom rpage
Tpoyrao uuja je NnoBpLInHa jegHaKa 42.

AKo 2 coka n 3 cnagonega kowrTajy 600 grHapa, 3 coka 1 2 cnagonega
KowTajy 650 anHapa, oHga 2 coka 1 2 cnagonega kowta 500 guHapa.

Ja

Ada

na

Jha

Ja

Ja

Aa

Ja

aa

Ja

He

He

He

He

He

He

He

He

He

He




[TpeAAOor TecTa 3HaHa

x=9
-AKOCy X Wy peliema crncTema jeaHaunHa { Ix—y=7" OHAa je X_+Y_jeAHaKo:
(A) 25 (B) 23 (B) 20 (ry 19 (n) 17
_ { a=3+b _ _
. AKo je , OHAa je ab jeaHaKo:
b=7-a
(A) 8 (B) 10 (B) 12 (r) 14 (A 16
_ { 4x +3y =11
. Peweme cncrema jeaHaumHa je
3x -2y =4
(A) (4,4) (B) (0,-2) (B) (5,3) (r (1 (A 2,-1)
. . 3x+5y=7 .
. bpoj pewetrba cuctema jeaHaunHa je
6x +10y =16
(A) O (B) 1 (B) 2 (r) 5 (1) beckoHauHO
: : x+4y=13 :
- AKo je ypehenn nap (x, y ) pewetse cuctema jejHaunHa 4 » , OHAa je:
y—x=
(A) y,=4x, (B) y,=3x, (B) y,=2x (r)y,=x, (A) y, =5x,

. MoBpLmrHa Tpoyrna Koju rpage rpaduumn ¢yHkumnja y=x U 2x+ y =12 ca y-ocom je:

(A) 16 (B) 20 (B) 24 (r) 28 (a) 36

. 06bum jegHakokpakor Tpoyrna je 30 cm, a Kpak je gy»un oa ocHoBuLe 3a 3 cm. Taga je
30Mp QyKMHa Kpaka 1 OCHOBULE jeHAKOKpPaKor TPOyrna jeHakK:

(A) 18 cm (B) 19cm (B) 20cm (r 21cm (O) 22cm

. AKo ce HoBuaHuua of 1 000 guHapa pa3meHu 3a 320 Hoeunha og 2 1 5 gnHapa, oHAa je
6poj HoBuuha of 2 gruHapa Behu of 6poja HoBurha of 5 AnHapa 3a:

(A) 64 (B) 67 (B) 70 (r) 75 (A) 80



[a nu cy cuctemun jeaHaunHa n eKBUBaNEHTHK?
X—y=7 X+ 5y =
) 2x —5y =4 (20)
Hanuww 6ap gBa cuctema jeAHaunHa eKBMUBANIEHTHUX CUCTEMY .
3x —4y =13
MeTogom cmeHe, pelun cucTem jeHaumnHa y=1 .
5x —7y=17
MeTogoM cMeHe, pelln cUcTeM jedHauynHa y . (16)
3x—-y=7
X _y_,
MeTogom cMeHe, pelin CUCTeM jegHaumMHa { 2 3 N . (20)
2x —5y=-29
) 7x +4y=15
Oapeawn pewere cucTema jeHaumHa Ox — 4y —1 METOZIOM CYNpPOTHUX Koedu- | (12)

LmMjeHara.

o ) 0,6x+0,7y=0,5 (16)
eldn pelwlete cncTtema jeadHadylHa .
APEAM P JeR 0,8x + 0.9y = 0,7

0 . 4()( — 3) = 5(){ — 7) (20)
Apean pelete CUCTeMa JeHauylMHa 6x - 7y —67 .
=4 - 2x
h Fpaq)mql-(om MeToAOM opefn pelemne CMCTEMaje,EI,HaHMHa y = 3x 1 nnpoBepn (‘| 2)

TaUHOCT fOBUjeHOr peLletsa.

Opnpeav noBpLUNHY Tpanesa Koju yHKunja x=y, y=5x+y=15

)l 1 x-oca. (16)
Oppeav NOBpLMHY TPOYIa KOjU UMHe Kora unHe rpadpuum GyHKLmnja

B x=yx+y=14ny=-3. (20)
Hapa n Mapa vnmajy 3ajegHo 1 000 guHapa. lapa nma 100 guHapa Buwe og Mape.

B Konwnko HoBua Mma Japa, a konuko Mapa? (12)
MacTtup lMepa je Ha NnMBaaM yyBao rycke u jarambLe. Y Hamepu fa npekpartv fjocagy,

il npebpojao je 100 rnaea n 270 Hory. Konuko je 6Buno rycaka, a Konmko jararada. (16)
36up yndapa geoundpeHor npupogHor 6poja n je 12. Ako ce op 6poja n ogysme (20)

@l Opoj HanwmcaH UcTm ynudpama y obpHyTOM pegocneay, pasnuka je 18. Ogpenn n.
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8.1.1. OCHOBHM eABMEHTU Ba/vKka

MNocmarpajmo npaBoyraoHnk ABCD. Kaga ce oBaj npaBoyraoHuK obpHe 3a Lieo Kpyr
OKo cBoje cTpaHunue AD, cKyn Tayaka NpocTopa Kpo3 Koje je ,Mpowao” npaBoyraocHNK
Ha3nBaMmMo BaJsbakK. 3aTo 3a BaJbaK Ka)KemMo fa je o6pTHO Teno.

Mpunnkom obpTama NpaBoyraoHnka, ctpaHule AB n DC onucyjy nBa nogyaapHa
Kpyra, K(A, AB) n K(D, DC), Koju npunagajy napanenHmm paBHUMa 1 Koje Ha3nuBamMo
ocHoBe (6a3e) BarbKa. [ly>ku AB u DC cy nonynpe4yHnL OCHOBE Bajbka.

Pactojame namelyy ocHoBa BarbKa je BMcvHa BasbKa. BricuHa BarbKa je gy»kunHa gy»um AD.
[paBa Koja capgp»u ctpaHnyy AD Ha3MBaMo oca easbKa.

MoBpLw Kojy onucyje cTpaHnua BC npaBoyraoHMKa cacTtoju ce ofi cBux ay»u MN
Koje cy napanenHe n nogyaapHe ca agyxu BC, npn yemy Tauka M npnnaga Kpy»Hoj
nuHuju k(A, AB), a Tauka Nnpunaga Kpy»Hoj nuHuju k(D, DC). OBy noBp1l Ha3nMBamMo
oMoTau BasbKa, a y ynotpebn je n pey unnuHpap.

Ay MN Ha3snBamo 1 N3BOAHVLLA BalbKa U beHa Iy»KMHa jelHaKa je BUCMHW BalbKa.

O'Q 'l —

MpaBoyraoHUK cTpaHmnua 9 cm u 5 cm obphe ce oKo cBOje cTpaHnLe: a) ayxe, 6) kpahe.
3pauyHaj nonynpeyHunK, BUCMHY 1 M3BOAHMLY Tako AobujeHor BarbKa.

O3HauMMO CcTpaHuUe NpaBoyraoHMKa ca
a=9cmunb=>5cm, nonynpeyHrK ocCHoBe
BabKa car, BACUHY ca H u n3BOgHMLYy cas.
PasmoTpumo cnefehe cnyuajese:

a) Heka ce npaBoyraoHuK obphe oko cBoje
[yXe cTpaHuue. Tafa je nonynpeuHuk
OCHOBe BasbKa jefHakK kpahoj ctpaHnum
npaBOYraoHuKa, Tj. r=b =5 cm, a BUCMHa BasbKa W HberoBa U3BOAHULA jefHaKe Cy
AY»0j CTpaHWLN NpaBOyraoHnKa, oqHOCHO H=s=a=9cm;

6) Heka ce npaBoyraoHuKk obphe oko cBoje Kpahe cTpaHuue (cnrka gecHo). Tapa
je nonynpeuyHnK OCHOBe BasbKa jefiHaK [y»KOj CTPaHWUW NpaBOYyraoHWKa, Tj.
r=a=9cm, a BACMHa BaJbKa W HbEroBa M3BOAHMNLA jefHaKe cy Kpahoj cTpaHnum
MpaBOyraoHKKa, OQHOCHO H=s=b=5cm.




HWK, BUICMHY N W3BOAHULY TaKO ﬂOﬁMjeHOF Ba/bKa.

AKO CTpaHMUy KBagpaTa 03HauMMO Ca d, NONYyNPeUYHNK OCHO-
Be BasbKa Ca I, HberoBy BUCMHY ca H 1 3BoAHMUY ca s, Taga je
(BMupn cnuky)r=a=4cm,H=a=4cm,s=a=4cm.

Wera MMa 0Baj 3agaTak?

a) AKo ce npasoyraoHuk obphe oko oce cu-
MeTpuje Koja je napanenHa gyxoj cTpaHn-
UM NpaBoyraoHWKa (Cnvka nepo), Taga je

b

2

6) AKo ce npaBoyraoHuk obphe oko oce cu-
MeTpuje Koja je napanenHa Kpahoj cTpaHu-
LM NpaBoyraoHuka (cnuka gecHo), Taga je:

r=% =10cm,H=b=14cm,s=b=14cm.

r==—=7cm,H=a=20cm,s=a=20cm;

HOrI BalbKa.

AKko CTpaHWLUY KBajpaTta O3Ha4YMMO Ca 4a, nonynpe4yHMK OCHO-
Be BaJbKa Ca I, berosy BUCHHY Ca Hn M3BOOHKMUY Ca 5, Tafa je

(BMAW cnvmy)r=% =6cm, H=a=12cm,s=a=12cm.

KBagpat cTpaHuue 4 cm obphe ce OKo jefjHe CBOje CTpaHuue. M3pauyHaj nonynpeu-

O3HauMMO CTpaHuLe NpaeoyraoHuka caa=2dm =20 cmu b =14 c¢m, nonynpeuHuk
OCHOBE BasbKa ca I, BACWHY ca H n n3soaHwnuy ca s. Paamotpumo cnegehe cnyuajese:

KBappart fy*uHe ctpaHuue 12 cm obphe ce oKo jeHe CBOje OCe CUMeTpuje Koja He
CaApu Teme KBafpara. i3pauyHaj nonynpeyHuK, BUCUHY 1 U3BOAHULY Tako aobuje-

g 0 v e B 2
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MpaBoyraoHuk cTpaHuya 2 dm 1 14 cm obphe ce oko jegHe cBoje oce cumeTpuje.
M3pauyHaj nonynpeyHuK, BUCUHY W U3BOAHULY Tako fobujeHor Bamka. Konuko pe-

gl el 4
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MpaBoyraoHUK Ay»MHa cTpaHuua a=1mu b=1cm obphe ce oko npage s, Koja je y
paBHW NpaBOyraoHWKa, NapanesiHa je heroBUM Ay>KUM CTpaHMLama, a pactojatbe of
6nwke cTpaHWLUe NpaBoyraoHvKa je = 1 dm. KakBo Teno ¢popmmpa npaBoyraoHuK
npw TakBoM obpTatby?

Mpn oBakBOM 0OpTamy NpaBoyraoHWka dopmupa ce Teno obnm-
Ka uesu. dyxunHa UeBun je a =1 m, ,CnofbaWkbn” NONYNPEYHUK je
I+b=11cm, a,yHyTpawmn”/ =10 cm. JebmbnHa ,31aa” uesu je
b =1 cm. OBo Teno moxemo 4OOWTM N Kaja U3 BasbKa, BUCKMHE
1 m, ymnja je oca npasa s n nonynpeyHKk 11 cm, ,M3Byyemo” Barbak
BUCMHe 1 m uuja je oca Takohe npaga s, anu je nonynpeyunnk 10 cm.

Keagpat obmma 100 cm obphe ce oko jefiHe cBoje cTpaHuLe. M3pauyHaj nonynpeyHuk,
BUCWMHY W M3BOAHWULY AoBujeHor Tena.

Keagpat nogpwwuHe 36 cm? obphe ce 0Ko CBOje 0ce cMMeTpUje Koja He CafpXin Teme

KBaapaTa. M3pauyHaj nonynpeyHuK, BUCMHY 1 U3BOAHULY AobujeHor Tena.

MpasoyraoHWK cTpaHuua a =8 cm un b =12 cm obphe ce oko:

cBoje Kpahe cTpaHuue, CBOje fy»e cTpaHuLe,

oce cumeTpuje Kpahux cTpaHuua, oce CUMeTpuje Ay»KUX CTpaHuua.
M3pauyHaj nonynpeuHunK, BUCUHY 1 U3BOAHWLY AobnjeHor Tena.
MpaBoyraoHUK noBpLrHe 144 cm? u Kpahe cTpaHnue 9 cm obphe ce oKo:

cBoje Kpahe cTpaHuue, CBOje iyXe CTpaHuLe,

oce cumeTpuje Kpahux cTpaHuua, oce CUMeTpuje AyKux CTpaHuua.
M3pauyHaj nonynpeyHuK, BUCUHY 1 U3BOAHWLY AobujeHor Tena.
MpaBoyraoHuk obuma 80 cm u gy»e cTpaHuue 24 cm obphe ce oko:

cBoOje Kpahe cTpaHuue, CBOje fy»e cTpaHuLe,

oce cumeTpuje kpahux cTpaHmua, oce CUMeTpuje Ay»K1x CTpaHuua.

M3pauyHaj nonynpeuHunk, BUCKHY 1 N3BOAHMLY fobujeHor Tena.

Barbak nonynpeyHunka 6 cm v BUCKMHe 12 cm MOXe HacTaT obpTarbem Heke purype.
Haeegu 6ap gBe purype unjum obpTam-eM MOXe HacTaTh TakaB Basbak.

KeagpaTt cTpaHuue 4 cm obphe ce oko npaBe Koja je y paBHW KBajpaTa, NapanesHa
je ABemMa cTpaHMLUaMa 1 Hanasu ce Ha pacTojary 9 cm of 6nunKe CTpaHULe KBagparTa.
Ob6jacHn KakBO TeNo HacTaje Ha OBaj HAUMH.

MpaBoyraoHukK unje cy ctpaHuue a=7 cm u b =12 cm obphe ce oko npase Koja je y
paBHW NpaBoyraoHWKa, napanenHa je kpahum cTpaHMLama 1 Hanaswu ce Ha pacTojarby
1 cm op 6arxe cTpaHuULe npaBoyraocHuKa. O6jacHN KakBO Teno HacTaje Ha OBaj HauWH.



PaBHM TIpeceumn Baroka 8.1.2.

Mpeceyw Tena n paBHM Mory Ham nomohu ia cTekHemo 6oJby CIMKY O Teny.

I'IocmanaheMO npeceke Ba/bKa paBHMMa HOPMalHWM Ha OCY Ba/bKa, Kao W NpeceKe BaJbKa
PaBHMMa napanenHnm ca oCOM BasbKa.

YKonuKo je paBaH HoOpMmanHa Ha OCy o BaJbKa 1 ceye je y Tauku T, Tafa je npecek Basbka u
OBaKBe paBHU:

MpasaH CKyM, YKONMKO TauKa T He npwnafa BUCUHW BaJbKa,

KPYr, YKONMKO Tauka T npvnaga BUCUHW BasbKa. Tafla je NoNynpeyHuK npeceka jeaHak
NonynpeyYHrKy OCHOBe BasbKa.

/ T 7
. o
Mpecek y gpyrom cyiyyajy HasmBamo A

nonpeyHu (NnapanenHun) npecek BarmbKa. A li
|

[MoBplKnHa NnonpeyHor npeceka Ba/bKa je
P,=rm. @

PaBaH Koja je napanenHa ca 0COM BasbKa, HOpMaJsiHa je Ha paBHM obe ocHoBe BarbKa. [pecek
Ba/bKa 1 OBaKBe paBHMU je:

npasaH CKyn, YKONMKO NpeceyHa npaBa PaBHU N PaBHW jeiHe OCHOBE BasbKa HeMa
3ajeIHNYKMX TauaKa ca Kpyrom, OCHOBOM BaJbKa (CNvKa a),

BYX, YKONNKO NpeceyHa NpaBa PaBHW 1 paBHW jeAHe OCHOBe BasbKa JoAunpyje Kpyr,
OCHOBY BaJbKa, MPeceK je M3BOAHNLA BarbKa (crivKka 0),

NpaBOYyraoHMUK, yKONMKO NpeceyHa npasa paBHW 1 PaBHW je[iHe OCHOBE Basbka ceye
KpYr, OCHOBY BasbKa (cnunka B).

AKo PaBaH cajp>n ocy BaJbKa (cnvu(a r), TaKaB NnpeceK 30BeMO OCHU Npecek.

OcHuM npecek Ba.l'bl(aje NnpaBoyraoHnK ‘-leie Cy CTpaHMUe Npe4HMK OCHOBE V1 BUCHMHA
BaJbKa.

MoBpLlKHa ocHOr Npeceka BasbKa je < a

P =2rH. qo e

op

JunjaroHany ocHor npeceka Ba/bKa HasnBamMo AujaroHana BarbKa.

Ay>XWHy anjaroHane BasbKa pauyHamo Kopuctehu MutaropuHy Teopemy:
d?>=(2r* + H
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MonynpeuHuUkK BasbKa je 3 cm, a BUCMHa 8 cm (BMan ciuky). M3pauyHaj noBpwmnHy
OCHOT npeceKka 1 fujaroHany sasbKa.

Heka je nonynpeuHnK ocHOBe BasbKa r M BUCMHa H. Tapa je noBpLUMHA OCHOT NpeceKka
Ba/bka P =2 rH, ogHocHO P_ =48 cm? [lnjaroHany BasbKa pauyHamo Kopucrtehu
p op

MutaropvHy Teopemy, d’ = (2r)? + H? opakne cnegu ga jed =10 cm.

aa'B—

OcCHWN npeceKk Bas/bKa je KBagpaT MOBpWWHe 64 cm?. V3pauyHaj NONYNpeyHuK u
BMCWHY BasbKa.

Heka je a cTpaHnUa KBagpaTa — OCHOT Npeceka BasbKa. Taga je a? = 64 cm?, OgHOCHO
a = 8 cm. Kako je cTpaHuMUa KBagpaTa jefHaka NpeyHuKy OCHOBe (2r = a) U BUCUHW
Ba/bKa (H = a), pobnjamo pa je r=4 cm, ogHOCHO H=8 cm.

OQ'B—-

MoBpLWKHa OCHOTr NpeceKa BasbKa je 72 cm? a nonynpeyHuK BasbKka je 4 cm. M3padyHaj
BMCWHY 1 MOBPLUNHY NOMNPEYHOr Npeceka BasbKa.

MonynpeyHnK oCHOBe BasbKa obeneXxunmo ca r, a BUCMHY ca H. Kako je noBpLiMHa
OCHOT npeceka Pop =2rH=72cm?u r=4 cm, gobnjamo ga je H=9 cm. NoBpLmHa
nonpeyHor npeceka je P =r’m, ogHOCHO P = 16mcm?.

pp Pp
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O6rM ocHor Npeceka BasbKa je 128 cm, a NoNynpeyHuK je 3a 8 cm AyXu of BUCKHe
BasbKa. /3pauyHaj NoBpLUMHY OCHOT MpeceKka 1 NONpPeyHor Npeceka BarbKa.

OcHW npecek BasbKa je NpaBOYracHWK unje cy cTpaHuLue NPeYHuK U BUCHHa BalkKa.
Hberos 0bum je Oop =4r+2H =128 cm. Kako 3Hamo ga je r= H + 8 cm, 3amersyjyhn y
NPEeTXOQHY jeaHakocT aobujamo 4 (H+8) + 2H=128, opakne cnegu pajeH=16cmmn
r=24cm. [lakne, NOBpLUNHa OCHOT NpeceKa Ba/bKa je PW= 2rH=768 ¢m’ a noBplUMHa
nonpeyHor npeceka P =r? =576 mcm?,
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Barbak nonynpeuyHunKa 5 cm 1 BUCUHe 8 cm npeceyeH je ca paBHW Koja je napanenHa
Ca OCOM BasbKa M Ha pacTojatby je 3 cm of we. M3pauyHaj NOBPLINHY Npeceka Te
paBHW 1 BarbKa.

Heka je r nonynpeyHnK ocHOBE BasbKa,

H weroBa BWUCKHAa, a CTpaHULa Npeceka :51 :
; el
pPaBHW 1 OCHOBe N d pacTojake OBe paB- I
HW of] OCe BasbKa P
. a 2 H 1! |
(Buan cnuky). Tapa je |=Z| +d?>=r2, bk }
2 B
2 - -
a .-'-F. f'\‘hb’w
oflakne cnegn |=| =16, OQHOCHO ( L -
2 - K
a=38cm.loBpLInHa TpaXKeHor Nnpeceka je

P =aH=64cm?

p

M3pauyHaj NoBpLUMHE OCHMX NpeceKa Basbaka ca CNMKe:

Ne—— | /

-

N

3pauyHaj oy»K1HY AunjaroHane v NOBPLUKMHY OCHOT Npeceka Barbka NOAynpeyHmKa
5 cm v BUCKHe 24 cm.

MoBpLluMHa OCHOr NpeceKa BasbKa je 108 cm?, a heroBa BUCKHA je 9 cm. M3pauyHaj
NosyNnpeyYHuK 1 NOBPLLNHY MONPEYHOr Npeceka BasbKa.

MoBpLUMHa OCHOT NpeceKa BasbKa je 72 ¢cm? a teroB NonynpeyHuk je 8 cm. spauyHaj
BMCWHY BasbKa.

[njaroHana ocHor npeceka BasbKa je 13 cm, a BUCWHa BasbKa je 5 cm. M3pauyHaj
NosyrnpeyHnK BasbKa.

[MonynpeyHnK OCHOBE W BMCNHa Basbka ofjHOCe ce Kao 2 : 5. M3pauyHaj noBplwmHY
OCHOT MpeceKa BasbKa, aKo je teros obum 252 cm.




MNonynpeyHWK OCHOBEe M BUCKMHA BarbKa ofHoce ce Kao 3 : 8. Mi3payyHaj noBpLUKHY
OCHOT MpeceKa BasbKa, ako je terosa gnjaroHana 50 cm.

MNonynpeyHMK OCHOBe 1 AWjaroHana OCHOT NMpeceka BasbKa ogHoce ce Kao 3 : 10.
3pauyyHaj NOBPLUMHY OCHOT NpeceKa BarbKa, ako je herosa BUCUHa 24 cm.

O6mm ocHor Npeceka BasbKa je 36 cm, a BUCKHA je 3a 6 cm gy»a of NonynpeyvyHnKa
BasbKa. I3pauyHaj NoBpLUMHY OCHOT 1 MOMPEYHOr Nnpeceka Basbka.

O6KM oCHOTr Npeceka BasbKa je 44 cm, a BUCKHA je 3a 8 cm Kpaha of nonynpeyHuka
BasbKa. I3pauyHaj NOBPLUMHY OCHOT 11 NOMPEYHOr Npeceka BarbKa.

MoBpLUMHA NOMPEeYHOT NpeceKa BasbKa je 169 7cm? a 0CHW Npecek je kBaapat. M3pa-
UyHaj NOBPLUNHY OCHOT NpeceKa BasbKa.

AnjaroHana Barbka je 20 cm 1 ca paBHW OCHOBe rpaau yrao o 60°. 3pauyHaj nosp-
WWHY OCHOT NpeceKa Tor BasbKa.

AnjaroHana Barbka je 16 cm u ca paBHM OCHOBe rpaau yrao o 45°. 13pauyHaj nosp-
WWHY OCHOT NpeceKa Tor BasbKa.

AnjaroHana BasbKa ca paBHW OCHOBe rpaau yrao og 30°. U3pauyHatv NOBpLUKHY OCHOT
npeceKka BasbKa, ako je heroba BUCKUHa 12 cm.

HnjaroHane ocHor npeceka BasbKa rpage yrao og 60°. MispauyHaT NOBPLLUNHY OCHOT
npeceka BasbKa, ako je Herosa BUCKMHa 8 cm.

Npecek paBHW, KOja je NapanenHa ocuy, 1 BasbKa je KBagpat nosplumHe 900 cm?. Ako
je nonynpeyHnK Ba/bka 17 cm, n3padyHaj pacTojatbe OBe paBHU 0f OCe BasbKa.

Npecek paBHW, KOja je MapanesiHa OCK, 1 BasbKa je KBagpaT noBpLnHe 36 cm?. Ako je
TeTuBa OCHOBe, oapeheHa OBUM Npecekom, jeHaKa NonynpeyvyHnKy BasbKa, M3pauyHaj
pacTojatbe OBe paBHU Off OCe BasbKa.




Mpe>ka BaiKa, TTIOBPLLMHA BaiKa

Bambak je ,orpaHunuyeH” iBema ocHOBama, NoAyfapHUM KpyroBrMma v oMoTauem. 3a-
MUCNMO [a OBaj OMOTau ,Mceuemo” oy jegHe nssogHuue MN 1 passnjemo y paBaH.
Hobuhemo npasoyraoHnk MNN 'M~, rae cy MN v M°N” 3anpaBo ABe UcTe U3BOAHM-
ue. [lyxunHe ctpaHuua npasoyraoHnka MN v M'N’ jepHake cy BUCUHW BarbKa, akne
MN = H, BOoK Ccy Ay»WHe cTpaHuuya MM  n NN  jegHake obuMy OCHOBe BasbKa,
opHocHO MM “ = 2 r m. AKoO OBOM NpaBOYyraoHVKy JOAaMO [iBa Kpyra Koja cy noayaapHa
OCHOBaMa BasbKa, LieNla MoBpLU Bas/bKa je pa3BujeHa y jeiHy paBaH.

N/_\ N N
NN

e =y ¥/ M
M M’

Jobujeny ¢urypy HazmBamo Mpexa BarbKa,

CBaku Basbak je oapeheH CBOjOM MPEXKOM.

A
‘C\

MoBpwKHa Ba/bKa jegHaKa je 36Mpy NoBpLUMHA HETOBUX OCHOEA W NOBPLUN- E
He HeroBOr oMoTaua. AKO NOBPILVHY jeiHe OCHOBe Ba/bka ob6enexumo ca B, Tl p! a
a NoBpLINHY OMOTaYa BasbKa ca M, Tajia je noBplUNHa BasbKa

P=2B+M.

AKO je NnonynpeyHnK OCHOBE BarbKa r, a BUcUHa H, Toje B=rParuM=2rm-H. e ﬂ E
Hakne, noBpluvHa Ba/bKa jeiHaKa je: E

P=2r’n+2rn-H=2rm(r+H).

m | | | | |
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Ha cnnyun CY HaupTaHe MpeXe OBa BaJbKa. Onpep,m nonynpeyHMKe oCcHoBa 1 BUCUHE
OBUX Ba/baKa W Mapaquaj HbXOBe NOBPLUINHE.

10T cm

4cm 12 cm

a) 0)

a) MonynpeyuHrK oCcHOBe BasbKa (CNvKa a) je r=2 cm 1 BUcKHa H = 4 cm. [NoBpLUmnHa
OCHOBe je B=r*m=4m cm? a noBpLlimHa omotaua M =2rm -H =167 cm?.[loBplnHa
BasbKa je, fakne, P=2 B+ M =24 cm?. [oBpLWMHY BasbKa CMO MOI/IM i@ payyHamo
N oBako: P=2rm (r+H)=24m cm?

6) BucnHa BarbKa (cnuka 6) je H=12 cm, a 0bum ocHose 2rr = 10T cm. OpaBge
cnepu fa je NonynpeuHrK OCHOBE BasbKa r=>5 cm, Na je teroBa NoBpLUMHa
P=2rn(r+ H) = 170mcm?

oo B—

N2pauyHaj NOBPWIKMHY BarkKa UnjK je NonynpeuHnK 3 cm 1 BUCHa 8 cm.

MonynpeuHnk oCHOBe Barbka obeneXumo ca r, a BUCUHY ca H. Taaa je noBpLlinHa
ocHoBe B = r*ir = 971 cm?, a noBpwuHa omaTaua M = 2rm - H = 48 cm?, ogakne cnegu
Aa je NoBplWWHa BasbKa P = 2B + M = 66T cm?,

ooOoE B——

3pauyHaj NOBPLIKHY BalbKa KOjW HacTaje obpramem KBagpata obuma 16 cm oko
jegHe cBoje cTpaHuye.

Heka je a cTpaHuua gator kBagpata. Taga je4-a =16 cm,
OfHOCHO a =4 cm. AKO je r nonynpeyHnK ocHoBe, a H B1cK-
Ha BasbKa, Taga je (Buau cnuky) r=a=4cmuH=a=4cm.
MoBpwwHa BarbKa je P=2rr (r+H) =64 cm?, D e -
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M3pauyHaj NnoBpLIMHY BasbKa KOjy HacTaje obpTarbem NpaBoyraoHWKa ca CTpaH1Lama
a=8cm n b =6 cm OKo jegHe of CBOj/X CTPaHMLIA.

Heka je r nonynpeyHunk ocHoBe BasbKa W H werosa BucuHa. PasmoTtpumo cnegehe

cnyuvajese:

a) Ako ce npaBoyraoHnk obphe oko ay»e cTpaHuue (cnvka neeo), Taga je:r=b=6cm
nH=a=8cm.lNoBplinHa oBor BarbKa je P=2rm (r + H) = 168 cm?;

6) Ako ce npaBoyracHuk obphe oko Kpahe cTpaHuue (cnuka gecHo), Taga je:
r=a=8cmwuH=b=6cm.lNoBpLlwHa oBor Ba/bka je P=2ra (r+ H) = 224w cm’.

HaupTaj Mmpexy 1 Harnpasu MOAEN Basbka YKjW je NoNYNpedYHnK 2 cm 1 BUCKHA 5 cm.
Konuka je noBpluMHa Tor BasbKa?

A3pauyHaj NOBpLUMHE BarbaKa Ynjy Cy enemMeHT JaTil Ha CNnLK:

4cm

M3pauyHaj NnoBpWNHY BarbKa KOju HacTaje obpTakem KeaapaTta obuma 48 cm oko
jeflHe CBOje CTpaHuLe.

3pauyHaj NOBPLUNHY BasbKa KOju HacTaje obpTarkem NpaBoyraocHuKa unje cy cTpa-
Huue 4 cm n 16 cm oKo:

cBOje Kpahe cTpaHuLe, CBOje yKe CTpaHuLe,

oce cumeTpuje Kpahux cTpaHuua, oCe CMMeTpuWje Ay»KUx cTpaHnua.

MonynpeyHnk n BUC1Ha Basbka ofHoCe ce Kao 2 : 3. Mi3padyHaj NoBpLUVHY OBOT BarbKa
aKo je HeroB NPeyHnK 8 cm.




MoBpLWKHaA OCHOT Npeceka BasbKa je 15 cm?2, M3pauyHaj NOBPLINHY TOT BasbKa aKko je
Mo3HaTo [la ce terosa AnjaroHana 1 BUCMHa ogHoce Kao 13 : 5.

AnjaroHana ocHor npeceka BasbKa ca paBHW OCHOBE rpaan yrao of 45°. AKo je BUCUHa
BasbKa 5 cm, n3pauyHaj h-eroBy MOBPLUVHY.

AnjaroHana ocHor npeceka Ba/bKa ca paBHU OCHOBe rpaau yrao of 60°. Ako je nony-
MPEeYHNK OCHOBE BasbKa 3 CM, U3payyHaj HeroBy MNOBPLLUHY.

. 2 .
MoBpLWHKHa OCHOI NpeceKa BasbKa je 943 cm?. I3pauyHaj NoBpLIMHY Ba/bKa ako
AMjaroHana heroBor OCHOT NMpeceka ca OCHOBOM rpaamn yrao og, 30°.

OmoTau BasbKa je KBagpat nosplmnHe 100 cm?. M3pauyHaj NoBpLINHY BarbKa.

lNoBpLUMHEe OCHOBe 1 OMOTaua Ba/bka OfjHOCe ce Kao 1 : 4. /I3pauyHaj NoBpLUMHY Ba/bKa
aKo je NonynpeyHunK teroe OCHoBe 2 cm.

MoBpLnHa BarbKa je 20 cm?. M3pauyHaj NOBPLUMHY HErOBOI OCHOT NPeceKa ako ce
nonynpeyYyHrK OCHOBe 1 BUCUHa Ba/bKa OfjHOCe Kao 2 : 3.

N3pauyHaj NOBpLWMHY BasbKa YMja je NOBPLIMHA NOMNpPeYHor npeceka 257 cm?, a
NOBPLUNHA OCHOT npeceka 90 cm?,

OcHM npecek BasbKa je KBagpaT noepluimHe 196 cm?. 3pauyHaj NoBpLUMHY BasbKa.

O6um ocHor npeceka BarbKa je 192 cm, a BUCKUHa je YeTUpu NyTa Ay»Ka of noaynpeu-
HVKa BasbKa. 13pauyHaj noBpLUMHY BasbKa.

Keagpart cTpaHuue 6 cm obphe ce oko npaBe Koja je y paBHM KBagparTa, napanesHa
je ABema cTpaHMLUaMa 1 Hanasn ce Ha pacTojatby 7 cm of bnuvke CTpaHuLe KBagparTa.
N3pauyHaj noBpLUMHY fo6unjeHor Tena.

MpaBoyraoHuK cTpaHuua 7 cm 1 12 cm obphe ce OKo npase Koja je y paBHKU npa-
BOYraoHMKa, napanenHa je kpahm cTpaHuuama 1 Hanasm ce Ha pacTojarby 1 cm of
Bnuxe CTpaHULe NpaBoyraoH1Ka. M3pauyHaj noBpwnHy gobujeHor Tena.

MoTpebHo je odpapbaTn 6€TOHCKY LieB Ay»KMHe 2 m, CNosballikber nonynpeyHka 90 cm
1 gebrbuHe 10 cm. Konuko ¢papbe Tpeba Kynuti ako je 3a papbarbe 1 m? notpebHo
1200 g papbe (papba ce 1 yHyTpalHOCT UeBn). Y3etn aa je m= 3,14

AKo ce BUCMHa BasbKa noBeha 3a 2 cm, noBpLUKHa Ba/bKa ce noseha 3a 16rcm? Ako
ce NonynpeyHnK BasbKa cMari 3a 1 cm, NOBPLUMHA BasbKa ce CMakW 3a 24 cm?,
N3payyHaj NOBPLUMHY BasbKa.




3arpeMuHa Basoka 8.1.4.

nOCManajMO HEKONKWKO NpaBUJTHUX NPU3MK 1N BaJ'baKje,[IHaKI/IX BMCKHa.

3anpemuHa CBake Npu3mMe jelHaKa je Npon3BoAy NOBpPLUMHE HeHE OCHOBE 1 BUCKHE. AKO
nosehaBamo 6poj OCHOBHMX MBULIA NPU3Me, TaZia FbeHa OCHOBA CBe Bl INUN" Ha KPYT, a
cama nNpvi3Ma Ha Basbak. MOXeMo 3aK/byunTL [ja Ce 1 3arNpeMmrHa BasbKa pauyHa Ha NoTrnyHo
MCTW HAuMH Kao 1 3anpemunHa npumsme.

- - 4
3anpemunHa V BasbKa nonynpeyHuKa ocHoBe r 1 BucuHe H jeaHaka je: Q

\l
e
V=B-H,rae je B=rm. aoo =

g I8 v e IO 1

M3pauyHaj 3anpemMunHy BasbKa nonyrnpeyHmka 3 cm v BUCUHe 5 cm.

AKO je nonynpeyHNK OCHOBe BaJbKa r, a BUCKMHA H, Taaa je NOBpLUKHA OCHOBE BarbKa
B = r*m, opHocHO B = 97 cm?. 3anpemMuHa Barbka jegHaka je V=B8-H, Tj. V=457 cm?’.

>
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M3pauyHaj 3anpeMnHy BasbKa Koju ce nobuja obpTatbeM NpaBoyraoHWka uunje cy
CTpaHuue a =8 cm 1 b =4 cm oKo:
a) oyxe cTpanuue, 6) kpahe ctpaHuue.

Heka je r nonynpeyHnk ocHOBe Basbka 1 H mweroBa BucuHa. PasmoTtpumo cnepehe

cnyvajese:

a) Ako ce npaBoyraoHnk obphe oko ay»e cTpaHuue (CrKa neBo), Tagaje:r=b=4cm
v H=a=8cm.lNoBpluIMHa OCHOBE BasbKa je B=r’r=16mcm? a3anpemuHa V=8-H,
ofHocHo V=128mcm?.

6) Ako ce npaBoyraoHuK obphe oko Kpahe cTpaHuLe (CMKa fecHo), Taga je:r=a=8cm
nH=b=4cm. MNoBpWNHa OCHOBE Ba/bKa je B = r’m = 647 cm?, a 3anpeMuHa
VV=B-H, ogHocHO V = 25671 cm?,
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M3pauyHaj BUCMHY H BarbKacTe nocyfe nonynpeyHnka r=_8 cmy Kojy MoXe Aa cCTaHe
10,048 | Boge (y3eTu fa je m=3,14).

Mo3HaTo HaM je ga je 1 1=1dm3, na je 3anpemunHa nocyge 3anpaeo V= 10,048 dm?.
MonynpeyuHnK ocHOBe BasbKa je r=8 cm =0,8 dm. Kako je V=B-H, ogHocHo V= r’r- H,
fobujamo 10,048 dm?* = (0,8 dm)?- 3,14 - H, opakne cnegu Aa je BUCMHa Barbka H=5dm.

oonB—— - \

JujaroHana sBareka rpafil ca eroBom oCHoBOM yrao of 30°. AKko je NoBpLUWHa OCHOr
npeceka oBor Barbka F,, _35J§cm2, W3padyHaj HEeroBy 3anpemuHy.

Heka je nonynpeyHnK ocHOBE BarbKa d =

r v BUCWHa H. lNocmaTpajmo npaeoyr- /,.,»"’ H
NV TPOYrao uuje cy KaTeTe NpeyHnK " ,/’37[39

OCHOBE W BWCWMHA, a XWNOoTeHy3a je 2

ZOwvjaroHana BasbKa (Bugw cnmky). MNo-
MEHYTW TPOYrao je NoNoBMHa jefHaKOCTRaHNUYHOr TPOYrNa CTpaHuue d, Nna 3ak/by-

d dv3
2

uyjemo pa je H= 5 W 2r=——, oflakne cnegu pa je 2r= H3. Kako je nospwnHa

AnjaroHanHor npeceka P, = 2r-H, pobujamo 363 cm? = H+/3-H, ogHocho H=6 cm
u r =33 cm. KoHauHo, 3anpemMuHa BasbKa je V=r?n-H, 1j. V=1627cm?,

i ao'BaE—- <

N3pauyHaj macy 6akapHe xuue npeyHrka 2 mm u gy*unHe 100 m. Cneyunduryna ryc-

ThHa bakpa jep = 8920|'(—g3 (y3eTn ga je m=3,14).
m

Kopuctuhemo nosHaty ¢popmyny nz ¢pusuke m = p - V. NpeuHunk xunue obenexunhe-
MO €a 2r, a beHy gyXWHYy ca H. Taga je 2r = 2 mm = 0,002 m, ogHocHo r = 0,001 m u
H =100 m.3anpemunHa 6akapHe xuue jegHaka je V=r?mr-H,ogHocHo V= 0,000314 m’,

na je beHa Maca M= 8920k—% -0,000314 m’ ~ 2,80088 kg~ 2,8 kg.
m




6cm

3pauyHaj 3anpemuHy BasbKa Koju ce gobuja obpTartbem KBagpaTa cTpaHumue 12 cm
OKO jefiHe Herose cTpaHue.

3pauyHaj 3anpemMunHy BasbKa Koju ce Jobunja obpTarbem NpaBoyraoHMKa uumje cy
cTpaHuue 6 cm 1 10 cm oKo:

cBOje Kpahe cTpaHuue, CBOje flyKe CTpaHuLe,
oce cUMeTpuje Kpahunx cTpaHunua, oce CUMeTpWje ByK1X CTpaHuLa.

N3pauyHaj 3anpemMnHy Barbka nonynpeyHnika 21 cm, ako je oy»KnHa gujaroHane ocHor
npeceka 58 cm.

/3pauyyHaj 3anpemMyiHy BasbKa Uvjy je OCHM NpeceK KBagpaT, a NOBpPLUMHA NoNpeyHor
npeceka 225mcm?.

MonynpeyHnK 1 BUCUHa BasbKa oHoce ce Kao 1: 3. 3pauyHaj 3anpeMunHy oBOr BasbKa
aKo je NMpeyHnK herose OCHoBe 6 cm.

JvjaroHana 1 BUCUHa BasbKa ofjHoce ce Kao 17 : 15. U3pauyHaj 3anpemMunHy Basbka
aKO je MOBPLUNHA HEeroBor JujaroHanHor npeceka 30 cm?,

JnjaroHana ocHor Npeceka BasbKa ca paBHN OCHOBe rpaau yrao of 45°. AKo je BUCKHa
BasbKa 2 CmM, N3pauyHaj Hheroy 3anpemuHy.

[njaroHana ocHor NpeceKka Ba/bKa Ca paBHW OCHOBe rpafu yrao og 60°. AKo je nony-
NMPEUYHNK OCHOBE BarbKa 4 cm, n3pauyHaj HeroBy 3arnpemuHy.

[NoBplKnHa OCHOr NpeceKa BarbKa je 3L6J§cm2. N3pauyHaj 3anpemMnHy Barbka ako
[vjaroHana oCcHor npeceka ca paBHW OCHOBe rpafu yrao og 30°.

[MoBpwKrHe ocHOBE 1 OMOTaya BasbKa ogHoce ce Kao 1 : 3. M3pauyHaj 3anpemuHy
BaJbKa aKo je Herosa BUCKMHa 6 cm.

MoBpLluMHa BasbKa je 2071 cm?. M3pauyHaj heroBy 3anpemuHy ako ce nonynpeyHnk
OCHOBE 1 BUCKHa BasbKa oflHoce Kao 2 : 3.




BucmHa BarbKa je 8 cm, a AnjaroHasna ocHor rnpeceka ca paBHW OCHOBE rpaju yrao oj
30°. M3pauyHaj 3anpemurHy BasbKa.

MoBpwMHa Ba/bKa Koju ce gobuja obpTatbeM KBajgpaTa OKO CBOje CTpaHuue je
256m cm?. I3pauyHaj 3anpemMunHy Tor BabKa.

OmoTau BasbKa y pa3BujeHOM 0bnMKy je KBagpat noBplwmrHe 64 cm? M3pauyHaj 3a-
MPeMIHY TOr BasbKa.

Konunko KowTa npaeberbe 200 Konaya obnmka Barbka NonynpeyHnKka 2 cm v BUCUHe
1cm, aKko je ueHa 1 cm?® maTtepujana 7 guHapa (y3etu ga je m= 3,14)?

3anpemuHa NoHLa Koju je obnuka BarbKa je 6 |, a erosa BucmHa je 20 cm. M3pauyHaj
NMPeYHNK NoHua (y3eTun aa je = 3,14).

MonynpeuHVK OCHOBe NMeHKe 06M1Ka BarbKa je 4 cm. M3pauyHaj BUCUHY NMMeHKe
aKo je meHa 3anpemuHa 0,5 | (y3eTu pa je m= 3,14).
N3pauyHaj macy onoBHe WWNKe NpeyHnKka 5 cm n gyxunHe 3 m. [ycTHa onosa je

ki
p =11350 —ga (y3eTn pa je m= 3,14).
m

N3pauyHaj macy reosgeHe ueBu JyKunHe 4 m, yHyTpawmer npeyHnka 20 mm u

crnosballitber npeyHnka 24 mm.lyctmHa reoxba je p=7870 k—93 (y3etTn paje m=3,14).
m

bpoH3aHa onumnujcka megarba obnmnKa BasbKa noaynpeyHuka 3 cm v BUCKMHe
0,8 cm HanpaBrbeHa je of 6poH3e, nerype 88% 6akpa u 12% Kanaja. M3pauyHaj macy

150 BpoH3aHMX MeAaba ako je rycTHa 6akpa p., — 8,96 93 , @ TYCTUHa Kanaja
cm

,05,,:7,31i3 (y3eTn pa je m= 3,14).
cm




OCHOBHW eAneMeH™ KyTTie 8.2.1.

MNocmaTpajmo npaBoyrnu Tpoyrao ASC ca npaeum yrmom y temeHy C. Kapa ce oBaj
Tpoyrao o6pHe 3a Lieo Kpyr oKo cBoje KateTe SC, cBe Tauke NpocTopa Kpos3 Koje je
»Npollao” NnpaBoyrnv Tpoyrao HasuBamo Kynda. 3aTo 3a Kyny KaXemo fa je 06pTHO
Teno.

Mpunukom obprarba npaBoyrnor Tpoyrna, Kateta AC onucyje kpyr K (C, CA) koju
Ha3nBamo ocHoBa (6a3a) kyne. [lyx CA je nonynpeuHuk ocHoBe Kyne. Tauka C je
LleHTap oCHOBe Kyne, a Ta4yKa S je BpX Kyne.

PacTojatbe Bpxa Kyne of, OCHOBe je BUCMHa Kyne. BucnHa Kyne je gy»knHa Karete SC.

MNpaBa Koja cagpxu KateTy 5C je oca Kyne,

N3BOJHWLA S

BWMCWHa

MoBpiu Kojy onucyje xunoteHysa AS npaBoyrnor Tpoyrna cactoju ce of CBUX Ay»HKun

MS, npun yemy Tauka M npunaga Kpy><Hoj nuHuju k (C, AC). OBy NnoBpLU Ha3sMBamo ;
omoiliay Kyile, a nyx MS Ha31Bamo jolu M u3BoaHMUa Kyne. Kako cy ceu TpoyrnoBm
MSC nogynapHu Tpoyrny ASC, To cy cBe N3BOAHWLE KYNe jefHaKe.

N

'] a3 K

MpaBoyrnu Tpoyrao uuje cy KateTe 6 cm 1 8 cm obphe ce oko cBoje Kpahe KaTterte.
M3pauyHaj nonynpeyHrK, BUCMHY U U3BOAHULY Tako fobujeHe kyne.

Heka cy a=6 cm 1 b = 8 cm KaTteTe,
a ¢ XMNoTeHy3a NpaBoyrfor Tpoyrna
(BMAn cnuky). Taga je, Ha ocHoBy [u-
TaropuHe Teopeme:

c®=a*+ b? ogHocHo c = 10 cm.
Jakne, nonynpeyHUK oCHOBE Kyne je
b=8cm, beHa BUCMHa d =6 cm

1 n3BoaHUua c=10cm.
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JelHaKOKpaKo-NpaBoyrnn Tpoyrao uunja je xmnoTteHysa 36 cm obphe ce oKo cBoje
KaTeTe. VI3pauyHaj nonynpeuyHnk, BUCMHY 1 N3BOAHWLY Tako AoburjeHe Kyne.

Heka je ¢ xunoTeHy3a 1 a KaTeTa OBOr npasoyrnor
Tpoyrna (Buau cnuky).

Tapajec=36cmu c=av2,naje a:‘lsﬁcm.
MNonynpeyHK OCHOBE KyMe U tbeHa BUCKHa Cy
18ﬁcm, OOK je n3soaHunua 36 cm.

B B—— )
JepHakocTpaHnyHK Tpoyrao ctpaHuue 12 cm obphe ce oko cBoje oce cumeTpwmje.
W3pauyHaj nonynpeyuHuK, BUCUHY 1 N3BOAHUUY Tako gobujeHe Kyne.

c|®

AKO CTpaHuWLYy jegHakocTpaHWYHor Tpoyrna obenexumo ca a, Taga
je nonynpeyHuK r oCHOBe jefiHaK NONOBUHW CTPaHULe, M3BOAHWULA
5 jedHaka cTpaHuuw, a BUCKMHA H Kyne jegHaka BUCKMHW jefHaKo-

cTpaHnyHor Tpoyra, Jakne, r=6cm,s=12cmmn H= 5J§cm.

oo n——

JegHaKoKpaKkKn Tpoyrao Ynju je jefad yHyTpawmm yrao 120° u kpak 8 cm obphe ce
OKO CBOje oce cumeTpuje. M3pauyHaj nonynpeyHuK, BUCUHY N U3BOAHULY Tako fo-
BujeHe kyne.

s
QuurnegHo, YHyTpaLWHM yrao NpKy BpxY jeqHa-
KoKpakor Tpayrna je 1200 Mpunukom obpTtarba
OBOr TPOYrNa oKo oce cuMeTprje, nobuja ce
Kyna (BUamn CNUKy), umju cy eneMeHTn NpuKasa-
HW Ha CANLK fecHO. AKO 06eneXnmo Kpak 0Bor
Tpoyrna ca b, BUCMHY Kyne ca H, nonynpeyHuK
Hherose OCHOBe Ca r M U3BOAHMLUY Ca S, Taja je

b b3
2

H:5:4cm,r:—:4\/§cm,s:b:8‘.cm.




MpaBoyrnu Tpoyrao yuje cy Katete 10 cm 1 24 cm obphe ce oko:

cBOje Kpahe KaTeTe, CBOje fly»Ke KaTeTe.
M3pauyHaj nonynpeuHnk, BUCMHY 1 U3BOAHWULY TakKo fobujeHe Kyne.

JepHakoKpako-npaBoyrny Tpoyrao noeplmnHe 18 cm? obphe ce oko:

CBOje KaTeTe, CBOje oce cuMeTpuje.
M3pauyHaj nonynpeuHunK, BUCHHY 1 N3BOAHULY Tako JobujeHe Kyne.

Ha OCHOBY NodaTakKa Ca CJInKa MapauyHaj HEMO3HaTe eneMeHTe Kyna:

JepHakocTpaHMUHKM Tpoyrao obuma 108 cm obphe ce oko cBoje oce cumeTpuje. M3-
pauyHaj NonynpeyHuK, BUCUHY 1 M3BOAHNLY Tako AobujeHe Kyne.

JepHaKkoKpakn Tpoyrao ocHoBuue 12 ¢m 1 yrna Ha ocHoBuum 30° obphe ce oKo cBoje
oce cumeTpuje. U3pauyHaj nonynpeuHuK, BUCMHY 1 M3BOAHULY Tako AobujeHe Kyne.

Mpasoyrnum Tpoyrao unje cy katete 15 cm 1 20 cm obphe ce oKo CBOje XMNOoTeHY3e.
Onuww Teno Koje HacTaje TakBUM obpTamem? 3pauyHaj enemeHTe fobujeHor Tena.

Pom6 unje cy fujaroHane d, = 42cmn d, =2cm obphe ce oko jegHe of tbrx. Onu-
LUK Tena Koja HacTajy TakBm obpTarbem? M3pauyHaj enemeHTe Tako gobnjeHmx Tena.

JepnHakoKpaku Tpanes unje cy ocHoBuue 12 cm 1 2 cm, a Kpak 13 cm obphe ce oko
jenHe oa cBOjMX ocHoBMUA. ONKULLK Tena Koja HacTajy TakBUM obpTarbeM? M3pauyHaj
enemMeHTe Tako JobujeHunx Tena.

MpaBoyrnu Tpanes yunje cy ocHoBuLe § cm 1 4 cm, a yXu Kpak 5 cm obphe ce oko
jenHe op cBojux ocHoBMUA. ONWLIK Tena Koja HacTajy TakBuM obpTarmem? 3pauyHaj
enemeHTe Tako fobujeHunx Tena.




8.2.2. PaBHu 11ipeceum Kyrie

MocmaTpahemo npeceke Kyne paBHMMa HOPManHVWM Ha OCY Kyne, Kao 1 Npeceke Kyne
paBHMMa Koje cafpke ocy Kyne.

YKONMKO je paBaH HOpMasiHa Ha ocy Kyne (BUAMW CIINKY) 1 ceue je y Taukn M, Taga je npecek
Kyne 1 oBakBe paBHMU:

1) npa3aH ckyn, YKONMKo Tauka M He npunaga BUCUHK
Kyne (paBaH l),

2) Kpyr, YKONMKO Tauka M npunaga BUCUHW Kyne (paBaH
lIl) n Taga je NoNynpeyYHVK NpeceKka Mamy Ui jegHak
NosyrnpeyHnKy OCHOBeE Kyre.

Mpecek y cnyyajy nog 2) Ha3MBamo
nonpeyHun npecek Kyne.

lNoBpLluMHa NoMpeyHor npeceka Kyne je P,,p =p’m,rpejep
nonynpeyvHnK nornpeyHor npeceka Kyne.

AKO paBaH cagpu Bpx Kyne (paBaH ll), Taga je Bpx Kyne
yjeaHo 1 npecek paBHU 1 Kyrie, a ako paBaH caipXXu LeHTap
OCHOBe Kyre, peceK je untaBa ocHoBa (paBaH Il - gone).

PaBHM Koje cafjpe ocCy Kyne HOpManHe Cy Ha paBaH
OCHOBe Kyne.

Mpecek Kyne n paBHM KOja cafp»u oCy Kyne Ha3nBaMoO OCHU Npecek Kyne.

OcHW nNpecek Kyne je jefHaKOKPaKy TPOYrao unja je OCHOBMLIA MPEYHNK OCHOBE, a KpaLm
Cy M3BOAHMLE Kyne.
BucuHa Koja ofroBapa OCHOBULM OCHOT MpeceKa Kyre je BUCWHa came Kyne.

AKO NonynpeyHnK oCHOBe Kyrne obeneXxumo ca r, a
BUCUHY ca H (BUAW CKKY), Taja je NoBpLUNHA OCHOT

B

v
npeceka F,, = 5+ OAHOCHO

P =rH.

op

CBM OCHM NpeceLn Kyne cy nogyaapHu mehy cobom.
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Konuka je noBplvHa OCHOr npeceka Kyne rnonyrnpeyHnka ocHose 43 cm 1 BUCUHe
47 cm?

O6enexunmo ca r nonynpevyHnK ocHoBe 1 ca H BUCUHY Kyne. MoBpLUMHa OCHOT Npeceka
Kyne jeaHaka je P =rH=43 cm-47 cm =2 021 cm?,

'da

MoBpLKMHA OCHOTr Npeceka Kyre je 60 cm?, a NoNynpeyHmrK Kyne je 5 cm. M3pauyHaj
BMCWHY 1 U3BOAHMNLY Kyre.

Heka je r nonynpeuHnk ocHoBe Kyne, H BUCUHa U S HheHa N3BOAHMLa.
Tapa je Pop =60cm?unr=>5cm, naus Pop =rHcnegn pa je H=12 cm. Ha ocHoBy [NuTa-
ropvHe Teopeme BaXu fa je s?=r?+ H?, opakne cnegmn ga jes=13 cm.

OcCHW npecek Kyne je jefHaKOCTpaHWYaH Tpoyrao nosp-

wuHe 16+/3cm?. A3pauyHaj nonynpeuHnK, BUCUHY U U3-
BOZHWLY Kyre.

HekKa je a cTpaHWUa jeOHAKOCTPaHWUYHOT TPOYMNa,
r NONYNpPeyYHnK OCHOBE Kyne, H BUCMHa U S theHa N3BOJHU-

ua.Tapa je Pap . Oflakne cnegn ja je

a3
4

a=8 cm.[lonynpeyHnK OCHOBe Kyre jejHaK je NoNIoBUHN
CTpaHuLe jejHaKOCTPaHWUHOr TPOyrna, Tj. r =4 cm, a BUCMHa Kyrne jefjHaKa je BU-

. a3 .
CUHW jeAHaKOCTPaHWYHOT Tpoyrna, OAHOCHO H = B WTO HaM fAaje H = 443 em.
M3BogHMUa Kyne jeHaKa je CTpaHWULW OBOT TPOYra, O4HOCHO s =8 cm.

il'ag

O6urm ocHor npeceka Kyne je 108 cm. MNonynpeyHnK OCHOBE 1 BUCKUHa Kyrne ogHoce
ce Kao 4 : 3. MiapauyHaj nonynpeyHuK, BUCUHY Y U3BOAHULY Kyne, Kao 1 MOBPLLUNHY
OCHOT NnpecekKa Kyne.

MonynpeyHWK ocHoBe Kyne obeneXrnmo ca r, BACUHY ca H 1 U3BOAHWLY ca s.
Tapajer:H=4:3,najer=4xnH=3x, rge je x Heno3HaTo. Ha ocHoBy [MuTaropuHe
Teopeme je s’ =r’ + H’ opakne gobujamo Aa je s = 5x. AKo je O, 0b1M OCHOT Npeceka
Kyne, Tapaje O, =2r+2s=108 cm, ogHocHo X =6 cm. KoHauHo jer=24cm, H=18 cm,
s=30cmupP, =432 cm?2
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MNoBpLMHa OCHOT MpeceKa Kyre je Pop =12cm? a
BUCKHa Kyrne H =4 cm. VI3payyHaj noBpLUNHY OHOT
nonpeyvHor npeceka Kyrne Koju BUCWHY, refajyhu
Of Bpxa, ilenn y ogHocy 3 : 1 (Buan canky).

3HaMo fa je NOBPLINHA OCHOT Npeceka Kyne
Pop =r H, ogakne gobunjamo ga je r=3 cm.

. 3
Kako je h= EH , OQHOCHO h = 3 cm 1 KaKo U3 cny-
HOCTW Tpoyrnoea

(cnuka pecHo) Baxun h: H=p:r, pobujamo fajep = E cm.

: . _8lm
MoBpuwwHa nonpeuHor npeceka je P, = p*mr=——cm?.




BucnHa Kyne je 8 cm, a noBpLKHa OCHOT Npeceka 48 cm?. i3padyHaj nonynpeyHnk
OCHOBE 1 U3BOAHMLY KyTle.

MonynpeuHnK ocHoBe Kyne je 10 cm, a NoBpLUMHa OCHOT Npeceka 240 cm?. M3pauyHaj
BUCUHY 1 N3BOJHMLY Kyne.

OcHM npecekK Kyne je jeaHaKOKpaKo-NpaBoyriuv Tpoyrao, a BUCUHa Kyne je 12 cm.
3pauyHaj N3BOAHMLY 1 NOBPLUNHY OCHOT MpeceKa Kyne.

OcHM npecek Kyne je jeAHaKOCTpaHWYaH Tpoyrao. AKO je BUCUHa Kyne 6 cm, n3payyHaj
NOBPLIMHY HeHOT OCHOT Npeceka.

[MonynpeuHnk ocHOBe Kyne je 7 cm, a ussogHmua 25 cm. M3pauyHaj noBpLUnHY OCHOT
npeceka Te Kyne.

M3BogHMUa Kyne gy»xnHe 24 cm rpagwn yrao of 30° ca paBHU OcHOBe. V3pauyHaj
NOBPLUMHY OCHOT NpecekKa Kyre.

N3BogHMua Kyne gyxnHe 10 cm rpagw yrao of 45° ca paBHU ocHoBe. V3pauyHaj
NOBPLUNHY OCHOT NpeceKa Kyre.

MoBpLnHa ocHoBe Kyne je 1447 cm?, a NOBPLUMHA HeHOTr ocHor npeceka 108 cm?.
M3pauyHaj U3BoAHMLY 1 BUCUHY KyTe.

MNMoBplwHa OCcHOBe Kyne je 647 cm?, a n3sogHuya 10 cm. M3pauyHaj noBpLuMHy ocHOr
npeceka Kyne.

BucuHa Kyne je 12 cm, a noBpLKHa ocHor npeceka 60 cm?. M3pauyHaj noBpLumMHY
nonpeyHor npeceka Kyrne Kojn Aenun BUCUHY Kyne Ha [1Ba jefjHaKa fena.

BucuHa kyne je 18 cm, a noBplKHa ocHOBe Kyne 367 cm?. M3pauyHaj noBpLIMHE
nonpeyYHnX npeceka Kymne Koju Aesne BUCUHY Kyne Ha TpW jefiHaKa gena.

Kyna nonynpeyHnka ocHose 18 cm 1 BUCUHe 24 cm npeceyeHa je ca paBHU Koja je
napanesniHa paBHW OCHOBe, Ha pacTojatby 8 cm of Bpxa Kyne. /3pauyHaj noBpLlnHy
npeceka.

MoBpLlUMHa OCHOBe Kyne je 3671 cm?, a NOBPLUWHA jeIHOT HeHOT NOMpPeyYHor NpeceKka
16 cm?. lpeceyHa paBaH je Ha pacTojakby 3 CM Of PaBHW OCHOBE. V3pauyHaj 13-

BOOHNLY 1N BUCUHY Te KYne.




8.2.3. Mpe>ka KyTie, TToBpLUMHA KyTTe

Kyna je,orpaHuyeHa” oCHOBOM 1 oMoTayem. 3aMmUCIMMO Ja oMoTaY ,Mceuemo” oy, jegHe
n3soaHuue MB n pa3Bujemo ra y paBaH. Jobuhemo Kpy>Hu1 nceuak unju je NonynpeyHunK
n3BodHMUa Kyne. LleHTpanHu yrao oBOr uceuyka obenexmmo ca «, U3BOAHWULY ca s,
MonynpeyYHrK OCHOBE Ca f, @ BYKUHY KPYXKHOI NyKa nceuka ca [. lyxKnHa Kpy»KHor nyka
jenHaka je 06MMy OCHOBe Kyne, OAHOCHO | = 2r7. AKO OBOM KPY»KHOM MCEUKY A0JaMO Kpyr
KOoju je nodydapaH OCHOBW Kyre, MOXeMo Lieny NOBpLU Kyrne Aa pa3BujemMo Y jefHY paBaH.

\B B

‘ -~ [Oobunjeny ¢urypy Hazmepamo mpexa Kyne. CBaka Kyna je y notnyHoctn ogpeheHa
" CBOjOM MpeXoM.

gl . n -.

¥ e MosplmvHa Kyne jeaHaka je 361py noBpluviHe OCHOBE M NOBpPLUNHE HeHor
(7] o] E : o] omoTaya. AKo NOBPLUNHY OCHOBE KyTie obenexunmo ca B, a noBplwinHy omoTtaya
Kyne ca M, Taga je beHa NOBPLWKWHA

P=B+ M.

MNoBplWwWHa ocHoBe Kyne je B=r’m. MoBpLWKrHa OMOTaua Kyne, OfJHOCHO KpPY»KHOT UCeuKa jea-

Haka je M = s’ . Kako ce ay»KmnHa KpY»KHOT NyKa MOXe U3pauyHaTh 1 Kao | = 25
(o]

’
360°
. KoHauHoO, noBpLwnHa

o

. . . o 360
3amemyjyhn | = 2rr nobujamo aa je r=s%—, OAHOCHO S =T
0 o

. . o4 360°
omoOTaua Kyne jegHaka je M =s-sm =r- ST
360° « 360°

=[ITIS.

3. .
% lNoBplIMHa Kyne jeaHaKa je

P=r’m+ rus = ra(r + s).
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HaupTaj Mpexy Kyrne 4nju je nonynpeyHrKk OCHOBE r = 2 Cm, a U3BOAHMUA S =6 cm.
3pauyHaj NoBpLUNHY Te Kyne.

Na 6rucmo HaupTanu Mpexy Kyne, notTpebHo

je ;a 3HaMO LeHTpasHM yrao Kpy»KHOT Uceuka p
cm

o

. 3
- omoTaua Kyne. Kako jes=r , OAHOCHO
o

120°

o

a=r 360 , obumjamo Ja je o = 1209,
3

Mpexa oBe Kyrne npuKasaHa je Ha cnuum
JecHo. tbeHa nospLwHa je
P=rn(r+s), ogHocHO P =161 cm?2.

il'a'a’A

MpaBoyrnm Tpoyrao umnje cy Katete 6 cm 1 8 cm obphe ce oKo CBOje AyXe KaTeTe.
M3pauyHaj noBpLUMHY Tako JobujeHe Kyne.

Heka cy kaTeTe a =8 cm 1 b = 6 cm (Buamn cnmky). Ha ocHosy

MuTaropuHe Teopeme cnefm aa je ¢ = a* + b?, ogHOCHO

¢ =10 cm. MNonynpeyHnK ocHoBe je r=b =6 cm 1 M3BOAHULA ¢
s=c=10cm.[MoBplUMHa OCHOBe 1 OMOTauya je B =’ m=36mcm?,

OfHOCHO M =rmis = 60mcm? na je P=B + M =96m cm?,

Mornu cmo ga pauyHamo v oBako: P =rn(r + s) = 6m- 16, opakne

onet gobujamo P =96 cm?.

.

-l @ O E

OmorTau Kyne, pa3BujeH y paBaH, je KpyKHU Mceyak LeHTpanHor yrna 90° 1 nonynpeu-
HWMKa 12 cm (BUAK CIKKY). M3pauyHaj nonynpeyHuK OCHOBE Kyne 1 FeHy NMoBpPLInHY.

12cm

O6enexnmo ca a IeHTPasHU Yrao KPY»KHOr Nceuka, EW

ca s U3BOAHNUY W Ca r nonynpeyHMK OCHOEBeE KyNne.

Tagajea=90°ns=12cm.3HaMo la jer=s5s

18
360°"
ofakne cnefgu gajer=3cm.

MoBpwwrHa Kyne je P=rn(r+s), oAHOCHO P= 457 cm?.
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MoBpwunHa omoTaua Kyne M gBa nyTa je Beha of noBplmHe ocHoBe B. M3pauyHaj
MOBPLUWHY KyMNe aKo je teHa BucnuHa H =12 cm.

Heka je r nonynpeyHnK ocHoBe Kyne W s tbeHa U3BogHuua.
M3 ycnosa 3apatka je M = 2B, ofHOCHO rais = 21 71, OfaKne S
fobujamo pa je s = 2 r. Ha ocHoBy luTaropnHe Teopeme
(Buan cnuky) je s? = r¥ + H?, ogHocHo 3r? = 144. Capa je
r= 4J§cm ns= 8\/§cm .MNoBpwwHa kyne je P=144mwcm?,

oaB|a——

W3pauyHaj noBpLIKnHY Tena Koje HacTaje obpTatbem NpaBoyrnior Tpoyrna unje cy Kkatete
15 ¢m 1 20 Cm OKO CBOje XMMNOoTeHy3e,

ObpTarbem Npaeoyrnor Tpoyrna oko XxunoTeHyse fobuja ce TeNo cacTaB/beHo of
OBe Kyne 3ajefHUYKNX OCHOBA.

MoBplWwHa Tena jeaHaka je 36upy NoBpLIKHa
omoTaua oBe age Kyne. [lonynpeyHnKk ocHOBa
Kyna je BUCWMHa Koja ofroBapa XWUnoTeHy3u
npaBoyrnor TPoyrna, a M3BogHuLe Cy KaTeTe
npasoyrnor Tpoyrna. [lakne, ako cy KareTte
a=15cmwu b=20cm, a c xunoteHysa, cnegn
Ja je ¢ =a’ + b?, oAHOCHO ¢ =25 cm.

3 noBpLUKMHe OBOT TpoOyrna je
P:%: c-h, ,0fHOCHO a-b=c-h,
rae je h_BucuHa Tpoyrna Koja oarosapa
xunoterysu. Ofasae cneau aa je
r=h_=12 cm. MNoBpluMHa oMoTaya Kyrne uuja je nssogHuua a je M_=rma=180m cm?
W NOBPLIMHA OMOTaua Kyne uuja je nssoaHuua b je M, = rnb = 2407 cm?, na je
noBpLurHa fjobujeHor Tena P = 420 cm?.




HaupTaj Mmpexy 1 Harnpasu MOAEN Kyne Ynju je nonynpeyHuk ocHose 4 cm v n3sog-
Huua 12 cm. Konnka je nospLlunHa Te Kyne?

Ha cnuuwm cy gatm omoTaum Kyne y passujeHom obnuky. MiapauyHaj nonynpeuHunk
OCHOBE 1 MOoBpPLUNHE TUX Kyma.

Q 4cm 150°
6cm 6cm

Ha ocHOBY nojiaTaka ca cfivKka n3pauyHaj NoBpLUMHE Kyna:

OmoTau Kyne, pasBujeH y paBaH, je KpY»KHW nceuak ueHtpanHor yrna 240°. i3pauyHaj
MOBPLUIMHY Kyne aKo je tbeH nonynpeyHnk 6 cm.

[TonynpeyHWK ocHoBe r = 4 cm 1 M3BOAHULA Kyre ce ofgHoce Kao 2 : 3. M3pauyHaj
NOBPLUKMHY Kyre.

MonynpeyHnk ocHoBe 1 U3BOAHULA Kyne ce ofHoce Kao 3 : 5. M3pauyHaj reHy no-
BPLWWHY ako je n3sogHuua 20 cm.

[MonynpeyHnK oCHOBe N M3BOAHMUA Kyne ce ofHoce Kao 8 : 17. M3pauyHaj tbeHy
NMOBPLUNHY aKo je BucKHa Kyne 30 cm.

3BofHWLa Kyne rpaaun ca paBHK ocHoBe yrao of 60°. M3pauyHaj noBpwwHy Te Kyne
aKo je MosynpeuHnK ocHose 8 cm.




3BogHMUa Kyne rpagu ca paBHW ocHoBe yrao of 30°. Mi3pauyHaj noBpLUKHY Te Kyne
aKo je teHa n3BoaHu1ua 6 cm.

3BogHWUa Kyne rpagmn ca paBHW OCHOBe yrao of 45°. 13pauyHaj NOBPLUMHY Te Kyrne
akKo je sucuHa 10 cm.

OmoTtau Kyne nssogHuue 10 cm, pa3BunjeH y paBaH NpeacTaBrba NonyKpyr. M3pavyHaj
NOBPLUINHY KyTe.

A3pauyHaj LeHTPanHN yrao Kpy>Hor nceuka Koju ce fobuja passujatbem y pasaH
OoMOTaua Kyre nonynpeyHnKa ocHose 4 cm 1 BucuHe v20cm,

3pauyHaj noBpLUHY Kyne Kof Koje je MoynpeyHrK oCHOBe 3 Cm 1 BUCUHA 33cm.

MoBpLUKMHa OCHOT Npeceka Kyne je 192 cm?, a nonynpeyHnk ocHose 12 cm. M3pauyHaj
NMOBPLUNHY KyTe.

MoBpLluMHa ocHor npeceka Kyne je 108 cm?, a BucKHa 12 cm. M3padyHaj NoBpLUNHY
Kyne.

MoBpLUMHa OCHOr Npeceka Kyne je 48 cm?, a BUCKHA Kyne je 6 cm. M3pauyHaj nosp-
LWIMHY Kyne.

MpaBoyrnu Tpoyrao uuje cy kateTe 6 cm 1 8 cm obphe ce Hajnpe oko jefiHe, a 3aTum
OKO Apyre cBoje KaTeTe. /3pauyHaj pa3nunky noBpLIvHa Tako AobujeHnx Kyna.

OcHW npecek Kyne je jeAHaKOCTpaHWYHW TPOYrao NoBpLUKNHE 253 cm?, N3pauyHaj
NMOBPLUNHY KyTe.

OcCHM npecek Kyne je NpaBoyrnv Tpoyrao nospwnHe 144 cm?. M3payyHaj NoBpLUMHY
Kyne.

MpaBoyrnu Tpanes umje Cy ocHoBMLe 7 cm 1 12 cm, a By»u Kpak 13 cm, obphe ce oko
Kpahe ocHoBuLe. I3pauyHaj NOBpLIVHY Tako AobujeHor Tena.

MpaBoyrnu Tpanes umje cy ocHoBMLe 5 cm 1 13 cm, a fy»u Kpak 17 cm, o6phe ce oko
Ry»e ocHoBuUe. /I3pauyHaj noBpLUMHY Tako Ao0ujeHor Tena.

Tpanes umnje cy ocHoBuue 20 cm 1 6 cm, a Kpayu 13 cm 1 15 cm obphe ce oko cBoje
Kpahe ocHoBuLe. KakBo Teno HacTaje TakBuUM obpTarbem? 3pauyHaj herosy nosp-

LIKHY.




3arpeMuHa Kyrie 8.2.4.

Hanpaeu moaene oTBopeHNX nocyaa obnvka BasbKa 1 0bnnKa Kyne jefHakux nonynpeu-
HNKa OCHOBA W je[JHaKMX BUCMHA (JMMeH3Wje jeHOr Napa TakBKX BasbKa U Kyne AaTe Cy Ha
cnuum ncnop). EkcnepumeHTanHum nyTem, npecvinatbem necka unu wehepa, nokaxu aa

je 3anpemMuHa Kyne jegHaka TpehnHM 3anpemunHe BarbKa.
=18,8cm

4cm

3

- A,
gnoo

3anpeminHa Kyne noaynpeyHnka r n BUcWHe H jeaHaka je

—lBH , OflHOCHO V = lr’?rH.
3 3
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WM3pauyHaj 3anpemuHy Kyne nonynpeuHunka 4 cm v BUCUHe 6 cm.

Heka je r nonynpeyHuk ocHoge 1 H BUCKKa Kyne. MNoBpLinHa ocHoBe je B =16 cm?,
na je 3anpemunHa kyne V=32 cm’,
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M3pauyHaj 3anpemunHy Kyne Koja ce fobuja
obpTareM jeAHaKOCTPAHWYHOT TPOyrna cTpa-
Huue 12 cm OKO jejHe CBOje oce cUMeTpuje
(BLUAOKW cNnKy).

a r
M3BoAHMLA 1 NPeUYHMK OCHOBE Kyre jefiHaKWN CY CTPaHWULN jeAHaKOCTPaHNYHOT Tpo-
yrna, oK je BUCKHa KyMne jeHaKa BUCUHMX Tpoyma. [lakne, 2r =a = 12 cm, OHOCHO

a3

r=6cmu H= — ofHOCHO H=6+3cm. MoBpLlKHa ocHoBe je B =367 cm? na je

3anpemunHa KyneV =72m NEYI

oo B——

3BogHMUa Kyne rpafin ca paBHU OCHOBe yrao off 30°. Mi3pauyHaj 3anpemMunHy Te Kyne
aKo je beHa 13BoAHuMLa s =6 cm.

Heka je rnonynpeyHunK ocHo-

Be, H BUCKMHa Kyne U S tbeHa == r
n3sogHuua. Younmo jegaH

. s s/3
OCHM Npecek Kyne (Bnan cnuky). Taga je H = Py OfHOCHOH=3cmwn r= B OAHOCHO

r=3v3cm. MoBpLuMHa OCHOBE je B=277 cm?, a 3anpemuHa kyne V=277 cm?,

v e B 4 ey

MpaBoyrnu Tpanes unje cy ocHoBUUEe a =8 cm 1 b =2 cm 1 gyn Kpak ¢ = 10 cm
obphe ce OKo jegHe cBOje ocHoBMLeE. M3pauyHaj 3anpeMnHy Tako gobujeHor Tena.

a) Teno Koje ce pobuja obpTarem Tpa-
nesa OKO AyXe OCHOBMLE cacToju
ce off BaJ/bka W Kyme Koju umajy p
3ajeIHNYKY OCHOBY (CNMKa neBo).
3anpemnHa OBOr Tena jegHaka je 30Mpy 3anpemuHa Ba/bka M Kyne. BucmHa
Ba/bKa je H,=b =2 cm, JOK je nonynpeuHnK r Ba/bKa jeAHaK Kpahem Kpaky
npaBoyrnor Tpanesa. M3 MNutaropnHe Teopeme cneam fda je rP=c* - (a - b )
naje r=38cm. 3anpemMnHa BasbKa je V= 128w cm?’,

BucuHa kyne je H, = a — b = 6 cm, a NONyNpeyHK Kyne jeiHak je noiynpeuHnky
Ba/bKa, OAHOCHO r = 8 cm. 3anpemuHa Kyne je V, = 1287 cm?, na je 3anpemuHa
no6ujeHor obpTHor Tena V.=V, +V, =256 cm’.

6) Heka ce Tpane3 okpehe oko kpahe ocHoBuue. Teno Koje ce gobuja OBaKBMM
obpTarbeMm je Barbak 13 Kor je n3saheHa Kyna (cnvKka gecHo). 3anpeMmrHa oBor Tena
jeAHakKa je pasnnuy 3anpemmnHa BarbKa U Kyne. BucvHa Barbka je H,=a =8 cm, a
nonynpeyHnK je r = 8 cm (MCTO Kao y NpeTXoAHOM Cnyu4ajy). 3anpeMnHa BasbKa
je V,=512m cm?. BucuHa kyne je H,= a — b= 6 cm, a tbeH NonynpeuHnK jeHak je
MonynpeyHnKy BasbKa, flakne r = 8 cm. 3anpemuHa kyne je V. = 1287 cm?, na je
3anpemuHa aobujeHor obpTHor Tena V.=V, -V, = 384m cm?.




Ha ocHoBY nofaTtaka ca cnvKa U3pauyHaj 3anpemmnHe Kyna:

M3pauyHaj 3anpemMmnHy Kyne ako je nofynpeyHnk ocHose r =8 cm 1 BucuHa H= 9 cm.

M3pauyHaj 3anpemMuHy Kyne Koja ce gobuja obpTarbeM NpaBoyrnor Tpoyrna, uvja je
jepHa kateta a =15 cm v xunoTteHy3a ¢ = 17 cm, oKo Kpahe KaTteTe.

N3pauyHaj 3anpeMunHy Kyne Ynju je OCHU NpeceK jefHaKoKpakK Tpoyrao ocHOBuULUeE
14 cm 1 Kpaka 25 cm.

OcHV npecek Kyrie je jeiHaKOCTPaHWYHW TPOyrao noBpLUnHe 36+/3 cm?. 3pauyHaj
3anpemmnHy Te Kyne.

[MonynpeuHnK ocHoBe r = 6 M 1 U3BOAHMLUA Kyrne ce ofHoce Kao 3 : 5. M3pauyHaj
3anpemunHy Kyne.

MonynpeyHnK ocHOBe 1 BUCKMHa Kyne ce ofHoce Kao 4 : 3. M3pauyHaj heHy 3anpemuHy
aKo je n3pofHuua 20 cm.

[MonynpeyHUK ocHOBe 1 N3BOAHMLA Kyne ce ogHoce Kao 8 : 17. M3pauyHaj eHy 3a-
NnpemMunHy ako je BUcrHa Kyne 90 cm.

3BoaHWLa Kyne rpaju ca paBH1 OCHOEe yrao of 60°. M3pauyHaj 3anpemMuHy Te Kyne
aKo je nonynpeyHuk ocHose 30 cm.

M3sofHWLa Kyne rpan ca paBHU OCHOBe yrao of 30°, M3pauyHaj 3anpemMuHy Te Kyne
aKo je teHa B1crHa 8 cm.




3BogHWUa Kyne rpagn ca paBHU OCHOBE yrao o 45°. I3pauyHaj 3anpeMuHy Te Kyrne
aKo je nssofgHwuua 20 cm.

M3sofHuLe Kyne 3aknanajy yrao of 45° ca paBHu1 ocHoBe. [10BpLUHA OCHOT NpecekKa
kyre je 100 cm? Mi3pauyHaj 3anpemMuHy Kyre.

OmoTau Kyrne je Kpy»KHW Ucevyak nonynpeyHmka 15 cm Kome oArosapa LeHTpasnHm
yrao og 120°. 3pauyHaj 3anpemMunHy Kyre.

Ha ocHoBY nofaTaka ca cnvke n3paydyHaj 3anpemuHe cnegehux Tena:

13 cm

3pauyHaj macy rBo3zeHor Tena obnvka Kyne ako jer=1,2m,a H=0,8 m n ryctnHa

reoxha p = 7870k—% (y3etn ga je m=3,14).
m

OnosHu Barbak r=4 dmu H=1,2 dm npeTonsbeH je y Kyny nonynpeyHunka 0,8 m. N3pa-

UyHaj BUCWHY 1 Macy Kyre ako je ryctuHa onoBap =11 350k—g3 (y3etu pa je m=3,14).
m

W3pauyHaj 3anpemuHy Tena gobujeHor obpTakbem npaBoyrior Tpoyrna unje cy Katete
30 cm 1 40 cm OKO X1noTeHyse.

JegHakocTpaHWyHK Tpoyrao obuma 18 cm obphe ce oko jeaHe cBoje cTpaHuLe. U3pa-
uyHaj 3anpemuHy Tako gobujeHor Tena.

JegHakoKpaki Tpanes unje cy ocHoBuue 24 cm 1 12 cm m Kpak 10 cm o6phe ce oko
CBOje Ayxe OCHOBWLUe. M3pauyHaj 3anpeMuHy Tako aobujeHor Tena.

JepHakoKkpakn Tpoyrao ynju je jepaH yrao 120° 1 ocHoBMua 6 cm obphe ce oko jegHor
Kpaka. Mi3pauyHaj 3anpemuHy gobujeHor Tena.




Op HajpaHujer 4eTUHCTBa Urpanu cMo ce nonTom. BehrHm Hac je To 6una npBa, unu jegHa
of NpBUX Nrpavaka.JlonTa je HajpacnpocTpatbeHja y cnopTtoBUMa: y pyadany, kowapuu,
BaTeprony, TeHucy, oabojuu.

- HaBepau 6ap TpW cnopTa y KojuMa ce He KOPUCTK flonTa.

- lako cBM 3HamO LWTa je nonTa, MoXKemo v gepuHucaTi nojam nonte?
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Ckyn Tauaka y paBHW, ca ocobOMHOM fa je pacTojatbe r TUX Tayaka Off HeKe 3afjaTe
Tauke S jeAHaKo, Ha3nBa ce KpyXHa NWHKja v Kpy»KHWLUa. Tauky S 30Bemo jow n
LEeHTap KPY»KHe IMHWje, a pacTojatbe r 30BeMO U NONYNPeYHUK Kpy»KHe nnHuje. Kpyx-
HY NWHW]Y YWju je ueHTap S, a nonynpedyHuK r obenexasamo k (S, r). KpyxHa nuHuja
[enn paBaH Ha gBe obnactn — yHyTpawy U cnofbawkby. CKyn CBUX Tavaka Kpy»He
NWHKWje 1 Tayaka yHyTpaltbe obnacTi HasvBamo Kpyr. Kpyr umju je LeHTap Tauka S,
a nonynpeuHuK r obenexasamo K (S, r). llakne, Tauka M npunaga Kpy*KHOj TNHUj
k (S, r) ako je ay»knHa ay»Kn SM jegHaka r, a Tauka N npunaga Kpyry K (S, r) ako je gy»KunHa
Ay»un SN marba nnu jegHaka og r.

MocmaTpajmo Kpyr K (O, r). Younmo jeaaH Heros NpeuHnk AB, Koji Kpyr Aenn Ha ABa nony-
Kpyra. Kaga ce jenaH og nonykpyroBa obpHe OKO NpaBe Koja cagpun npeuHnk AB 3a ueo
KpYr, CBe Tauke NPOoCTopa KPo3 Koje je,MpoLac” nonykpyr Hasneamo nonTta. Tauka O ce 3oBe
LieHTap nonTe, a r je nonynpeyHuk nonre. lNoBpw Kojy onncyje NoNyKpy»HNULa OBaKBUM
obpTareM 30Be ce cepa. PacTojatbe 61O Koje Tauke chepe of LeHTpa nonte O jeaHako
je nonynpeuHuky r nonte. [lakne, nonTa 1 chepa umajy MCTK LEeHTap U NCTH NONYNPeUHUK.
Pa3nuka je y Tome WTo NonTa obyxBaTa 1 CBE Tayke NPOCTOpa Yuje je pacTojarbe of LeHTpa
nonTte mare of nonynpeyHnka nonte. Moxemo pehu cnegehe:

m =5




CKyn Ta4yaKa y NpocTopy Koje cy Ha pacTojatby r o faTte Tauke O Ha3uBa ce cdepa
ca yeHtpom y O nonynpeuHuka r. Cpepy obenexaBamo ca S (O, r).

CKyn TayaKa y NpocTopy Koje Cy Ha pacTojakby MatbeM UK jeAHaKoM of, r of farte
Tauke O Ha3MBa ce nonTa ca LyeHTpoM y O nonynpeyvHuKa r. Jlonty o6enexaBamo
calL(O,r).

CBaky py»x OM Koja je oppeBheHa ueHTpom nonte (cpepe) O M NPOM3BOSLHOM TaUKOM
cpepe M HaznBamo nonynpeyHuK nonte (cepe).

CBaky ay»x MN Kkoja je oppeheHa aBema Taukama chepe 1 Koja cafp>Ku LieHTap nonre
(cpepe) O HasnBamo npeyHuK nonTte (cpepe),

Ha cnuum youn ueHTap nonTe, HaupTaj jegaH NonynpeuHnK 1 jefaH NpeyHunK nonTe.

.

= 1 S
Ly PQ =18 cm je npeyHunk nonte. [ge ce Hanasu LeHTap Te nonte? M3pauyHaj tbeH
nonynpeJHuk.

UeHtap nonte je tauka S, cpeguwTe gyxu PQ, a nonynpeyHuK nonte je
r=18cm:2=9cm.

il node B——

KaTteTe npasoyrnor Tpoyrna cy a = 14 cm n b =48 cm. O6pTatbem onncaHor Kpyra oBor
TpOYria OKO XMMOTeHy3e ¢ HacTaje nonTa. [fe ce Hanaswn LeHTap Te nonte? 3pauyHaj
HbeH NoMynpeyYHunK.

LleHTap nonTe je Tauka S, CpeaAuLITE XMNOTEHY3e NPABOYrNOr TPOyrna.
Kako je ¢?=a’+ b?, pobujamo =196 + 2 304, na je c= 50 cm, OAHOCHO, MONYNPEYHNK

. c
nonte je r=—=25cm.
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Kpyr onucaH oko KBagpaTa noBpLnHe 72 cm? obphe ce oKo jeiHe of oca cumeTpuja
KBagpaTa.lae ce Hanaswm LeHTap Tako fjobujeHe nonTe? M3pauyHaj heH NonynpeyHuK.

LleHTap nonTe je LieHTap onnucaHor Kpyra oKo KBagpaTa, O4HOCHO NpeceK fujaroHana
KBagpaTta. [peyHuK nonte jeqHak je AMjaroHann KBaapaTta. AKO je a CTpaHuua
KBaJpaTa, Tajaje a’=72 cm? 0HOCHO a = 6+/2 cm. IwjaroHana kBagpatajed = aﬁ,
Tj.d=12cm, na je nonynpeyHnK nonTe r =6 cm.

OnucaHwn Kpyr NpaeoyracHWka noepLiiHe 60 cm? u Kpahe cTpaHuye 5 cm obphe ce
OKO jeaHe aWjaroHane npagoyraoHWKa. [ge ce Hanasw UeHTap Tako gobujeHe nonte?
WM3pauyHaj keH nonynpeyvHune.

Oko jegHakocTpaHWuHor Tpoyrna obuma 54 cm onucax je Kpyr. ObpTarsem oBor Kpyra
OKO jefHe ofj 0ca cumeTpuja Tpoyrna aobuja ce nonTta. [fe ce Hanasu LeHTap Tako
pobujeHe nonte? MapayyHaj tbeH NONYNPeYHMK.

Y npaBunHm Wwectoyrao obuma 24 cm ynucaH je Kpyr. O6pTatbem OBOT Kpyra OKo npa-
Be KOja caipu By»Ky AnjaroHany wectoyrna fobuja ce nonta. [ge ce Hanasw LeHTap
Tako gobunjeHe nonte? M3pauyHaj HoeH NonynpeyHuK.




8.3.2. PaBHu npeceuy Aomte (cdepe)

Heka je pata nonta L (O, r) (cdepa S (O, r)) v Heka je « npou3BosbHa paBaH. [locmatpajmo
npaBy p Koja cagpu LeHTap nonte (cepe) M HOpMarnHa je Ha paBaH «. AKO je P Tauka
npogopa npase p KPo3 paBaH a 1 ako je d pacTojarbe Tauke Popg ueHTpa O nonte (cpepe),
Tapa je npecek nonte L (O, r) (chepe S (O, r)) n paBHHK a:

npasaH CKyn (Hema npeceka) YKONvKo je d > r (cnuka neso),

Tauka Ha chepn yKoNuKo je d =r (CMKa y CpeAnHun), KaxkeMo 1 Aa paBaH Aoaupyje
nonty (cdepy),
KpYT (Kpy»Ha nHWja) yKONWKo je d < r (cnnka gecHo).

Y nocnegrsem cnyuajy, Npecek NONTe U paBHU je KPYr, a Npecek chepe N paBHU je KpyrKHa
nuMHWja. 3awTo?

Kapa paBaH o caap»u LueHTap nonte (cdepe), Taaa je npecek Kpyr (Kpy»KHa nuHuja)
Hajeeher moryher nonynpeuHuka.
Oeaj Kpyr Ha3nBaMmo BeINKW KpYT nonre.

AT

i i S
MoBpLWWHa BEAWKOr Kpyra jeaHaKa je P = rr.

I ||~ -
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Heka je A ueHTap cdepe S (A, r) 1 Heka je C npogop
HOpMarie 13 Tauke A Ha paBaH a Koja ceue chepy. AKo
je Tauka B HeKa TauKa npeceka paBHu 1 chepe, Taga
je Tpoyrao ABC npaBoyrnu.

OBo npowusznasu M3 came ¢popmynauuje npumepa.
Ob6enexumo pacTojakbe paBHU of LeHTpa chepe
(nonTe) ca d = AC, pacTojarbe Tauke npogopa oa
npeceuHe Tauke Ha chepm ca p = BC (To je NnonynpeyHnK npeceka paBHW 1 NonTe) 1
nonynpeyHnK nonte ca r=AB, Tagja, Ha OCHOBY TaropvHe Teopeme Baxu: ¥ = d? + p°.

- o
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Nonra L (O, r = 6 cm) NnpeceyeHa je ca paBHM Koja je Ha pacTojarby 4 cm of LeHTpa
nonte. Mi3payyHaj NOBPLWWHY Npeceka.

Kopuctehn o3HaKe U3 NpeTXodHOr NpUMEpa, MMamo r=6.cm,d=4cm, na je
p’=r - d opHocHo p? = 20 cm’. MoBpLnHa Npeceka jeaHaka je P, = p’m = 207 cm?,

—il'a g |

MoepwwHa npeceka nonte L (O, r = 8 cm) N HEKe paBHMW je YEeTUPW NYTa Marba of
NOBPLUWHe BenuKor Kpyra. Ha KoM pacTojamby je paBaH of LieHTpa nonTe?

. L g
MoBpwuHa BenMKor Kpyra je P, =r? m= 64 cm?, na je NoBpLKNHa Npeceka

P,=16mcm? Opasae cneau Aa je p? =16 cm?. Kopuctehu unrbeHuly pa je r* = d* + p?,

nobujamo d? = 48 cm?, na je pacTtojatbe paBHW Of LeHTpa nonre jegHako d = 43cm,

/3pauyHaj NoBpLUNHY BeNKOT Kpyra 1onTe nonynpeyHnka 12 cm.

Yamunmo aa je 3emrba obnmka nonte. AKo je gyK1Ha ekeBaTopa (Benukmn Kpyr)
40 000 km, n3pauyHaj nonynpeuHuk 3emme (y3eTu ga je m= 3,14).

MoBpLlKMHaA Npeceka paBHW K nonTe je 157 cm?2. N3pauyHaj AyKUHY NOoNynpeyHmKa
JionTe akKo je pacTojatbe paBHW of LeHTpa nonte 1 cm.

JlonTa nonynpeyHuKa 6 cm npeceyeHa je ca neT napanenHux paBHW 0f KOjUX Cy CBake
ABe CycefjHe Ha pacTojatby 2 cm. AKko Tpeha no peay (cpeaa) paBaH cCafpu LeHTap
NonTe, M3pauyHaj 36Mp NOBPLUMHA CBHX NPECeKa PaBHW 1 NOMTe.

[lBe napanenHe paBHW ceKy NONTy nonynpeyHnka 10 cm no noayfapHUM Kpyrosrma
noBpLurHe 36 cm? M3pauyHaj pactojatbe nusmehy Tux paBHU.

Ha Kom pacTojarby je paBaH of LieHTpa sionTe nonynpeyHnka 12 cm, ako je nospLinHa
npeceka paBHW 1 JIONTe TPX NyTa Makba Off NOBPLUMNHE BETIUKOT Kpyra.




8.3.3. T1OBPLIMHA U 3aTTIPEMUHA AOTTTE

MoBpuw nonTe je cdepa, Na je NOBPLUMHA NIONTe, 3aNpaBo, NOBpLINHA chepe. 3a pasnuky
Ofi TeNa O KojyMa CMO NMpuryan y NpeTXoaHnM nekunjama, chepa ce He MOXe pas3BuTK
y paBaH. JOl y aHTUUKO Bpeme, UyBEHU MaTemaTnuap Apxumep fowao je o opmyna
3a M3payyHaBare NoBpLIVHE 1 3anpemMnHe NONTe Koje U AaHaC KOPUCTUMO.

M 8 v 80 8 T

Apxumep (oko 287-212. rogrnHe npe HOBE epe), jeflaH Of HajuyBe-
HWjUX CTAPOrPUYKUX MaTemaTuapa v jeaaH of Hajeehnx matemaTnyapa
cBUX BpemeHa. Mamehy octanor, 6aBuno ce nspauyHaBatem NOBPLLUNHA
W 3anpemuHa obpTHUX Tena. YTBPAWO je Aa ce 3anpemMuHe BasbKa,
nonte K Kyne jefHakux nosynpeyvyHnka n jefiHaknx BUCMHa ofHoce
Kao3:2:1.

% MNospluvHa nonTe NonynpeyHnKa r jeHaKa je

BEE P=4rn

i 'og B 1

[aT je jegHakocTpaHWYaH Tpoyrao cTpaHuye 6 cm. OKo Hera je
OMuCaH M y tera je ynucaH Kpyr (Bngu civky). MispauyHaj nosp-
WIHe NONTK Koje HacTajy obpTakbeM TUX KpYyroea oKo jegHe oA
0Ca CMMeTpuje Tpoyrna.

a\3

2
MonynpeyuHrnK OnMcaHor Kpyra jeJHakoCTpaHWYHOr Tpoyrmajer, = gh e 2/3cm.

MoBplunHa onucaHe nonte je P = 4r ? = 487 cm? lNonynpeuHnk ynuncaHor Kpyra
o ]

a

1 3
jemHaKkoCTpaHWYHor Tpoyrna je I, =§h= 6 J3em, MoBpLKrHa ynucaHe nonre

jeP,=4r?m=12ncm’

i 0oB—

OKo npaBoyraoHuKka ynje cy ctpaHuye 24 cm 1 7 cm onuncaH je Kpyr. M3pauyHaj
MOBPLUKHY NONTe KOja HacTaje obpTartbem TOr Kpyra OKO npaBe Koja cagpXu jeaHy
AvjaroHany npaBoyraoHuKa.

MpeyHnK NonTe je jefHaK BYKMHW fMjaroHane npaBoyracHuKa. AKo cy an b ctpaHuug,
ad pnjaroHana npaBoyraoHWKa, Taga je d* = a* + b? opakne pobujamo fa je d=25cm.
OpaBpe cnen aa je nonynpeyHunk nonte r= 12,5 cm 1 keHa NOBpLUMHA

P=4rn=(2r*n=625mcm?.




Y
3anpeMuHa NonTe NoAynpeyYHnKa r jefHaka je &)

V=§r37r. [ 7| ﬂ

Oko npaBoyrnor Tpoyrnia umje cy Katete 9 cm v 12 cm onucaH je Kpyr. MspauyHaj
3anpemuHy nonTe Koja ce fobuja obpTarbeM TOr Kpyra OKo NpaBe Koja cafpXu Xu-
noTeHy3y Tpoyrna.

MpeyHuK nonTe jefHaK je AY>KMHU XMNOTeHy3e npasoyrnor Tpoyrna. Mz MutaropnHe
. . 4 15
Teopeme gobujamo fAa je xmnoTteHysa 15 cm, na je nonynpeyHuk nonte = = cm,

3
3anpemuHa nonte je V= %ﬁn = % -2—5371, oAHocHo V= L cm?,

—il'a'a =

o

MeTanHu Basbak nonynpeyHunka r = 6 cm 1 BUCMHe H = 8 cm NpeTorn/beH je y NonTy.
N3pauyHaj nonynpeuHuk Te nonre.

3 ycnoBa 3afjaTKa 3anpemuHe BarbKa 1 nonte cy jefiHake. Kako je 3anpemuHa BarKa

V =rmH=288ncm? t0jenV, = irfn = 288w cm?, ogakne aobujamo aa je nony-
NpeyHVK nonTe r, = 6 cm. 3

—il ' Q'K

3pauyHaj noBpLUNHY chepe npeyHnKa 24 cm.

MoBpLunHa nonTe je 1 2967 cm?. M3pauyHaj nonynpeyHuk Te nonre.
M3pauyHaj 3anpemuHy nonte nonynpeyHuka 15 cm.
3pauyHaj nonynpeyHuK nonTe yuja je 3anpemunHa 367 cm?,

MoBpLwmrHa BenuKkor Kpyra nonte je 817 cm?. M3pauyHaj NOBPLUMHY W 3anpemMuHy Te
nonte.

JaT je kBagpaT noeplumnHe 324 cm? OKo KBaJpaTa je onucaH 1 y KBagapar je ynucaH
Kpyr. M3pauyHaj NOBPLUMHY 1 3anpeMUHy NIONTK Koje ce Aoburjajy obpTarbem OBUX
KpyroBa OKO fpase Koja cafipXu jeaHy AnjaroHany KsagparTa.

MeTtanHa Kyna nonynpeyHuka 33 ¢m 1 BcKHe 32 cm npetorubeHa je y nonty. 13-
pauyHaj nonynpeyHrK 1 NOBPLUMHY Te nomnTe.

MeTanHa nonta nonynpeyHnka 12 cm npeTons/beHa je y Ba/bak BUCUHe 16 cm. M3pa-
UyHaj OfHOC NOBpPLUNHA OBa ABa Tena.




8.4.

3A AOAATHU PAA

YTIMCAaHa U OTTMCaHa TeAa

Basbak je ynucaH y npaBuiHy npr3my ako je ocHo-
Ba BasbKa ynucaH Kpyr MHOTOYr/1a KOju je y OCHOBM
npu3me 1 aKo Cy BUCKHE BasbKa v Npu3me jeHake.

Basbak je onncaH OKO npaBwiHe NpU3Me ako je
OCHOBa BabKa OMUVCaH Kpyr MHOroyrna Koju je y
OCHOBV MPM3ME K aKo CYy BUCUHE BasbKa 1 Nnpusme
jeAHake.

Kyna je ynucaHa y npaBunHy nupamugy ako je
OCHOBa Kyne ynucaH Kpyr MHOToyrmna Koju je y oc-
HOBW NMpamMnie 1 ako ce BPXoBU Kyre 1 nupamuge
noknanajy.

Kog ynucaHe Kyne y npaBunHy nupamugy tpeba
nocmaTpaTi KapakTepucTyaH NpaBoyrin Tpoyrao
unje cy KaTeTe NONYNPEUYHMK YNNCaHOr Kpyra y oc-
HOBY NMpamnae n BUCMHa Kyne, [OK je XUNoTeHy3a
M3BOAHMLA Kyne, OAHOCHO anoTema nupamuge.

Kyna je onncaHa oko npasuiiHe nupamuae ako
je OCHOBa Kyne onncaH Kpyr MHOroyrna Koju je y
OCHOBU NMUPaMuUAe N ako ce BPXOBU Kyre 1 nupa-
MU e noknanajy.

Kop onucaHe Kyne oKo npasuiHe nupamuae Tpebda
nocmaTtpaT KapaktepucTuyaH npaBoyrin TPoyrao
Uuje cy KaTeTe MoNynpPeYHNK OrnncaHor Kpyra oko
OCHOBe Npamufe 1 BUCUHa Kyne, fOK je X1no-
TeHy3a U3BOfHMVLa Kyrne, ofHOCHO, bouHa nBuLa
nupamuge.

il g m—

TPOCTpaHy Npu3my ueuLe 6 cm.

i e

Cafia HUje TelKo M3pauyHaTh fa je P, = 671-(1 +2\E]cm2 nV,=18mcm?,

M3pauyHaj NOBPLIMHY W 3aNpeMuHy BasbKa YNWCaHOT Y NPaBWIHY jegHaKOWBUYHY

OcHoBa BaJ/bKa je Kpyr ynucaH y jefiHakoCTpaH4aH Tpoyrao cTpaHule a = 6 cm, na

. av'3 . .
jer= T= 3cm. BucrHa BasbKa jefjHaka je BUCMHW NpU3Me, oAHOCHO H =6 cm.
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M3payyHaj noBpLUKHY ¥ 3anpeMUHY Kyne OnmncaHe OKO NpaBUiiHe YeTBPOPOCTPaHe
jefilHaKOVBWYHe NpamMuze neurue 8 cm.

OcHoBa Kyne je Kpyr onvcaH oKo KBafpaTa cTpaHnue a=8cm,naje r = g =4y2cm.

M3BogHuUa Kyne jegHaka je 604YHOj MBMLM NpaMuae, OQHOCHO S = 8 cm. BucnHy
Kyne pauyHaMo 13 KapaKTepuCTUYHOT npaBoyrior Tpoyrna: H? = s? — r, opakne je

H=42cm. MoBpwuHaKyne je P, = 327:(1 +\/§)cm2 ,a 3anpemMunHa Vfgcmi

-il 0 O HE

MospwwHa Bennkor Kpyranonte je 6257 cm?. flonTa je npeceyeHa geema napanenHum
paBHWMa, TAKBMM Aia CY NOBpLUMHE Npeceka 49w cm? n 400 cm?. MapadyHaj pacTojatse
n3mehy TMX paBHW. KonWKko pewerba MMa DBaj 3agaTak?

Kako je noBpLunHa BenuKor Kpyra ionTe 6257 cm?’, obujamo fia je nonynpeyHuk nonte
r =25 cm. MNoBpLwnHa npBor npeceka je 49w cm?, Na je NonynpeuHnK Tor Npeceka

p, =7 cm. Ha CTK HauvH 3aKrbyuyjemMo Aa je NonynpeyHnK Apyror npeceka p, = 20 cm.
To 3HauM f1a je pacTojarbe NpBe paBHM Of1 LieHTpa nonte d,*=r?—p 2= 24 cm 1 CNYHO,
pacTojatbe Apyre paBHW of LeHTpanonTe jed *=r=p *= 15 cm. YKONMKO cy obe paBHK
Ca UCTe CTpaHe LieHTpa fonTe (Cvka neBo), Taja je pacTojare uimehy oBe age paBHW
d'=d -d,=9 cm, a yKonuKo Cy paBHu1 ca PasNUuUTX CTPaHa LeHTpa nonTe (Cnka
AeCHO), pacTojarbe je jeqHako d “=d, +d, =39 cm.




Y 3aTBOpeHy nocygy obnuka Kyne, OKpeHyTy BPXOM Ha rope, NonynpeyHuKa 6 cm u Bu-
chHe 12 cm cunaHa je Bofia Ao NONOBUHEe BUCKHe. [1o Koje BUCUHe 61 Aolwna Bofjia ako

BMCMO NoCyay OKPeHynu BpXoMm Ha gone?

M3pauyHaj 3anpemnHy onvcaHor BasbKa OKO NMpaBuiHe TPOCTPaHe NpU3Me OCHOBHE
MBULIE AYXKMHE 9 CM U BUCKUHE 5 cm.

M3pauyHaj noBpLUHY ONMCAHOr Ba/bKa OKO NpaBUIIHE jeJHAKOWBWUYHE LeCToCTpaHe
npusmMe unju je 36up AyknHa cBMx nsmua 36 cm.

M3pauyHaj ogHOC 3anpemimHa ynucaHor 1 onNucaHor Basbka OKO NpaBuiHe YeTBOPOC-
TpaHe npusme 3anpemuHe 50 cm? 1 BUCKMHe 8 cm.

Behu aujaroHanHn npecek npaBunHe WecTocTpaHe Npr3me je keagpart. M3pauyHaj
OfHOC 3anpemMrHa ynncaHor 1 onncaHor BasbKa ose npusme.

Matb1 injaroHanHu npecek NpaBuUIHe WeCTOCTPaHe NpU3Me je KBaZpaT NoBpLInHe
48 cm?. A3pauyHaj NoBpLUMHY ONWCaHOT 1 3aMpeMKUHY YNMCAHOT BasbKa OBe Npr3Me.

Y npaBunHy TpPOCTpaHy Npr3my ynucaH je Basbak Ko Kora je r=H =3 cm. M3pauyHa;j
MOBPLLMHY MpU3Me.

Y npaBusiHy yeTBOpOCTpaHy NMpamMnay Koj Koje je a =8 cm u H =2 cm, ynucaHa je
Kyna. M3pauyHaj NoBpLIMHY 1 3anpeMrHy Te Kyne.

OcHW npecek Kyne Koja je ynncaHa y npasBuiHy YeTBOPOCTPaHy NMpamuay je jeHako-
CTpaHWYHU TPpOyrao cTpaHuue 6 cm. MspauyHaj NOBpLUNHY 1 3arpeMrHy OBa fiBa Tefa.

Kyna je ynncaHay npasunHy wectoctpaHy nupamuay. M3sogHnLa Kyne ca paBHW OCHOBe
rpagu yrao of 30°. AKo je BUCMHa nupamnuie 2 cm, uspauvyHaj 6ouHy nsuuy nupammnge
1 NOBpPLUKMHE M 3anpemMurHe OBa [iBa Tena.

Oko npaBunHe TpocTpaHe NMpaMuie orimcaHa je Kyna nssogHuue 6 cm. MspauyHaj
MOBPLLUKMHY W 3anpeMKrHy Kyne aKko je OCHOBHa UBMLUa NMpamuge 23 em.

Y Kouky nsuye 30 cm ynncaHa je Kyna, Tako fla OCHOBa Kyne npunaga jeAHoj CTpaHu
KOLKe, a BpX Kyne je cpeguluTe HacrnpamHe CTpaHe Kouke. 3pauyHaj noBpLUVHY ©
3anpemMuHy Te Kyre.




Obprarmem KBagpaTa OKO jegHe CBoje CTPaHULe HacTaje Ba/bak. He

ObpTrarem npasoyracHWKa oKo jefHe CBOje JWjaroHane HacTaje Barbak. He
AKO je OCHW NpeceK BaJbKa KBagpaT CTpaHuue 2 cm, Taja je

He
3anpemuHa BamkKa 8w cmd.
MocTojm Barbak NOBpPLIKHE 7T Cm?, na He
O6pTarbeM NpaBoOyrior TPOYrfia Oko CBOje kaTeTe YBEK HacTaje Kyna. E He
MoBplurHa omoTaya Kyne je yBek Beha of NOBpLIKHE HheHe OCHOBe. 1a He
AKO cy MonynpeyHK OCHOBE W BUCUHa Kyne 3 cm, Tafa je keHa

He
3anpemMuHa 277 cm3.
[poun3BosbaH KpY»KHWN Uceyak Mmoxe BuTu omoTau Heke Kyne. 1a He
AKo je nonynpeuHuK nonte 1 cm, Taga je eHa NoBpLINHA 4 cm?. ] He

(VA AKO je nonynpeuHuK nonTe 3 cm, Tafa je HeHa 2anpemuHa 277 cm?.

AKo je nonynpeyHunK BasbKa 4 cm 1 BUCKHa 6 cm, TaZa je NOBPLUIMHA Ba/bKa:
807 cm? 327w cm? 40m cm? 16 cm? 64mcm?

3anpemrHa BasbKa Koju ce oburja obpTarem NpaBoyracHnka ynje cy cTpaHnue 8 cm
1 4 cm oKo Kpahe cTpaHuue je:

327 cm? 641 cm? 96m cm? 128m cm? 256mcm?
[lujaroHana ocHor npeceka Ba/bKa je 5 cm, a BUCKMHa BarbKa 3 cm. [MoBplUMHa Ba/bKa je:

807 cm? 4871 cm? 30mcm? 287 cm? 20mcm?
M3soaHMUa Kyne je 12 cm, a nonynpeyHnk ocHose 8 cm. MNospwwHa Kyne je:
967 cm? 1447 cm? 1607 cm? 240m cm? 320mcm?
3anpemuHa Kyne je 1277cm?, a noBpLUrHa ocHor npeceka 12 cm?. MNonynpeyHuk Kyne je:
1cm 3cm 6cm 2cm 12cm
MoBpLwKHa Kyne je 36 cm?, a NpeyHnK 8 cm. 3anpemuHa Kyne je:

367 cm? 327 cm? 187 cm? 16m cm? 6471 cm?
MonynpeyHVK nonTe NOBpLUNHe 367 cm? je:

2cm 3cm 6cm 4cm 18 cm

3anpemuHa nonrte je 3 nyTa Beha of 3anpemunHe BasbKa NOAYNPeYHMKa 2 cm 1 BUCUHE
3 cm. NonynpeyHuk nonte je:

1cm 2cm 3cm 4cm 6cm




Ba/bKa.
HwnjaroHana ocHor npeceka BasbKa rpagm ca ocCHoBoM yrao og 60°. AKo je nonynpeu- 25
HMK OCHOBE 2 CM, U3pauyHaj 3arnpemMuHy BasbKa.
LA [3pauyHaj noBplwnHYy Kyne nonynpeyHnka 12 cm n nssogHuuge 13 cm. 15
MN3pauyHaj noBpLUNHY Kyre npeyHnKka 12 cm v BucuHe 8 cm. 20
OcHM Npecek Kyne je NpaBoOYrK1 TPoyrao nospLunHe 36 cm?. M3pauyHaj noBpLumnHy 25
Kyne.
M3pauyHaj noBpwmrHY K 3anpemurHy nonTte npedyHnka 12 cm. 15
R [oBpLUMHA BeNNKOT Kpyra nonTe je 36 cm?. M3pauyHaj teHy 3anpemMunHy. 20
MNMoBpLVHa NpeceKa NoNTe N PaBHW, KOja je Ha pacTojaky 2 CM Of LIEHTPa, je 327 cm?. 25
M3pauyHaj 3anpemuHy nonte.
N3pauyHaj 3anpemuHy Tena Koje HacTaje obpTaiem KBagpaTta cTpaHuue 12 cm oko 15
il jenHe CBOje CTpaHuLe.
M3pauyHaj 3anpeMnHy Tena Koje HacTaje obpTatbem jegHaKOCTPaHUYHOT Tpoyrna 20
CcTpaHuue 12 cm OKO jefjHe CBOje Oce cumeTpuje.
MN3pauyHaj 3anpeMurHy Tena Koje HacTaje obpTameM jefiHaKOKpaKor Tpanesa, unje cy 25
ocHoBuMLe 8 cm 1 2 cm 1 Kpak 5 cm, oKko cBoje Kpahe ocHoBuLe.
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TMTMPAMUAA

2. MocToju. CBaka TpocTpaHa NupamMmuga nma 1o

CBOjCTBO.

3. WecTocTpaHa nupamupa MMa cefam cTpaHa,
ceflaMm TeMeHa, LecT OCHOBHUX UBWLA, LeCT
BouHKX MBMLa 1 WecT BOYHKUX CTPaHa.

4.6), 1), bh).

5.YeTBOpOCTpaHa NMpaMnpa UMa neT TemeHa,
ocam MBWLA 1 NeT cTpaHa. TpaxeHn 36mp je
jenHak 18.

6.a), 6), o).

7. Moxe. To je TpocTpaHa nupamuga.

8. He noctoju. Mnpammnaa Koja uMa n OCHOBHUX
1Ma n n BOUHNX MBULA, Na je 36Mp MBKULA Te
nupaMnae yBekK jegaHak napHom 6pojy 2n. Kako
13 HKWje NapaH 6poj, TakBa NMpaMULa He NOCToju.

9. a) Oa; 6) He. 10. B).

11. a) goyx; 6) MHOroyrao Koju NpeacTaBsrba OCHOBY;
B) AYK; T) TpOyrao; a) Tauka.

12. Nupamwnga je npaBunHa. bouHa nenua je
4+/6 cm, BrcuHa 8 cm, a anoTema 4+/5¢cm.

13.He.14.a) 12cm;6) 12cm; B) 12 cm.

15.12 cm?. 16. a).

17.0=4(2+2)cm, P =8 cm’

18. C 0631pom Ha To fAia je Ta NMpamMmaa
jeAHaKoMBWUYHa, To cy Tpoyrnoeun ACS u ABC
noaynapHu. Onatne cneam aa je <ASC = 90°,
na je «SAC = «SCA=45°.To je yrao nsmehy
6ouHe MBKLIE N paBHW OCHOBe.

5236
5 cam.

19. O:(S\E+24)cm, p—

20. a) 24 cm; 6) 36 cm. P
[\

o

Ry,
21. Huje.
22. Mpexa npaBunHe WecTocTpaHe nupamuae.
23. Buau peluerse npumepa 1.y nornaemy 5.2.
24, a) OcHoBa je NpaBWJIaH WeCcToyrao cTpaHuue
3 cm, a 6oyHa CTpaHa je jegHaKoKpaKu
TPpOyrao ca oCHOBMLIOM 3 cm W Kpakom 5 cm.
6) KoHcTpyuue ce npaBoyrnun Tpoyrao ASO
Tako Aa je xvnoTeHy3a AS =5 cm, a KaTeTa

0S =4 cm. KateTa AO jefHaKa je OCHOBHOj

MBULUM NUpamuge, na ce 3afaTak CBOAN Ha
npumep noj, a).

25.B).
26.
D C, D C
AI f‘ \ 1
! \\ \\
L* - — r
LD\ cC A B _~A
A B S
A”
A S C g
D C
A C
A B

27.Heka je SABCDEF TpaxkeHa nupamuga n O

LieHTap HeHe ocHoBe.

a) KoHcTpymwemo Tpoyrao AOS, Tako fa je
AO=a=4cm,<A0S =90°, <0AS =30°.
OyxuHa pyxn OS je BUCUHaA Nnpamnge.
3aTUM KOHCTPYWLIEMO jeIHaKoCTPaHUYHW
Tpoyrao ABO u Tpoyrac MOSrge je M
cpeguiTe neuue AB. iy MO je jegHaka
BMCUHW Tpoyrna ABO, <sMOS = 90°, OS je
KaTteTa Tpoyrna AOS.

Oy MS je anoTema. la/be KOHCTpyULLEMO
Mpexy. Bugetn cnvke.

%{‘

6) KOHCTpYMLIMMO jeHaKOCTPaHNUHKW TPOYyrao
ABO. 3aTm KOHCTpyWULw Mo Tpoyrac MOS,
rae je M cpepuwTte nBrye AB. CTpaHuua
MO je jegHaka BncuHK Tpoyrna ABO.



<MOS = 90°, < OMS = 45° . LlyxunHa pyxn M5 39. h=45cm, P=64 (1 +J§)cm2 .

je anotema. [lasbe KOHCTPYULLEMO MPE3KY, Kao Yy

feny nog a). 40, H* + rf =h?, h= \/242 +7%, h=25cm. OcHoBHa
MBWLA je Aynno Ay»Ka of, nonynpeuHimka

N N ynucaHor kpyra, na je a= 14 cm. Ogatne cnegm
5/ b // I \\ ) , 4ah .
@ 3 hajenoepwuHa P=a" +——,P=896 cm?*.
AME o ¢ A M B 2
. ) a1. P=4(1+7)cm’,
/ \ 42.MNoepLlKHa Te NMpaMnie jegHaka je

10%3

45% /e = 2 = 2
el P=10*+4 " P 100(1+J§)cm,
. a NoBpLUMHA NaNMPHOT KBagpaTa jefHaka je

A 0 ° o] 361 cm? C 0031poM Ha To Aa je
M f 100(1+J§)cm2 ~273cm?, moryhe je obnenntu
|

B a C M a 0 nupamnay.
43. [lenoBu Koju He unHe JHO WaTopa cy
28. Mpexy nupamunpe He npefcTaembajy Gurype Ha GouHe CTpaHe NpamMuae. AnoTema je
CNMKama B) U T). 2 5V (53’
i =+ 2| =2 +[2],
29. Hajnpe ce KOHCTpyWLe NpaBoOyraoHWK ca 2 2 4
CTpaHuuama gy*uHe 4 cm 1 6 cm, a 3aT1M No 5
p‘ Hama ay h:ﬂcm. MoepuuyHa je cm’.
[Ba je[HAKOKpaKa TPOYrna, ca Kpaywuma gy>uHe 4
5 ¢m, y cnorbaliHoCTi Tor NPaBoyraoHUKa. 44. bouHe cTpaHe Cy NoflyAapHU jeiHAKOKpaKK
Tpoyrnoeun M =100+/2 cm?.
S
6)b
6cm
5
4cm

45. Younmo npagoyrnun Tpoyrao AOS. Y wemy je

30.a)105 cm?; 6) 144 cm? B) 336 cm?; 1) 360 cm?; +5A0 =307, na je Katera OS (Bucua

n)100(1+ 3)em?: ) 432 cm? nupamnge) jefHaka nosIoBUHN XMnoTeHy3e AS
31 1OO+20\/11_9)cm2-'1 360 cm: ' (6ouHe neuLe), Tj. OS = 10 cm.Takohe je n

Kopn Tpehe nupamupe, anotema Koja A0=10v3 cmn AC =204/3cm. Opamne je
ofiroBapa OCHOBHOj MBULK of 6 cm jeaHakKa AB=a=1 0\/5 cm.
je 13 cm, pok anoTema Koja oAroeapa a¥
OCHOBHO] MBUUM of, 10 cm jegHakKa je Capaje h* =b° _(S]  h=5110,2 6uhe
317 cm . tbena MOBPLUNHA jefHaKa je p= 200{;__,_ Jg}cm’;
P=60+6-13+10-3v17 =(138+30V17 ) cm?’ .

32.84cm? 33.96cm?.

34. 64(1+3) cm’. 35.96 cm. 2
36. bouHa 1 ocHOBHa MBULa CY jefjHaKe CTpaHULW il 10
jeAHaKocTpaHWyHor Tpoyrna ABS, Tj. 8 cm.
P:64(1+\6)cm2- 10f3em O

37.n). 38.B).




46.H=10cm, ¢5A0:45°,P:40(5+\/ﬁ) cm?

47. a=\2m, P=(2+247) m?.
48. fobuja ce pa je Ta nMpamMuga jeqHaKOMBMYHA.

HbeHa noBpLUKHa je jeaHaKa 64(1+\/§)cm2.
49, BoyHa cTpaHa Te NUpaMupe je B3
jelHaKoCTpaHWUHK Tpoyrao, na je h ZGT ,

3
OfHOCHO 9 :GT. Opatne je a= 6\/5cm.
CapajeP= 108(1+ \E)cmz.

50.300cm?
51.a=18cm,h=18cm, P=972cm’.

52,a=20cm, P= 400(1+ ﬁ)cmz.

53.U3 H* +3? :(H+1)2cnep,w,qajeH=4 cmu
h =5 cm. Ogante ce gobuja aa je P = 84 cm?,

54. 3 %ah =80 cnegu pa je ah = 40.

N3 a:h=2:5jea=2x,h=>5x,3a HeKkn
no3uTMBaH peanaH 6poj x. Caga je 10x” = 40,

naje x =2.[lakne, uMmamo fajea=4cmmn

h=10cm.Opatneje P=a’ +4Tah' P=96cm’

55.M3 a:H=5:6jea=5x,H=6x 3aHeKkun
No3nTMBaH peanaH 6poj x. Y6auyjyhu

2
TO y penaumjy (%) +H? = h* 6uhe
2
[STX) + (6;{)2 =169. Opatne cnegu aa je

Xx=2,0QHOCHO a=10cmuH=12cm,
MoepLunHa Te nupamMmuae jeaHaka je 360 cm?.
56.1).
57.a) (36-./§+126)cm2 :6) 9(\/5 + 4) cm?;

B) 273 cm?; 1) (25J§ +1so)cm2.

58.2) 4(+/3+34/15)cm?; 6) 25(V3 +6)cm’
B)4(v/3 +12)cm’”.

59. 9(V3+7)cm’. 60.108V3 cm.

61. 36J§(1+ \/1_3)cm2.62. 108+/3 cm?’.

2
63. ("f} =h —H,a=421,
p= (84\/§+48\m)cm2.

64.Ta nnpamunga je NpaBu/Ha jeqHaKOUBWUUHA, jep
Cy joj MBMLE jeHaKe AKMjaroHanama ctpaHa
KouKe.

65. a) ne1ua 12J§cm, BUCKHA 8J§cm;

6) P =288/3cm?.

66. MNoBplwWHa jegHe CTpaHe Te nNupamuge je
9\/3cm? U3 azf
67.a) 30(5J§+ 12)cm2; 6) 54(\/§+\/ﬁ)cm2;
B) 54(J§+2)cm2; r) 30(5J§+12)cm2.
68.2) (244/3+120)cm?’; 6) 600(+/3 +2)cm’;
B) 6(J§+8)cm2.
69. P=(216v3+72/43)cm’.

70. P=1 50(J§+ 2)cm2.
71.Heka je h, BUCUHA KapaKTePUCTUUHOT TPOYINa

=93 cm? jea=6cm.

LlecToyrna y ocHoBW nupamuje. ¥rao usmehy
anoTeme 1 paBHW OCHOBe je yrao SMQO, rge
je M cpepgnwTe nBuue AB. lobwja ce ga je

h, =63 cm, a=12cmu P =6483cm?.
72. P :(1 50J§+300)cm2.
73. P:54\E(1+\E)cm2,

74. Heka je SABCDEF npaBw/Ha WwecToCcTpaHa
nupamnga. Younmo Tpoyrao MOS, roe je M
cpeguwuTe ocHoBHe MBMLe AB 1 O ueHTap
ocHoBe. PacTojate LleHTpa ocHoBe off 6ouHe
cTpaHe ABS je OR v jegHaKo je BUCUHW KOja

OJAroBapa XMnoTeHy3u npaeoyrnor Tpoyrna MOS.
OM =6 cm,RS=9cm, MS=12 cm. NoBpmnHa
jeP=216+/3cm?.




75. Heka je SABCDEF npaBW/Ha WwecTocTpaHa
nupamngda. Yoummo tpoyroa AOS, rae je O
LieHTap ocHoBe. PacTojatbe LieHTpa ocHoBe of
6ouHe neuLe AS je OR 1 jeIHAKO je BUCUHW Koja
ofroeapa XWnoTeHysu npaeoyrnor Tpoyrina AOS.
0A=2+/5cm, AR=2cm,RS=8cm,AS=10cm,
h=1/95 .MoepwwuHa je P = 30(\E+m)cm2.

76, 3anpeMyuHa 3eneHe NMpaMuge jefHaka je

128 cm?3, a 3anpeMnHa nnaee nupamuie je

40439 cm?’.
2592 276,48 cm?.
a) 108 cm3; 6) 64 cm?3; B) 192 cm?; 1) 400 cm?;

256+/2
=5

77.
78.

m?; ) 1445412 cm?.

128 2564/3
a) 192 cm?; 6) 5 cm’: B) 3\/— cm’,
4143

# — cm’; B) 242 cm?’.

a

79.

30.a) cm’; 6)

2
81. Kog Te nupamue je [ﬁ] +H?*=b%*naje
2

2 2
[g} =107 — 87, ojHOCHO (#] =36.

Opatne ce nobuja paje a= 6+/2 cm. Capaje
2

v=2

H, ofHOCcHO V =192cm’.

82.a) 288 cm?6)1:6.83. 18000 cm?.

84.36+/2 cm’.

85. P:100(1+ﬁ)cm2,v: cm’,

5006
3

86, HarubHun yrao 6ouHe MBMLIE Mpema paBHM
OCHORe MNpaBWNHe YeTBOpOCTPaHe Nupamuae je
yrao nsmehy bouHe nBrUe 1 gujaroHane
ocHoge. Heka je SABCD pata nupamnia.
Tpoyrao ACS je jeqHakocTpaHWYaH, na je
AS=AC=40cm.Bucuna je H= 20+/3em, a

160043 .

TpakeHa 3anpemuHa V =

87. Heka je SM anoTtema npaeuiHe yeTBOpOCTpaHe
nupamuge SABCD. SM=h=10cm,

MO = g =5cm (SMO je nonoBvHa

jenHaKoCTpaHWUHOr Tpoyrna).

50043

OS:H:S\Ecm,naje V= cm

88. M3 @ +%h: 36 u 2ah—a* = 64, cabuparbem

TUX jeaHakocTu gobujamo aa je éah =100,
ofHocHo ah = 40.3ameHom fo6ujeHe BpegHOCTU
y NPBY jedHaKoCT cneaun a je a= 16 cm? a ogatne
je na=4cm.Takohe, umamo 1 pa je

h =10 cm . Capa 3a BUCKHY Te NMpaMULE BaXKW Aa
je H* = (10cm)2 -(2 cm)z, ofHocHo H =446 cm.

3anpemuHa je V = 64;/6 cn?’,
89. V :#cmz.
90. MNoBpLUMHa jeaHe BouHe cTpaHe je % = 64—0,

naje ah=30cm’. M3 a:h=3:2cneau ga
3 3
jea= Eh' naje 5h2 =30cm’. Ogatne je

h=2y5cm, a=3y5cm, naje H :@ cm,
2
154/35
2
. OnjaroHana KeagpaTa y Koju je yupTaHa
Mpexa je 24 cm. Cnefu ja cy OCHOBHaA
MBMUa 1 anoTema 8 cm. BucuHa nupamnge je

V= cm’.

91

H=4+3cm,na je TpaxeHa 3anpemMunHa jegHaka:

yo256V3
3 a’*H
92. MNupamunpa je yeTBOpOCTPaHa, naje V = .
(6 cm)2 H

Opatne je 48cm’ = ,najeH=4cm.

2
3a anotemy Baxn h* = H* + (g] .

naje h=>5cm.NoBpWKXHa NMpamMnge je

jeaHaka P =a? +4-%h, naje P=96 cm?



93. BucnHa Te nnpaMuge je jegHaka 16 cm, na je
3anpemuHa jeaHaka 804/31cm’.
94.1776 cm?.

95, 5122 cm’.

3
96. a) 73v3cm* 6) 3439 cm*:
2743 25\407
B) 2 cam’,

cm?:
;1) 3

97. H=4cm.98. m=17,76649. 99. 6).

100. 108cm’. 101. B).
102. NoBpwWHa jegHe boYHe CTpaHe Te NMpPamnae

je 48cm? M3 % =48 cnegn paje h=8cm.

Koa npaBunHe TpocTpaHe nupamue Baxu

H*=h% - {GI} naje H=2y13cm.Capaje
LB

? , OHOCHO V = 24J_9 cm’.

3

103. V:Ecm
4

104.a) V =486cm?; 6)V =128y/3cm’.

105.M3 h, =9cm cnegn pajea= 6\/§cm,

2
anoTtema h’ =6° —(g) ,h=3J6cm.Jame

je H* =h* - (a\/_] H =3+/5cm. MoepLumHa
M 3anpemMnHacy P = 27(J§+ 3J5)cm2 n
V=2715cm’,
106. 2t:m3.
3

107. MoBpWwwWHa Tor Tena jegHaka je 36upy
NOBPLUMHA jefHe OCHOBe NpU3Me, OMOTaua
npu3me N oMoTada nupamuge. lakne,

2 2
-4 Z:[§+3|:Jr2 +304\/§ =3a® + a3,

P:16(3+\/§)cm2.
3anpemMuHa je jenHaka 36upy
3arnpemMunHa npysmMe 1 nupamuie, naje

s 1B, e
3

V= .H, H=
4 3 4
V—[16\/§+16;/5}cm3.

108.a) 54/3cm?; 6) 216 cm®;

. Hakne,

B) 108+/3 cm®; 1) 100/23 cm’®.
7543

109. Tcm3. 110. 600+/3cm’.

111. 324/2cm?. 112. 48043 cm?’.

113. 1083 cm’.

114.a=4cm,h=5cm, H=+13cm, V =839 cm’.

115. MNoBpLwwHa jefHe bouHe cTpaHe je 72 cm?,
AnoTema je 12 cm. BucrHa nupamuge je 6 cm.
3anpemuHa je V =432+/3 cm’.

116. 243(4+417 )em’,

117.Heka je pata nupamuga ABCDEFS. Tapa je
Tpoyrao ADS jegHaKoOKpakW, a MowwTo je
HarnbHu yrao 6ouHe MBKULIE NPemMa pPaBHA
OCHOBe 45°% OH je 1 NpaBoYry ca KaTeToM
8 cm. tberoea xunoTeHy3a AD je Beha
JujaroHana ocHOBe nNupamunge, na je jeaHaka
[BOCTPYKOj OyNHW OCHOBHe nBuLe. Cafa je

AD =82 cm, oHoCHO a = 4ﬁcm.TaKoT)eje

2 42cm
3 r

" H:4J5cm,naje V:(4 2cm) .

1282,
3 cm.

Tj. V=
118.a) V=963 cm?; 6) V =384+/3cm’.

119. H*=b>-a* H*=(3a)’ —a’, najea=4cm

NV =646 cm®.
120. 483 cm?.
121. B:%, B=3. 864‘/5:643\/5,

6a’ \/5

=648v3,a=124/3cm;
h? = [0\2/_] +H%, h=2+/85cm;
- (648\/5 + 72\/255)cm2.

122.a=2cm, h:2\/§cm,H=3cm,P:18\/§CH“lz,
V*6\/§cm3

vzsoofmm , V~519mm’, V =0,519cm’,
m=pV, m:3,51i3-0,519 cam’,
cm

m=1,82169g.



PelleHa 3aAaTaka 3a ADAATHU paa

2 3
=2l el @Vl @
6 6 4 18 24
PR
a3 e
P= 4 +3- 3 _I(«EJF\/E)

2. Texkuwre (T) ocHoBe ABC, nupamuae ABCD
yAa/beHO je ofj CBake OCHOBHe MBULE NMpamuge

a3

3a ——~ .Heka je P cpeguwTe uBnUe AB, a R
noaHOXje Hopmane 13 T Ha PD, Taga je Tpoyrao

TPR npaeoyrnu ca yrnoemma 30°,60° n 90°,

P3 a

— - _ ., 0AHOCHO
4

Opatne cnegn Aaje TR =
2

TR=4cm.

P :P=+3:14.H=5cm.

. KBagpat ABCD cTpaHuLe a moryhe je
NpeAcTaBUTK Kao Mpexy TpocTpaHe nMupamupe,

camMo aKo je AB=BA'= %, AC=CA" %. Tapa

je A'D=A"D =a, BUCHa Te nmgamm,qe, naje
a

3

H_E'E_E_a
B 3 24

3anpemunHa jegHaka V = BH
3 2

6. 3anpemnHa TeTpaegpa AB'C'D’ jepaHaka je %

3anpemunHe Keagpa ABCDA'B'C'D’.
7.Heka je Vj|3anpemuHa nupamupe, a v,
3anpemuHa npusme. Baxun ogHoc V,:V, =9.

8. bouHe neMLe oBe NMpamugecy 9cm, 12cmn

16 cm. V:%-m, V =288 cm®.

1

9. Uwurb je nokasaTn ga je Tpoyrao ABE npaeoyrnu.

Heka je F nofHoXje HopMmane 13 D Ha OCHoBY

ABC.Tapaje AF=BF=——u DE=EF =——

a+/3 a6

3 6
YBepuTu ce faje AE? +BE* = AB*,na
kopuctehn oOpHyTY MNUTaropuHy Teopemy 1 aa
je Tpoyrao ABE npagoyrnu.

10.60° 11. Pzzﬁaz,V=£a3.

12.3cm. 13.P:16(3+(2—~./§)£) cm?,

14.x=18.15.P:% ss—a’.

TiutTaAuue - peweHsa:

1.He. 2. ga. 3. He. 4. fa. 5. pa. 6. pa.
7.p0a. 8. He. 9. ga. 10. pga.

TTpeAAOr TeCTa 3HaHa — pelleHa:
1.1.2.A.3.B.4.5.5.A.6.[.7.[.8.T.
TTpeAAOr KOHTPOAHE BeXKbe - pelieHsa:

1. 260 cm 2. 360 cm? 3. (1 92 +128J§) cm?,
4. 600+/3 cm?.

5.P=18(3J§+10)cm2,vz136£ cm?.
6.V=8v39 cm’.7.P= 12(3\/§+5) cm?,

8.V= %\/687 cm?.

9. P=1103 cm?, V =76+/3 cm’.
2432

10. 36+/3 cm2. 11. cm?. 12. 14442 cm?.

4

AMHEAPHA ©YHKLUWIA

OyHKUMja y=2x-30 y=-x y=3x+200 | y=-3x-200 y=x
KoeduuujeHT 2 -1 3 -3 1
CnobopaH unaH -30 0 200 -200 0
2.
X 1 2 0 -1 6 -100 100 %
y 1 -1 3 5 -9 203 -197 2
3 1
3.a)y:2X—§; 6)y=-3x+05; B)y=—x. 6.k=12,n=-1.
4.6). 7.f(x)=3x.

5.f(2)=0,5-2+2=3; f(-2)=0,5-(-2)+2=1.




9.

. HekKa je a my»kuHa CTpaHWLie KBagpaTa.

a) 0(a)=4a; 6)a(0) =%0;
B) [lobujeHe pyHKUWje cy nHeapHe.
0=2c+10.

10.a) y=x+1;6) y=2x-5.

11

.3ay=-13je -13=3x+7. Pemagal-bem Te
jenHauvHe nobuja ce paje x =——0.

12.a)x=5;6)x=2;B)x=2,25;r) x=-2,5.

13.a) 270000 gunHapa; 6) 29 kpeBeTa.
14. Oa.
15.a) nh=10(1013 - p); 6) nh=10(1013 - 982),

nh=310m.

16. p=1250+600m.
1
17.a) p=ES; 6) 12 nutapa; B) 480 km. 18.B).

19. Heka je t Bpeme nytberba (y MUHYTMA), a f (t)

3anpemuHa Bofie. Tapa je f(t) = 100 t.

a) 12 000 nuTtapa; 6) 3a 2 000 MMUHYyTa (335 catwn).

20.8).21.1).
22.Co631pom Ha To Aa je jegHakocT 2=3-1-1

23.

TayHa, AaTa Tauka npunaga rpadpuky.
Cee fate Tauke npunagajy rpapuky.

24. Tpaduk je npukasaH Ha cnepehoj canyu.

.“y

un

/

I
W

1
]

1
—

| o
x Y

[HaTa Tauka npunaga rpaduky jep je
245=2.121+3.

25.-13.26. x = % 27.x=4.,28.16.
29. Mpor3BoJbHY TauKy Koja Npunaga rpaduky

MOXEMO Of PeAUTA y3MMaHeM NMPOMN3BOIbHE
BPEAHOCTW MPOMEH/bMBE X U pauyHaHeM
BpefHoCTW $yHKUMje y 3a Y3eTy BpeHOCT
NPOMEH/bUBE X:

a)3a x=0,y=2-0-7, y=-7, naTauka

A(0, -7) npunapa rpaduky, kao 1 Tauka B(3, -1);
6) A(3,7),B(6,9);8) A(0,4),8(3,3);

o T)af5-2)
2 2

20. a) Tauka npeceka ca x-ocom je (3, 0), a ca y-ocom

je (0, -3); 6) Tauka npeceka ca x-ocom je (2, 0), a
ca y-ocom je (0, 4); B) Tauka npeceKa ca x-0CoM je
(-2, 0), a ca y-ocoMm je (0, 20); r) Tauka npeceka ca
x-ocom je (0, 0), a ca y-ocom je (0, 0).

31.a)

1/
L1/
1/

B -2 - 1 2 45::(
]
7/2

B)

Ty
5
2
3
1

B 2 - 1 2 45‘;
W
=3

r)

R
7
3
2
1

B -2 1 2 4 5 ;
-1 \
-2
-3




32,

33.

34.

35.

36.

38.
40,

b)
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\

CneBaHafgecHo: y=x,y=3x,y= —%x.

CneBaHafgecHo: y=x+1, y=—%x+1.

Mpaduk cagpn KOOpAMHATHN NoYeTak Kapa je
1
n=0,aTocenocTmKe3a a=—.
2
a) ga; 6) He.

y=%x+5.37. y=-x+3.

y=4x+5. 39, y=-x-3,

Mpaduum dyHKuMja y=-3x+1mn y=-3x-2
cy mehycobHo napanenHu. Takohe, 1 rpadpuym
dyHKUMja y =4 1 y = -3 cy mehycobHo
napasnenHu, Aok ce Buno Koje ABe PyHKUMja 13
OBINX NapoBa MehycobHo ceky.
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41.
=-2x y:X+7
1 1
y=EX_D y=3x+7
= 1
y=x =—x-3
ST
y=0,1x+1 y=-2x+3

42,

44,

46.

48.
51.
52.

53.

54.

55.
56.

57.

59.

60.
62.
63.

65.

k=5.43. PacTojamse je jefHako 12.

k=2.45.a=%,b=—2,keR\{O}-

2
y=§X'47' y=2x+3,

Oa. 49.m=-1.50. !=§.

k=-6,5.

a)0=12cm;6) 0=24cm.
27

T‘ 7

a) X=%;6) x=z;n)x=o.
a)x=5;6) x=£; B) x =-200.
n=20. 3

Hyna dyHKkyuje je x = -2 . DyHKUWja je
Mo3WTKBHA 3a CBe X > —2, OQHOCHO HeraTMBHa
3acBe x <-2.

7
.a)3a x<§je y<0,aaax>gje y>0;

6)3a x<4jey<0,a3a x>4je y>0;

B) 3a x<§je y<0,a3ax>§ jey>0.

a) Hyna Te ¢yHKUMje je x=§.3a csex>§ je
y<0,aaax<§jey>0.

6)3acee x>5 jey<0,a3a x<5 jey>0;

B)3ax>0jey>0,a3ax<0jey<0;
r) 3a cee peanHe 6pojese xje y > 0.

3a x>—3.61.3a X <3.
3 5
TauHa je camo peueHuua 6).
m=l. 64. y=§x—3.
2 4
Pagwn ce o nuHeapHoj GyHKUMK f(x) = -2x + 1.

Mpaduk je npukasaH Ha cnepehoj canun.

l\y

un
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d
1
T
1
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x ¥
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[F95)

1
Kako je Hyna dyHKUMje X = T Toje y >0 3acee

1 1
Xx<=W y<0 3acee x>—
2 2




66.
OyHKLMja P (pactyha), O (onapajyha)
y=7x-5 2]
y=-=7x+5 o
1
=——x+1 P
4 100
»
=—— (o}
y > X
y=0,5x-2 P
67.a) pactyha; 6) onagajyha;

68.

69.

70.
71.

72,

73.

74.

75.
76.

77.
78.

79.

80.

81.
82,
83.

B) pacTtyha; r) onagajyha; g) pactyha.

Ha npumep, pactyhe pyHKumMje cy y=3x-10
my=0>5x+1.

Ha npumep, onagajyhe ¢pyHKuMje cy
y=-2x+30n y=—-x+1,

r-n=-1.

HaTa ¢pyHKuMja je pacTyha ako je 3— 5.
Opatne je a <6. 2

Hata ¢yHKumja je onagajyha ako je 3k —% <0.

Opatne je k < %

m<—.
2

DOyHKLWja je KOHCTaHTHa ako je m—7=0.To ce

noctme sa m=7.

r'e{—L'I}.

HaTa dyHKumja je pacTyha 3a ABa npupofHa
6poja(za m=1unu m=2).
ae{-2,-1,0,1,2}.

a) 2x-y-3=0;6) 15x-5y-1=0;

B) 2x-3y=0.

a) 11x-9y-10=0;6)-3x-2y+0,5=0.

a) y=—x-1; y—3 3,3 yfix.
—-x-3y+30=0.
a)x:5;6)X=—?;B)x=0.

a)3 —x+y+2=0jey=x-2.tbeH rpadpuk
npuKasaH je Ha cnegehoj cnmyu.
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84.

86

87

88

89
20

91

92

93
94

95
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6)

X
3 4 ]
6 -5 M4 B -2 - 1 2 3 x
-1
=2
=3
B)
by
3.
2 I
—
1
L1
5 B B D 2 3 4 X
=1
// -
—Z
=3

1(30) s5.7(03)
2 2

. MNpecek ca y-ocom A(O,— %}

Mpecek ca x-0com B(g,oj.

.3a x>-4jey>0,a3a x<—4jey<0.
15, 15,.
.3ax>71e y<0,a3ax<7lje y>0.

.a) onagajha; 6) pactyha; B) pactyha.
. M3 umnnnyutHor obnuka 2ax —3y+2=0
2

2a
MoKemo Npehn y eKCNANLWUTHI: y = ?x + 3

DOyHKUMja je pacTyha ako je 23_a> 0,aT0Ce
noctuke 3a a>0.

.3a m>3.
3

. Tauke A 1 B npunagajy, Aok Tauka C He npunaga
rpaduky garte dyHkUuje.

. OpfcTojarbe je jenHako E

. y=2x-3. >

. MoepwmnHa Tor Tpoyrna jefgHaka je 4.

. Ta ¢durypa je yHuja aBa npaBoyrna Tpoyrna Koju
VIMajy 3ajefH1NYKO Teme. [oBpLWMHA je jefHaKa

1 5
30Mpy NOBPLUMHA TPOYITIOBA, a TO je 2 +2= 5>



97.061M je jegHak 14 +3+/2 ++/130,
a NoBpLUMHa je 21.
98. a) 300 amHapa; 6) ¢ =300t.
99.a) ¢(5)=17+12,5(5-1), c(5) =67 puHapa;
6) M3 42=17+12,5(t - 1), t =3 MuHyTa.
100. 6).
101.a) c=0,3s+35, rae je s npehenn nyT,
6) 77 eBpa.
102.5=38400+500t, rge je t 6poj roguHa
npoTeknux of, 2 000.

103.a)v=70 kTm; 6) Nocne 4 caTta BOXHbe.

104.a)f (x)=2555+28-x —5-35- X, x— 6poj AaHa.
f (x)=2555-147x. Bope he 6utn 3a 17 gaHa.

6) f (x)=2555+28-x—35-x,x-6poj faHa.

f(x)=2555-7x. Boge he 61t 3a 365 AaHa.

105.£(t)=3500 000 +100 000 t, rAe je t 6poj

roguHa npoteknux og 2000. roguHe.
a) 5 000 000 guHapa; 6) 7 000 000 guHapa.
106. a) 2 890 KunomeTapa; 6) 10 catu.

107. YeTBpTHHA LUCTEpHe Ce Npa3Hn 3a 45 MUHYTa.

Y woj he nocne 75 MuHyTa octati 1050
nutapa Bofie. LinctepHa he ce ncnpasHuti
nocne 180 muHyTa (3 caTa).

108. C(t)=15+10t. LleHa pasroeopa og 3,5
MWHYTa je 55 nuHapa. Pasrosop Koju je
nnaheH 65 grHapa Tpajao je BuLe of 4 1 He
BULWe of 5 MUHYyTa.

Ac
1004

95
90
85+
80+
754
704
65+
60
554
50
45
40
354
304
254
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109.a)x=2;6) —1<x <6.

110. NMpumeTMO A3 je jefaH of Hux rpadpuk
pacTyhe, jenaH rpaguk onapajyhe, a jegaH
rpaduK KOHCTaHTHe ¢yHKLUMje. OfaTne
3aKk/pydyjemo fajea:y=-1,b:y=0,5x - 3;
cy=-4x+5.

111. HujegHo op faTux TBphHersa Hulje TauHo.

112. MpeceyHa Tauka rpaguka Tnx pyHKUKja je (3,2).

113. P=24,
114.

My

><“

a) y=4,6) -1<y <3,
115. Ha ocHoBy rpaduka yTphyjemMo fa cy
ypehenw naposu (3,6), (6,4) n (9,2)
peleta JaTte jefiHaunHe.

-

Y

L b dha cp/u:

1F111\r

ENEEEEETEEE

Pewer.a 3aaataka 3a A0AATHU paa

l.a=-3.

2. Cabupajyhu gaTte jegHaunHe gobuja ce
2x—8=0,opgHocHo x=4.Cnegn pajey=3,na
je npeceyHa Tauka rpaguka TMX GyHKUMja (4,3).
OfcTojatbe Te TauKe o KOOPANHATHOT NoueTKa
jenHako je 5.

3. TpaxeHa ¢pyyHKUMja je y =2x — 2.

4. TemeHa Tor Tpoyrna cu A(-16,0),8(9,0) n
€(0,12). QysknHe cTpaHuLa Tpoyrna cy 15,20 u
25, na 36or 15 +20° = 25% Ha OCHOBY OBpHYyTe
MuTaropuHe Teopeme cregn Aa je Taj Tpoyrao

npaeoyrmu.




5. P=18.6. P=5.7.n=60, P=150.

8.a)
4ny
3
S54-3-b-1. [ 1 2345 b
6)
41\y
3
-5-48-2-1N\01 2 345 |k
B)
\ 4ny
\ 5
\l2
\-
5-4-3-b-1. 01 p B4kl
9.P=8.

10. Oproeapajyha ¢urypa je Tpanes, a keroea
NOBPLUKHA je jegHaKa 6.
1. k=-1un=10unn k=—mn n=g.

12. 360r gedrHMCaHOCTI AaTor ycnoBa, 6pojesn
X Ny MOpajy BUTU paznnunTK of Hyne. AKo
ypeheHun nap (x, y), oAHOCHO TauKa unje cy
KoopAuHaTe X 1 y punagajy npeom nunu
Tpehem KBagpaHTy, oHja je xy > 0, na je gaTa
HejeIHaKOCT eKBMBaNeHTHa ca y > x. Y apyrom
cnyuajy, ako je xy < 0, pobuja ce HejelHaKOCT
Y< X, KOja BaKM 3a KoopguHaTe CBUX Tauyaka
y ueTBpTOM KBafpaHTy (x> 01y < 0) n He
BaXkW HU 3a jefHY Tauky y Apyrom KBagpaHTy
(x < 0my>0) (Buan cnuky). Mpn Tome Tauke
3a Unje KOOpAMHaTe BaXKM X =y U CBe Tauke
KOOpAWHaTHMX OCa He NpuNagajy TpaXKeHomM

CKymy.

13.

14.

15.

M3||x-2|-1| =a,cnegn pajea=0.
3a X < 2 jegHauvHa nocraje

|2-x-1] =|1-x|=a,pok3a3zax=2,
noctaje|x-3|=a.

Jarum pazmatparem gobujajy ce uetrpu
jepHaumHe:

1)y nHTepBany (—», 1):1-x =a;
2)yuHtpeBany[1,2):x-1=a;
3)yuHtepBany [2,3): 3-x=aq;

4) y uHTepBany|[ 3, «): x -3 =a.

Akojea=0, peweracy: Tu 3 unumaunx2.
AkojeO<a<1,peweracy: 1-a,1+a,3-a
13+ awnunmanxd.

Akojea=1, pewema cy:0, 2,4 n Uma nx 3.
Akojea>1, peweracy: 1-an3+awnnmanx2.
Mpema Tome, Hajehn Bpoj pellersa je ueTupu
1 gobujaceakoje O<a<1.

0, akojex<0
y=|x|+x= .
2x,ak0jex =0
41\y
a1 AyExi |y
EPEEENEERER RN
M3 f(1)+f(2)+..+f(10) =10, ogHOCHO

(@+b)+((2a+b)+(Ba+b)+..+(10a+b)=10,
cnepn paje 55a+10b=10,11a+2b=2.

M3 f(1) - f(2) + f(3) —... - f(10) = =10, ogHOCHO
(@a+b)—(2a+b)+(Ba+b)—..—(10a+b)=-10,
cnegn —5a=-10.0patnejea=2n b=-10.
Jakne, peu je od)yHKqumf(x):Zx— 10,
najef(o) =-10.

TUTanuLe - pellexa:

1.0a.2.He. 3. na. 4. ia. 5. He. 6. fla.

7.He.8.He. 9. 0a. 10. ga. 11. He. 12. pga.
TTPeAAOr TeCTa 3HaHa — pelleHa:

1.6.2.6.3.B.4.I.5.1.6.b.7.B.8.T.



TIPeAAOT KOHTPOAHE BEXKGE — pPeLleH-a:

1.x=8.2.k=-1.

3.a) 83 keappata; 6) K(n)=2n-1;
B) 1011. ¢urypa.

4. MNpecek ca x-ocom A(—6,0), npecek ca y-ocom
B(0,3).

5. k:—,n:—4;f(100):$.

W winN

6- k:—,n:S' f(60)293

8]

7.a)3a xe(-x,-6) je y<0;
6)3a x=-6je y=0;
B)3a xe(-6,»)je y>0.
8. k=3,n=-12; Cob3anpom Ha To fa je k >0, gaTa
dyHKUWja je pacTyha.
9.a) Aata pyHKuwja je pactyha 3a k (—o,—2);
6) 3a ke{-2,2}.
10.8B).
11.a)3a k>3270;6) k=53270.
12.a)y =1,8x+32;6) 97,7F;
B) MNocToju. To je — 40°.

CUCTEMU AMHEAPHNX JEAHAHNHA

1. JegHaunHe ca fBe Heno3Hate cy: a), B) U T).

JInHeapHe jegHaunHe cy: a) 1 B).
2.a) 5x+6y=7; 6) 12m+ 13 =14n.
3.a)a+b=57; 6) 2x-3y =2021; B) m:n=9.
4.,a)3-3+4-4=9+16=25;
6) 3:(-1)+4-7=-3+28=25.
5.a) 8:1+3:4=84+12=20=27;
6) 8-5+3-(-2)=40-6=34=7.
6.a) U3 3-m-2-4 =7 cnegu faje
3m=15um=5;
6) N3 3-1-2-n =7cnegupaje
-2n=4wvnn=-2,
7.a) 7x+y=7-7-1-4 =45;
6) x-y=7-(-4)=11.
8.a) O=2(a+b)=200;
6) m=(a+b):2=24; O=a+2b=100.
9. [a.
10. a) (7,0) 3agoBorbaBa MNpBey, a He 330BOSbaBa
APYTY jefHauunHy;
0) (2, 2) je pewetbe;
B) (-2, 5) He 3ajoBObABA HW NPBY HX APYTY
jenHaumnHy.
11. Pewerse pator cuctema jefHaunHa je (2, 2).
12. (-1, 5) 3apoBorbaBa npey, a He 3310B0SbABa

APYTY jefHaunHy;
6) (4, 9) He 3af0BOSbaBA NPBY jefHAUKHY.

3x+11ly=9
| 6x-5y=18
14 W3 ppyre jenHaunHe je b jegHako 2 unam -2.

Tapaje a=6 wunu a:,?_

15. He nocToje jep He Moxe 6TV MCTOBPEMEHO
7x-2y=15 n 7x-2y=09.

16. Jecy, jep ypeheHnu nap (0, 0) 3afoBo/baka 1
jedHy v Opyry jegHaunHy cuctema.

17.YpeheHnu nap (0, 5) je pelwerse u jegHor n
Apyror cuctema.

18. YpebheHu nap (4, 5) je peluere u jegHor 1
Apyror cuctema jegHauvHa.

19. CKyn pelLerba NPBOr CUCTEMa je
S1 ={(1, 2)}, a cKyn pellera gpyror cuctema
jes,=1(,2),(1,-2),(-1,2), (-1, -2)}. Ckynoeu
HWUCY jeAHaKK, Na CNCTEMU HWUCY €KBVBaNEHTHWN.

20. CKyn pellera gpyror cucrema je

S2 ={(2, 1)}, a cKyn pellera NpBOr cucTema je

5, ={(2, 1)}. Kako cy Tu cKyrnoeu jefHaKM,

CUCTEMU jeiHAUNHA CY eKBUBANEHTHU.

2m+3=7
{ 31-10=17
22. CKyn peluera NpBOr 1 gpyror cucrema

21.

51 = S2 ={(2, -2)} cy jegHaKu, a cUCTeMu
jeAgHaunHa cy eKBMBaNIEHTHMW.

m=1
23, .
n=1

24, Pewwerbe gpyror cuctemajex=1,y=1,
LUTO je U pellerbe NPBOr cMCTeMma.
CucteMm jefJHauUMHa Cy eKBUBaNeHTHN.
25. MpBu 1 Tpehn Cy eKBMBANEHTHU, jep je
(1,-3) pewetbe 1 jegHOT 1 Apyror cuctema.
Opyrn cnctem uma peulerse (1, -4) u Hnje
eKBMBaNleHTaH ca NpBUM 1 TpehM c1cTemom.
26. Opyrn cuctem nma pewerse (0, 1), a To Huje
pelletbe NPBOT cMCTEMa 1 CUCTEMMW HUCY
eKBMBANEHTHMU.

m



27.Hucy, jep je S, ={(1, -4)}, a cKyn pelera Apyror

cucTema je S2 ={(1, 4), (1, -4)}, na cnctemun HUCy
EKBMBANIEHTHH.
28. W jegaH n gpyru cuctem umajy pellemrse (4, 3).
29.a)x=3,y=3;6)a=-2,b=2;B)m=4,n=3.

3x+4y=13 32y + 1) +4y=13
30.a){ %{ -

x=2y+1 x=2y+1
10y +3=13 10y =10
- 4 - Y
x=2y+1 x=2y+1
=1
- =1
{X_T

a=b-2 a=b-2
6) - -
4b-5a=5 4b -5b-2)=5

a=b-2 a=b-2 a=3
— — — :
-b+10=5 -b=5-10 b =5

n=m+6 n=m+6
B) — —
Im+2n=21 Im+2(m+6)=21

n=m-+=6 n=m+6
— - -
Im+2m+12=21 I9Im=9

n=7
=l .
m=1
S5x+4y=24 S5x+4y=24
31.a) - -
X—y=3 X=y+3

5 = =
N (y+3)+4y 24_) 9y +15 24_)
x=y+3

=1
S177
{x—4’

6) a=4,b=2;Bym=1,n=-1.

X=y+3

8x -3y=5 8x-3y=5
32.a)

X+3y=4 Xx=4-3y
8(4-3y)-3y=5 32-27y =5

N ( y) =3y N y=s_
X:4—3y X:4—3y

4> .
x=1

6) p=5q9=2;

0,2a+0,3b=1,2 2a+3b=12
4)
B) 4a — b=10

a=3
Z1b=2

0,4a—-0,1b=1

2a+3(4a-10)=12
b=4a-10

33.

34.

35.

36.

37.

38.

39.

40.

41.

42,

43,

44,

lx+£y:3 {3X+4y_18
a)< 2 3 — B : -
y-x=1 y=x+
3x+4(x+1)=18 Ix=14
RN
y:x+'| y:X+1
x=2
- ;
y=3
6)x=15y=4.
TpaxkeHu 6pojeBn Cy pellerba cMcTema

jeHaumHa: x+y=2021 nx-y=765.Cnegun pa
je x=1393ny=628.

TpaxeHe cyme cy pelllera cucTemMa jeiHaunHa
m=n+1000num=>5n.Kakojem=1250wun

n =250, 7j. MunaH nma 1 250 auHapa, a Hukona
250 gnHapa.

TparkeHn 6pojeBy Cy pellerba cucTemMa
jefHaunHa x +y =200 1n x -y = 36. Cnegm ga je
x=118,y=82.

M3 x+y=200n5x+ 2y =520 cneau aa je ueHa
cBecke X = 40 n ueHa Krbure y = 160. [1Be cBecke
v jefHa Krbra kowrTajy 80 + 160 = 240 guHapa.
M3 ycnosa3apgatkajem=5n+2um+n=>50.
TpaxeHu 6pojeen cym=42unn=38.

M3 ycnoea3apgatkajea+b=50una-b=_8,na
jea=29, b=21.MoBpwKHa NpaBoyracHKa je
609 cm?2,

N3 a+2b=321n6b=>5a,cnegn paje
a=12wnb=10. 3 ntaropuHe Teopeme
BUCKHA jefiHAKOKpaKor Tpoyrna je 8 cm.
MoepwmnHa gator Tpoyrna je 48 cm?.

AKO je oCHOBHa MBMLA NpKU3Me jefHaKa g, a
6ouHa b, oHfjaje Ba+4b=60nb=a+3.
Cnepn ga je a =4, a b=7.MoBpwrHa Npusme je
32+ 112 =144 cm? v 3anpemuHa je 112 cm?.
M3 ycnoea3apatkajex +y=90°x+z=180°n
y+z=180° cnegn fajex=y=45°unz=135°
Heka cy TpaxeHn OpojeBn X, y 1 z.
Tajajex+y=56,x+z=84ny+z=112.
Cabuparbem cBe Tpu jeaHaunHe fobuja ce paje
2x+y+2)=252,Tj.x+y+2=126,
Tapgajex=14,y=42uz=70.

M3 ycnoBa3apgatkajea-b=2u a’*-b*=(a-b)
(@+b)=2(a+b)=28.Chegu pajea+b=14,na
jea=8ub=6.

XunoTeHy3a gator npagoyrnor Tpoyrna je 10.



45.

46.
47,
48,
49,

50.
51.

52.

53.

2x+3y=15 7x =21
a) - —
5x-3y=6 5x -3y =6

x=3 x=3
- — ;
15-3y=6 y=3

6a +5b=22 12b=24
— -
7b—-6a=2 7b - 6a="2

b=2 b=2
- - M

14 - 6a=2 a=2
{4m+9n:13 {4m+9n:13

BN NN
5n-2m=3/2 10n-4m=6
{4m+9n—13 {4m+9—13
4>

19n=19 n=1
m=1
—3 .
n=1"
0 8x =15y 8x =5y
4x +3y=44/(-2) —8x—6y=—-88
8x=>5y 8x =15y 8x =40
—6y=>5y—88 88=11y y=28
x=5
y=8

a)x=3,y=4;0) a:%,b:%m)c: 1,d=2.
a)lx=y=2,6)p=1,g=-1;B)m=n=0.
a)x=-1,y=2,6)x=4,y=10;B)x=-1,y=2.
M3 ycnoea 3apatka je 55+ 70=220us-o0=20.
Cnepn paje s=30wno0=10. akne, 7 cBe3aKka 1
5onoeakakowta7-30+5-10=210+ 50 =260
OUHapa.
Kakojex+y=74,ax-y=8,10jex=4Tny=33.
M3 ycnoea 3afgaTtka je 10x+y=4(x+y) u
10x+y=12(y-x), cnepn pa je4(x+y) = 12(y - x),
Tj. 16x = 8y unn y = 2x. TpaxeHu 6pojeBn cy 12,
24,36 1 48.

AKo je 3a 8 cokoBa W 7 iumyHaga nnaheHo

820 guHapa 1 aKo je 3a 4 coka 1 3 numyHage
nnaheHo 380 arHapa, oHAa je 3a 8 cokoBa

6 numyHapa nnaheHo 760 guHapa. [lakne, jegHa
NnMyHaja KowTa 60 guHapa, a jefaH cok

50 guHapa. Taga 6 cokoBa 1 5 nuMyHaga KoluTa
300 + 300 = 600 guHapa.

AKoje x-y =621 aKo je x= 6y + 2, oHAa je
62+y=6y+2,najey=12nx=74.

—

54.M3x+y=100wnx:2=y:3cnegn gacy

TpaeHu 6pojesn 40 1 60.

55. 3 ycnoBa 3apatka je M=1300+/un
M:3=100+/najeM=1800wu/=500.
JlonTa KowTta 500 gnHapa.

56.M3ycnosa3sapatkaje L =37u
L-1000=4(Z-1000),najeL=9000uZ=3000.

57. AKo je TpaxeHu aeouundpeHn 6poj 10x +y,
OoHAaje 10x+y=x+y+45=x-y+53,naje
X=5ny=4,

58. a) Cnctem jegHaumHa je Hemoryh;

6) Cuctem jegHauunHa je HeogpeheH.

{m—m:4

1 1
59.Akoje ——an —=>b,oHpaje
y 150+ 4b =17

X

na=1, b:%,Tojex=1 ny=2,

60.a) x| =3,|y|=4w
5={(3,4),(3,-4),(-3,4), (-3, -4)}
0)x2=9,y*=4,5={(3,2),(3,-2),(-3,2), (-3,-2)}.
61.
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63. a) CucTem jefHauMHa Hema pellema;
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6) CucTem jeHauMHa Hema pelletba.
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64. Pewerbe TecTa 252 NpoBepuTe Ha Naathopmn

e36upka, jep ce 3a CBaKOT KOPMCHMUKA Ha
nnatopmm http://www.ezbirka.math.rs/
reHepuwe noce6Ha u paznnunta KombuHaluja
3afjaTaka.

65.P=7-7=49.

66. [lnjaroHana KBagpara je 8, Na je NOBpPLKMHA
KBagpaTa 32.

67.a) OcHoeuWua je 8, BUCKHA 4, Na je NoBpLWKHa 16;
6) OcHoBWUA je 4, BUCMHA 2, Na je NOBPLUMHA 4.

68.3ameHoM x =1,y =1y cucTem jefHaumHa gobuja
cepaje3-a=1nb-2=1najea=2nb=3.

69.a)m=3,n=2; 6) m=2,n=-68B)m=2,n=2.



70. Peweme cuctema je x =5,y = 1, na cuctem Hnje
HW Hemoryh HM HeogpeheH.

71. Jatv cucTem je eKBUBaJIeHTaH ca jeHauYMHOM
2x - 3y =8 n HeoppebeH je jep je cBakn ypebheH
nap (3a + 4, 2x) Heroeo peLemre.

72.3aT0 WTo HKje moryhe paje 7x-2y=9n
7x-2y=10.

73.a) Cucrem je Hemoryh; 6) a=b=1;

B) ccTeMm je Hemoryh.
74.a) Cucrem je HeogpebheH;
6) cuctem je HeogpeheH;
B)c=2,d=1.
- { X+y=17
2x + 2y =11

76. Xx—y=17 -
2x -2y =34

77.Ako 5 ceesaka 1 7 onoeaka KowTa 220 aguHapa,
oHpa 10 cee3aka 1 14 onogaka Kowuta gynno, Tj.
440 puHapa, a 15 cee3aka 1 21 onoBka KoLuTa
TpW NyTa BULLE, AaKne 660 gnHapa.

78.x+y=151n3x+3y=45.

79.x+y=7mn2x=14-2y.

80.M3x+y=64unx:4-y:3=2,cnegupaje
x=40ny=24.

81. Kako je 120x + 80y =84 000 n 3x =5y, 10 je
3x+2y=7y=2100u y=300unx=500.

82.M3x=yunx-42=3(y-214),cnegn paje
X—42 =3x - 642. Mnpa 1 BecHa cy umane no
300 guHapa.

83.Akojex+y=60unx-5=4(y-5),oHpaaje
x=45ny=15.0T1au uma 45, a cvH 15 rognHa.

84. Heka y Toj nopogmMumM Nma X MyLLKe W ¥ KeHCke
feue. M3 ycnoBa3agatkax—1=ynx=2(y-1).
Cnegnpajey+1=2(y-1ny=3ux=4,nay
TOj NOpoAMUM NMa CegMopo Jele.

85. M3 ycnoea 3apaTtkajex=4ynx-950=y-50.
Cnepwn aa jey =300 x=1200.

86.Akojex=2ynx-20=3(y-20),oHfa je
2y-20=3y-60,najey=40,ax=280.

87. M3 ycnoea 3apatka 20x 4+ 30y =50-26 =1 300
1 30x + 20y =50 24 =1 200. PelwaBar-em
cucTema jegHaunHa fobuja ce x = 20°C ny = 30°C.

88. Heka je pactojatbe of, A [0 B je[HaKO S U HeKa
je 6p3nHa Bo3a v. M3 ncnoBa 3agatka je
s=(v+206ms=(v-20)11.
Cnegnpajebv+120=11v-220unv=68.
Tapajes=88-6=48-11=528.

89. Pewwere TecTa 254 npoBepuTe Ha niatpopmmn
e36upka, jep ce 3a CBaKOT KOPUCHWMKa Ha
nnatpopmu http://www.ezbirka.math.rs/
reHepuwe nocebHa 1 paznnunTa KombrHauumja
3apataka.

90.M3 x+y=2010,x:y=3:7,cnegu gaje
x=603ny=1407.

91.Kakojex-y=19n(x+y):3=27,Tojex=50
ny=31.

92. U3 x+y=3(x-y)ux-10=y+ 10, nobuja ce
x=40mny=20.

93.Kakojex+y=7n10x+y-(10y +x) =9(x-y) =45,
To je x=6,y =11 TpaxeHu 6poj je 61.

94.M310x+y =4(x+y) cnegn da je 6x = 3y, Tj.
y = 2x. TpaxeHn Opojesn cy 12, 24, 36 1 48.
95.Kako je TOx+y+ (10y +x) =11(x +y) =99,
TO je x+y =9. TpaeHu cy 18, 27, 36, 45, 54, 63,
72n81.

96. M3 x+y=234nxy=(x+20)(y-20) =
=xy+ 20y -20x-400, cnean x=107,y=127.

97.Kako jex+y=100m 1.25x = 3: iH,

0,75y 3y vy
To je x=60 1y =40.

98.M3 a+=180°na-p=24"cnegn faje
a=102°np =78

99.Akojea+2b=72ub-a=6cnegn naje
a=20cmun b= 26 cm. M3 NutaropuHe
Teopeme, BUCKMHA Tpoyrna je 24 cm,

a noBpLlUKHa 240 cm?,
100.Mz3a-b=7nad-b*=(a-b)la+b)=
=7(a+b)=189 cnegnpajea+b=27n
a=17cmunb=10cm.
101.Kakoje 2(a+b)=140mna-b=10,70je
a=40un b =30. QnjaroHana npaBoyraocHuKa, Tj.
NpeyYHuK Kpyra je 50, a 06um 507 cm.
102. Peluapatem cuctema
a+b=6012(1,25a+1,5b) =%- 120=160
Jobunja cea=40un b=20.
MoBpLWMHa NPaBOYraoHMKa je 800 cm?,

Peuwer-a 3asataka 3a A0AATHU pas

1.a)x=1,y=2,z=3; 6)x=4,y=1,z=5;
B)x=4,y=3,z=5.

2. AKo o Apyre jefHauUNHe ofly3Memo MNpey,
pobujace2y?=2,najey =1untagajex*=4.
Hakne, xe{-2, 2} nye {-1, 1}. Tpehy jegHaunHy
3a/l0BOSbaBa jeaunHo ypeheHn nap (2, -1).

3. Pelwetbe ccTeMa KOjU UMHE MpBe [iBe
jemHaunHe je x =3,y = 1. JobujeHa pewema He
3afjoBosbaBajy Tpehy jeAHaunHy, Na gatim cuctem

HEéMa pelleka.




4. AKO ce of NpBe jegHauMHe ogy3me apyra, gobuja
ce2y=22,y=11.Tagaje x + z=155. Pewemne
cuctema je (x, 11, 55 - x) 1 MMa nx 6eckoHauHo.

5.a)a=-2; 6)a=-2.

6. Ako ol NpBe jegHaYnHe ofy3Memo apyry, Aobujamo
ax-x=a-Tvwm@-1x=@+MNa-1)x=a-1.

: Xty =1
AKo je a =1, cuctem nocraje M Ma
X +y=1
6eckoHayHo MHoro peliersa obnuka (m, 1-m)
roe je m Heku peanaH 6poj.
Ae) P PQ) X +y=—1

AKo jea=-1 pobuja ce cuctem
X+y=1
KOju1 je ounrnefHo NpoTMBypeYaH 1 Hema
pewera. Akojea# 1una=—1,0Haa gatn
CUCTEM jejHauMHa Ma JeUHCTBEHO peLlere
a-1 1
X=———=—,
(a—MNa+17 a+1
1 a
=1-x=1- —=——.
Y a+l a+1
7. AKo ce gaTtu cuctem pewu no| x| u| y| nobwja ce

paje| x| =3u|y|=2Tagaje (xy) €{(3,2),(3,- 2),
(-3,2),(-3,-2)L

8. AKo je x = 0, oHAa gobujeHn cucTem jegHaumHa
Hema pellekrsa, jep cy Apyra 1 Tpeha jegHaumHa
npotueypeuHe. AKo je x < 0, oHAA CUCTEM MMaA
jeguHcTBeHO pewerse x =-1,y=2019,z=1.

9. Heka jepgHa wmnbuua kowTa x, a 20 wnbunua y
IOvHapa. Taga y wrbuua KowTa 500 grHapa.
Ho6wjajy ce jeaHaunHe 20x = y u yx = 500.
20x-x =500, 20x* =500, x¥*=25,x=5,y=100.
Mposepa: 20 wnbuua kowrta 100 AnHapa, a 3a
500 puHapa ce Moxe Kynuti TauHo 100 wnbuua.
Cnepu pa 2 020 winbuua kowrta 10 100 guHapa.

10. a- ueHa ceHaBKNYa,

b - ueHa kade,

€ - LleHa nanavnHke:
4a+b+10c=6,76
{30+b+7c=5,04 '

{Sa +2b+20c=13,52

(MOMHOXKKMO ca 2)
(momHO¥MMO ca 3)

9a+3b+21c=15,12

Opysnmarsem Npee jedHadyMHe og gpyre:
a+b+c=1,60,1. cengenu, yawa kage K1
nanauWHka kowTajy 1,60 nonapa.

PELLUEHSE 2:

Op jepHakoctn 4a + b + 10c = 6,76 opyame ce
da+b+7c=504 Jobujacea+3c=172n
a=1,72 = 3c. 3 npee jefHaunHe
b=676-10c-4a=6,76-10c-4{1,72-3¢) =
=2¢-12.Tapa je
a+b+e=172-3c)+(2c-12)+ c=1,60.

11.

12.

13.

14.

15.

Heka Kpasb TPeHYTHO Ma X, a Kpasbuua y
roaunHa. Kparm 1ma x - y rogrHa BULLe of
Kparsuue. Kapa je Kpars UMao y roguHa,
Kpasbuua je umana (x - y) rognHa marbe, Tj.
y-(x-y) =2y -xroaunHa.

MpBW ycnoB:x =22y -x), najex=4y-2xn

3x =4y.

Kapa Kpamuua 6yne nmana x roauHa, kparm he
UMaTU X + X — y = 2X — y TOAWHA.

OpyrnycnoB: x + 2x -y = 63.

PewwaBarbem cuctema 3x =4y, 3x -y =63,
cnegn 4y -y =3y=63,y=21.

Kpamsnua caga uma 21 roguHy.

Kako je 3x =4y =84, 10 je x = 28, na Kparb caga
uma 28 roanHa.

W3 ycnoea 3agaTka je a + b + ¢ = 1 000. Kako je
2m=2a+b=1100,T0je b=1100-2a.Taga
je a+1100-2a+c¢=1000,najea-c=100.
Hakne, n=100.

Heka je ceaku og, 6 cTypeHaTa fobuno Xy Xy 4 Xy
X, X, 1 X, BVHapa. .t’\Kojex1 =aunx,= b, oHgaje

Ha OCHOBY YC/IOBa 3a[aTKa, Tj. UitbeHuLe Aa je
cBaku 6poj jegHak nonoeuHa 36upa cycenHux, Tj.
x,=2b-a,x,=3b-2a,x =4b-3avnx, =5b-4a.
Kako je 2x, =x, +x,, Toje 2a=5b—-4a+ b, na je
6a = 6b. lakne, a = b, WTO 3Haun ga je

X, =X,=x,=x,=x,=x,=10000 gnHapa.

Heka jefaH cnoH 3a jejaH JaH nonuje KonnuuHy
BogJe s. HeKka je konnumnHa BoJje y jesepy x 1
HeKa CBaKor JlaHa 13BOp faje KoNnuHYy Bofe
y.Tafajex+y=183snx+5y=37-55=185s.
PelwaBarbem cucTemMa jegHaumHa fobuja ce ga
jedy=2s y= %.Tana je x = ? AKo jepaH

CNOH NWje k faHa, oHpa je x + ky = ks, na je

kis-y)=x
3655 3655
k=—2 __2 __ 2 _365 gava.
s=y .5 5
2 2
AKo CBe jefiHauKMHe gaTor cuctema cabepemo,

pobwuja ce gaje

3%, + X, + X+ X, + X, + X, +X,) =42,

najex, +x,+x,+x,+x, +x, +x,=14.Kako je
){2+x3+x4=4|#|x5+x6+x7=7,TOJex1 =3.
CAnuHO je X, + X, + X, =5 U X, +Xx,+x, =8 Naje
X, = 1. AHanorHo ce gobuja X, == 1,x4=4,x5= 2,
x6=0,x7=5.



16. AKo je 6poj MUTaropuHMX yueHunka 28x
(jep je H3C (2,4, 7) = 28), oHpa je
14x+7x+4x+3=28x,25x+3=28x,x=1.
Mutaropa je umao 28 yueHwka. HatomeHa: oBo
je pewerse Koje nogpasymeBa fa rpynasuje
maTemaTtiuapa, npupopHaka, hytonora” u

»KeHa Hemajy npecek. YueHnyMmMa ce npenyLuta
[la pa3MoTpe K ciyuaj Kaja nocTtoje npeceuu.
17. HekKa je clH o010 X-TW, keHa y-Ti 1 Khin z-Tn
peo Hacneha. MNpema ogpen6ama TecTameHTa,
ounrnegHo jex=2yuny=2z. Tapajex =4z,
a To 3Hauu Aa hie MMOBKHa apuCTOKpaTe
6WTW NogereHa Ha 7 AefioBa y OQHOCY
4z:2z:z=4:2:1.
Heka cy x, y 1 z pefom KonMuKHe TpaBe Kojy 3a
jeAaH gaH nonacy pefom Kpaea, ko3a 1 rycka,
d KONMUWHa Tpaee Koja je NpUcyTHa Ha NMBaaun
Ha noueTKy npoLeca n b KoNUUWHa Tpaee Koja

18.

nopacTe 3a jegaH AaH. /13 ycnosa 3apaTka je
X=y+2z 45x + 45y =a + 45b,

60x + 60z =a + 60b 1 90y + 90z = a + 90b.
PewaBarbem cucTema gobuja ce:

Heka KpaBa, K03a 1 rycka nacy k iaHa, oHja je:

kix+y+2z)=a+kb
a

x+y+z=i+b=i+b+i+
180

k 90 90
a

a

— =5——, k=136 paHa.
K180 A
19. a - KonuunHa Tpaee Ha 1ha nvBage

b - konnunHa Tpaee Ha 1ha Koja nopacTe 3a
jeaHy Heflerby
X — KONnuMHa Tpaee Kojy nonace jefHa Kpaea 3a
jedHy Heflerby
4. 12x:a-% +4b- 12
{9-21x= a-10+9b-10

189x = 10a + 90b
a=12b,x=£-b
9

{144x='|0a+40b

k - 6poj kpaea Ha nuBaau of 24 ha
18kx=24-a+24-18b
18k -%b:m- 12b+24-18b
k=36
20. m — KonvuKMHa TPaBe Kojy KpaBa nonace 3a 1 gaH
a — KOJIMUKHA TpaBe Ha MoYeTKy
b - KonnunHa TpaBe Koja nopacTe 3a 1 AaH
60-36m=a+ 36b
20-100m =a + 20b

21.

22,

23,

24,

AKo ce of npBe ofy3me Apyra jefHadnHa:
160m =16b, b=10m,a =1 800m.
Ako 85 kpaga Tpeba fia nace k AaHa, oHpa je:
85-km=a+ kb=1800m + 10km,
75k =1 800, k = 24 paHa.
TpaxeHa $pyHKUMja ce nobuja 13 jegHAKOCTK:
xym=a-+yb=1800m+ 10my,
1800

yix-10)=1800,y= 10
X — 6poj pagHMx gaHa
y— 6poj HepagHWX JaHa

X+y=30
{48}( -12y=0
y=4x,
5x=30,x=6
PagHuK je pagno 6 faHa, a HWje paauno 24 faHa.

Heka cy TpaeHu 6pojeBu x,, X,, .

w X1 3 =B =AY Vor e Voo i TRE JE
Vi= X+ X b+ Xy Yo = Xy + X+ et Xy s

AKo ce youyeHe

X, W HEKA jE
cRyn A={x,, x,,

e Yoorn = Xy F X H e F X0

jenHakocTu cabepy, pobuja ce paje
VoY, + ety =20100 + X+ o+, ).

Kakojey, +y,+ .+ ¥, =X, + X+ + Xy, =

S
Toje $=2010-5,naje

S=yty, otV =X EX T L HX 0.

2001

N3y =x,+x+..+x

o1, AOOM]ja ce

¥, =5-x,=-Xx,. Ha cnnuan HaunH ce gobuja n
RAJe Y, ==Xy Yoo = = Xoore

To 3Haum fa cBakm 6poj y cKyny 1MmMa 1 CBOj
cynpoTHu 6poj. Kako uma 2 011 6pojeBa, fakne
HenapHo HBpojeBa, jegaH of HUX je cyrnpoTaH
camom cebu, Tj. jedHak je Hynw. 36or Tora je

Ji(1 : XZ'
Ako cy HanucaHu 6pojeBu x,, X,, ... X, U HeKka je
S=x,+x,+..+x, . M3ycnosa 3agatka je
6x1=x2+x3+... +X,,

* Xy00, =0.

6X, =X, + Xy e+ Xy, e OX, =X+ Xy X,
AKo ce jegHakocTn cabepy, pobuja ce

65 =6x,+6x,+..+6x,=65=

= (k-1 +x,+..+x)=(k-1)S.
Tagaje6=k-1,najek=7.

Heka cy fleua pegom nojena x,, x,, ... X, 6omM6oHa
MHekaje S=x, +x,+..+x .Cnean faje
X=X+ X+ X, - 1Cl=5—xl -10,
X=X+ X+ +X,-10=5-x,-10,..

X=X +X,+..+x_ -10=5-x-10.

Kako je 2x, = 2x,=...=2x,=5- 10, To je cBaKo

deTe gobuno jegHak 6poj bomboHa %




AKo ce jegHakocTh cabepy, fobuja ce pa je
S=(k=1)0¢+x,+ .. +x)-10k=(k-1)5 - 10k.

Tapa je (k- 2)S=10k, na je
_ 10k _ 10k—20+20
k-2 k-2
Paznukyjy ce cnepehn cnyuajeeu:

=10+ 20

S .
k-2

1)Akojek-2=1,T7j.k=3,0oHaaje S=30,naje
cBako gete pobuno no 10 bomboHa.

2)Akojek—2=2,Tj. k=4, 0oHpaje $=20,naje
cBako aeTe nobuno no 5 6omboHa.

3)Akojek—-2=5,1.k=7,0Hpaje S=14,naje
cBako geTe nobuno no 2 6omboHe.

4)Akojek-2=10,Tj. k=12, 0Hgaje S=12,na
je cBako fete go6uno no 1 6om6GoHYy.

5)AKoje k-2=20,T]. k=22, 0Haaje S=11, wTo
Hnje moryhe, jep bu ceako gete gobuno no
nona 6omboHe.

25. AKo ce fjaTe jegHaunHe cabepy, gobwja ce aa je
X+2yz+ 2+ 22X+ 2+ 2xxy=(x+y+2)*=
=x+y+zTapajex+y+z=0umnux+y+z=1.
Kako je y o6a cnyuaja BpelHOCT M3pasa x + y + z
HeHeraTMBHa, To je:

X+y+z=|x+y+2z|

|x+y+z\—%=—?

1_1
|x+y+z\—3=3
Ix+y+zl-Li=| -2 =2
Ixty+zl-2l=I71=7

Tme je pokas 3aBpLUeH.
26. Heka je x,, x,, X, X,, X, pefom Bpoj yueHKa y cBakoj
OA NeTrpyna,ay, ¥, ¥, ¥, ¥sPenom 6poj 3agaraka
KOjU je pelLno CBakW yUeHUK y cBojoj rpynu. Ha
OCHOBY YCNOBa 3afaTka Aobujajy ce jegHaunHe
X, X+ X+ x,+x,=301
XY, X Yyt X Y+ X, Y, + X, Y, = 40. Kako je cBaka
rpyna peLuina pasnuuunr 6poj 3aaataka, To je

Vit Yty ty,+y.21+2+3+4+5=157Tj.ner
YYeHKa (penpeseHara CBOjUX rpyra) je peLunno
15 wiv BULWe 3a1aTaka. To 3HauK Ja je npeocTanux
06 =1)+06=1)+06= 1)+ (¢,= 1)+ (x, = 1) =
=30-5=25yueHnKka pewnno 40 — 15 =25 unum
Makbe 33faTaka. Kako je cBakmn yueHWK peLuno

6ap jedaH 3aaTak, To je CBaKK O, MpeocTanix
25 yyeHuKa pewvo TauHo no 1 3agarak. NMpema
ToMme, 1 yUueHuK je pewno 5, 1 yueHuK je peLmo 4,
1 yueHuK je pewno 3, 1 yueHuK je peluno 2 1 26
yueHuKa je pewwnno no 1 3agatak.

27.

28.

29,

Kako Bnaga nva 50 6omboHa, To 3Haum aa je oH

Ha ayTomaTy HanpaBuo TauHo 50, TpaHcakumja“
Heka je 6poj TpaHcakyWja y Kojuma je Merao
fonape x, a 6poj TpaHcakumja y Kojuma je Merao
eBpe y. Taga je x + y = 50. CBaka npomeHa
ponapa noeehaea 6poj eBpa 3a 3 U cMakbyje
6poj nonapa 3a 5, a ceaka npomeHa eepa
noeehaea 6poj fonapa 3a 3, a cmakbyje 6poj
eBpa 3a 2. AKo Bnapa capa uma 0 eBpa, 10 je
3x-2y=0.Kakoy=50-x, 10 je
3x-2(50-x)=0,naje5x=100unx = 20. Jakne,
Braga je 20 nyta mersao gonape 1 30 nyTa
Merao egpe. [putom je 20 nyTa MeHao no

5 gonapa, gakne cmamwmo 6poj gonapa 3a 100,

a 3a 30 npomeHa eepa noeehao 6poj fonapa

3a 30-3 = 90. MNpema Tome, Y U3BefEeHUM
TpaHcakuwnjama Braga je notpolmno

100 - 90 = 10 gonapa, WTO 3HauW da ra cBaka
6omboHa KowwTa” 20 fONapPCKIX LEHTH.

AKO Cy Henoz3HaTa XMNoTeHy3a 1 KaTeTa c M b, oHpa
je @ —b?=8=64, ogHocHo (c - b)(c + b) = 64.

Kako cy 36u1p 1 pasnuka gBa npupogHa bpoja yBek
1CTe NapHOCTA Y 0631p gonase KoMOKHaLwje:
c-b=2,c+b=32 nc-b=4,c+b=16.
PeliaBaksem cucTema jegHaumHa gobujajy ce
MutaropuHe Tpojke: (8,15, 17) 1 (8,6, 10).
Akojea+b+c+d=20, oHfaje

(a+ b+ c+d)y*=400.

Keagpuparbem jefHakocTu fobuja ce

a*+b*+ 2+ d* + 2ab + 2ac + 2ad + 2bc +

+ 2bd + 2¢d =400

a*+b* + c*+ d? + 300 = 400
a?+b*+c+d*=100

3@+ b2+ +d) - (2ab + 2ac+ 2ad + 2bc +

+ 2bd +2cd) =300-300=0

3@+ b*+ 2+ d) - (2ab + 2ac+ 2ad + 2bc +
+2bd+2cd)=(a-bP+(a@-c)?+(a-d?*+
+b-cP+(b-d?+(c-d)?

36up pobujeHnxX WecT KBafpata jeaHak je 0 ako
je cBakm of, wux jegHak 0, najea=b=c=d=>5.
PEWIEWE 2:

M3a+b+c+d=20cnepu (a+ b+ ¢+ d)*=400.
W3 ppyror ycnoea ab + ac + ad + bc + bd + ¢cd = 150,
a’+ b’ + 2+ d*=100.

Ha ocHoBy HejenHakocTn n3mely aputmeTuKe 1
reomeTpujcke cpeduHe gobuja ce:

a’+b?=2ab, a*> + = 2ac, a*+ d* = 2ac,

b*+ 22 2bc b* +d* = 2bd, ¢ + d* = 2cd.



Cabupatrbem LWecT NpeTXoaHNX HejeHaKoCTH
pgobuja ce 3(a*+ b*+ & +d*) = 2ab + 2ac + 2ad +
+2bc+ 2bd + 2cd.

3(a@* + b?+ A+ d") =300=2ab+ 2ac + 2ad +

+ 2bc + 2bd + 2cd, Na Ba¥M jeqHaKOCT.

Kako y CBUX LLECT yoUueHIX HejeiHaKocTH,
jeHaKoCT BakK CaMo aKo cy oba enemeHTa
jeoHaka, Tojea=buna=cna=dwu
b=cunb=dwnc=d, w0 3Haun pa je
a=b=c=d=5.

TiUtaAuLe - peleHa:
1.0a. 2, He. 3. ga. 4. ga. 5. He. 6. Aa.

7.[a. 8. He. 9. He. 10. fa.

BA/AK, KYTTA, AOTTTA 8.

O3HaKe Koje ce Mojaesbyjy y peluerma cy:
r — nonynpeyYyHnK ocHoee (Kpyra, fionTe)

H - BrcuHa Tena

S — M3BOAHMLA

d - fujaroHana ocHor rnpeceka Tena

P - noBpwmnHa Tena

r=25cm,H=25cm,s=25cm.
r=3cm,H=6cm,s=6 cm.
a)r=12cm,H=8cm,s=8cm;
6)r=8cm,H=12cm,s=12cm;
B)r=4cm,H=12cm,s=12cm;
rr=6cm,H=8cm,s=8cm.
a)r=16cm,H=9cm,s=9cm;6)r=9cm,
H=16cm,s=16cm;B)r=45cm,H=16 cm,
s=16cm;r)r=8cm,H=9cm,s=9cm.
a)jr=16cm,H=24cm,s =24 cm;
B)r=16cm,H=24cm,s=24cm;
B)r=8cm,H=24cm,s=24cm;
rr=12cm,H=16cm,s=16cm.

TakaB Barbak MoXe HacTaTy obpTarbem KBagpaTa
CcTpaHuue 12 cm oKo oce CUMeTpUje Koja

He cagpXu Teme KBagpaTa, uim obpTarem
npaBoyracHMKa cTpaHnLa 6 cm n 12 cm oKo
CBOje flyXe cTpaHuLe.

HacTaje wynmwa ues gyxuHe 4 cm, febbuHe
3na4 cm, yHyTpalker nonynpeyHvka 9 cm u
crnosballker nonynpeydika 13 cm (Bugmn cnuky
13 npumepa 5).

TTpeAAOT TECTA 3HaHA - PelleHaA:

1.B.2.6.3.IL4.A.5.b5.6.B.7.b. 8. A.

TTpeAAOr KOHTPOAHE BEXXbe - peleH.a:

1.x=4,y=7.2.CUCTeMM1 CY EKBNBASIEHTHW
x=4,y=1).3.x=7,y=2.4.x=5y=1.
5x=2,y=-1.6.x=8,y=9.7.x=1,y=2.
8.x=2,y=-1.9.x=3,y=7.10.x=1,y=2.
11.P=50.12.P=100. 13. lapa uma 550 guHapa, a
Mapa 450 guHapa.

14.9g=65,j=35.15.n=75.

B - noBpLUMHa OCHOBe
M - noepLvHa omoTava
P_ - noBpLUMHa OCHOT Npeceka
op
P,, = NOBpLIVHa nonpeyHor (napanenHor)
npeceka
V - 3anpemuHa Tena

Hacraje wynsba ueB gy*unHe 7 cm, gebrbnHe
3mAa 12 cm, yHyTpaLrer noaynpeyHnka 1cmmu
cnosballkser noaynpeyHnka 13 cm (BUAKN CAnky
13 npumepa 5).
a) Pop =30cm?%;
6)H=6cm, Pop =48 cm?%
B)r=18cm, Pop: 1728 cm?.
d=26cm, Pap =240 cm?
r=6¢cm, P,,p =36mcm?. H=45cm.
Kako jer:H=2:5, 3akbyuyjeMo fajer=2xn

r=6cm.

H = 5x.06uM oCHOT NpeceKa BasbKa je

4r+ 2H = 18x, ogakne cnegu fa jex =14 cm,
oflHOCHOr=28cm,H=70cmn POp =3920 cm?.
CNIMYHO Kao Y NpeTXofHOM 3afaTKy je

r=3x 1 H=8x.pnumeHom [nTaroprHe Teopeme
pobwrjamo ga je d = 10x, ogHOCHO X =5 cm.
Tapajer=15cm,H=40cmmn Pop =1200cm?
Kao 1y npeTxoAHa fira 3afaTka MoxeMo
3anucaTu r=3x u d = 10x. MpumeHoM
MuTaropuHe Teopeme gobujamo fa je H = 8x,

ofgHocHox=3cm.Cagajer=9cm,H=24cmn
POP =432 cm?,




W3 ycnoBa 3agaTka MoXKeMo MOCTaBUTH CUCTEM
jeaHaunHa 4r + 2H =36 W H =r + 6. Peluaparsem
OBOT cucTeMa gobujamo r=4cm,H=10cm,
PGp =80cm?n P,,,, =16mcm?

CANYHO Kao 1y NpeTXogHOM 3afaTKy je
4r+2H=44nH=r-8, ogaknejer=10cm,
H= 2cm,Pop=40 cm?in Pppz 1007 cm?.
r=13cm,H=26cm, Pop =676 cm?2,

13 KapaKkTepWUCTUUHOr MpaBoyrfior Tpoyria
nobujamod=2-(2r), najer=>5 cm, oiHOCHO

H— d‘E, ofakne cnefu paje H =10\/§cm.
.2 2
Capajef, =100+/3cm?.
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113 KapaKTepUCTMUHOT NPaBOYr/or TPOYra

Jobujamo d = 2r-+2, na jer= 42 em, opHocHO

d= Hﬁ, opakne je H = Sﬁcm.
Capaje Pop =128 cm?
3ajaTaK ce MOXe peLnT 1 TaKo WTo

NMPUMETMO fa je OCHW NpecekK BaJbKa KBagpat

2
ca no3HaToM finjaroHanom, na je H? = % =16

Pop =128 cm?.

2 ]

PacTojare paBHKM of oce BarbKa je 8 cm (Buan
CIINKY U3 Npumepa 5).
Pactojarbe paBHKM off OCe BasbKa je 3J3em

(BAOW CNKY U3 npumepa 5).

P=28mcm?.

a) P= 247 cm? 6) P=70m cm? B) P =561 cm?,
P=576mcm?

a) P=640r cm? 6) P=160m cm?;

B) P=72ncm?r1) P=192m cm?2

Kako jer:H=2:3, 3ak/byuyjemo ga je

r=2xunH=3x.lpeuHuk je 2r =8 cm, opakne je
r=4cmunx=2cm,0AHOCHO

H=6cm. MoBpLlHa BasbKa je P = 8071 cm?.

W3 ycnoea 3apatka je d = 13x, H=5x. U3
MuTtaroprHe Teopeme ce pobuja fajer=6x,a
13 NoBpLKHe ocHor npeceka x =0,5 cm, na je
P=33mcm? P=375mcm?.
P=18(1+2\/§)n cm’. 4

H=3cm, r—?cm, P=9 (\E+%j cm’.
P= 50[2+% cm’.

N3rm:2rmH=1:4, pobujamo pa je H=2r.
Kakoje r=2cm,Toje H=4cmu P =24 cm?
W3 ycnoea 3apatkajer=2x,H=3x.13
MOBpLUMHE BarbKa cneau aa je 20mx? = 20m cm?,
najex=1cm, 0oqHOCHO Pop =12cm?

P=140m cm?

P=294m cm? 40, P=2 560 cm?,

MoBplunHa Tena cacToju ce ofl Ba KPYKHa
npcreHa (BMAM 3agaTak 7) n of omoTtada
YHYTpaLlHber 1 crosballtber BasbKa, fakne

P =480m cm?

Buawn npetxogHu 3apatak, P =532mcm?.
MoBplwHa Kojy Tpeba odapbatu je

P=7,141r m?= 22,4196 m? na je noTpebHO
npubnmkHo 29,9 kg papbe.

Heka je P, = 2r’m + 2rm H noBpLIMHA NOUETHOr
BasbKa, P, NoBpwKHa nocne nosehara
BUCKMHe, a P, NOBPLUMHA NOCe CMakbhBakba
nonynpeyvHika ocHoBe BarbKa. Mocne
noeehaBakba BUCMHE MOXKEMO 3anucaT fja je
2r'n+2rrH+16m=2r’n+ 2rn(H+2), onakne
Ce NaKo n3padyHaea ga je r =4 cm. Kopuctehn
OBaj pe3ynTaT y geny 3afaTka Kafa ce cMakbyje
nonynpeuHuk fobujamo

2rm+ 2rmH=-24n=2(r-1)?n+ 2(r-1)mH,
opakne ce fobwja ga je H=5 cm. MNoBplunHa
BasbKa je P =72m cm?

a)V=54rcm? 6) V=75rcm? B) V= 1801 cm?.
V=1728mcm?

a) V=600 cm?; 6) V= 360m cm?;



B) V=90mrcm? ) V=150mcm?.

V=17 640m cm>. V=6750mcm?.

M3 ycnosa 3afaTtka je r=x, H=3x.

Kako je 2r =6 cm, gobujamo H = 9 cm, ofHOCHO
V=81mcm?

3 ycnoea 3agaTka je d = 17x, H= 15x.
MpumeHom lMuTaroprHe Teopeme fobnjamo
r=4x, a U3 NOBPLUMHE injaroHanHor npeceka
cnepw fa je x = 0,5. 3anpemuHa BarbKa je
V=30mcm3.

V=2mcmd 52V =12871/3cm’.
V=162mcm? V=967 cm?. V=12mcm?,
V=384mcm?. V=512mcm?.

V= %cm? 17 584 gnHapa.

MpeyHrK NoHua je npubnuxHo 19,6 cm.

H=9,96 cm.

Maca wunke je npndnuxHo 66,8 kg.

Maca uesu je npnonunxHo 4,35 kg.
3anpemMuHa jegHe megarse je 22,608 cm?, o
uera je 88% 6akpa 1 12% Kkanaja. Maca jegHe
Mefasbe jeqHaKa je

22,608-0,88-8,96 + 22,608-0,12-7,31, wro
je npubnmxHo 198 g. Maca 150 meparba je
npubnunxHo 29,7 kg.
a)r=24cm,H=10cm,s=26 cm;
6)r=10cm,H=24cm,s=26.cm.
ajr=6cm,H=6¢cm, s:Gﬁcm;

6) r=3v2cm, H=3v2cm,s=6cm.
a)H=12cm;6)r=12cm;B)s=29cm.
r=18cm, H:18\/§cm,s= 36 cm.

r=6cm, H:2\/§cm, s=4+/3cm.
O6pTarbem NpaBoyrior TPoyriia oko XMroTeHyse
HacTaje Teno Koje ce cacToju of ABe Kyrne
3ajedHUYKIMX OCHOBA. [ToNynpeyHnK ocHoBe
OBWX Kyra je BUCKMHa TpOYa Koja ogroeapa
XWMOTEHY3M, BUCUHe Kyna cy ogroBapajyhu
ofceuLn Ha XMNOTeHY3K, a U3BOAHMLE Kyna cy
KaTeTe npaBoyrior Tpoyrna.

ObpTtarbem pomba OKo CBOje fujaroHane HacTaje
Teno Koje ce cacToju off iBe NogypapHe Kyne
3ajeHNUKNX ocHOBA. MonynpeuHK ocHoge

OBUWX KyNa je NONOBWHA jefHe gnjaroHane, a
BUCKHe Kyra jeflHaKe Cy NONOBWHN gpyre
OwvjaroHare. M13BogHu1Le Kyna cy cTpaHuLe
pomba.

O6pTarbeM jefHAKOKpaKor Tpanesa oKo Jyxe
OCHOBMWLE HacTaje TesNio Koje ce cacToju of
BasbKa W [iBe Kyre, Tako fla cBaka of, Kyna 1uma
3ajeJHNUKY OCHOBY Ca BaSbKOM.
MonynpeyHuLmn ocHOBa Ba/bKa 1 Kyna jeHaKm
CY BUCWHUW Tpane3a, BUCKHa BasbKa je Kpaha
OCHOBMULa Tpanez2a, BUCUHe Kyna jeAHaKe cy
MoMOBWHN pa3Nivike OCHOBUL,A Tpanesa, a
N3BOfHULE KyNa CY Kpauw Tpane3a. YKO/IMKO
ce Tpanes obphe oko Kkpahe ocHoBuLe,
HacTaje Basbak W3 Kora cy ,u3BabeHe” gge
Kyne. MonynpeuHnUmn ocHoBa BasbKa U Kyna
jedHaKn cy BUCMHW Tpanesa, BUCMHA BasbKa je
Ay»Ka OCHOBULA Tpanesa, BUCKHe Kyna jefiHake
Cy MOMOBWNHW pa3fiKke OCHOBULa Tpanesa, a
M3BOAHULIE KyNa CY Kpauw Tpanesa.

OO6pTarbeM NpPaBOYrNor Tpanesa OKo gyXxe
OCHOBWLe HacTaje Teno Koje ce cacToju

of BasbKa 1 Kyne 3ajeiHMu1X OCHOBA.
MonynpeyHuLM OCHOBA BalbKa U KyNa jefHaKK
Cy BUCMHW Tpane3a, BUCKHA BarbKa je Kpaha
OCHOBWLa Tpane3a, BUCWHA Kyne jegHaKa je
paz3nnum OCHOBWL,a Tpanesa, a M3BogHMLa Kyne
je my»m Kpak Tpanesa. YKonuko ce Tpares obphe
oKo Kpahe oCHOBULE, HaCcTaje Barbak 13 Kora je
JM3BaheHa" kyna. MonynpeyHnum ocHoBa BasbKa
W Kyre jefHaKK Cy BUCWHW Tpanesa, BUCMHA

BasbKa je Ayka OCHOBMLa Tparesa, BICMHa
Kyre jefHaKa je pasnuum ocHoBWLa Tpanesa, a
M3BOAHMLA KyTe je AyXKu KpaK Tpanesa.




a) Pop =120 cm? 6) Pop =108 cm? B) Pop =48 cm?.

a)H=5cm;6)r=8cm.

a)P =4ncm%6)P =9mcm%B)P._ =9mcm?
PP PP pp

r=6cm,s=10cm. H=24cm,s=26cm.

s=12J§cm,Pop=144cm2.

P, =12J3cm’ 22 P =168 cm?,

P, =144y/3cm’. P,,=50cm?

H=9cm,s=15cm. Pop:48cm2.
P,,p =6,25mcm?.

— 2 —_ 2
Pmm}— 16mcm?, Pppmw =47 cm?
Ppp=3€w1.r cm?. H=9cm, s=3\/1_3 cm.
P=64mcm?.

a)r=2cm,P=16mcm%6)r=3cm,P=21ncm?
B)r=25cm,P=21,25mrcm?
a) P=657cm?% 6) P=96m cm?; B) P=90m cm?2.
P=90m cm? P=40mcm? P=384mcm?
P =800m cm?, P=192m cm?
pP= 9;:(3 +2J§)cm2-
P:100n(1+ﬁ)cmz. P=75mcm?
2400, P=27mcm? P=384ncm?
P=216mcm? P=144mcm?,
P,-P,= 1441 cm? - 96 cm? = 487 cm?,
P=75mcm2 109 P=1447{1++/2)cm’.
588m cm?. 630m cm?. 8167 cm?.
a)V=64rcm? 6) V=128rcm?
B) V=800 mcm3.

V=192mcm?3. V' =600m cm?3.
V=3927cmd. V =727/3 cm’.
V=961 cm?. V=1024mcm?.
V=69 1207 cm?. V=9 000m/3 cm’.
V=5127cm?. V= Mcmj-
y_ 10007 /e 25072 i

3 3
a) V=150 cm?; 6) V= 4481 cm?;
B) V=3 168w cm?. 9489,3 kg.
H,=0,9 dm, m, = 684,27 kg.
Teno koje ce fobuja obpTakem NpaBoyraor
TPOYI/Na OKO XMIMOTEHY3€e CacToju ce of, ABe
Kyne 3ajeHUUKNX OCHOBA (Norfedaj npumep
5 y npeTxopHoj nekymnjun). 3anpemmHa Tena
jeaHaka je 36npy 3anpemiHa Te ABe Kyne,
opHocHo V=9 600m cm?.
Teno koje ce gobuja obpTarbem
JjepHakocTpaHWYHOT TPOYrna oko ceoje
CTpaHWLie cacToju ce oA AiBe noaynapHe
Kyne 3ajeAHNYKMX OCHOBa. 3anpemMiHa Tena
jeaHaka je 36npy 3anpemiHa Te ABe Kyne,
opHOCHO V= 54 cm?,
V=1024m cm? (BUON CANKY Y3 peLierbe
3apjatka 73).

Teno koje ce gobuja obpTarbem jegHakoKpakor
Tpoyrna oKo CBOT KpaKa je Kyna 13 Koje je
LM3BabheHa" Kyna 3ajeflHNuUKe OCHOBe.

3anpemuHa Tena jefHaka je pasnuum
3anpemMiHa Te fiBe Kyne, OfHOCHO
V=673 cm?.

LleHTap nonTe je npecek gujaroHana
npaBoyracHWKa, r = 6,5 cm.

LleHTap flonTe je LeHTap onvcaHor Kpyra oKo
jeAHaKocTpaHUYHOr Tpoyrna, r =1 PNEYI)
LleHTap nonte je LeHTap ynucaHor Kpyray
MPaBUNHK WeCToyrao, r = 2\3cm.
P =144mcm?, r=63694km.
Hajeehu npecek je Benuku Kpyr 1 Heroea

r=4cm.

MOBpPLLUKMHA je 3677 cm?, NOBPLUMHA CpefHer
npeceka je 327 cm? 1 NOBPLWWHA HajMaker
207 cm?, 30Mp NOBpLWKHa CBUX NPecekKa je
nakne 140mcm?,

PacTojarse cBake paBHM off LIeHTpa nonTe je

8 cm, na je pactojarbe M3mehy Aee pasHW 16 cm.
4J€cm. P=576 mcm? r=18cm.
V=4500m cm?, r=3cm.
P=324ncm? V=972mrcm?.

r,=9cm,r, = Qﬁcm, Pu=324 mcm?,

Po =648 cm? V, =972 cm?,
V,=19447/2 cm’,

V, =V, =288n cm?, r,=6cm,P =144n cm?,
r,=12cm,P,:P =7:6.

MocmaTtpajmo Kyny Koja je oKpeHyTa BpXOM Ha
rope. 3anpemuiHa uesne kyne je V, = 144n cm?, a
3anpemnHa Basfyxa (ropkeu fieo Kyne) je
V,=18m cm?. Ogaege cliedum fa je 3anpemMiHa
gofie V(H,0) = 126w cm’. OKpeHnmo capa

Kyrny BPXOM Ha fione 1 o6enexummo ca p
nonynpeyHnk, a ca h BUCUHY ,BofeHe" kyne. M3
CAIMYHOCTK ogroeapajyhmnx Tpoyrnoea cnegu ga
jep:h=6:12,najeh=2p. 3anpemunHa Bojge je

1
V(H,0)= Epzrr h=126m, naje p’=189 cm3.



BucrHa Bofge jegHaKa je 6pojy Koju, kagara
cTeneHyjemo Tpehum cterneHom, aaje 189.

Muwemo ra jow n %/@cm 1 untamo Tpehu
KopeH 13 189 cm.

MonynpeyHrKk OCHOBE BasbKa je MoaynpedYHunk
Kpyra ornucaHor oko jeiHakoCcTpaHUuHor

Tpoyrna, fakne r, = %, a BICWHa Ba/bka
jeqHaKa je BUCMHW NpW3me. 3anpemMuHa BasbKa je
V=135mcm?.

LWecTocTpaHa npusma nva 18 MBMLa, Na je cBaka
of tbUuX jegHaka 2 cm, gakne H=2cm.
MonynpeuHWK OCHOBE BasbKa jefHaK je
NonynpeyYHrKy onvucaHor Kpyra oKo npaswiHor
LecToyrna, na jer= 2 cm. MoBpLlwWHa Barbka je
P=16mcm?

Kako cy BUCKMHe ynmncaHor 1 onnucaHor Barbka
jenHaKe, 1XOBe 3anpemMnHe ofjHoOCe Ce Kao U
MOBPLIMHE OCHOBa, fakne V1V, =1:2,
V,:V,=3:4

CTpaHulie Marber AnjaroHanHor npeceka cy av3
W H, opakne cnegn fajea=4cmu H= 4\/§cm.
lMonynpeyHk on1caHor Basbka je r, =4 cm, a
MONYNpPeuHuK ynucaHor r, = 2/3¢cm, opakne
cnefy Aia je NOBpLUMHA OMUCaHOT Basbka

P, =32H('| + Ji) cm’ 1 3anpemuHa ynmcaHor
Barbka V, = 4873 cm’.

OcHoBa BasbKa je Kpyr ynucaHy
jeaHakocTpaHWUHW Tpoyrao, ofakne gobujamo

fajer= %, OJHOCHO a= 6+/3cm. MoepLinHa

npuame je P, = 108+/3 cm?.
32,

P, = 811(2 +J§) cam?, V, = =5 cm

Mupamuga: P=108 cm?, V = 3643 cm?,

Kyna: P =271 cm?, V =97+/3 e,
Kyna: r=23cm, p= 4::(3 + 2\/5) cm’,
V=8mcm? nupamnga:a=4cm,h=4cm,
5= 2\/5_cm, P= 24(2+J§) cm?, V =16+/3cm’.
P=16mcm? V=8mcm?3.
P= 225;:(1 +5 ] cm?, V=2 2507 cm?,

Ja.”.He. . He./.pa.”. fa.©.[a. .He.". pa.
Ja. 0. He.

A.2.[.2.0.4.B.5.B.5.T.7.B. 5. B.

P=156 mcm2 2. V=48mcm’. 2. V=163 cm’.
P=300m cm? =. P=967 cm?

P=36n(1++2) cm?

P=144mrcm? V=288rcm? =. V=288m cm’.
V=1728mcm?

V=96mcm?

V=288mcm?
V=7223cn’.
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