Op Bojucnas AHgpuh ¢ MapujaHa CTecI)aHOBMh \
hophe lony6osuh e Berbko huposuh

MATEMATUKA 8

Yi6eHuk ca 36mpkom 3ajataka
3a OCMM pa3pef OCHOBHE LWKone

1. oeo

g

AiSoAHT



MATEMATUKA 8
yl,lﬁeHIlIK ca 36I/IpKOM 3afldTaKa 3a OCMWM pa3pe[ OCHOBHe WWKone
1. neo
QOHOALIMIA
et K Pepakuuja @oHpaumje Anek Kagumh
Aytop pap Bojucnae AHgpwuh, Mapujana CredaHoBuh,
THophe lonyboeuh, Berbko fimposuh

PeueHzenT AP Bnagumup Muhuh, npod. matematuke
Bepa Joukoeuh, npod. matematurke
Anekcangpa Munowegwuh, Ol ,»Kapko 3peraHuH ; Hoeu Cag

[maeHW ypeHUK Cmubka Haymoeuh
MpeameTHu ypegHuk  Ap Pagocnae boxuh
Wnyctpaumje  Mapwja NMonoeuh, Shutterstock
JlekTypa v Kopektypa Mwunuua lWapeHau, ap iparaHa begos
Own3ajH  CnahaHa Hukonuh

Mpenom CphaH Monoe

MaTemaTiukm Kyt
M3pgaBay Martematnyku kny6 ,JuodaHT’,
AHO<PAHT Mon JlykuHa 38, Bamero

3au3gaBaya pap Bojucnae Augpuh
Litamna Birograf Comp d. 0. 0., 3emyH
Tupax 3.000
Mpeo n3gare, 2022.
ISBN 978-86-6148-000-3

CIP - Katanoruzauuja y nybnukauuju
HapopgHa 6ubnunoteka Cpbuje, beorpag

37.016:51(075.2)

MATEMATUKA 8 : yLibeHuK ca 36upKom
3ajlaTaka 3a OCMW pa3pe[ OCHOBHe LwKone. [leo
1/ Bojucnae Augpuh ... [w ap.] ; [unyctpaumje
Mapwuja Monoewuh]. - 1. u3g. - Bamero :
Matematunuku kny6 ,[Juodant’; 2022 (3emyH :
Birograf Comp). - 200 cTp. : unycTp. ; 29 cm

Tupax 3.000. - Pewwetba: cTp. 178-198. - Perncrap.
- Bubnuorpadwuja: ctp. 200.

ISBN 978-86-6148-000-3
1. AHgpwh, Bojucnag, 1953- [ayTop]
COBISS.SR-ID 65363721

MWHWUCTapCTBO NPOCBETE, HayKe U TeXHOMOLIKOT
pa3Boja Penybnuke Cpbuje ogobpuno je oBaj
yLIOeHUYKIM KOMMNET 3a ynoTpeby y WwKonama
peluerem bpoj:

650-02-00309/2021-07 og 12. 04. 2022. roanHe.

Copyright © ®oHgauwja Anek Kaeunh, Beorpag, 2022.



1.3. lpumeHa Tanecose Teopeme

Y KOHCTPYKUMJEME ooverveverenmecrresmnsvesssenineens
1.4, CIIMYHOCT TPOYTIIOBE. ceovevevrcsesensenreessessennenee
1.5. CTaBOBM CITMYHOCTU TPOYITIOBA.....ovvvrcveer.

1.6. [TpUMeHa CIMYHOCTK

Ha MPABOYIIIN TPOYTAO .oveveeveresevesssssessrne

1.7. TTpMeHa CNMYHOCTK —

SAHUMIBUBOCTU ..

Mpepnor 3agataka 3a fOAATHY Paj........

TTNTAIINLIE coceeeenneerieccnnreessnsaneeesnssnsasens
Mpeanor TecTa 3HAMbA..uweevisesaressens

Mpeanor KoHTponHe Bex6e

TAYKA, TTIPABA, PABAH

2.1. OpHoc Tauke 1 Npase

ORpPeNEHOCT MPABE.......ov s ssisserene

2.2.OpHoC Tauke, Npase 1 paBHU

OBPENEHOCT PABHM w.ccvcvevcceeeerrenees e
2.3. MehyCobBHN OQHOCU MPABUX ....ooeccvvrvvvrers
2.4, MVMOWNA3HE NMPABE......uvvveererererresssssssssssssssnnes

2.5.OpHoCY NpaBse 1 pasHu
Hopmana Ha pasaH

PacTojatbe TauKe O PaABHM....wvcvvvevverrveerns
2.6. O0HOCH ABE PABHW .......vvvvvveerernreneeserssesssssiione

2.7. HopmarHa npojekuuja Tauke,

MNpage U Oy Ha PaBaH.......ien.

2.8. HopmarnHa npojexuuja npase,

yrao n3meny Npase v PaBHM. ...
RS (0317157 1oL R

Mpepnor 3agaTtaka 3a gofaTHU paj,
Mutanuue

Mpeanor TeCTa 3HAMA...cecerrerrererreenens
Mpeanor KOHTpoNHe BeXOe .............

AMHEAPHE JEAHAYMHE
N HEJEAHAYUHE CA JEAHOM
HETTO3HATOM......ccoovvviincccienns

3.1, T10JaM JEOHAUMHE. ... verrernrerressssssssssssnnnnes

3.2. EkBMBaneHTHe jeiHaunHe.

JInHeapHa JeAHaUNHA. ...

30

32

33
34
35
36

3r

38

41
46
49

52
57

.60

65
69

73

w74

75
76

7
78

82

CAAP>KAJ

<] 1], LRSI
PEU BYTOA 1oovvvsvevssssessomessssssssssssssmssssssssssssssssssssssenssssssssssssses
OBHAB/BAHE MPAMMBA ...voovvvveessnssssssssssmessssissssisssans
T LT TRTZTE Ty 217 o =T OO OO

CAUMMHOCT.....co e,

1.1. TTponOpUUOHANHOCT AYHMH ....coooocevevvvvreree
1.2, TANECOBA TEOPDEME .ovvmmimmiamssmmsmmmissisrss

3.3. EKBMBaNeHTHe TpaHchopmaLmje
JERHRYUARH S s e s B

3.4 Pewasatbe NMHeapaHux jeqHaumHa........88
3.5. JoWw o nMHeapHWM jedHaunHaMa.............. 92

3.6. JegHaunHe koje ce ceoge

Ha NIMHEAPHY JEAHAUMHY vuvvverreesssssssssssssessssass 39
3.7. TpumeHa NMHeapHWx jefHauuHa..............99

3.8. NpumeHa NMHeapHWX jeaHaunHa

Ha NPOBJIEME KPETaHa. ... vvvevrrrcsesenrererrnees 1 02

3.9. Jow Heke NpumeHe
JIMHEAPHNX JEAHAUNHA ccooeevreeceesvvverersessss 105

3.11. ExkBMBaneHTHe HejefHauUVHe.......e 114

3.10. HejeAHAUUHE ...

3.12. EkB1BaneHTHe TpaHchopmaLmje
HEJRAHAUMHA w..oovvevvvvcvvveveernneesseessesssssssnisnnennens | 17

3.13. Pewagatbe NMHepaHux HejefHaunHa 121
3.14. [puMeHa NWHepaHux HejedHaurHa ... 126

Mpepnor 3agataka 3a gopaTtHu pag..... 129
TTUTANINLIE coeeeeeeecveneereeeensnesresensesssnessonsassnnes 132
Mpennor TeCTa 3HAMA....cuieresseseesessasarses 133
Mpepnor KOHTPOJTHE BEXKOE .....cveeevennee 134
TIPU3BMA ...t 135

4.1.TlojaM, BPCTE M €NEMEHTW. ..vvvvvvvvevecrrrneres
4.2. [lnjaroHane npusme u gvjaroHanHu
NPECELN NMPUBME .ooovvvvccriorrrcessreessinensis
4.3. MPEXa NMPUBME ...
4.4. [ToBplUMHa Mnpase npvsme 1 rnpase
UETBOPOCTPAHE MPUBME. .ovvoevcrvrccrirrerrs
4.5. ToBpluKHa Npase TpoCcTpaHe npr3sme
1 NpaBWIHe LecTocTpaHe npusme...... 153
4.6. 3anpemriHa npusme 1 rnpase
UETBOPOCTPAHE MPU3ME..c.ovrvcvverrrccrirers
4.7. 3anpemrHa npase TpocTpaHe npu3me
1 NpaBWiHe LWecTocTpaHe Npusme...... 162
4.8. Heke nprmMeHe NMosplLUrHe
W 3aMPEMUHE MPU3ME. .ooverercevrrrreersirerss

148

158

Mpepnor 3agataka 3a gopaTHW pag.....
TTATANMMLIE e ceccrnenrecscnsnreessenessesensensansnns
[Mpennor TECTa 3HAMA....cuienresserseressasenses
Mpennor KOHTPONHE BEXOE ......croveereene

Pewwera
NHASKC MOJMOBA....oveveescenveeeverersssiseesnsssssssesessssesssns
JINTEPATYPA. coevverrrrrssssnseeresssssssssnesssesssesssssesssssssees



AWHEARHE EEAH&YHHE M HEIEAHAYWHE
CA JEAHOM HEMORATOM

TTOACETHUWK -
nogcehare Ha
NPeTXoaHo
YCBOjeHO rpagueo

?

&
TTpuMep -

peLleHn NpuMep
3a pasymeBatbe
W3NOMXeHor rpagu-
Ba Y nekuunjn

o
Tepferke -
MaTemMaTUyKo
TBphHere Koje ce
KOPWUCTK Y NpoLe-
Cy MaTemaTuykor
3aK/bYyUMBaHA

!

TTpeanor KOHTPOAHE
Bexbe -

KOHTPONHU
3agaum Ha Kpajy

TemMaTcke uenmHe
3a Camonpougry
3HaHa YYeHWKa

Aatn cy guge-

pPeHUMpaHo 1
no obpazoBHUM
HVBOWMa

AeduHuumia -
objawrsetrse
matemarnykor
nojma

3
3anaum -
3afaum 3a
yBexbagare
nopehaHn no
TEXWHW U cno-
MEHOCTU

4
[Tpeanor 3aaataka
33 ADAATHU paA -
3afalmW 3acHo-
BaHW Ha Npo-
Wwupetbma
HacTaBHWMX
cagp#aja npu-
MepeHo y3pacTty
M MatTeMaTUUKNM
cnocobHocTUMa
YYeHWKa




PR ER A GRERBREANAIHHAR

TTManmue —o———

KpaTKu 333K Ha Koje
ce Tpaxe 6p3m ogro-
BOPM (pa/He) 1 Koju ce
YyrnaBHOM pelasajy
Be3 BenuKar payyHatba

TTpeAAOr TecTa 3HaHa - c»—‘
TeCTOBM Ha Kpajy CBa-
Ke TeMaTCKe LennHe
cajipe Mo ocam 3a-
faTtaka BULeCTpyKor
n3bopa yrnaBHoOM

ca net noHyheHmx
ofiroBopa

Aparu y4eHuum,

MNpen Bama je npBun geo yubeHnka Matematrka 8 y

kom cy obpaheHe HacTaBHe Teme:,CnMUHOCT',, Tauka,
npasa u pagaH’, ,JInHeapHe jefHauynHe N HejegHauYNHe"
n,MNpuama” Hagamo ce ga he Bam yL6eHuKk 6mtn

O KOPUCTU NMPUANKOM YCBajatba HOBUX U NpoBepe
CTeyeHux 3Hama. Bepyjemo ga he 6utm og nomohu n
HacTaBHMULMMA NPU OCMULLIbaBakby peJoBHE 1 AOAaTHE

HacTaBe W tbeHe peanunsayuje.

3axBasrbyjemo ypeaHULVMMa Ha Tpyay Aa Krbura 6yae
npernefHa 1 ycknaheHa ca ctaHgapAvma KBanuteTa
yyubeHuKa, Kao 1 peLeH3eHTMa Ha npuMmeabama v
cyrecTujama y HacTojamy ga yyubeHuk byae KopucTaH.

AyTopu

L—a JAaHMM/AMBOCT -

MHTEPECAHTHE YUH BHU -
Le Y B3 Ca HACTABHUM
CanpKajeM y OKBUpY
DAPEREHE ABKLM|E




AAreBapcku canpajy

OFHaB/MAarbe Y cefMoMm paspefly yno3Hanu cMo cajipkaje Be3aHe 3a KBaJpaT M KOpeH
peanHor 6poja, cTeneHoBake OpojeBa (Kaga je nsnoxunay npupoaaH 6poj),

- vioa nonnHome, onepauuje ca NOANHOMMUMa W NpYMeHama NoMMHOMa... 3ajaum
3 (. paspeia KOjun crefie UMajy Lunsb fa HabpojaHe cagpaje 06HOBMMO:
1. M3pauyHaj:
3 2
a)17% 6) (-9)% B) [8] ; r)1,4% A) =52
2.0ppepw:
a) 49 ; 6) JE' B) /0,36 ; r (=7
r 8_] r r r -
24 . 25
3. N3pauyHaj BpegHOCT n3pasa: BOSR
4.YnpocTu nspas a)(x+1)2x-3)-x(x+ 4); 6) (y-3)2
5.PacTaBu Ha uMHKOLE n3pase: a) x> -49; 6) y*-2y? + 3y.
6.Pewn no x nponopuunjy x:9=16:24.
7. AKo 3 cBecKe KollTajy 95 AnHapa, KONMKO cBe3aka ce Moxe Kynutu 3a 380 guHapa?
2
2 4
8. M3pauyHa;j: ———.
pa4yHa) [3 5]
, 9
9.0ppepw: 1+ .
16
m n 3
(a -a
10. N3spauyHaj BpeaHocT M3pasa ———— (m,neN,m>n).
a”:a"
11.YnpocTnTn nspas a)E+1)0E=-1)-03-2)% 6) (y*-4y)-.

12. PacTaBUTK Ha urMHMoLe n3pas (x*+ 2x2+ 1) — x%

13.Cymy op 1020 gnHapa nogenny pasmepu a:b:c, akoje a:b=1:2 1n b:c=3:4.

14. Ako Tpy monepa 3a 4 faHa oK-
peye 5 CTaHOBA, KOMNKO CTa- *J—H
HoBa he oKkpeunTn 5 monepa ?
3a 12 paHa? J s i

[N



[eOMeTpu|CKU CaapIKaju

Y ceMoM pazpefy ynosHainu cMo cafipkaje nosesaHe ca MuraropnHom OBHaB/oakbe
TeopeMOoM, MHOTOYIIOM 1 KPYroM U1 YITIOBIMA Ha KpyTy, Kao 1 06MMOM
1 MOBPLUMHOM Kpyra i MpUMEHY...

3afaum Koju cnefie nMajy Ub Aa HabpojaHe caipaje 06HOBUMO: 3 (. paspeaa

rpasusa

15. KateTte npasoyrnor Tpoyrna numajy gy)uHy 5 cmun 12 cm. M3pauyHaj gy»<nHy xuno-
TeHy3e Tor npasoyrnor Tpoyrna.

16. CtpaHunua KBagpaTa UMa ayuHy 10 cm. Ogpean Ay>KMHy AujaroHane Keagpara.

17.CTpaHuua jegHaKOCTpaHUYHOT Tpoyrnia nma AayKuHy 12 cm. VspauyHaj gyKunuHe
nosynpeyvHrKa onmcaHor 1 ynucaHor Kpyra y Taj Tpoyrao.

18. Konvko gnjaroHana nma npasuiiHM MHOTOYyrao Koju nma 16 ctpaHuya?
19. Moxe nn 306Mp YHyTpaLlbUX YrioBa KOHBEKCHOT MHoroyrna 6utu 1 000°7

20. UeHTap KpykHMUe onncaHe oko Tpoyrna ABC je Tauka O. Konnku je < ACB, ako je
X AOB = 37°7

27.Ynopedun NoBpLWKHY KBagpaTta uuvja cTpaHuua nMa gyxuHy 10 cm 1 Kpyra uujm
NPeyHuK nma ayxuny 12 cm?

10cm

22, [lyKMHe cTpaHMua npaBoyrinor Tpoyrna ogHoce ce Kao 3 : 4 : 5. M3pauyHaj obum
TPOYrna, ako je terosa NoBpLWMHa 54 cm?.

23. InjaroHana kBagpata uma ayxumHy 10 cm. Konwvka je ctpaHuua KBagpara Koju nma
ocam nyTa sehy nospLunHy of gator?

24. 36uvp gy>KnHa CTpaHnLa jeAHaKOCTPaHUYHOT Tpoyrna je 20 cm, a kbMXOBe NOBPLUVHE
ce pasnuKyjy 3a 30\/§ cm?. Konvka je pasnvka buxoBux obrma?

25.TlocToju N KOHBEKCaH MHOTOYrao Koji MMa YeTupn owwTpa yrna?

26. V3pauyHaj 36Mp yHyTpallhbKX Yr1oBa KOHBEKCHOT MHOMOYI/a Koju uma 77 gujaro-
Hana?

27.Y Kpyr je ynucaH yetsopoyrao ABCD. Opgpe-
antu yrnose <X CDA n <t DAB, ako cy MepHM
6pojeBm yrnoea <X ABC=100°n < BCD=78°.

28.TMonykpyr nma o6um 16 + 8. Konwka je nosp-
LWMHa Tor nonykpyra?

m




1.Ha jegHom peny peujer UrpanuiuTa NOCTaB/beHa je Kpy)KHa NoANora nonynpeyHuKa
5 m. Konuky noBpLvHy UrpanviiTa Nokprea Ta nognora? Mprkaxu noctynak u 3ao-
KpY»<u TauaH O4roBop.

5m? 57 m? 10 m? 107 m? 25 m? 257 m?

2. N3pauyHaj 12% og 800. [NprKam NocTynak 1 3anuium TauaH ofiroeop.

Oprosop:

3. Konuko gujaroHana ,nonasn” n3 tTemeHa KoHBeKCcHor ocmoyrna? lNpukaxum nocTynak v 3ao-
KpYy»u Ta4yaH oAroeop.




4. Qy¥nHe oCHOBMLA jegHaKoKpaKkor Tpanesacy 12cm 1 6 cm, a beroBa BUCKUHa je 4 cm.
N3pauyHaj noBpLUMHY 1 06um Tor Tpanesa. [puKakm NocTynak 1 3anuilmn TayaH OgroBop.

[MoBpwuHa Tpanesa je: cm?. Obum Tpanesa je: cm,

2
5. M3pauyHaj BpefHOCT 13pa3sa: [ 169 - 25 - ,/% .TpUKa)Xn NOCTYNaK 1 3a0KPYKM TauaH
ofroBop.

2 6
6. N3pauyHaj BpegHOCT n3pasa: :

3.3 , MPUKaXN NOCTYMNaK 1 3a0KPYXKW TavaH OQroBop.

9 27 66 81 144 243




7. 0atn cy nonuHOMM: A=2x-5,B=x+1unC=2x?-9x + 14.
Oppepy nonuHom D = AB — C, npuKaxkun MocTynak 1 3a0Kpy»un TauaH oarosop.

6x+9 6x-19 -12x+ 19 42 -16x+ 14 A2 -12x+9

8. M3pauyHaj 36up nospwnHa obojeHNX KBagpaTa
Ha cnuum (ecHo) ako je Ay»KuHa ayxun AB =9 cm,
AC=5cmu CD = 3 cm. [puKaxun noctynak u
3anunLLK TayaH Ofrosop.

36mp noBpLIKNHa 000jeHNX KBagpaTa Ha Clivum je cm?,
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KAKO JE TANEC NU3SMEPWO BUCKWHY KEOMCOBE MMPAMWUIE?

Keoncosa nupamupa je Hajseha v HajcTapuja of Tpu erun-
natcke nupamunge kog Mise n yjeaHo Hajseha nupammaa Ha
ceety. YecTto je Ha3mBajy ,Benuka nupamuaa“ Msrpahena je
Kao rpobHuua ervnaTckor papaoHa Keonca 'y XXVI BeKy . H.e.

Bucoka je 138,75 m, gyxuHe 225 m 1 obyxBaTa NOBPLUNHY
of 5,3 ha. Ha w0j je paguno 100 000 reyan aBageceT roanHa,
no TpW mecela rogullkbe, y Bpeme nonnase Huna, kaga ce
Huje morna obpahumBaTi 3emsba. Y wy je yrpaheHo oKo 2,5
MmunuoHa bnokoBa. KameHn 6n10KoBM Cy O1UNKW TEWKK o 2 A0
4 ToHe (HajBuwe 7,5 TOHa).

Benuku rpaHnTHM HeoTecaHn 610KOBW, Kojuma je rpaheH nna-
¢$OH 3a KparbeBCKM canoH, Texxunu cy npeko 50 ToHa. [Tpema
nucakby XepoAoTa, npunpeme 3a rpaftby Keorncose nupamuae
Tpajane cy slwe of 20 rognHa.

3a aHTWUUKY UMBUNM3aLMjy BENUKK je Mpobnem 6ro nspauvyHa-
BaH-e BUCMHe Keoncose nupamuge. MNpobnem je pelumo rpuku
matematmuap Tanec n3 Muneta. Kako? [letar/bHO 1 cucteMa-
TUYHO NpPOYUYaBarbe HapeaHUX cagpaja fahe Ham ogroeop
Ha OBO 3aHUAJBUBO NUTaHbE.

Tanec nz Muneta (624.r. n. H.e. - 547.1.N. H. e.) 61O je ak-
TWBaH Kao MaTeMaTMuyap W Kao ApkaBHUK. CMaTpa ce aa je
OH NpBK yTepano BennunHy CyHua (CyHueBOr Kpyra), Kao 1
sennunHy Meceua, 3a Kojy je TBpAMO 4a U3HOCK CefaMcTo [Ba-
necetu geo CyHueBor Kpyra. AHTUUYKM UCTOpUYapK HaBode aa
je kop ErunhiaHa yuno reomeTpujy 1 Aa je NpBu Y KpYyr yLpTao
npasoyrnu Tpoyrao.Y Erunty je pasmuiisbao o nonnasu Huna
W 3aKmbyyro ga ,erecuje’, Tj. ropuLib BeTPOBK Ha Erejckom
MOpY, OMeTajy Body Aa Teye y mope. Ty je Hayumo 1 ycaBpLIno
reoMeTpujy. XujepoHnm npuya fa je Tanec n3amepmuo n BUCUHY
nUpaMnaa No UXOBOj CeHLM, NocmaTpajyhin TpeHyTak Kaja
CY Halla ceHKa W Hallla BUCKHa UCTe Jy>KUnHe.

- ‘ | f |=




Y cBakOAHEBHOM »KMBOTY MOjaM CJIMUHOCTI YECTO Ce MOMUHLE, anK TELWKO Aa he HaM HeKko
npeyrsHo AedprHUCATK Taj Mojam. 3HaMO Aa CY CITMYHK: KOLJKa U KOLKMLIa, Manii 1 BENTVKM
KpYr, CMUMOONK Ha pavyHapy 3a UCTO CNIOBO Y OKBUPY jeaHOr ¢poHTa.

aaaaadaaaaaaaaaa

AKO Ce Ha MHTEpPHETY NpeTpaxyje nojam,CIMYHOCT, oHAa he Hac Hajeehin feo ogpeaHMnLa
ynyTUTU Ha MaTeMaTUUKK, TaUHKje, reoMeTPUjCKM Nojam cnnyHocTK. LInib oBe HacTaBHe Teme
jecTe ga ce getasbHMje yNo3Hamo ca NOjMOM C/IMYHOCTI Y FeOMETPUjL 1 YKaxKemMo fa — Nopes
noayaapHOCTY Koja nofpa3symeBa fa ce nogyaapHe ¢urype mory 4OBeCT/ A0 NoKnanakba
— MOCTOj1 1 CIMYHOCT KOja yKasyje Ha jefHaKocT 06i1Ka, a pasnnumnTocT BennunHa. YBog
y pasmaTpatbe CIMYHOCTK Y Be3U je Ca NojMOM NPONoOpLUNOHaNHOCTH.

TTPOTTIOPLIMOHAAHOCT AY>KM

.-"|
\

[la ce nopgcetnmo: Pasmepa npeacTaB/ba O4HOC [Be BENIMUMHE KOje ce Mepe UCTUM
jeaMHMUama, a jegHaKoCT ABejy pasMmepa ogpehyje nponopuujy.

BenuunHe a n b nponopumoHanHe Cy ca BeNMunHama c u d ako Baxu a: b= c:d.

a
Tapa je 7= —;, ogHOCHO ad = bc.
\ b d W

a c.
AKO cy BeninuuHe a, b, ¢ U d y>kUHe OyXKK, 1 aKOo Cy pa3mepe b " ¥ jenHaKe, Tafla BaXu

nponopuujaa: b =c:d, a 3a Te fjymn Kaxxemo Aja Cy NPONopLUOHanHe.

Jatecy gyxuna=4cm,b=3cmuc=12cm.Ogpean Oy x Tako a Baxu nponopuuja
a:b=c:x.

Peweme: 12
M3a:b=c:xcnegnpajed:3=12:x 0agHocHO 4-x =3 12.Opatne jex= 3" ,
OJIHOCHO X =9 cm. 4

-

t}_{_{ | Heno3sHaTty gy x 30BeMo 1 YeTBpTa (reomeTpujcka) nponopumnoHana.

“

[eorpadcka KapTa je KOHCTpyncaHa y pasmepn 1:2 000 000. Konvko je BasgywHom
NVHWjoM pacTojare nsmehy Bamesa u Lanuya, ako je Ha reorpadckoj KapTu To pac-
Tojakbe jeaHako 3 cm?

Pewemne:

Pactojarbe n3mehy BarmeBa u LLlanua Ba3gywHomM MIMHNjOM — 0BeneXnmo ca X.

Kako pasmepa Ha reorpadckoj KapTu ogrogapa pasmepu y Npupoam, BaxKm jeaHaKkocT
1:2000000=3:x.

PewwaBarem oBe nponopuuje gobuja ce gaje 1-x=2000 000 - 3, na je x=6 000 000 cm.
Kako je 6 000 000 cm = 60 000 m = 60 km, 13 Tora cneau ga je pactojatbe nmehy
Bampesa u LLlanua Ba3aywHom nuHWjom jegHako 60 km.




e g viMelp 3

MNpaBoyraoHa napuena unja je ay»nHa 40 m n wupunHa 30 m, y ypObaHUCTUUKOM NaHy
rpaga nma gumeHsuje 10 cmm 7,5 cm. Y Kojoj pasmepu je ypaheH Taj ypbaHUCTUUKN
nnau?

Peweme:

Pasmepy ypbaHUCTUYKOr nnaHa ogpegrheMo Ha OCHOBY UMHeHKLE Aa OYKUHW
of 10 cm y nnany, ogroeapa 40 m y npupogun. To 3Haun Aa je pasmepa jegHaka:
10cm:40m=10cm:4 000 cm = 1 :400.

Huje Tewko npoeeputn ngaje 7,5cm:30m=75cm:3 000 cm = 1 :400.

Pa3mepa y Kojoj je ypaheH Taj ypbaHuctuuky nnaH je 1 :400.

Mopen nojma NPONOPLMUOHANHIX BYXW, yBeWwheMo 1 NojaMm CaMeprbuBIX SYKM.

Oy»u an b cy cameprbMBe ako NOCTojy palMoHanaH 6poj g Takas fia je g = q, OAHOCHO
a=q-b.

To 3HauW Aa ce Hemo3HaTa AYXK OY)KUHE a MOXe M3MepPUTH NTeHMPOM Uija je jeAnHNYHA

ayx b.
1ol viMie lp] 4

MpoBepw fa N cy cameprbuBe OyXu:
a)l7mnilm;
6)5cmu3dm;

B) \/8_cm n ﬁcm.

Peweme:
a) Kakoje 17 m:1m=17,WwTo je pauroHanax 6poj, tocy ayxunog 17 mwm 1 m camepromee;

. 1 . .
6) Kako je 5cm:3dm=5 cm:30cm=—, W70 je paynoHanaH bpoj, Tocy Ayxmnoa5cmu
3 dm cameprbuBe; 6

B) Kako je /8cm:~/50 cm=2y/2cm:5v2cm= £ , WTO je payuoHanaH Bpoj, To cy AYXHK
oa /8 cm 1 /50 cm camepJbuBe. >

1B v e B 5 |

Ja nw cy gmjaroHana v cTpaHuLa KBagpaTa camepronee ayxn?

Peweme:

AKO CTpaHMUa KBagpaTa UMa OY»KUHY a, Taga AuMjaroHana KBagpaTta uma gyKuHy a2.
Kako je av2:a=+2,a2 HWje pauynoHanaH eeh npaunoHanaH 6poj, AnjaroHana Kea-
ApaTa 1 CTpaHnLa KBagpaTa HACY CaMepsbrBe OYXN.

r g viMelpl 6
Kaga ce KpyxHuUa npeyHrKa d ,McnpaBn’, Kpy»kHa NuHuja noctaje ayx O. [la nn cy
ay*xn O n d camepsbrBe gyxn?

Peweme:
AKO NpeyHUK Kpyra uma ayuHy d, Taaa je O = dm. Kako je dm:d = m, a m H1je paymoHa-
naH 6poj, ayxun O n d H1UCY cameprbuBe.

m




1.0ppenn pasmepy AyXu a u b, ako cy brxoBe JyKuHe:

ala=3cm,b=12cm; 6)a=5mm,b=10cm;

B)a=4dm,b=14cm; rla=6m,b=3cm.
2. 3a0Kpy»u CrnoBa ucnpef pasmepa Koje cy jeiHake 2 : 5:

aj2cm:5m; 6)40cm: 10 dm; B)4km:1000m;

r’1Tm:25dm; a)6dm:3m; Hh)8mm:2cm; @) 200 m:5km.
3. [la nn cy cameprbuBe [yXu:

a)/cmwn 35cm; 6)3dmwn 11 cm; B)1,2mv|\/§m;

r) \/1_8cmm 12cm; n) \/Emw 80m?
4.Y nponopuuju a: b= c:d ogpean Heno3HaTy NPONOPLUOHaNy akKo je:
ala=14,b=22,c=7; 6)a=12,b=20,d=15;, B)a=18,¢c=27,d=21.

5.Teorpadcka KapTa je ypaheHay pasmepu 1:1 200 000. MaHacTtup lNpauaHwuua u Mehka
naTpuvjapLlivja cy Ha KapT¥ ygasbeHn 65 mm. Konvko N3HOCK HBUXOBO pacTojambe y
npupogmn?

6. PacTtojarbe Ba3gyLlwHOM nnMHMjom of beorpaga go Huwa je 240 km. Konnko he 6utn
OBO pacTojatbe Ha KapTu Koja je KOHCTpymrcaHa y pasmepn 1:2 500 0007

7. ®ypbancko nrpanuwre unje cy gumeHsuje 100 m 1 70 m HaupTaHO je Ha NnaHy uunja
je pasmepa 1:10000. Ogpenn gumeHsuje dyabanckor urpanumiiTa Ha TOM NaaHy.

8. MoBpLlNHa HKBe KBaapaTHOr 06M1Ka Ha Yp6aHUCTUUKOM Mnany je 16 mm? Konuka
je MoBpLUMHa Te WbLBe Y NPUPOAMU, ako je nnaH paheH y pasmepn 1:20 0007

9. OcHoBuue Tpane3sa cy 36 cm u 20 cm. [la nu cy oHe camepsbrBe ca CpefHOoM NUHUjOM
TOr Tpanesa?

10. CrpaHuue npasoyracHuka cy 15 cmw 36 cm. [la v cy oHe cameprbuBe ca ivjaroHa-
NIOM TOT NpaBoyraoHnKa?

11. CTpaHuLe npaBoyraoHnKa ce oaHoce Kao 3 : 2. [la v Cy OHe camepsbMBe Ca MpeyHu-
KOM KpYra On1caHor OKo TOr NPaBOYyraoHUKa?

12. Heka je ABC npaBoyrnun Tpoyrao ca npaBmuM yrinom y TeMeHy A. Ogpeau ga nu cy Katete
TOr TPOYrna, CBaka MOHaoco0, camepsbrBe Ca XMNOTEHY30M, aKo je:

a) AB=3cm, AC=4cm; 6) BC =8cm, AC=4+3cm; &) AB=+/50cm, BC=13v2cm;
r) AB=10cm,AC=8cm; 1) BC=+125cm, AC =2cm; h) AB=3+27cm, BC=18cm?

13. la N cy nonynpeyHnym ynmcaHor 1 ON1McaHor Kpyra jejHakoCTpaHWYHOT Tpoyria
camepsbuse ayxun?

14. la nn cy BUCUHa 1 CTPaHWLa jeJHaKOCTPaHWYHOT TPOYra caMeprbrBe Ay»Kin?

15. la nu cy cTpaHu1La NpaBUIHOr LWeCTOoYr/a U NonynpeyHnK HeroBor onncaHor Kpyra
camepsbuse ayxun?

16. Ja nu cy pya n Kpaha aunjaroHana npaBWIHOT LWeCTOYra cCaMeprbrBe AyXu?

“



Tanecosa TeopeMa

Y npeTxofHoj nekymnju ogpehrBanu cMo YeTBPTY reOMeTPUjCKY NPONopLUoHany, kaaa
CMO 3Hanu Jy»WHe npeocTtane Tpu AyXu. [ocTaB/ba ce nuTatbe Aa nu je Moryhe npobnem
ofpehunBarba UeTBPTE reOMETPIjCKE NPONOPLUOHaNe PeLnTyi KOHCTPYKTMBHO. OfHOCHO,
Aa N je moryhe KOHCTpyMCcaT Ay X 33 KOjy BaXku a: b = C: X, ako Cy fy»KunHe ayun a, b v ¢
jenHake Tpuma Aatm gyxuma. Nprmepu Koju cnepe, Aajy OAroBoOp Ha To NuTakbe.

% —RENAYEEEE
Kpaun AD v BCtpane3a ABCD umajy gy»unHy 20 cm v 16 cm. Heka je MN cpeprba nuHWja
Tpanesa ABCD, PQ cpefra NnuHWja Tpanesa D C
ABNM v RS cpepra nuHnja Tpanesa MNCD.

a) Mi3pauyHaj ayxune ayxu AP, PM, MR n RD R S
n gyxun BQ, QN, NS n SC. M N
6) Oppenm oaHoce AP: PD, BQ: QC, AR: RD / \
1BS:SC. P/ ﬁ
A B
Peweme:

a) Kako cy MN, PQ v RS pegom cpefre nuHuje Tpanesa ABCD, ABNM v MNCD, To
cy M un N cpeguwTta Kpakosa AD n BC, Pu Q cpeguuwta KpakoBa AMM BN W Rn S
cpenvwTa Kpakosa MD n NC. Opaspe cneamn fla je AP=PM=MR=RD=5cm un
BQ=QN=NS=SC=4cm.

6) TpaxeHu ogHocnm cy AP:PD=5cm:15cm=1:3,BQ:QC=1:3,AR:RD=3:1n
BS:5C=3:1.

- .

Mpumehyjemo Aa napanenHe npaBe Ha ABeMa NPOW3BOSbHUM MpaBaMa oaceLajy nponop-
LMOHanHe oaroeapajyhe ogceuke.

r TPy Me P 2]
C

Hauprajmo caga ayx DB’ napanenHy ca CB, Tako D
pa B’ € AB n obenexnmo ca S, N'n Q' npeceuHe
Tauke oBe gy»u ca gyxuma RS, MN v PQ. Ako je

AB=32cmuCD=8cm: M N

a) M3pauyHaj ayxune gyxun DS’ SN, N'Q’, QB v p \Q, \Q
ayxu RS, MN', PQ'wn AB". / \ \

6) Oppean ogHoce DP: DA, DQ’: DB’ n PQ’: AB". e i 3

Pewemne:

a) Kako cy DS'SC, S'N'NS, N'Q'QN v Q'B’BQ napanenorpamu, 13 Tora cnegun ga je
DS'=SN'=NQ'=QB'=4cmujows CD=S55"=NN'=QQ'=BB'=8cm. [larne je MN cpeatba
nnHnja Tpanesa ABCD, na je MN =20 cm, ogakne cneguv ga je MN'=MN-N'N=12cm.
N3 Tpane3a ABNM, Ha nctn HauvH, gobujamo aa je PQ = 26 cm, OJHOCHO
PQ’=18 cm, a n3 Tpanesa MNCD gobujamo aa je RS = 14 cm, ogHocHO RS'=6 cm 1
jow AB’=AB-BB'=24cm.

6) TpaxkeHn ogHocn cy DP:DA=15cm:20cm=3:4,DQ":DB'=12cm:16cm=3:4
nPQ:AB'=18cm:24cm=3:4.

L o




YoyaBamo fAa ABe NapanenHe npase Ha Kpauuma yrna oaceuajy nponopunoHanHe oarosa-
pajyhe oaceuke, 1 fia Cy rriMa NMPONOPLMOHaNHK 1 oAroBapajyhv ofceuun Ha napanenHmm
npasama.

O 3aKOHMTOCTMMa KOje CMO Youunnn y MPeTXOAHNM NpuMeprmMa roBopu Tephetbe, y maTe-
MaTULK NO3HaTo U Kao Tasecoea tieopema.

b1

9 MpaBe p 1 g NpeceyeHe cy NapanenHUm npasamaa, b p/ \q ,
ﬂﬂmmmﬂ W ¢, Tako Aa cy ogroBapajyhe npeceyHe Tauke pegjom: @ A A
A, Bn C Ha npaBoj p n A; B’'v C'Ha npaBoj q. / \
raga sanan: A8 AB’ b / 8 \B
gEE B'c’ C C

[ee napanenHe npaee au b ceky Kpak Op KOHBEKCHOT

Bﬂmmmﬂ yrna pOg pegom y Taukama A 1 B 1 Kpak Og y Taukama aA p
A B (aNp={ALaNg={A},bNp=B,bNg=BYH. °
B
OA OA _AA, .
Tapa saxmu: 0B~ 0B, BB, va 81\ A|\ g

Kopuctehin ocHoBHa CBOjCTBa NPONOpPUKWje, MOXEMO 3aKJbyunTn aa Baxe n cnegehe
jeaHakocTI:

OA_0B OA_OB OA _OB

OA, OB, AA, BB, AA BB,

MpeTxoaHO TBphHere BaXn 1 ako ABe napanenHe
npaBe ceKy Kpake YHaKpCHUX yrnoBa:

OA_OA _AA
OB OB, BB,
TPl viM e gl 3

Heka cy a v b aBe napanenHe npase Koje ceky
Kpak Op KoHBeKcHor yrna pOg peAoMm y Taukama
AnB,akpak OqyTaukama A 1 B,.

. o 0B BA
OKaXVMo Aa je Taga 0B, BA -
Pewwetbe: 7 B\ AN 4
. . OA OA .
Mo TanecoBoj Teopemu je OB OB k,keR, naje OA=k-OB, ogHocHo OA,=k-OB,.
1

Kako je BA=0A - 0B, 1o garve cnegn BA=k-OB-0B=(k-1) - OB.
Ha cnuyad HaunH gobujamo fa saxn nB.A = (k—-1)-OB,.

BA (k-1)-OB OB
B,A (k —1) -0B, OB,

3 nocnepre ABe jefHakoCTv cneu Ja je
nokasartu.

,lITO je n Tpebano




17.Heka je AB || CD (gn cnuky). Oppeamn ay»KMHe ay»Ku X 1 y ako je:

a)OA=6cm,0C=15cm,0OB=4cm,x=00D; cl—%
6) OA=12 cm,AC=18 cm, OB =8 cm, x = BD; AL—"]

B8) OA=8cm,OB=10cm, BD =8 cm, x=AC: D<
r)AB=9cm,CD=12cm,0C=16cm, 0D =20cm,x=0A,y=08; Bty |

p) AB=10cm,CD=16.cm,0A=5cm, OD =20 cm, x=0C, y = 0B; D ™1}

H)OB=15cm,AB=6cm,AC=8cm,CD=10cm,x=0A,y =BD;
e)AB=15cm,CD=25cm,AC=10cm,BD =20 cm,x=0A, y=0D.

18. Ha ctpannuym PQTpoyrna PQR faTa je Tauka S, a Ha cTpaHmum PRTauka T. Ako je ST|| QR,

PS5=4m,50=2m,PT=6mu QR =9 m, ogpean gyxuHe ayxun ST, TR v PR.

19. Ha ctpaHuym KM tpoyrna KLM pata je Tauka Y, a Ha cTpaHuum KL Tauka X. Ogpegu

pyxuHe gyxum KXun KM ako je KY=4cm, XY=5cm, XL=2cm, LM =10 cm, n aKo je
XY || LM.

20. [laT je Tpoyrao ABC 1akaB fa je AB=6 cm, AC=8 cm 1 BC= 12 cm. Ha ctpaHnuama AC

n BCyoueHe cy Tauke D n E Tako fia je DE || AB. Ako je CD = 6 cm, u3pauyHaj ayXuHe
nyxu CEn DE.

21. Ha ctpannum ACTpoyrna ABC fjaTa je TauKka S, a Ha cTpaHuuun ABTauka P. Ako je PS|| BC,

AC=20m,AP=15m,BC=10mwn AS:5C=3:2, ogpeaw ay>kunHe gy»u PB n PS.

22. Hakatetn ACnpasoyrnor Tpoyrna ABC gata je tauka N.[1peceKk HopMmane KOHCTpyuncaHe

23.HekajeA B, [|AB,||AB,||AB,nAB=4cm AB =6cm,

24. HekajeAA ||BB,||CC,nSA=2cm,SB=5cm,BC=3cm,

y Tauku N ca xunoteHy3som AB je Tauka M. Ogpenun pyxune gy»xu CN, BM, ACn AB ako je
AN=4cm MN=3cmwnBC=9cm.

AB,=10cm,AB,=15cm,0A, =5cmun OB,=9cm.
V3pauyHaj ayxunHe ayxm OA,, OB, B B,,A A, A,A, BB

13771 T2 T2 Ty F 3Ty

BB, =4 cm n SB,= 6 cm. M3pauyHaj Ay>KuHe ayxm
CC,, SC,B.C,AA,SA nAB.

1

25.Y jepHakokpakom Tpoyrmny ABC (AC = BC), ocHoBMLUa je 24 cm, a Kpak 20 cm. Ha kpaky

AC youeHa je Tauka D, Koja Kpak Jenu y ogHocy 2 : 3. [1paBa Koja cagpu 1auky D n
napanenHa je BUCMHN Tpoyrna n3 TemeHa A ceye Kpak BCy Tauku E. MI3pauyHaj gy>kuHe
nyxun CD v DE.

26. Heka je S ueHTap ynucaHor Kpyra jeaHakokpakor Tpoyrna ABC (AB=AC). Akocy D n

E Tauke y KojuMa ynnucaHn Kpyr goaupyje pegom kpake ABn ACw ako je AB=8cmwn
BC =12 cm, nzpauyHaj gyxunHy gyxu DE.

m



TTpuMeHa TanecoBe TeOpeME
Y KOHCTpyKUMjama

MNokaszahemo kako ce Tanecosa Teopema Moe UCKOPWUCTUTK 3a noaeny npon3eorbHe AYKU
Ha je,uHaKe nenose. npl/IMeTVIMO Hajnpe Ada Ha OCHOBY MpPeTXo4HO NoKasaHe nodiegnue
Tanecose Teopeme MOXEMO Aa 3aK/by4lMMO CJ'IEﬂEhe:

U,, .
_ x}, AKQ napanenHe npase ceky oba Kpaka HeKor yrna v Ha jeqHOM Kpaky

ﬂﬂﬂ[ﬂmﬂ oapehyjy jenHake oaceuke, Taga cy OACeULM U Ha APYrom Kpaky meby-
CcoBHO jeaHakw.

fakne, ako Baxu OA =A A=A A =AA wp [[pllp,llp,
Tapajew OB =B B.,=B.B.=B.8B,.

mjglviMe gl 1

HaupTtaj npon3BosbHy Ay AB n nogenn je Ha 5 jefHakunx genosa.
Peweme:

Hajnpe KOHCTpyMWMMO NPOU3BOJbHY Nonynpasy U3 TemeHa A. Ha 0Boj npaBoj ofa-
pepumo Tauke A, A, A, A, n A, Tako fa je AA = A A,=AA,=AA,=AA.. KposTauke
A, A, A, A, KOHCTpYUWMMO NpaBe Koje Cy napaneniHe npasoj BA,. [peceuHe Tauke
OBVX NPaBUX ca fiyxu AB osHauumo B , B,, B, n B,. OBnm Taukama Ay AB je nogembeHa
Ha 5 jegHakux genosa.




r miplviMe 9] 2 |

HaupTaj npoussorbHy Ay AB 1 nogenu je Ha gBa gena Taukom M, Tako pa je
AM:MB=5:2.

Peweme:

Kopuctnhemo nogeny gy»u Ha cefam jefHaKnx genosa. Ha nonynpagoj u3 TemeHa A

KOHCTPYMLINMO 7 TauyaKa, TakBMX Aa Cy pacTojarba CBaKe [iBe y3acTomnHe Tauke mehy-

COBHO jeAHaKa. lNeTy Tauky o3Haunmo A,, a ceamy A,. Tafja je AA 1 AA,=5: 2.

Kpo3 Tauky A, KOHCTPYWULWIMO NMpaBy NapanesiHy NpaBoj BA, 1 Tauky npeceka ca ayxu

AB obenexumo ca M.

Tapa je, Ha ocHoBy TanecoBe Teopeme AM:MB=AA:AA =52,

na je oy AB taukom M nogerbeHa y TpaXeHOM OAHOCY. A
2\

\,

- =

. 1101l e [p 3 |

[aTa je gy Ay*KMHe a. KOHCTpYMLIKN Oy AYXKWHe X, TaKo Aa Baxkn a:x=3: 2.
Pewemne:

KOHCTpyKLMjy MOXeMo M3BeCTM Ha BULLe
HaumnHa.

MpBuY HauuH:

KoHCTpynwnmo Ase npounssosbHe nony- y \
npase Op n Oq. Ha nonynpasoj Op KoH- 7 -
CTPyMWKMMO Tauky A, Tako ga je OA =a.
Ha nonynpasoj Og ogpeawmo ner (3 + 2 = 5) Tauaka M, M,, M,, M, n M, Tako pa je
OM, =M M,=MM,=MM,=M,M.. Kpo3 Tauky M, KOHCTPYMLUIMMO NpaBy m napanenHy

npasoj AM,. [peceyHy Tauky npase m u nonynpase Op 03Haunmo ca B. Ha ocHosy

_O0A_ OM,
TanecoBe Teopeme je — =
AB~ MM,

a 3 .
+ OJHOCHO — = 5 na je oy AB TpaxkeHe QyXKUHe X.
X

Opyrn HaunH:

KOoHCTpynwnmo aBe Npon3BosbHe nonyrpase

Op n Oq. Ha nonynpasoj Op KOHCTPYUILUMO

TauKky A Tako fAa je OA = a, a Ha nonynpasaj Og

oapeanumo Tpu Tauke M, M, n M3 Tako paa je 3

OM, =M M,=M M,. Kpos Tauky .f.M2 KOHCTPYWWKW- @ a E‘,‘

MO npasy m napanenHy npasoj AM,. [peceuny

Tauky npase m u nonynpase Op o3HaunmMo ca B. Ha ocHoey Tanecoee Teopeme je

OA OM,
| 0B OM,

AN p

a 3 .
, OQHOCHO —= PY na je oy OB TpaxeHe ay:KuHe x.
X




Pasmwucnum ga nm ce TPaxKeHa Oy MOXe KOHCTPYWUCATKW Ha jOLIJ HEKW HaYWH.

Ha 0CHOBY NpeTXofHMX KOHCTPYKLMja MOXeMO [ja PeLuMO paHuje nocTaB/beHn 3ajaTak,
[a KOHCTpYLWEeMO Ay X 3a KOjy BaXun a: b = :x, ako Cy gy>WHe Aayxu a, b 1 ¢ jegHake
TpVYMa [aTuM Jy»KuUmMa. Ta KOHCTpYKLWja je Mo3HaTa Noj Ha3nBOM KOHCUpyKyuja yelusplue
feomellipujcke tUpoliopyuoHarne.

i'do’'a

Heka cy pate gy KL=a=7 cm, MN=b =8 cm 1 PQ = ¢ =3 cm. KOHCTpyWnwn ayx x
Tako gajea:b=c:x.

Pelwweme:

N oBa KOHCTpYKLUMja Ce MOXe YypaAnTH Ha BULLE HaunHa. [TpefcTaBUMO jelaH Of tbMX:

KoHcTpyuiinumo ase nponssosbHe nonynpase Op 1 Oq. Ha nonynpagoj Op KOHCTPY-
nwumo Tauke A n C, Tako fa je OA=awn AC=c, a Ha nonynpasoj Og Tauky B Tako fa je
OB = b. Kpo3 Tauky C KOHCTPYMLIMMO NpaBy s Koja je NapanenHa npasoj AB.

MNpeceyuHy Tauky npase s U nonynpase Og o3Haunmo ca S. Ha ocHoBy TanecoBe Teo-

eme je %—E OLHOCHO a_c¢ na je oy BS TpaxkeHe Oy*KuHe X
a
K
b
M C
P Q
p
11/l [M e Pl 5
KOHCTpyMLLIK Oy X TaKO Aa je a: b =X:caKo cy Ay»n a, b n c NcTe Kao y NpPeTXoAHOM
npumepy.
Peweme:

Youummo aa ce nponopumja a: b =x:c Mmoxe 3anucatny obnuky b:a=c:x, nace tpa-
XKeHa [y X KOHCTPYULLE Ha NCTW HaUMH Kao Y NPeTXOAHOM Npumepy (BUAU CIIUKY).




3AMALN T2

27.
28.
29.
30.
31.

32.
33.
34.
35.
36.

37.

38

39.

40.

HaupTaj npon3BosbHY Ay 1 Nofenu je Ha 3 jeiHaKka aena.
HaupTaj npon3BoSbHY AYXK U NOAENM je Ha / jefHaKWX JenoBa.
HaupTaj npon3BosbHY Ay U NOAEeNu je y oqHocy 5 : 3.
Hauptaj npon3BosbHY Ay 1 nofenu je y ogHocy 2 :7.

KOHCTpYWLLN jegHaKOKpaKK TPOYrao ako je jata OCHOBWLUa d 1 ako je NO3HaTo Aa je
a:b=5:3,rne je b kpak oBor Tpoyrna.

KoHCTpynwun jeqHakoKpaku Tpoyrao ako je gaT Kpak b u ako je nosHato aa je
a:b=3:7,rae je a ocHoBMLUa OBOr Tpoyrna.

36up KaTeTa NpaBoOyrNor TPOyrna jeHak je gatoj Ay»u x = 12 cm. KoHcTpyuwn Taj
TPOYyrao ako ce Herose KarteTe ogHoce Kao 2 : 5.

O6uMm jeaHaKOKpakor Tpoyrna jefHak je gatoj ay»u p =11 cm. KoHCTpyunwm Taj Tpo-
yrao ako Ce eroBa OCHOBMLA 1 Kpak ofHoce Kao 3 : 2.

Ob6um Tpoyrna jeaHak je aatoj Ay»kn m = 13 cm. KOHCTPYULLK Taj TPOYrao ako ce he-
roBe CTpaHuue ofHoce Kao 2:5: 4.

O6um NnpaBoyraoHuKa jeHak je gatoj ay»m x = 115 mm. KoHcTpyuwn Taj npaBoyra-
OHVK aKo Ce tberose CTpaHnue ofHoce Kao 2: 1.

36up anjaroHana pomba jegHak je fatoj Ayn m =97 mm. KoHCcTpyuLwn Taj pomb ako
ce pujaroHane pomba ogHoce Kao 1 : 3.

. KOoHCTpynwn jegHakoKpakm Tpanes unju je obum jegHak gaTtoj Ay»un p =137 mm, ako

ce ocHoBMUe a 1 b Kpak ¢ Tor Tpanesa ogHoce kao 2:1: 1.
Hatecy ayxna=5cm,b=4cmun ¢ =3 cm. KOHCTPYULIN OYK X TAKO Aa BaXKK:
ala:x=b:c

6)x:a=b:c.

Hate cy ayxmn a=+/13cm, b=5cm 1 ¢ =7 cm. KOHCTpyuwmn gy x Tako fja Baxku:
ala:b=c:x;

6)a:x=b:c.

b




CAMHHOCT TpOYrAOBa

lNocmaTpajmo TpoyrnoBe Ha cnuym ncnod. la nM Heku of oBMX TPOYrnoBa ,anye” jenaH
Ha gpyru?

> |
o

Mpumehyjemo aa cy TpoyrnoBu o3HaueHu bpojesuma 1, 3, 4, 8 jefHaKOKpaKu, TPOYINOBK
2 1 10 jegHaKoCTpaHWYHK, a Tpoyrnoeun 4, 5, 7, 8 n 9 npaBoyrnn. Tpoyrao 6poj 6 jeanHu je
Tynoyrnu. ObpaTvMo Nakby Ha TPOYIoBe Koju UMajy mehycobHo jefHake yrnose. Moxemo

pehn ga oBakBM TPOYIrNOBW BULLE  MYe” jeaHW Ha gpyre. To Cy, Ha Halloj CAnLK, TPOYTNOBM
1Tn3,3atum 21 10,4um 8,Kaom 5,71 9.

_i \_ [JBa Tpoyrna Koju nmajy mehycobHo jegHake yrnoBe Ha3uBajy ce CIVIYHUM
‘;A,,)] Tpoyrnosuma.

el | JepHake yrnose siBa cAinM4yHa Tpoyrna HasueBamo oprosapajyhum yrnoeuma, a
= & | CTpaHMUe Koje ce Hanase HacMpaMm jeaHaKuX yYrnosa, HasnBamo oarosapajyhum
CTpaHMUuama.

Kapa je Tpoyrao ABC canuaH Tpoyrny A B, C, To 3anucyjemo ca AABC ~AA B C.
Kapga Hanuwemo pa je AABC ~ APQR, To 3Haum Aja Cy ofgroeapajynu yrnosun oBUX TPOYrnoBa

GAn <P, xBn «Q, <« Cun <R, apnacyogroeapajyhe ctpaHuye BC v QR, ACun PR, ABv PQ.




gl viMelp 1]

Heka cy ABC n A B,C, cnnyHM TPOYrNOBU, OQHOCHO HeKa je < A= XA, «B= «B,
n <« C= <« C,.lMokasatn aa cy oarosapajyhe ctpaHuiie TpoyrioBa NPONopLroHaHe.

C
C C

N\

A B’ B A B

1 1

Peweme:

Ha nonynpasama AB n AC Tpoyrna ABC moxemo yountiu Tauke B’ n C’, Tako aa je Tpo-
yrao AA B.C, noayaapaH Tpoyrny AAB'C’ - no ctasy CYC. 360r jeAHakoCTu yrinoea
<L AB'C'= < ABC py*w B'C' v BC cy napanenHe, lNpema TanecoBoj Teopemn Baxm
AB:AB'=BC:B'C'=AC:AC’, ogHOCHO:

AB _ BC AC _ K

A1B1 BICI A‘ICI

rae je k nosutneaH peanaH 6poj Koju 30BemMo koeguyujeH it cnuyHociu (Gpouopyu-
OHasHocluu).

o

Q'ﬁ.:.:i
Oproeapajyhe cTpaHuLe CNTMYHUX TPOYINOBa CY MPOonopuoHanHe. b
pajy (Y poy ynp Py Hﬂﬂmﬂmﬂ

1P v Mie [p] 2
MNokaxu ga cy ABa NpaBoyrna TpPoyrna, jedaH Koju nma owTap yrao 30°
N OPYrv unju je jeaad owTap yrao 60°, cnnyHa.

Peweme:

Opyrn owTap yrao npsor Tpoyrna je 60°, a gpyror je 30°.
O6a Tpoyrna nmajy yrnose 30°, 60° n 90°, na cy,
no geduHULNjW, CINYHA. 30° 60°

gl viMelp 3

Yrnosu Tpoyrna ABC cy 47° w 77°, a yrnosu Tpoyrna PQR cy 77° n 56°. [la nn cy oBu

TPOYIMOBU CINUYHN?
R
7 56°
B Cc P Q

Heka je y Tpoyrny ABC, peunmo yrao < A =47°un < B = 77°. Kako 3Hamo Ja je 36up
YHYTpalWmbnx yrnosa y Tpoyrny jegHak 1809, To je 47° + 77° + <« C = 180°. Ogatne
cnean pa je < C=56°. Ako je y Tpoyrny PQR, peunmo <« P=77°n < Q = 56°, cnegu
baje <L R=47° 3akmbyuyjemo faje < A= <« R, < B=<«<Pu <« C=<Q, aT03Haun ga
cy, no pedunHnumjn, Tpoyrnosn ABC n RPQ cnnyHw.

m

Pewemne:




nfgiviMelpla

Tpoyrnosu ABC n A B,C, cy CiMuHmn ca KoebuLUjeHTOM CTMUHOCTM KOjU je jeaHaKk k.
Oppenwn ogHoc obrma oBa ABa TpoyMa.

Pewense:
_BC _AC
A1B1 B1C1 AICI

AC=k-AC,. O6bum Tpoyrna ABCje O,,.=AB+BC+AC=k-AB +k-BC +k-AC=

Heka je = k .13 oBe jeaHakocTv cneay pa je AB=k-A B,,BC=k-B,C

1

@)
=k-(AB,+B,C,+A C) onHoCHO O, =k *O,pc, - OBAKNE CIEAN Aa je —ABC — [,
ABG

w
ﬂﬂﬂmmﬂ OpHoc o61Ma CNMYHWX TPOYINOBa jeiHaK je KoeduLMjeHTY CIMYHOCTH.

gl v [l e JB 5

CrpaHuue jegHor Tpoyrna cy 8 cm, 16 cm m 20 cm, a gpyror 20 cm, 25 ¢cm 1 10 cm.
Ja nu cy TW TpOYrAoBK cANUHK?

Peweme:
Hajkpahoj cTpaHuum npeor Tpoyrna ofroBapa Hajkpaha cTtpaHuua gpyror, Haj-
OYXO0j CTpaHWUW ofroBapa Hajaya, a CpefHO0oj No BeIMYNHN CTPaHNLUW npBor
Tpoyrina ogrosapa cpelta NO BeNMUUMHWN CTpaHuua gpyror Tpoyria. Kako je
8cm _16cm _20cm
10cm 20cm  25cm

4 .
= 3aK/byuyjeMo fa CY TPOYIMOBU CIIMUHM.

njglviMieln 6

CrpaHuue Tpoyrma ABCcy AB=6 cm, BC=15cm n AC=12 cm, a cTpaHuLe Tpoyrna
PQRcy PQ=8cm,QR=15cmun PR=20 cm. [la N1 Cy OBM TPOYrnOBN CANYHN?
P

A ~

C R

Younmo fa cy Hajkpahe cTpaHuue oBux Tpoyrnosa AB v PQ, fa cy Hajgy»e BC u PR,

~ . AB 6cm 3
a fa cy cpepghe no sennunHu ctpannue AC v QR.MNpumetmo fla je —=——=—

n £= 1>cm =§ anu paje AC _12cm --i:éi Hakne onrOBapaj}:/Ch)e c?;::mut
PR 20cm 4' QR 15cm 5 4 '

HNCy nponopunoHanHe, na Tpoyrnosu ABC n PQR HUCY CINYHN.

“
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3AAALA

I'IpOHal')w N NOBEXKW CJINYHE TPOYTNOBE Ha CNMUW NCnog,:
1 3 \/
\ 7

Yrnosu Tpoyrma ABC cy <A =78°n <« B=42° a yrnosu Tpoyrna XYZ cy <« X =42°
n < Y=60°. [la nu cy oBa ABa Tpoyrna cnmuHa?

Yrao Ha oCHOBML W NPBOT jefHaKOKPaKor Tpoyrna je 25°, a yrao npw Bpxy Apyror
jeAHakoKpakor Tpoyrna je 150°. [la nu cy oBa ABa Tpoyrna cinyHa?

Yrao Ha OCHOBWMUM jeAHaKOKpaKor Tpoyrna je 39°. Mi3pauyHaj yrao npu Bpxy tbemy
CNIMYHOT Tpoyrna.

Paznuka owTpmx yrnosa jegHor npasoyrior Tpoyrna je 18°, a 36up aBa Hajseha yrna
Apyror npasoyrnor Tpoyrna je 144, [la nu cy Ta ABa npaBoyrna Tpoyrna cinyHa?
CrpaHuue Tpoyrna ABCcy AB=4cm,BC=6 cmun AC=8 cm, a cTpaHuue Tpoyrna EFG
cyEF=9cm,FG=12cmun EG=6 cm. [la nu cy oBa iBa Tpoyrna cnmuyHa?

Heka cy Tpoyrnoeun ABC n AB'C’ chnyHmn 1 Heka je AB=12cm, BC=18 cm, BC'=42 cm
n A'C'= 35 cm. Mi3pauyHaj ctpaHuue ACn A'B’,

[JaTtn cy Tpoyrnosu Kao Ha cnuun ncnod. Ogpean HenosHaTe CTpaHWLe TPoyrnosa
KMN v PQR.

Tauke P, Qu R cy pepom cpeguwTa cTpaHuua BC, AC n AB Tpoyrna ABC. lNokaxku ga je
Tpoyrao PQR cnwuaH Tpoyrny ABC. Ogpean koe@uumnjeHT CIMYHOCTH.

Crpanunue Tpoyrma ABCcy AB=16 cm, BC=28 cmn AC =32 cm, a 06UM Hoemy CIMUHOT
Tpoyrna PQR je 114 cm. Ogpean cTpaHuue Tpoyrna PQR.

. Katete npasoyrnor Tpoyrna ABC cy AB=8 cm 1 AC= 15 cm. O6um Hemy cnmuHor

Tpoyrna PQR je 100 cm. Mi3pauyHaj ctpaHunue Tpoyrna PQR.
Tpoyrnosu ABC v PQR cy cnuyHn. Ako je AB=9cm,BC=12cm, PQ=15cmn
PR =30 cm, nspauyHaj obume oba tpoyrna.

O6uMm jegHaKoOKpaKor TPOYrna, Ynjy je Kpak 3a 3 cm Kpahu o ocHoBuUe, jecTe 18 cm.
0O6um bemy canyHor Tpoyrna je 63 cm. VspauyHaj ay»kmHe cTpaHuua oba Tpoyrna.

O6um jeaHaKOKpaKOr TPOYINa, UMjy je Kpak 3a 8 cm Jy»u o OCHOBUUE, jecTe 52 cm,
a 0buM Hemy cnuHor Tpoyra je 143 cm. M3pauyHaj AyKnHe cTpaHuua oba Tpoyrna.

m



(TaBoOBM CAMHHOCTM TPOYTAOBA

Y NpeTXOAHOj NeKUMjy YNo3Hanm cMo ce ca CIMYHMM TPOYITOBMMA. MocTaBsba ce NUTake
KaKo Aa YTBPAKMMO fa Cy ABa TPOYrfa CINUHa.

Mpen crae cnnunoctn (YY, ckpaheHo of yrao-yrao)

;‘.l\l' f 4.
»”

ﬂmymaﬁa [ea Tpoyrna cy cinyHa ako nmajy no ABa jeiHaKa yrna.

AKO OBa TpOYyrna WMajy no ABa jefiHaKa yrna, Taga cy M U NpeocTani YrNoBu jegHaKMW.

v e IR 1 )

Heka cy AB n CD ocHoBurue Tpane3a ABCD v Heka je Tauyka P npecek teroBux amjaro-
Hana. MNokaxu ga je AB:CD=AFP: CP.

D

&

A B
Pewemne:

Tpoyrnosu ABC n CDP cy cnuuHm no cTaBy YY jep je << PAB = < PCD (yrnoBwu ca na-
panenHum Kpaumma) n < BPA = <t DPC (yHakpcHuW yrnosw). Jakne, ogroeapajyhe
CTpaHuLe cy nponopunoHanHe:

8P _AB_AP
. Dp (D CP )

Apyru crae canunoctn (CYC, ckpaheHo of cTpaHuUa-yrao-cTpaHunua)

Al
~adl
Vi

AKo aBa Tpoyria umajy ABa napa nponopLnoHaNHNX CTpaHnLa U, ako

IIE!EEIEEE cy yrnosu, 3axsaheHn oBUM NapoBrMa CTpaHuLa - jeHaKK, Taja cy T1
TPOYINOBU CIIUYHN.

nf v M elpl 2 =

MNokaxu fa cy npasoyrnu Tpoyrnosu ABC n A'B'C’ cnnyHm
aKo cy tbuxose Katete AB= 10 cm n AC =24 cm, 0fHOCHO
AB'=25cmun A'C'=60cm.

Peweme:
Tpoyrnosn ABC n A'B'C* cy cnmunm no ctaBy CYC jep cy G
. AB 10cm 2
oarosapajyhe KateTe NnponopuuoHanHe ——= =—
AC _24cm _2 A'B° 25cm 5
—= ==, 1 tb1Ma 3axBaheHun YrnoBu jegHaku _
A'C"” 60cm 5 A B A B’

<« CAB= << CA'B'=90°.

“




Tpehu crae cnnunoct (CCC, ckpaheHo of CTpaHULA-CTpaHULUA-CTPaHNLa)

i
fn

THA

: &
Ba TPOYrna cy CJIndHa ako Cy um ogropapajyhe ctpaHuue nponopuuMoHanHe.
Asa Tpoyrna cy Yy um ofrosapajyhe cTpaHuue nponopy ﬂﬂﬁﬁﬂmﬂ

MNokaxwu ga Tpoyrnosu ABC n AB’'C’' imajy jenHake yrnose, ako je AB=4cm,BC=8 cm,
AC=10cm,AB'=14cm,BC'=28cmn A'C'=35cm.

Cl

C

Peweme: A B A 8

Tpoyrnosu ABC n A'B'C’ cy cnnunHm no ctasy CCC jep cy um ogroapajyhe ctpaHu-

AB _4cm 2 BC _8cm _2 AC _10cm _2

e NponopuunoHanHe, = =, = == un 5= =Z.
He POTIoPH A'B" 14cm 7° B'C' 28cm 7 A'CC 35am 7

3Hamo Ja CNMYHK TPOYINOBKM UMajy jefHaKe oagroBapajyhe yrnose, na je <A = <A’

AB=<«B'nxC=xC.

oM elpl 3

>

Konuka je BucrHa BnagummnpoBe 3rpafe, ako je tbeHa ceHKa ayxuHe 4,5 m, a ncro-
BPEeMeHO je ayXMHa ceHKe baHaepe BUCOKe 5 m jegHaka 90 cm ?

| 1=09m  [=45m

Pewewe:

Heka je h, BucuHa 6aHpepe, h_ BUCKHA 3rpage, |, AyXWHa ceHke GaHaepe 1 | AyXKWHa
ceHke 3rpage. Mpumetumo fa je [,= 90 cm = 0,9 m. M3 CAMYHOCTH NPaBOYNX

" h :
Tpoyrnoea ca cnuke (no craey YY, objacHa 3awTo) Baxm I_b = h—“ , opakne pgobujamo

Aa je BUcMHa 3rpage h = 25 m. e

g viMelp 4
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Axhenwja je pewnna ga nsmepu BUCMHy bopa y ceom gsopuiuty. Mamehy cebe n bopa
MONOXWna je ornegano Ha 3emsby, Tako Aa y ornegany Buan Bpx 6opa. (CBeTNOCTHM
3pak ce oabuja o ornepana nog UCTUM YrIOM MOA KOjUM M Aonupe Ha ornefano.)
Ako je ornegano Tpu nyTa bnmxke AHhenuju Hero 6opy u ako je AHhenwja Bucoka

1,72 m — n3pauyHaj BucnHy bopa.

Peweme:

Heka je h, AHhennjuHa BncuHa, h, BucuHa bopa, /, pactojatbe AHhenuje on ornegana
u [, pactojatbe bopa of ornegana. Ua caM4HOCTU NPaBOoY X TPOYITIOBa ca c/iuKe (Mo

=+ Kako je n3ycnoea sagatkal,=3-1, cnean ga

cTasy YY, objacHu 3a1iTo) BaXK h—‘“ = ;
A A

je BucuHa 6opa h,= 5,16 m.

56. CTy6 BucnHe 6 m 6aua ceHky Ay»uHe 2,4 m. M3payyHaj BUCKMHY XpacTa, ako je herosa
CeHKa fiy»uHe 5,2 m.

57.Munuua, Koja je Bucoka 180 cm, cToju nopepn CBOr BenuMKor y3opa, Hukone Jokuha.
HyxunHa MnnnunHe ceHke je 120 cm, a gy*unHa HukonnHe cexke je 140 cm. Konwko je
BMCOK Hunkona Jokuh?

“



58. VI3 TemeHa Tynor yrna B napanenorpama ABCD noByyeHe cy BUCUHe Ha cTpaHuue CD
n AD. Heka cy nofHoOXja OBMX BUCKHa, peaoM, Tauke P u Q. la nn cy Tpoyrnosu BCP
1 BQA cnuyHn? HaupTaj cnnky 1 o6pasnou oarosop.

59. [lat je Tpoyrao ABC, AB =15 cm 1 AC = 20 cm. Ha cTpaHnuu AB youu Tauky P, a Ha
cTpannun AC Tauky Q, Tako aa je AP =8 cm n AQ = 6 cm. [la nu cy Tpoyrnosu ABC n
AQP cnnuHn? HaupTaj cnuky 1 obpasnoxm ogroBop.

60. Ha cTtpaHuum AB Tpoyrna ABC pgata je Tauka D, a Ha cTpaHuum AC Tauka E, Tako fga je
< ABC= <« DEA,AD =30 cm, AE=48 cm v EC = 12 cm. N3pauyHaj ayxxuny ayxmu BD.

61. Heka je ABCD jegHakoKpaKku Tpanes unje cy ocHosuue AB 1 CD. la nu cy Tpoyrnosu
ABC v ACD cnnuHn? HaupTaj cnvky n o6 pasnom oarosop.

62. OcHoBuUe jenHakoKpakor Tpanesa ABCD cy AB=18 cm n CD =8 cm. AKko je S npecek
LujaroHana osor Tpanesa u ako je AC= 26 cm, ogpean AS n SC.

63. InjaroHane Tpanesa ABCD, unje cy ocHoBuue AB 1 CD, ceky ce y Taukn M. AKo je:
a)AB=28cm, AM=20cm n CM =15 cm - n3pauyHaj CD;
6) AB=24cm, BM =20 cm n CD = 18 cm - nspauyHaj DM;
B) CD =54 cm, CM =24 cm 1 AM = 32 cm - n3pauyHaj AB;
r)AB=36 cm, CD=20cm un BD =42 cm - nspauyHaj BM n DM.
64.Tauka P penu ctpaHuuy AB napanenorpama ABCD y ogHocy 5 : 3. Heka je Tauka Q
npecek ayxun ACv DP.
a) Nokaxw ga cy Tpoyrnoeu APQ n CDQ cnn4yHu;
6) Ako je CD =24 cm n PQ = 10 cm, n3pauyHaj AP n DQ.

65. lyxwn AB n CD ceky ce y Taukn M, Tako pa je < CAM = << MDB. Ako je AC =24 cm,
CM =18 cm nBM =21 cm, ogpean BD.

66. Heka je S ueHTap ynncaHor Kpyra jegHakokpakor Tpoyrna ABC (AB = AC) n Heka cy P
1 Q nogHoXja HopMana 13 Tayke S Ha ocHoBuLy BC, ogHocHo Kpak AC. lNMokaxu ga cy
Tpoyrnoen AQS n APC cnnyHn.

67.BuncmHa Koja ogroBapa ocHoBMULUM jeaHaKkokpakor Tpoyrna ABC je AA’= 8 cm, a no-
NYMPEYHWK ynucaHor Kpyra r = 3 cm. /3pauyHaj obum Tpoyrna ABC.

68. BucmHe AA' v BB’ Tpoyrna ABC ceky ce y Taukn H. lMokaxw fia cy CTMYHWU TPOYTNIOBU:
a) BB'Cwn AATG 6) BAHwn AB'H;
B) AKo je BC=18 cm, BB’= 15 cm 1 AC = 24 cm, nspauyHaj Bucuny AA’
r) Ako je BH=12cm, BA’=9 cm n AH = 10 cm, uspauyHaj ay>xuHy gy;m AB’".

69. 3 ueHTpa S onncaHor Kpyra npasoyrnor Tpoyrna ABC noBy4yeHa je HopMasna Ha Xu-

noteHy3sy AB Koja ceue jefHy KaTeTy y Taukn R. Ako je RS=6cmmn AB=16 cm, oapean
obum Tpoyrna ABC.

70. Katete npasoyrnor Tpoyrma ABCcy AC= 12 cmu BC= 16 cm. Ha xunoTteHysn je youeHa
Tauka P. [NogHoXja HopmMana 13 Tauke P Ha KaTteTte AC n BC cy, pegom: Q 1 R, Tako Aa
BaXu PQ = 2 - PR. Onpean nospLumHy uetsopoyrna CQPR.

71.Kop npasoyrnor Tpanesa ABCD, AB || CD, Ha kpahem Kpaky AD youeHa je Tauka M,
TakBa fa je < CMB = 90°. Ako je DM =20 cm, AM = 36 cm n AB = 48 cm, n3pauyHaj
obum Tpanesa ABCD.

m



TTpMMeHa CAM4HOC
Ha TIPaBOY AU TPOyrao

Heka je ABC npaBoyrnv Tpoyrao y Kome je: npaB yrao Kof remeHa C,
NoAHOXje BUCUHE Ha XxunoTeHy3n D, pyxk AB=¢, BC=a,AC=b,CD=h,

ﬂmymmﬂ BD=pwn AD = q. Tafia BaXu: . 2
b’=q-c;  h’=p-q

a*=p-q

Y
2

o[

A q D p B

N3 cnnuHoCTM NpaBoyrnux Tpoyrnoea (ctaB YY) ABC n CBD, cnegn — = —, 04HOCHO a*=p-C.

,OHOCHO b*=q-C.

N3 cnuuHocTn NnpaBoyrnux Tpoyrnosa (ctas YY) ABC v ACD cnegu

, OIHOCHO h*=p-q.

Q| Tolog
TIT TN aoln

3 cnnuHocTv npaBoyrnux Tpoyrnosa (ctas YY) CBD n ACD cnepn

AKo cy a v b no3suTUBHKU peanHu 6pojesu, oHJa je Jab reomeTpujcka cpeguHa
6pojeBaanb.

Bo ' KakeMo Aa je BUCKMHA KOja ofiroBapa XUNoTeHy3u NpaBoyrnor Tpoyrna
B reomeTpujcka cpeanHa ogroeapajyhnx ogcedaka Ha XUNoTeHysu.

Ako cabepemo npBe gBe jegHakocT, gobujamo: @’ +b*=p-c+q-c=(p+g)-c=c nacmo
Ha joW jegaH HauWH AoKasanu NTaropuHy TEOpemy.

(@l Ml e fB) 1

BUCKMHa M3 TemMeHa Npagor yrna genu XMnoTeHysy Npagoyrnor Tpoyrna Ha ofceuke
p=18cmu q=32cm.Oapean XuNoTeHy3nHy BUCNHY 1N KaTeTe TPOyI/a.
C

Pelwweme:
M3 jegHakocTh h*=p - g pobujamo ga je h = 24 cm. Kako je c=p + g, cnegn ¢ =50 cm.

Caga, n3 jegHakoctn a’=p-cn b*=q-c, gobujamo ga jea=30cmun b =40 cm.

“
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KOHCTpYULLK QYK \/§ cm.

Pewemne:

A G DPB
MNpeTnocTaBUMO Aa HaMm je MO3HaT NpaBoyrnun Tpoyrao ABC TakaB — fa je BUCUHa Koja

OAroBapa XWnoTeHys3u h=+3cm. Ako Cy Ofceyuy Ha XWMoTeHY3n p W g, Taga n3
h’=p - q pobwjamo p - g = 3 cm?. Heka je, peyumo p =1 cm 1 g = 3 €m, WITO 3HAUK
fajec=p+qg=4cm. KoHcTpynwmmo Ay AB = 4 cm W Ha Hoj Tauky D, Tako fa je
AD = 3 cm. KOHCTpyuLWmMMO cpeguwTe Ayxu AB, Tauky S U ca UeHTpOM Yy TOj Tauku,
KOHCTPYWLWMMO NOAYKPYT nofynpeyHnka SA = 2 cm. Y Tauku D KOHCTPYWLLIWMO HOp-
Many Ha Ay AB 1 npeceyHy Tauky ca nonykpyrom cbenexumo ca C. [yxuHa gyxu

CDje J3cm.

3AAALINS

72.0ppepu Heno3Hate enemMenTe ckyna{a, b, ¢, p, g, h } ako je pato: C

a)a=25cm,p=2dm;
6)h=12cm,g=9cm; b a
B)g=45m,p=8m; h
rfb=3dm,h=24cm;
nla=6cm, h=48cm; 2 B
HBla=18cm,b=24cm. q D P

73.TeXnwHa Ay Koja oArosapa XMNoTeHysn npasoyrnor Tpoyrna je 26 cm, a BUCUHA
KOja ogroBapa xunoTteHysu je 24 cm. /I3pauyHaj kateTe oBor Tpoyrna.

74. TonynpeyHrK onnucaHor Kpyra npasoyrnor Tpoyrna je 10 cm, a noBpLrHa Tpoyrna je
96 cm?. MI3pauyHaj KaTeTe OBOr TpOyrna.

75. N3pauyHaj anjaroHane gentonga ABCD ako je <B= <« D=90°nAB=18cm,BC=24cm.

76. N3pauyHaj ctpaHuue gentonga ABCD ako je <B= «D=90°nAE=8cm,EC=18cm,
rge je E npecek anjaroHana gentomga.

77.0cHoBMUa jegHaKoKpakor Tpoyrna je AB = 30 ¢cm, a BUCMHa Koja ofiroBapa Kpaky
h,= 24 cm. V3pauyHaj By>X1HY KpaKka 1 NOBPLUKHY Tpoyrna.

78. JepHa KateTa npaBoyrior Tpoyrna je 12 cm, a 0gHoC gpyre KaTeTe ¥ BUCUHE Haf Xu-
noTeHy3om je 5 : 3. VI3pauyHaj Herno3Harte cTpaHuLe Tpoyra.

79. Teme A npasoyraoHuka ABCD yparbeHo je 12 cm op awjaroHane BD. Ako je
AB =15 cm, n3pauyHaj ob1um 1 NOBPLUMHY NPaBOYracHUKa.

80. NoaHoXje HopMmarne 13 TeMeHa A npaBoyraoHuka ABCD Ha gujaroHany 8D genu awja-
roHany y ogHocy 1: 3. Ako je AB= 12 cm, uzpauyHaj cTpaHuuy BC.




TTpMMeHa CAMHHOCTM - 3aHUM/BMBOCTU

TPy M el 1

Mpuua o Tome Kako je Tanec nusmepuo sucuHy Keoncose nupamunge

Tanec

e P ol
TanecoBa ceHka A

Tanec, jepaH op ,cegmopuue myapaua” ctape [puke, NprMeTHo je Aa je y nogHe
AYXKMNHa CeHKe HeKor WTana nobogeHor y 3emsby Hajkpaha, oK je yjyTpy 1 yBeue Ta
CeHKa Hajay»a. 3ak/byuno je aay Heko ogpeheHo foba AaHa Ay»unHa ceHke Mopa
O6UTK jegHaKa AyXKVHW WTana. Kopuctehn ce oBUM 3aK/byykoM, ycneo je ,nomohy
wrana v KaHana" Aa nsmepwu BucnHy Keoncose nnpamuge.

Y 6nusmHn nupamuge, Tanec je oko cebe y necky, WTanom, onucao Kpyr — Ymnju je
nonynpeyHuk 6Mo jegHak HeroBoj BUCUHU. Y TPeHyTKY Kaja je TanecoBa ceHKa
AOANPHYNa OBaj KPYr, leroB NOMONHNK je NocTaBMO LWTan Ha BpPX ceHke Keoncose
nupamuge. iamepuo je [yKnHY Te ceHKe 0 NOAHOXja Npamuae n JoAao NomoBnHYy
JY¥1He OCHOBHe uBULe Nnupamuge. Tako je, BpNo jefHOCTaBHO, U3padyHao KONUKo
je nnpamnga BUCOKa.

e
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Kako ,nomohy wrana n KaHana” ogpeanT WWAPUHY peke?

N3abeprmo HeKkun BUABUB 0bjeKaT Ha 06anu ca CynpoTHeE CTpaHe peke (KameH, 4pBo
nnv 61no WTa ApYyro) U CTaHUMO TauyHO Hacnpam wera. Taj objekaT je obenexeH Tau-
KOM B Ha cnnum, QOK je Haw nonokaj obenexeH Taukom A.

Kopauajmo obanom peke, 6ap 20 go 30 Kopaka, peLnumMo Ha neBy CTPaHy, A0 Heke
Tauke (tauka O) 1 y Toj Taukn No6oaMMo uTan. HacTaBMMO Ca KopayatbeM Ha UCTY
CTpaHy, jow NoNnoBMHY bpoja Kopaka o Tauke rae cMo nobonu wran (rauka C), a 3aTum
MOYHMMO Aa ce yaasbaBamo of obane peke nog NpaBuM YrfioM.

Kapa pohemo go Tauke (Tauka D) Koja je Ha UCTOj NpaBoj KOjoj Npunagajy wran (Tauka
O) n objekart ca cynpoTHe cTpaHe peKe (Tauka B), 3Hamo (3awio?) Aa je WIMPUHa peke
ZiBa nyTa Beha of Hallle yaarbeHOCTU of peKe (pacTojatbe Tauaka Cu D).




Kako je EpaTocteH ogpepaunio o6um 3emmbe?

a, EpatocTeH, 1yBeH! aCTpoHOM 1

Mpe Buwwe Of 2 200 ropnH nomohy WwTana kaHana"

MaTemaTiuap crape [pyke, ycn eoje,
naoapeau 061M 3emibe.

EpaTtocTeH je 3Hao Aa 3a Bpeme neTr-e ayrogHesHuue, y ogpeheHo

foba paHa, 6yHap y paHawmweM AcyaHy (Tauka A) Hema ceHKy. ¥ ncto 1o goba gaHa,
3a BPeMe NeThe AYrofHEBHNWLE, N3MEPKO je AyHUHY ceHKe (BC) bubnuoteke y Anek-
caHapwju (Tauka B).

3Hajyhu Bucuny (HB) brbnnoTteke, ycneo je fa nspauy-
Ha yrao nog Kojum CyHueBM 3paLiy Nafajy Ha nnaHeTy
3emrby y AnekcaHapuju (yrao a Tpoyrna CBH). Mo
EpaTocTeHOBOM pauyHy, Taj yrao usHocm 7°.
MpeTtnocTtaBsbajyhu aa je CyHue JOBO/bHO Aaneko,
TaKko fa ce CyHUYeBM 3paun mMory cmaTpaTv napanen-
HUM, EpaTocTeH je n3Beo 3aKkibyyak Ja je yrao Koju
6u rpagmnu nonynpeyHnun 3emsbe fo AcyaHa (OA) m
AnekcaHgpuje (OB) Takohe jeaHaK a, O4HOCHO 7°. Kako
je 3Hao pacTojare nsmehy oBa fjBa rpaga, npeoctano
MY je fa TO pacTojatbe NoMHOX K ca 360 nnogenunca /.

PauyHajyhun y paHawmbMM MEPHUM jeguHKULaMa,
EpaTocTeH je nspauyHao ga je o6um 3emme OKO
40 000 km. [JaHawa n3mepeHa BpegHoCT obuma
3emsbe je 40 008 km.

1Pl Mle Il 3 |

1. KoHCTpyuwn ayX x yvja je Ay>KUHa jefHaKa Npon3soay AyKWHa Oy*K a = 3 cm u
b=2cm.

2. HaupTaj npoun3BosbHe AYXN a 1 b, a 3aThmM KOHCTRYWULIW OYKK:

alx=a% 6)X=§; B)x=a-(a+b);
r)X=L; n)x=a*-b% T)}x:ﬂ.
a+b a+b

3. [laT je Kpyr ca ueHTpoM y Taukn O nonynpeyHnka r=5 cm v Tauyka A Ha pacTojatby
11 cm op yeHTpa Kpyra. M3 Tauke A noBy4yeHa je jegHa npaea Kpo3 ueHTap O Koja
ceye KpY»KHY NUHKWjY y Taukama B n C n gpyra npasa Koja ceye Kpy»KHY NMHNjY Y

Taukama P n Q. Ako je AP = 8 cm, nspauyHaj oy>knHy tetnse PQ.

4. [0at je Kpyr ca UeHTpoM ¥y Taukn O. Tauka A je yoarbeHa 4 cm of, Kpyra, a gQy»mnHa
TaHreHTHe Ay NoByueHe 13 Tauke A Ha Kpyr je AT = 8 cm. Mi3pauyHaj nonynpeyHuk

Kpyra.

m



5. CumeTpana yHyTpalHer yrnay TeMmeHy A jeaHakokpakor Tpoyrna ABC (AC=BC) ceue
Kpak BCy Taukn D. Ako cy Tpoyrnosn ABC v BDA cnnuHmn, nspauyHaj yHyTpallte
yrnose Tpoyrna ABC.

6. MNonynpasa Koja Aenwv yrao npwv Bpxy jeaHakokpakor Tpoyrna ABC(AC=BC) y ogHocy
1:2 ceye ocHoBuLy ABy Taukin D. Ako cy Tpoyrnosu ABC n CAD cnnuHn, n3pauyHa;j
YHYTpall ke yrnose Tpoyrna ABC.

7. leHTap ynucaHor kpyra y jeaHakokpaku Tpoyrao ABC (AC = BC) penu Bucuny CC'y
opHocy 5 : 4. Vi3pauyHaj ocHoBuUy AB ako je AC=BC=60cm.

8. Tpoyrnoeu ABC v AB'C’ cy cnuyHu. Oapean koedurUmnjeHT CAIMYHOCTM aKo je NoBp-
wwHa Tpoyrna ABC aea nyta seha og nosplunHe Tpoyrna AB'C’.

9. KoHCcTpyuwwn gy gy»*uHe chrn, Jﬁcm, \/1_4cm, \/1_5cm, \/ﬁcm n \/ﬁcm_
10. KOHCTpyWLWW NpaBoyrAn TPoyrao Ko Kor jeh=5cmup=6cm.

11. KoHCTpyuwW npaBoyrnn Tpoyrao Kofl Kor jea=7 cmup = J10cm.

12. MNogHOXje XMNoTeHy3WHe BUCUHE YAarbeHo je O[] KaTeTa NpaBoyror Tpoyrna9cmmu
12 em. MzpauyHaj Ay*KWHe KaTeTa Tor Tpoyrna.

AkoBaxn 10:6=15:x,Tapajex=9. ha He
CeaKa ABa jeflHaKOKpakKa Tpoyrna cy cn/uHa. pa He
Kpyroem nonynpeyHuka 3 cm 1 5 cm cy JINYHW. pa He
AKo cy fiBa yrna jeqHor Tpoyrna 43° w1 60°, a fBa yrna gpyror Tpoyrna
Aa He

60° n 87°, Taga cy Ta ABa TPOYIMa C/INYHA.
AKo cy cTpaHWLe jegHor Tpoyrna 5 cm, & cm 1 7 cm, a CTpaHuue apy- ; he
ror Tpoyrna 15 c¢m, 21 cm wn 18 cm, Tafa Cy Ta Ba Tpoyrfia CinyHa. A
CTpaHuLe jegHor Tpoyrna cy 6 cm, 8 cm 1 10 cm, a o6uM Hemy
cnuyHor Tpoyrna 72 cm. Hajkpaha ctpaHuua civuHor Tpoyrna je pa He
Tada 24 cm.
[lBa npaBoyrna Tpoyrna cy CIM4Ha ako Umajy jefiHaKy Mo jefHy KaTery. Aa He
Ako wrtan BucrHe 1 m 6aua ceHKy ay»unHe 60 cm, Taga cTyd BUCUHe ; He
5 m 6aua ceHKy ayxuHe 2,5 m. A
XMnoTeHy3nHa BUCUHa Aen XUNOTeHy3y Ha AenoBe AyXmnHa 9 cm u

. pa He
4 cm. MoBpLwKHa Tor Tpoyrna je 36 cm?,
Ako ce obumun aBa Tpoyrnay ogHocy 1: 3, Taga Cy 1 H1XOBe ofjroBa- 1 He

pajyhe BucuHe y ogHocy 1: 3.




Tpeanor Tecta 3Hata §Y -

1. datecy ayxun:a=20cm, b=12cmwu c=50cm. AKo Baxn a: b=c:d, Tapa je d jegHako:

(A)20cm (B) 24 cm (B)30cm (I''35cm ()40 cm

2. Monynpase Op n Og npeceueHe Cy NnapanenHum npaBama a v b tako fga je a N Op = {A},
aNOg={C,bNOp={BInbNOg={D}. Akoje OA=10cm,AB=6cmun OC=15cm, Taga je:

(A)CD=8cm (B)CD=9cm (B)CD=10cm (INCD=12cm () CD=24cm

3. AKo je yrao npwu Bpxy jeHakoKpakor Tpoyrna jeaHak 80°, Taga je yrao Ha OCHOBUL W
HeMy CIMYHOT TPOoyrna jefHak:

(A) 40° (B) 45¢ (B) 60° (I') 80° (0) 500

4. Crpannue Tpoyrna ABCcy a=6 cm 1 b=8cm, a cTpaHuue emy cnmnuHor Tpoyrna AB'C’
cy b’=24 cm n ¢’=30 cm. O6um Tpoyrna ABC’ je:

(A)24cm (B) 48 cm (B)60cm (ry72em ()96 cm

5.CrpaHuye Tpoyrna ABCcya=12cm,b=15cmun ¢=18 cm, a 0b1m Hoemy CANYHOT TPO-
yrna AB‘C’ je 90 cm. Pa3nuka Hajsehe 1 Hajmarbe cTpaHuue Tpoyrma A'B'C' Taga je:

(A)ecm (B)12ecm (B)18cm (r'ocm (a)15cm

6. KateTe npaBoyrnor Tpoyrnia cy 6 cm 1 8 cm. BucnHa Koja ogrosapa xvunoTteHysu je Taga:

(A)2,4cm () 4,8cm (B)5cm (rY10ecm (0)7,2cm

7.Pa3nuka gBa Hajgeha yrna y Tpoyrny ABC je 10°, a pa3nuka gBa HajMarba yrna y emy
cnuyHom Tpoymy je 40°. OgHoc yrnosa y Tpoyrny ABC je:

(A)8:7:3 (B)3:2:1 (B)4:3:2 (ry7:6:5 (0)7:6:3

8. LleHTap ynucaHor Kpyra jefiHakoKpakor Tpoyrna fefiv BUCUHY Koja oArosapa 0CHOBULN
y ogHocy 13 : 5. Ako je ocHoBMua Tpoyrna 60 cm, Tafa je NoBpLIXHaA OBOTr Tpoyrna:

(A)2160cm? (B)4320cm? (B)1080cm? (') 540 cm? () 1000 cm?

_



TTpeAnor KOHTPOAHe Bexhbe

Y npasoyrnom Tpoyrny ABC unje cy Katete AC= 15 cm 1 BC = 20 cm npaBa p napanenHa ca

AB ceue kateTe AC 1 BCy Taukama E u F, Tako aa je EF = 15 cm. M3pauyHaj o6um Tpoyrna CEF. 20
Crpanuue Tpoyrna ABC cy AB =18 cm, BC=15 cm u AC =12 ¢cm. lNpaBa p napanenHa ca AB
cagpu TexuwTe Tpoyrna ABC n ceue cTpaHuue ACu BCy Taukama E u F. Ogpenm obum Tpa- | 25
nesa ABFE.
Tpoyrnosu ABC 1 PQR cy cnmyHW. Hajmanse cTpaHuue oBux Tpoyrnoea cy AB=15cmun PQ =

. 15
25 cm. Ako je BC= 18 cm, ogpean QR.
JengHakokpaku Tpoyrnosu ABC 1 PQR cy cnu4YHK, a OQHOC HUXOBUX 0cHoBMUA je AB:PQ = 3

. , 20

: 2. Oppenu o6uMe AaTMX TPOYITIOBaA aKo je Kpak AC = 15 cm, a BucrHa RR'=8 cm.
CumeTpana yrna <t B Ha ocHoBmumM AB jegHakokpakor Tpoyrna ABC ceve Kpak AC y Tauku P. 25
Ognpeawn yrnoee Tpoyriosa ABC 11 ABP ako Cy OHU CITIMYHM.
Lran BucrHe 1 m H6aua ceHKy ay»kmnHe 80 cm. Konuka je BUCMHa ApBeTa Yuija je ceHka 12m? | 15
Tauka M, koja npunafa x1MnoteHy3n AB npaeoyrnor Tpoyrna ABC, ABa nyTa je bavxa Katetn 20
AC Hero kateTn BC. Y Kom ogHoOCY Tauka M genn xunoteHysy AB ako je AC=8cmunBC=6.cm.
Y npaeoyrnu Tpoyrao ABC umnje cy katete AC= 12 cm 1 BC =6 cm ynucaH je KkBagpat CDEF Tako
naTeme D npunaga katetm AC, Teme E xunoTteHyzun AB v Teme F katetu BC. Ogpepn noeplunHy | 25
KBagpata CDEF.
XrnoTeHy3Ha BUCMHA NN XMNOTEHY3Y NPaBoYror TPOyria Ha AeNoBe Koju Cy jefHakn 9 15
cm 1 16 cm. U3pauyHaj NoBpLUVHY TOr TPoyrna.
BrncvHa Koja ogroBapa xvMnoTeHy3W NpaBoyrnor Tpoyrna je 12 cm, a Marba KateTa 15 cm. 20
M3pauyHaj 061m 1 NOBPLWMHY TOT MPaBOYINOr TPOyrna.
lMogHoXje D x1unoTeHy3nHe BUCMHe npaeoyrnor Tpoyrna ABC yaarbeHo je of jeiHe KaTteTe 48 25

cm, a og apyre 36 cm. M3pauyHaj o6um 1 noepLumHy Tpoyrna ABC.




MojmoBK TauKke, NpaBe, NONYNpaee, Ay, paB-
HW...NO3HATK Cy of] paHuje. MehyTum, o IXOROj
oapeheroctn 1 mehycobHum ogHOCUMMa Matbe
ce 3Ha. Minak, mare cy nozHaTte UnHeHULe Yy
Be3W Ca HOjMOBMME MMOKMNAa3IHOCTH W I'IpOleEK-
ToBara. 0ba nojma cy BezaHa 3a NpocTop, Koju
je, oo capga, buo Marbe NPUCYTaH y HacTaBW Ma-
TemMaTuke.

MumonnasHoOCT KapaKkTepulle npase y npoc-
TOPY KOje HUCY NapanenHe v HeMajy 3ajeHnY-
Kux Tayaka. [MpojekToBame objalirbaBa Kako
npocTop 1 objekTe n3 npoctopa (yKmbyuyjyhu
1 MUMOWIIA3He NPaBe) MOXeMO, Mo ogpeheHnm
NpPaBuInUMa, NPEHETU Y paBaH. A camo NpojeKTo-
Batbe je OCHOB MHOIMMX TEKOBUHA LUMBUAN3aLmje,
0f1 aPXMTEKTOHCKUX U rpaheBMHCKMX NogyxBaTa
(nupamuae, xpamoBu, LiPKBe, 3rpae, bpoaosu,
nyTeBKW, MOCTOBW, MpPYTe...), Na CBe 40 MOAEPHUX
PUIMCKIUX, TENEBU3NjCKUX, TACEPCKUX U APYTNX
npojekuuja.

OBa HacTaBHa TeMa, Kao 1 KOMMNETHA MaTeMa-
TNYKa HayKa, KpMje Malne TajHe HeOlnxoaHe 3a
pasymMmeBatbe MHOTMX KOPUCHUX MPUMEHA U 3aTO
Te TajHe pean ynozHat n CaBlagati.




Y NpeTxogHUM paspearma yunnm cMo O reoMeTpUujckUm objeKTnma Koju Cy y jeHoj
paBHM — mehycoGHOM ofjHOCY Tauke 1 npase; MehycobHom oHOCY npaBux; ogpeheHocTu
npage, purypama... 3a Taj Jeo reomeTpuje KOPUCTU Ce Ha3NUB NIAHUMETpKja — pey Koja je
HacTanay cpefibemM BeKy, KoOMOHOBatbeM NaTUHCKe peun planum (LUTO 3Haun ,paBaH")
N TpUKe peun UETPew (Koja ce umTa Melpeo, a 3Haun ,Mmepum”).

MpegmeT Hawmx pa3maTparba buhe objekTn y npoctopy. Taj Aeo reomeTpuje 30Be ce
cTepeomeTpuja. To je peu Koja ce jaB/ba Yy cTapoj [puKkoj 1 HacTana je ofl rpuKkMx peun
OTEPEOO (UNTa Ce clliepeoc W 3HaUK ,3anpemmnHa”) n LeTpew. Yumhemo o mehycobHom oa-
HOCY NMpaBuX y NPoCTopy, NpaBuUX 1 paBHK, IBE 1 BILLE PaBHW, @ HAKOH Tora 1 0 HeKUM
reomeTpujcknum Tenuma. HapasHo, npu Tome hemo objeKTe 13 oKpyXekHa, 13 NpocTopa
y KOMe ce Hanasnmo — KOpUCTUTK Kao Moferne.

OCHOBHUM reomeTpujcKkn 06jeKTH, ca Kojuma cMo ce Beh ynosHanu y netom paspegy, jecy:
Tauka, MpaBa 1 paBaH.

Tauke obenexkaBamo BENVKUM LITaMMaHUM cnoBuma natmHuye: A, B, G D...;
npaee — Manum NUCaHUM CNoBUMMa naTuHuUUe:a, b, c...;

a paBHU FPUKNM CNOBMMA: &, f3, }, 6... a

A
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0AHOC Ta4Ke u TipaBse

OapefeHoCT rpase

Y oBoj nekunju hemo pasmoTpuTn mehycobHe ofHoce Tauaka 1 NpaBux.

Konuko npaBunx ce Moxe KOHCTpyucatn Kpos Tauke A, B, C? PazmoTpu cee moryhe
cnyvajese.

Peweme:

Moxemo ca cnuke YOUUTK Ay 3aBUCHOCTK O Mehycaﬁ HOr I'IOHGH{EJ'E Tadaka 3aBWCK
KONMKO NPaBUX MOXeMO KOHCTpyncaTu. Ha Npeoj cnnum, Kpos Tauke A, B, Cmoryhe je
KOHCTpyMcaTh TpY Npase, Ha APYroj CNvuM NoCcToju camo jefHa npasa Koja nponasu
KpO3 CBe TpW Tauke.

N

*
[ Lvs]
I

By

ﬂﬂmmma [Be pa3nnunte Tauke oapehyjy TauHo jeaHy npasy.




Ako Tauka A npunaga npaeoj p, 3anncyjemo: A € p. B
AKo Tauka B He npunaga npaeoj p, Tj. npasa p He

A
cafpu Tauky B, To 3anuncyjemo: B¢ p. /
nlpvimelp 2
F

Hauptaj npasy p. HaupTaj tauke M, Nn Q Peweme: £ .

Koje npunagajy npasoj p n Tauke E v F koje °

joj He npunagajy. p m
M

g viMelp 3

HaupTaj 5 Tauaka y paBHU Koje cBe npu- Peluewse:

nagajy je4Hoj npasoj. M
B C

D E

AKo 3 nnu BuWe Tayaka Npunagajy jegHoj Npaeoj, KaXKemMo Ja cy KonnHeapHe.

g viMelp 4

HaTo je 5 Tauaka, Npu yemy He NocToje 3 Tauke Koje Cy Ha UCToj NpaBoj. Konuko je
npaBux ogpeheHo NapoBMMa TX Tayaka?

Peweme:

3 cBake o neT Tayaka MOry ce KOHCTPYMCaTH Mo YeTUpK rnpase, WTOo je YKYMNHO 5 - 4.
MNpyTOM je CBaKa NpaBa pavyHara fiBa nyTa. Tako, Ha npumMep, npaea ogpeheHa Taukama
A Bu npaBa ogpeheHa Taukama B n A jecTe jegHa npaea. [lakne, ykynaH 6poj npaBux

. . . . 5-4
Koje ofipeNyjy oBe Tauke jeHaK je: = 10.

o ncTor 3akrbyuka [onasrMo 1 ako U3 Tauke A KOHCTpyuMleMo cBe moryhe, fakne,
ueTupu npase (AB, AC, AD, AE); n3 Tauke B Tpu npase (BC, BD, BE); n3 tauke C gBe
npase (CD, CE) n u3 Tauke D jegHy npasy (DE). YKynaH 6poj KOHCTPYMCaHUX NpaBuXx je
4+3+2+1=10.

Y onwTem cnyyajy, U3 cBake ofl n Tayaka (Mefy kojuma He NocToje TpU KoNMHeapHe) NoCToju
non -1 npaga. Taga je ykynaH 6poj npasux n(n — 1). JobujeHn 6poj Tpeba nogennTn ca 2,
jep je y npeTxogHOM NOCTYNKY CBaka NpaBa payyHaTta ABa NyTa (Ha npumep, kao AB 1 Kao
BA). 3akrbyuyjemo:

AKo ce youn n Tayaka (MeBhy KojuiMa He NoCToje TpY KONWHeapHe), OHAA OHe df '

oapehyjy "mT"” pasNUuUNTIX NPaBMKX. nﬁﬂiﬂﬂmﬂ
r 11 1 v (Ml e [ 5 |

Ha jegHoj npaeoj youeHo je 5 Tauaka. Konnko ay*m je ogpeheHo Tim Taukama?

Pewere:

Heka cy pate tauke A, B, C, D, E. Mosxe ce yountn TauHo 10 gyakm (AB, AC, AD, AE, BC,
BD, BE, CD, CE v DE).




2.
3.
4.

O 0 N O

10.

11.

12.

.Ha cnvuwm cy gate npaga p n Tauke M, N v Q. Onpenmn mehycobHu nonoxaj Tauaka M,

Nw Qwnpase p.

M
y N
/
o)

Haupraj npaBy a n Tauke A, B, C, D Tako paBaxn Aea,Bg a,Cga, De a.
[at je npaBoyraoHunk ABCD. Konvko je npaBmx ogpeheHo napoBrMa HeroBunx TemeHa?

Ha npaBoj a je gaTto 5, a Ha NpaBoj b 3 pasnuunTe Tauke. Konuko ayxun je ogpeheHo
JaTUM Taukama?

.Ha npageoj a je pato 5, a Ha Npaeoj b cy gaTe 3 pasnuunte Tauke. KOAMKo npasux je

ofpeheHo NapoBUmMa THX Tauyaka?

. Konuko gmjaroHana nma ocmoyrao?
. Konuko je npaBux ogpeheHo napoBrMa TeMeHa NpaBUIHOM ocMoyrna?
. Konuko npasux ogpehyjy Tauke A, B, C, D, E, F ako cy Tauke A, B, Cu D KonvnHeapHe?

. dato je: a) 7 pa3nmuntnx Tauaka; 6) 12 pasnnumTtux Tauaka; 6) n pasnmuntix Tayaka.

Konuko je npaBnx ogpeheHo napoBrMa TUX Tayaka, ako He NocToje 3 Tauke Koje cy
KoNnHeapHe?

Hat je ckyn of 20 Tavaka, npu yemy kiux 10 npunaga jegHoj npasoj. Konuko je HajuLue
npasBux ogpeheHo NnapoBrMa Tayaka M3 Tor cKyna?

Oppenn Hajmarby Opoj Tauaka y paBHU, ako je MapoBMMa THX Tauyaka ogpeheHo yky-
nHo 105 npasux.

Oppenu Hajmarm 6poj Tauaka Tako fa je 6poj npaBux ogpeheHnx napoBMMa THX
Tayaka 10 nyTta sehun og 6poja Tauaka.




OAHOC Ta4Ke, TipaBe 1 paBHM
OapefeHocT paBHM

N3 neTor paspena 3Hamo [1a, ako je Tauka
Ay paBHW a, KakeMo 1 Aa Tauka A npu-
naja paBHW «. AKO je Tauka B BaH paBHMU A
@, KaXKeMo fja Tauka B He npvnaga paBHu
«. Te UnrbeHnLUe NcKasyjemo 3anncom:

Aca, Bea

PasmoTpumo umme je ogpeheHa paeaH. Hacnyhyjemo ga paBaH Huje ogpebheHa jegHoM
TaukoM WK ca [iBe pasnuuuTe Tauke. YBepunhemo ce y To kopuctehu cBecky Kao mogen
paBHW 1 BPX NPCTa Kao Mogden Tauke, OfHOCHO Nnpase.

1P v Mle Bl 1

N3abepu Tauky A Ha CBeCLM 1 NOCMaTpaj
nonoaj cBecke.

Peweme: (

N36opom Tauke A Ha cBecL M, MONOXaj CBECKe
Huje opgpeheH. CBecka ce MoXe MOMepUTH y
6e36poj nonoxaja, a ga Npu Tome Tauka A He
MeHba MonoXaj.

o

1B v e B 2 |

N3abepu Tauke A 1 B, Ha npumep, Ha py@y (MBULW) CBECKEe, M NocmaTpaj Nonoxaj
NNCTOBA Y CBECLUMU. - 9

Pewemne:

Moxemo nocmaTtpaTti NMCToBe OTBOPeHe cBecke. Jln-
CTOBW cy Mofieny pasHu. CBe Te paBHW UMajy 3ajegHK1Y-
Ke Tauke A 1 B. PaBH1 ce mory nomeparw, Tj. obpTaTtu
oko npase AB. lpumeTnmo fa Baxku:

AKo ABe pasnuunTe Tauke A 1 B npunagajy paBHu, Taja CBe Ta4ke npase

Qf‘-: *
AB npunagajy Toj paBHu. Hmmﬂmﬂ




miplvM elp 3,

N3abepu 3 Tauke Ha cBecuum. LWTa youasaw?

Pewewe:

AKo n3abepemo 6UNO Koje TpK Tauke Koje HUCY
KONVHeapHe, paBaH Koja hix cagpm je ogpeheHa.

ﬂﬂﬂmmﬂ Tpwn HekonuHeapHe Tauke ogpelyyjy TauHo jegHy paBaH.

3

l YnrweHnuy na Tauke A, B, C oppehyjy jenHy paeaH ckpaheHo hemo o3HauyaBaTh Kao
a (A, B, Q).

W
—

e . PR

(njplviMelp 4 1
PaHuje cy /byu Ha ceny NPaBunn HUCKE CTONULE W HUCKe

CTONOBe Ca TPW ,HOore’, T3B. TPOHOLWWLE U CMHWje. 3aWTo je
TpOHOXaL, ctabunan, Tj. 3aLUTO He MOoXe Ja ce ,Kknatn”?

Peweme:

Tpw TauKe Koje HUCY Ha jefHOj NpaBoj ogpehyjy TauHo jegHy
paBaH, WITO 3Ha4Yn Aa TpW MOAHOXja CcBaKor of ,cTyboBa”
TpOHOLWUa Nprnagajy jef4Hoj paBHK, WTo 0b6e36ehyje aa je
TpPOHOXall cTabunaH.

mjglviMelpl 5

Konuko pasHu ogpelyyjy jengHa npasa p v jefHa Tauka A BaH AaTe npase p?

Pewemne:

Ha npaBoj p moxemo younTu aBe Tauke B u C. Kako Tpu Tauke A, Bu Cogpehyjy Tau-
HO jefiHy paBaH, TO youeHe Tauke npunafiajy Hekoj paBHW «. Beh youeHa ocobuHa
[la N CBe ocTale Tauke npase p Npunagajy UcToj paBHu, roBOpK a ce paaun o jeHoj
jednHoj paBHN.

3aKrbyuyjemo:

(4

(3
ﬂﬂmmgmﬂ MNpaBa 1 TauKa BaH e oapehyjy TauHo jeHy paBaH.

“



plviMelp 6

Konuko pasHu ogpeljyjy Tauke A, B, Cn D?

Peweme:

1. cnyuaj

Ako cy Tauke A, B, C, D Ha jegHoj NpaBoj, Taga Huje
npeunsHo ogpeheHa HMjegHa paBaH, anv NOCTOjM
H6ecKoHauHO paBHU Koje cagpe Ty NpaBy, OQHOCHO
Tauke A, B, C, D.

2. cnyuaj

AKo jeaHa o Tauaka npunaga paBHM Koja je ogpehe- A P,
Ha oCTanvM TpUMa Tauykama, Tajia OBe UeTUpK Tauke B C
oppehyjy jeAHy paBaH.

buno Koje Tpu HeKoNnHeapHe Tauke Npunaaajy jeqHoj paBHW, Tj. KOM- J
nnaHapHe cy. I /é‘
3a 4 v BMLLIE TaUuaKa Koje Npunajajy ncToj paBHu Kaxxemo Aa cy Komnna- =~
HapHe.

3. cnyvaj
AKO OBe TauKe HUCY Y jedHOj paBHW, Tada
OHe ofpehyjy yeTnpKn pasnnunTe paBHMW.

To cy paBHuK:
«,(A, B C), a,(A B, D), (A, C D), (B, C D).

g viMelp 7

Konuko paBHH je ogpeheHo ABema npaBama Koje ce ceky?

Peweme:
Heka ce npaBe au b ceky y Taukun C. Heka je Tauka A Ha NpaBoj a, M Tauka BHa npaBoj

b. Tapa cy Tauke A, B n C HeKonnHeapHe, n oapehyjy TauHo jeaHy paBaH. Ta paBaH
capgpxu obe npage, jep cagpKn No ABe HKXoBe Tauke (a CaMmnMm TUM, 1 CBE Tauke

JaTux npaBux).
b
\:
Py
@ ~"a

3aKrbyuyjemo:

Aee npase Koje ce ceky ogpehyjy TauHoO jeHy paBaH. n%ﬂmﬂmﬂ




nfgviMelpl8

Konuko paBHu je ogpeheHo ca aBe pasnuunTte napanenHe npase a v b?

Peweme:

[Be npage cy napanenHe YKOMNKO Npunagajy UCToj paBHW U HeMAjy 3ajeQHUUKKX
Tayaka. Heka je Ha npaBoj a Tauka A, 1 Ha npaBoj b Tauke B u C. Tauke A, B n C Hucy
Ha jeoHoj NpaBoj, na ogpehyjy TauHo jeaHy paBaH. Ta paBaH je jeanHa Koja cagpxu

AaTe NapanenHe npaee.
/
/
B

e

Youagamo aa Bau:

(7]
Eﬂﬁmﬂ ABe paznuuunte napanenHe npaee ojpelyjy TauyHo jegHy paBaH.

(1P v Ml e Pl 9 | \
Ha patom keagpy ABCDA,B,C,D, 060j geo pasHu oppeheH Taukama A, D, D,.
D1 Cl

T

AI /: B1
|
|
|

Dy C
A B

njglviMie 10

Ha gatom kBagpy ABCDA,B,C.D, 060j neo paeHu oapeheH npasama p(B, D,) n
q(D, B)).




3AAALIN

13. Hauptajmopen pasum a ntauke A, B, C, D, ETako pa Baxn: A a, Bg o, Ce o, De o, E< v,

14.Y paBHU « faTe cy napanenHe npasean buntauke A b,Be b,Cz a, Ce b, Cea, Deq,
Ee b. Haupraj Te npase u Tauke, nowTyjyhu gate ycnose.

15. JonyHu cnepehe peueHnue, Tako Aa aobujeHa Tephersa Oyay TauHa.

a) PaBaH je ofjpeheHa ca Tpu Tauke koje

6) PaBaH je ogpeheHa ca npaBoM 1 TaUKOM

B) PaBaH je ogpebheHa ca gse Koje ce ceky.

r) PaBaH je ogpeheHa ca ABe paznuuurte npase.

16. HaT je kBapap ABCDEFGH. Koja vherosa TemeHa

a) npunagajy 6) He npunaaajy
paBHW Koja je oapeheHa Taukama B, C, G?
17. lta moxe 6UTK Npecek npaBe 1 paBHU? 3a0KPY»KK1 TauHe OfroBope.

a) Tauka 6) pyx E) nonynpasa r) npaea
18. Ogpenu 6poj paBHK ogpeheHnx ca 5 Tauaka, o Kojux HUKoje 4 HUCY Y NCTOj paBHU?

19. [laT je kBagpaT ABCD v Tauka S Koja HuWje y paBHU kBagpata. Ogpean 6poj paBHU
oapeheHnx gatm ckynom Tauvaka {A, B, G, D, S}.

20. Oatun cy Tpoyrnosu ABC n DEF kojn HUCY y UcToj paBHW. Oppean 6poj pasHmn ogpehe-
HUX gaTnum ckynom Tavaka {A, B, C, D, E, F}.

21. late cy 3 napanenHe npase. Ogpean Hajeehu 6poj paBHM ogpeheHnx napoBMmMa TUX
npasux.

22. late cy 4 napanenHe npase, Of KOjUX HVKOje TPW He Npunaaajy jeaHoj pasH. Oapean
6poj paBHM oapeheHnXx NnapoBrMa OBUX NPaBuX.

23.[JaTo je 5 napanenHux npasux, Npu yemy ux 3 npunaga jeaHoj pasHu. Ogpean
HajBehn 6poj paBHM ogpeleHVx NapoBMMa TUX NPaBUX.

24, Haupraj ksagap ABCDA,B,C,D, n 060oj:
a) geo paBHu ogpeheH Taukama A1, D1, B;
6) peo paBHU ogpeheH Taukama A, C, A ;
&) Aeo paeHU ogpeheH npasom p(C, C) U TaukoM A;
r) neo pasHu oapeheH npasom p(D, D,) 1 Taukom B;
n) peo paBHu ogpeheH npaBom p(A, D) n Taukom C;
) Aeo paBHKM oapeheH npasama p(A,, D,) n q(B, C).

3a CBaKM NpuMep HaLpTaj NocebHy CKKY.

25. Konuko pasnununtix paBHu je oppeheHo nenyama kouke ABCDA B .C D,?




MehyCobHM 0AHOCH TTIPABUX

M3yuaBarbe Moryhnx ofHoca HacTaB/baMo Y CKyMny MpaBmx y NPOCTOPY U, Kao 1Y NPeTXoa-
HUM pa3MaTpatbumMa, Kopuwherem paznnuntx mogena. Kao mogen 3a mehyco6Hn ogHoc
LBejy NPaBUX MOTY HaM KOPUCHO NOCIYKNTW ABe ONOBKe U HixoBU moryhn mehycobHu

nonoaju.

Yy ¥

Kakae meHycobHu nonoxaj mory umaTtu Age npage y npoctopy?

1. cnyya;j:

2. cnyuaj:

AKO fBe npase uMmajy 3ajeHNYKe CBE Tauke, Ka-
HMEMO [a ce noKnanajy. YuweHuuy aa ce npase
a w b noknanajy 3anucyjemoa=b.

AKo OBe npage WMajy TauHo jefHy 2ajeaHNY-
Ky Tauky, KaXemo fa ce ceKy. YnrbeHuyy aa
ce ABe npage a n b ceky y Taukn C, 3anucyje-
mo: afb = {C}. 13 npeTxogHNX pa3maTpatrba
cmo Beh 3akmbyunnu ga Te e npase ogpehyjy
jelHy paBaH.

Cnepeha moryhHoCT je fa ABe npaBe HeMajy 3ajefHMUUYKKMX
Tauaka, Tj.a N b=O.Y Tom cnyuajy, NoCToje ABe cuUTyaluje:

« [ocToju paBaH y Kojoj cy Te ABe npaBse;
+ He nocToju paBaH y K0joj Cy Te ABe npase.

3. cnyvaj:

4. cnyuvaj:

AKO OBe npaBe Hemajy 3ajedHUUKNX Tauyaka, a
MOCTOj1 paBaH Y KOjoj Cy Te NpaBe, Tafa Cy npase
napanesnHe. Ta uirbeHWLa ce 3anucyje kaod || c.
3a ABe npaBse Koje ce Noknanajy Takohe Kaxkemo
[la cy napanenHe.

AKo ABe NpaBe Hemajy 3ajeJHNUKIMX TauaKa, a He
NocTojW paBaH Koja caapu Te AiBe npase, Tafa
KaeMo fla cy npase MMmounasHe.

"

=

o

]




g viMelpl 1

Ha mopeny kouke ABCDA B,C D, yTBpawn Koje npase oapeheHe nB1LamMa KoLke ce
ceKky ca npaBom ogpeheHom Taukama A 1 B.
II"-')‘I CI
| Peweme:
A : B, Mpase p,(A, D), p,(B, C), p,(A, A), p,(B, B,) — ykynHo
| 4 npaBse ceky npaBy p(A, B), a Tauke npeceka cy
| penom: A, B, A B.
|
oy L__JC
A B

1 1B v [l e (Y 2 |

Ha mogeny kouke ABCDA,B,C D, yTepan Koje npase oapeheHe WBULIaMa KOLKe Cy
napanenHe ca npasom oapeheHom Taukama B u C.

Peweme:

Mpase p (A D), p,(B,, C), p3(A1, D,) - yKynHo Tpw npase napanenHe cy ca npasom
oapeheHom Taukama B n C.

7 101 v [ e (Y 3 |

Ha mogeny kouke ABCDA B .C D, yTBpau Koje npase oapeheHe usuuama kouke cy
MUMoWnasHe ca npaBom ogpeheHom Taukama C u D.

Peweme:

Mpase p,(A A), p,(B, B), p,(A,, D,), p,(B,, C,) -~ YKynHO YeTpwn npase MUMOUNasHe cy
ca npaBom ofpeheHom Taukama C n D. Te npase ca npaBom p(C, D) HUCy napanenHe,
a Hemajy HU 3ajeJHNYKINX Tayaka.

. g viMelpl 4

Y yUroHMLM NOKaXKK MoZene NpaBux Koje ce CeKy, Moene NpaBux Koje cy napanenHe
1 Mogere NpaBux Koje ce MUMOounase.




3AAALIM

26.Y paBHu cy faTe ABe NnapanenHe npageanbuntauke Ae b,Be a,B¢ b,Ce a,Cz b, Deq,
E e b. HaupTaj Te npaBe v Tauke, nowTyjyhn gate ycnose.

27. 3a0KpY»Ku1 CNIOBO MUCMpef TauHOr OfroBopa.

Ako aBe npaBe VMajy ABe pa3fnnunTe 3ajeHNUKe Tauke, Tafa ce Te npase:
a) ceky;
6) noknanajy;
B) MMMOWNase.
28. Ako cy npaBe a 1 b MumonnasHe, Tafa oHe NpUnagajy paBHUMa Koje:
a) ce noknanajy;
6) cy napanenHe;
B) Ce CeKy.

HeTtauaH je camo jepaH op oaroeopa. Koju?

29. [lat je kBapap ABCDA,B,C,D, (Buan cnuky). HaBeau npase Koje cy oapeheHe nsnuama

KBagpa:
DI C1
A, | B, a) napanernwe ca npasom p(C, C);
: 6) HopmanHe Ha p(C, C);
|
R R ¢ Bl cekynpasy p(C, C));
’,f” r) mumonnaste cy ca p(G C)).
A B

30.paBe g, b, c npunagajy jegHoj pasHu. NpaBe a n b ce ceky y Tauku C,anpaBe b n ¢
ce ceky y Tauku T. Y KakBoM cy meHycobHOM Nonoxajy npase a 1 ¢ ako cy Tauke C
T pasnnuute?

31. [ate cy paznuuute npaBe a, b, c.NpaBe a n b ce ceky y Taukn C, a npaBe b n c ce ceky y
Taukn T. Y kakBoM cy mehycobHOM nonoxajy npase a v ¢ ako cy Tauke Cu T paznuunte?

32. late cy ABe pasnununTte npaBe a n b ntauke A, B, Cn DT1ako ga Baxna Nb={A}, Be b,
Cea, D¢ a, b. Konuko je Hajsuwe paBHM ogpeheHo gatnm npaBama 1 Taukama?

33. late cy ABe pa3nuuute npaBe a n bun tauke A, B, C, D, Tako flaBaxmn a ||b,Ac a, Be b,
C, D¢ a, b. Konuko je Hajsuwe paBHK ogpeheHo gaTMm npaBama 1 Taukama?

34.Y paBHu a pate cy npase a || b || c || d n npase p || g || r. Konnko HajBrwwe NnpeceuHmx
Tauyaka umajy parte npase?



MUMONAA3He TipaBe

Y npeTxoAHoj nekunjn yBenn cMo nojam MMMonasHux npasux. Peknn cmo Ja, ako aBe
npase HeMajy 3ajeiHUYKMX Tauaka, U He MOCTOj1 paBaH Y KOjoj Cy Te npaBse, Tafa KaKeMo

Aa Cy Te npaBe MUMOUJId3He.
g viMelp 1]

Y kakBom cy mefycobHOM nonoxajy npaBonvMHMjcKe NyTare 1Ba aBMOHA y Ba3ayXy,
Aa nu he ce nytamwe npecehn? CnMyHO, NPABONNHNUJCKN ayTONyT U HafBOXHaK, Y
kakBom cy mehycobHom nonoxajy?

Peweme:
Y oba cnyyaja youyaBamo Aa nNpaBONKWHWJCKE NyTawe aBMOHA, OfHOCHO ABa
ayToMobBKNa, ako UX CXBaTUMO NPABONMHUICKK, HUCY Y WCTOj paBHU M Aa ce Hehe
npecehn.

gl vmle ol 2

Ha mopeny yunoHWUe NOKaXKK Npage Koje ¢y MMMOWNAa3He ca MBULOM KOjy YMHe:
a) nog v paeaH Tabne;

5} TaBaHWUa W 3M[ Ha KOME Ce Hanase Nnpo3opuw;

B] 310 Ha KOMe Ce Hanase Tabna W 3210 Ha KOMe Ce Hanaze npoz0pi.

Pl v Ml e lpl 3

Ha kojoj oa cnegehunx cnuka cy npukasaHe mumMmownasHe npaee?

Ha cnuum a — npage m v n cy y paBHK «, Na He Mory BUTKH MUMOoUNasHe.

Ha cnuum 6 - npaea m je y paeHu, a npaea n UCNog paBHU, M OUNUINEAHO He NOCTOjK
paBaH Kojoj npunanajy.

Ha cnuum B — npage cy ucnof pasHu, anu moryhe je 1 ga ce ceky.

,[I,aKne, Ha cnngwn 6 - NprKasaHe Cy MMUMOWNasHe Mnpase.

)

a

/ 6) / B) \




miplvMelp 4,

Ha cnepehum cnukama oapean mehycobHmM nonoxaj npaBux Koje cagpe obojeHe
VBULE KOLIKe.

Peweme:
D1 CI D1 CI D1 CI
| | |
| | |
AI I AI : A1 I
| B, . B, | B,
| | |
D,___l___J D,___l___J D,___1___Jc
A B A B A B

Ha npBoj cnnum npase ogpeheHe nBML,ama KoLKe Cy NnapanenHe, Ha 4pyroj MMMow-
nasHe, a Ha Tpehoj ce ceky.

miplviMelp 5,

Ha mogeny kouke ABCDA B C.D, yT8pAn Koje npase ogpeheHe eHM nerlama cy
MUMOWNasHe ca npaBom ogpeheHom Taukama A 1 B.

Pewemse:

Moxemo youutn ga cy npase p,(A, D)), p.,(B,, C), p,(C, C), p,(D, D,) mumonnasHe ca
npasom p(A, B).

nfg viMelpl6

Ha mogeny kouke ABCDA B,C.D, yTBpan Koje npaBe ogpeheHe napoBrnma TemeHa
KOLIKe Cy MMMOMa3He ca npaBom ogpeheHom Taukama A n B.

Peweme:

Ca npasom p(A, B) mumounnasHe cy cnepehe npase: p.(A,, D)), p,(B,, C), p3(C, C)
PD, D), p(A, C), P8, D)), p,(C, D,), pe(D, C,), po(D, A), p,(C, B,). Uma 1x pecer.




35.

3AAALIN

Ha mogeny kBagpa ABCDA B C.D. yTBpaw koje npase ofpeheHe mherosum MB1Lama
Cy MrMounasHe ca npaBom ofpeheHom Taukama Cu C .

36.Y kakeom cy opHocy npaee p(A, D) q(C, C ) koje ogpehyjy TemeHa ksappa ABCDA,B,C D, ?

37.

38,

39.

40,

41,

42,

43.

Y kakBom cy mehycobHOM Nonoxajy iBe paznuunTe npase ako:

a) nmajy 6ap fBe pasnuunTe 3ajeAHNYKE TauKe;

6) UMajy TauHO jeHY 3ajeAHUYKY TauKy;

B) HeMajy 3ajedHNYKNX TayaKka?

Heka je ABCDA,B,C,D, KBagap. 3a0Kpyu Cnosa ncnpef TauHux tephera:

a) npaBa oapeheHa Taukama A m A, n npasa ogpeheHa Taukama B, v C, ce ceky.

6) npasa ogpeheHa Taukama A U A, vi npaBa ofpeheHa Taukama B, n C, cy MMMounasHe.

&) NpaBa ofpeheHa Taukama A n A, u npasa oapeheHa Taukama B, u C, cy napanenHe.

r) npasa ogpehexa Taukama D, u C, n npaBa ofpeheHa Taukama B 1 B, cy mumonnasHe.

HaupTtaj mogen Kouke /04,'_‘3CD/0¢1B1C1D1 na ogpepmu:

a) cBe npase ogpeheHe TeMeHNMa KoLiKe NapasnenHe ca npasom ogpehHeHoM TemeHma
AunD;

6) cBe npaBe oapeheHe TemeHVMa KoLKe HOpManHe Ha npaBy ogpeheHy TemeHnMa
AnbD;

B) cBe npaBe ogpeheHe TeMeHNMa KOLKe MUMOWUIa3He ca NnpaBomM ogpeheHom Te-
MeHuma Bwn G

r) CBe MBMLE KOLIKe cafjpaHe Y paBHU ogpeheHoj TemeHnma D, C, C,.
3a cBaKW NpvMep HaupTaj HOBY CITUKY.

MpaBe p 1 g cy MumounasHe. AKO NnpaBa r ceue CBaKy of NpaBuX p U g, KONWKO je
paBHW ogpeheHo NnapoBuMa NpaBux p, g u r?

MNpage a 1 b MuMowmnasHe cy ca npaBom ¢, a MefycobHo cy napanenHe. AKo Cy Tauke
A, B, Ctakee pa je Aea, Be b, Ce ¢, Konuko je Hajsuwe paBHU oapeheHo Taukama
A,B,CnnpaBamaaq, b, c?

MNpage a n b ceky ce y Taukn P.paBe a v c cy napanenHe, a npase b u c MumounnasHe.
Ako cy Tauke A, B,CTakBe faje AcanA=P,Bebn B =P, aCec oapean Hajsehn
6poj paBHU ogpeheHnx Taukama A, B, Cu npasamaa, b, c.

3a cBakMm npaBoyrin Tpoyrao obenexeH Ha CnMKama O3Hauu npag yrao:

D1 C'l D1 C'l D1 C'l
| Iy /I
| [INY f1y
| [ [N
1 } Al I \ Al l } \
I B o B g B
I ! oY ! AT !
| ! \ ! | \
\ / \
D/'———" --JC D/k——r"———c / D}——r"———c
e s N \ / rd \
.7 i L 1,7 \
7’ / A 1s \




OAHOCK TIpaBe U PaBHU
HopMaAa Ha pasaH
PacTtojaHee Ta4ke 0A paBHM

Y KakBOM MeHycoBHOM NONoXajy Mory GUTH CBeCKa 1 0NloBKa?

YouaBamo ga noctoje Tpu MoryhHocTu.

1) MpaBa n paBaH HeMajy 3aje AHNYKNX TayaKa.

MNpaBa b 1 paBaH 8 HEMajy 3ajeAHNUKUX TauyaKa.

Tapa je npaBa b napanenHa paBHu f3.

Ty unrbeHnLy 3anucyjemo Kao b || f, WITO CYLUTUHCKM 3Hauu B
pajebNp=9.

\
2) MNpaBa v paBaH NMajy TaYHO jeHY 3aje AHVNYKY TauKy. \ A
A\
« \
\a

[MpaBa a v paBaH « NMajy 3ajeHNUKY Tauky A. Taa Kakemo
[a npasa a npoavpe pasaH a y Taukn A. Tauky A HasnBamo
Tauka Npofopa, 1 Ty UnkbeHnUy 3anncyjemo kao a N a ={A}.

3) Npaea n pasaH nMajy 6ap ABe paznuunTe 3ajeAHNUKE TauKe.

AKo NpaBa ¢ M paBaH y UMajy iBe pasnuumnTe 3ajefHNUKe Tauke,

Tafla Cy CBe Tayke Npase ¢ Yy paBHK §, Na KakeMo Aa je npasa ¢

Y PABHKU y WK A PABaH Y CAAPKK NPaBy ¢. ¢

Ty unkbeHULY 3an1cyjeMo Kao ¢ C y LWITO 3anpaeo 3Hauu fla je ¥y

cNy=c

(Bl v e fpl 1 \

Mpaeaaje y paBHU o, a npaea b je BaH Te paBHW U NapanenHa je ca npasom a. Y KakBom
je nonoxajy npasa b npema paBHu a?

Peweme: %
3 ycnosa fa npasa He npunafia paBHKU «, Ceau aa je

npaBa b nnu ceue UNK je napanenHa ca paBHU a. AKo 61

npaBa b npeceyana paBaH « y HeKoj Taukn M, oHaa 6u a

300r napanenHocT ca NpaBoMm g, Npasa b 6buna y paBHM /
«

a, WTO je CynpoTHO npeTnocTaByy. Mpema Tome, npasa b
je NapanerHa ca paBHH «.

“




MNocebaH nonoxaj npase Koja NPOANpPE paBaH je Upasa HOpMAaHa HA PaS8aH.

TiplviMelp 2]

MelhycobHu nonoxaju onoBKe 1 CBecKe Cy NpefcTaB/beHW Ha cnvkama (a, 6, B). Mo
TBOM MULLIbERY, KOja CIMKa NpeAcTaB/ba ONOBKY KOja je HOpMasnHa Ha CBecKy?

A
»

Peweme:
Ha cnuum 6) onoBka je HopManHa Ha paBaH CBecke.

Obenexnmo Tauky npogopa ca N 1 HaupTajMO HEKONWKO Npaenx Y CBeCLMW, Tako Aa
cagpxe Ty Tauky npoaopa. 3amuwrbeHa npasa ogpeleHa onoBKoM rpagu npase
YrnoBe Ca NpaBama Koje cy y paBHW W cagpe Tauky npogopa N.

Kaxemo aa je npaea @ HOpMaNiHa Ha pPaBaH « aKO je HOPMarnHa Ha CBaKy npagy Te
pPaBHW Koja cagpu TaukKy Npogopa Npase a i paBHA . -

&

Ako Tpeba aa npoBepuMO Aa je Heka Npaea HopmalnHa Ha paeaH, fja nv Tpeba fa npoeepa-

Bamo yrao usmehy Te npage 1 CBaKe Npaee Te PaBHW, Koja cCaflpXK Tauky npogopa’ JacHo
je na je Takae 3axTes TelKo u3goarbue! 3ato hemo Kopuctutu cnegehe Tephemse:

AKo je npaBa n, Koja npoagunpe paBaH « y Tauykn N, HopmanHa Ha fBe x )
pa3snuuynTe Npase Te paBHW Koje cagpxKe Tauky N, oHAa je npasa ﬂmﬁﬂmﬂ

N HOpMaJiHa Ha paBaH «.
n




njplviMelp 3

JlBa TpoyraoHa newrpa NocTaBu Tako Aa
M je No jegHa KaTeTa y paBHW CBECKe, a Jja
ce Jpyru nap KaTeTa cacTaBu. Y KakBoMm je
nonoxajy npaea ogpeheHa cactaB/beHUM
Mapom KaTeTa NpemMa paBHU CBecKe?

Pewewe:

MpaBa oapeheHa cacTaBfbeHNM Napom KaTe-

Ta HOpMaJiHa je Ha MpaBama Koje cy ogpehe- o
He ApyrIM Napom KaTeTa TUX Nlerwunpa, na je, (__
npema ToMe, HopMaJsiHa U Ha paBaH CBecKe.

nfgiviMelpla

MocmaTpaj kouky ABCDA B.C.D,. Y kKakBom cy ofjHocy npaBa oapehena taukama D
n D, n paBaH ogpeheHa Taukama A, B, C? Koje npase ofpefheHe MBMLaMa KoLKe Cy
HopMmasnHe Ha pasaH ABCD?

Pewewe:

MNpaBa oapeheHa Taukama D n D, HOpManHa je Ha
npase ogpeheHe Taukama Au D, 1j. D n C, na je
HOPMaJHa 1 Ha paBaH ofipeheHy Taukama a(A, B, C). 4

MNpaBa ogpeheHa Taukama A n A, HoOpMasnHa je Ha
npase ogpeheHe Taukama A n B ogHocHo A 1 D, na
je HopmanHa 1 Ha paBaH «(A, B, C). CnuuHo ce moxe Dp—— - - C
rnokasaru u fia cy npase p(B, B.) n q(C, C,) Hopmante Pt
Ha paBaH a(A, B, C). y

miplvMelp 5,

Heka je Tauka A BaH paBHu a. Ogpean 6poj npaBux Koje cafpxe Tauky A n HopmarHe
CY Ha paBaH «.

Peweme:

MNpeTnocTaBMMO Aa Kpo3 Tauky A NocToje ABe NpaBe N, 1 n, Koje Cy HOpMalnHe Ha
paBaH « 1 Koje paBaH a Npoaupy y Taukama N, n N, wro 3Haum aa npasa p(N,, N,)
npunaga paBH a.

Mocmatpamo nobujeHn Tpoyrao AN N,. Kako je A

npaBaAN, HopmanHaHapaBaH ¢, TojenpaBaAN,
HOpMarnHa Ha CBaKy NnpaBy Koja Cafipu Tauky

N,N, v Taga je < AN N, =90°. Cneaun pa je y
youeHom Tpoyrny AN N, Tpehun <t N AN, =0°,
LITO 3HauW Aa ce Npase n, U n, NokKnanajy u
UMHe jelMHCTBEHY HOpMaly n 13 Tauke A Ha
paBaH a.

\
\
!

N,,nanHanpasy N, N,ntapaje < AN,N,=90°.
CnnuHo je v npaea AN, HOpMasiHa Ha CBaKy N, N,
MpaBy Koja cagpm Tauky N,, na 1 Ha npaey ! !
; \‘
o 1
’A‘
n [

“



Heka je N Tauka npofgopa Hopmane n 13 Tauke A Kpo3 paBaH a. Kaxkemo Jia je Ay»K1Ha _\/\E\j
Ay»n AN pacTojarbe Tauke A of, paBHU a. L 4

3AAALIN

44.Ha mopgeny keaapa ABCDA B,C D, npnkazaHom Ha civuu, paBaH « je ogpeheHa tau-
kama A,D, A . Oapean y KakBOM Cy MONOXKajy y OAIHOCY Ha paBaH a cnefiehe npase:

a) p,(A, B 6) p,(B,, C,); B) p,(B, D); r)pB, C); n) p(C D).
D| C1
A1 E B,
:
|
) -
s 7 ’ D C
A B

45.Ha mopeny kBagpa ABCDA B,C,D, paBaH « je oapeheHa Taukama D, C, C.. ¥ npasHo
nosbe ynuwu jefaH of 3HakoBa C, ||, L Tako Aa HacTanu 3anuncu 6yay TauHw.

alp,(A,D)_«a
6)p,A,B)__«a
Bl p,(C,D)___«
Np,B0O____«
46.MpaBe a n b cy HopmarnHe Ha paBaH «. Taga moxkemo pehu ga:
a) ce npaBe a u b ceky;
6) cy npaee a u b napanenHe;
B) Cy npaBe a u b MumonnasHe.

3aOpr}KI/1 CNoBO ncnpea Ta4yHor oAroeopa.




47.MpaBa a je y paBHW @, a Npaga b je BaH Te paBHW K NapanenHa je ca oM. ¥ KakBom
mehycobHom nonoxajy mory 6utm npase a n b?

48. HaupTtaj y cBecym Tpoyrao ABC n nsabepu Tauky Sy Tom Tpoyrny. Y Tauku S nocta-
BU NpaBy p Koja npogupe pasaH ABC. Ha npaBoj p n3abepn Tauky M, Tako ga je
< ASM = <BSM =90°. Oppean <CSM..

49.Tauke A, B, Ccy y paBHI @, a Tauka D je BaH Te paBHW, Tako fa je npasa AD HopMarnHa
Ha paBaH «. Bugn cnmky! Ako je DB = DC, pokaxu fga je AB=AC.

D

50. [laTa je kouka ABCDA B C.D uBuue ayxuHe 12 cm 1 pasaH « Koja je ofpefheHa
Taukama B, C, B,. I3pauyHaj pacTojarbe Tauke D off paBHM a.

51. [laTa je kouka ABCDA B C.D usuue ayxuHe 10 cm 1 pasaH a Koja je ofpeheHa
Taukama B, C, B,. I3pauyHaj pacTojame:
a) Tauke M koja je ogpeheHa npecekom npasux p (A, D) n p.(A,, D) og pasHu «;
6) Tauke N Koja je onpebheHa npecekom npasux q,(A,, C,) u q,(B,, D,) of paBHU a.

52.[laT je kBapap ABCDA,B,C.D, nenya AB =3 cm, BC =4 cm, AC =5 cm. /3pauyHaj
pacTojatbe Tauke D, 0fy paBHU « Koja je oapeheHa Taukama A, B, C.

53. lat je kBapjap ABCDA B,C D, nBuua AB=3 c¢cm, BC =4 c¢m, AC =5 cm ¥ paBaH « Koja
je oppeheHa Taukama A, B, C. Ii3pauyHaj pactojatbe:
a) Tauke M koja je ogpeheHa npecekom npasux p (A, C ) u p,(C,, D,) op pasHu «;
6) Tauke N Koja je oapebheHa npecekom npasux q,(A, C,) 1 g,(B, D,) of paBHM a.
54.Y paBHW T AaT je jegHakocTpaHNMYHKW Tpoyrao ABC ctpaHuue 12 cm. BaH Te paBHM gata

je Tauka M Koja je of cBakor TemeHa Tpoyrna ygarseHa 20 cm. M3pauyHaj pactojame
Tauke M og paBHu Tpoyrna ABC.

55.Y paBHn 7 part je kBagpat ABCD ctpaHuue 12 cm. BaH Te paBHW faTa je Tauka M Koja
je of cBakor TemeHa KBagpata ygarbeHa 20 cm. V3pauyHaj pacTtojarbe Tauke M og
paBHU KBagpaTa ABCD.

“



0AHOCHK ABE paBHM

lpiviMlelpl 1
YTBpAMW Y KakBoM cy mehycobHOM Nonoxajy paBaH Nofa TBoje yunoHuLe u:
a) paBHM 31J0Ba3; 6) paBaH nnadoHa.
Peweme:

h———

a) PagaH nopa ceue ce ca paBHUMa 31MJ0Ba;
6) PaBaH nofla 1 pasaH nnadoHa cy NaparenHe (ako TaBaHWLa HKje Koca).

. 1B v [l e pY 2 |

AKo paBHK « 1 8 MMajy ABe pa3nuuKTe 3ajelHUYKe Tauke, OHa OHe UMajy WU 3ajed-
HUUKY npaey. [loKau.

Pewemne:

Heka cy A n B fBe pasnnunTte 3ajefHNUKe Tauke PaBHKU « 1 5. Kako Tauke A 1 B npu-
nafajy paBHU « TO 1 NpaBa p(A, B) npunaga paBHM a.

Ha nctu HauuH, Tauke A n Bnpunapgajy paeuu 3, na u npasa p(A, B) npunaga paexu f.
3akmyuyjemo paje:a N B=p(A B).

o

13 npeTXoAHMX NpUMepa MOXeMO YOUNUTW fa 3a ABe pasnnunTe paBHK a U ff NocToje Tpu
pa3nnuuta mehycobHa nonoxaja.

1) iBe paBHW MMajy CBe 3ajefHNYKe Tauke, Tj. OHe ce noknanajy. To ce 2anucyje: a =f Unu
aNp=a=p
2) [iBe paBHU HEMajy HWjefHY 3aje AHNUKY TauKy, WTO 3anucyjemo: « || f,unn a N =&,

3) [iBe paBHW ce ceKy, WTo 3anuncyjemo Ha cnegehm HaunH: a N =& man a N f=p.

3a ABe paBHM KOje HeMajy HNjeAHY 3ajeAHUYKY TauyKy WK ce NMoKnanajy — KaXxemo
Ala cy napanersnHe.

A
A

m



1%f I 3a aBe paBHU Koje Majy 3ajeqHNYKY NpaBy — KaXeMo fia ce CeKy.

(]9l v[Mlelpl 3
Hara je kouka ABCDA B,C,D,. Micnutaj mehycobHu nonoxaj:

a) paBHu ogpeheHe Taukama A, B, C v pasHu oapeheHe Taukama A, D, D ;

6) pasHu oapehere Taukama A, D, D, n pasHu ogpeheHe Taukama B, B, C ;

B) paBHW ogpeheHe Taukama A, B, C n paBHu ofipeheHe Taukama B, D, C;

YKONMKO ce paBHU CEKY, ogpean NpPeceyHy npasy.

Peweme:

a) PaBHu oppeheHe Taukama A, B, Cn A, D, D, ce ceky, 1 bIXOBa NpeceyHa npasa je p(A, D).
6) PaBHn oppehere Taukama A, D, D n B, B,, C, cy napanenHe.

B) PaBH1 oppeheHe Taukama A, B,Cn B, D, C, ce ceky, bMXOBA NpeceyHa Npaea je q(B,D).

miplvMelp 4,

PaBaH y ceue paBaH « Mo NpaBoj p U pasaH f3 Mo NpaBoj g. AKO Cy paBHW a 1 S Napa-
nenHe, y KakBom cy mefycobHomM nonoxajy npase p u q?

Peweme:

Ako cy paBHW a 11 8 NapanenHe U paBaH y ceue paBaH « MO NPaBoj p, OHJa paBaH y
MoKe 6UTK napanenHa, unu cehu paeaH f. Kako 6u, y cnyvajy gaje y || fu || a, 6uno
y || @ (T je cynpoTHO ycnoBy Aa ce y 1 a ceKy), To ocTaje Aa ce y u f3 ceKy. Kako npa-
Ba p Npunaja paBHV &, a NpaBa g H0oj NapanenHoj paBHu 3, TO NpaBe p U g HeMajy
3ajeQHNYKVX Tauaka. lakne, p v g Cy unvm mrmowmnasHe unu napanenne. Kakov pn q
npvnajajy paBHW y, OHe HACY MMouna3sHe Beh cy napanenHe.

-

“




56.0apeaunT OAHOC CBaKe AiBe PaBHW MPUKasaHe Ha Canuw.

57.Heka cy a n f paznnunTe napanenHe paBHu. [paBa aje y paBHu1 a, a npasa b jey paBHU
B.Y kakBom mehycobHom nonoxajy mory 61t npase a n b?

58.Heka cy o n f3 paBHU Koje ce ceKy. [TpaBa g je y paBHU «, a Npasa b je y pasHu .
Y kakBoMm cy mehycobHom nonoxajy npase a v b?

59. Heka je npaBa m napanenHa paBHM «. AKO paBaH f3 caap»u npaBy m, Tafja ce paBHW
anp
a) ceky;
6) napanenHe cy;
B) NoKnanajy ce.
3aoKpy»KuM C10Ba Ucnpeq TauHWX ofroeopa.

60. PaBaH « ceue paBaH f3 Mo NpaBoj a 1 paBaH y No npasoj b. Ako cy npase a 1 b napa-
nenHe, y KakBom cy mehycobHom nonoxajy paBHu S u y?

61. Ha cnmum je npukasaHa kouka ABCDA, B,C,D,. YTBpAn Y KoM cy MehycobHOM nonoxajy
[eNoBM1 paBHM O3HaUEHNX Ha CIMKama.

a) 6) B)
Dl N C'I D1 CI D1 CT
TN : :
A ! - A ! A !
1 A : Bl ! : B1 ' : B'l
Dy-----Jc D,-—-|--_Jc Dy-—---Jc
/,/ . /,/ ,,/
A B A B A B

62. Habpoj napose mehHycobHO napanenHix paBHU Koje cy ogpeheHe cTpaHama Kouke.

m



HopMaAHa TipojekLumja Ta4ke,
TIPaBe U AY>KM Ha paBaH

Y TeXHWUKMM HayKama, anv 1 nprmereHnMM YMeTHOCTMMa, NpojeKToBakbe je MeToj
KOjUM Ce peanHu NPoCTOpHM 0bnu1un, Koje je y Hajehem 6pojy cnyuajeBa 360r OorpoMHMX
AVMeH3Kja Hemoryhe TpaHcnopToBaTK, TPaHchopmuULly y purype y paBHu, Koje ce oHaa

MHOIO flaKle KOPUCTe 33 KOHCTPYKLUWjy OPUTMHANHUX npeameTa (3rpaga, MalmnHa,
MOCTOBa...).

EnemeHTN npojekToBarba Cy: M3BOP CBETIIOCTU, OPUrMHaNaH npeameT, NpojeKkLnjcka
paBaH ¥ npojekunja. I3Bop CBETNOCTA MOXe eMUTOBATW 3paKke Koju CY KOCK Y OAHOCY
Ha NPojeKunjcKy paBaH, ann 1 OHe KOju Cy HOpMaJTHX Ha NPOojeKUnjcKy paBaH. Y NnpBom
CNy4yajy roBOPUMO O KOCOM, a y APYroM O HOPManHOM (OPTOroHasHOM) MPOjeKTOBakbY.

miplvMelp 1,

MNprKaXkn Kocy M HopManHy npojekunjy onoske O Ha XOPU3OHTaNHY NPOjeKLUNjCKY
paBaH 7.
Peweme:

NpojeKkunjcKr 3paun NpojeKkunjcKn 3palun

" >

| | | |
KOCa NpojeKLuja ofioBKke  HOpPMasHa Npojekunja onoBKe
T npojekyujcka pasaH

Ha ocHoBY npeTxofHor npumepa, AepuHUILIEMO HOpManHy (OpTOroHanHy) npojeKkuunjy
Tauke Ha paBaH.

\ Heka je Tauka A BaH paeHu 7. Heka je A'npogop Hopmane n 13 Tauke A Kpo3 paBaH 7.
HopmanHa (opToroHanHa) npojekumja Tauke A Ha paBaH 7 je Ta4yka A’y Kojoj Hopmana
13 Ta4Ke A Ha paBaH 7 NpoAnpe pasaH 1.

RS
|




MpaBa AA’Ha3uBa ce npojekTyjyhn 3pak Tauke A. PaBaH 7 je npojeKumjcka paBaH.

TiplviMelp 2

HaupTaj HopmanHy npojekumnjy Tauke A Ha paBaH 7.

Peweme:

n

b A
HopmanHa npojekywnja
Tauke A Ha paBaH 7

A . .

' MNpojekunjcka paBaH

1

|

m 1

< [lpojekTyjyhu 3pakK

MpBK KOpaK y pellaBamy AaTOr 3ajlaTKa jecTe KOHCTPYKUMja npage n (NpojekTyjyhin
3paK) Koja capp»ku faTy Tauky A ¥ HOpPMarHa je Ha AaTy paeaH 7 (NpojeKkuymnjcka pagaH).
Jokasanu cmMo fa NocToju camMo jeiHa TakBa Npaea, na je Tapa:n M m= {A'}.

Tauka A’ je HopManHa (opToroHanHa) Npojekyuja Tauke A Ha NPojeKLMjCKY paBaH .

1B v e 3
LLITa je npojekunja Tauke X Koja npunaga npojekunjckoj pasHm m?

Peweme:

MpojekTyjyhn 3pak n noctaB/ba ce KPo3 Tauky X HOpManHo Ha paBaH 7. Kako Hop-
MalnHa npojeKkuuja Tauke X npvnaga NpojekunjcKkoj pasHn i, To je X'=X, W1o 3Hauun
7la Ce CBaKa Tauka Koja npunaja npojekuujckoj paBHW NpojekTyje y camy cebe, Tj. 4a,
aKo je Xe m, oHAa je HOpManHa npojekunja X’ ucta Ta Tauka.

/13 npeTxoaHa fBa npumepa MOXeMo 3akbyunTi cnegehe:

o
HopmanHa (opToroHanHa) npojekyunja Tauke ygek je Tauka. Bmﬁﬂﬂﬂ




Pl vMelp 4

PasmoTpumo cBe moryhe cnyuajeBe HopmalnHe npojekuuje ay»u AB Ha paBaH 7, ako

cy A’v B’HopmanHe npojeKkuuje Tayaka A n B Ha paBaH .

Peweme:

a) AKo je gy MapanefniHa paBHu 7, Taga je ueTBopoyrao A'B'BA npaBoyraoHuK, na je
npojekynja gy»un AB ayx A'B*, npu uemy je AB=AB".,

6) AKo je ABY paBHU T, 0HAA je A’=A 1 B’=B, na je opToroHanHa npojeKkuuja gyxu
AB cama Ta ayx. Taga je py>k AB=AB".

B) AKO je oy AB HOpMmarHa Ha paBaH 7, OHja je Npojekuurja ayxu AB, npogop
npase AB Kpo3 paBaH 7. [lakne, jefHa Tauka, na je gyxuHa npojekymje jeaHaka 0.

r) Ako ay» AB HWje HM HOpManHa HX NapanesnHa ca paBHKW, OHAA je Ay AB pyxun
KpaK npasoyrnor Tpanesa AB'BA, na je beHa npojekuumja — gy AB < AB.

B
1 /
I
A — B A :
I
: l B 4 ! !
| I ! !
f : i I
I | A =A! ! !
| : I I
| | I I
, A'=B’ L 1
A \ A’ B’
B=B’ :
|
a) 6) B) r)
B

4) AKo je pyx AB Koca npemMa paBHU 7 1 jefHa Kpajiba Tauka, Ha npumep A, jectey
pPaBHW 77, tbeHa Nnpojekyuja je oy, AB v Baxw fa je y npasoyrnom Tpoyrny ABB’
xunoteHysa AB > AB'.

h) Ako cy Tauke A n B ca pa3HuX CTpaHa paBHU 7 1 HeKa je S Tauka npofopa, Taja je
npojekunja ay*un AB Ha paBaH m oyx AB’. Kako je AB'=A'S"+ 5B, AB=AS + SB,
A'S <AS, SB’<SB cnegn pa je AB’ < AB.

Pa3maTapatbem NpeTXOAHOT NprUMepa 3aKrbyuyjemo:

nﬂmﬁﬂ@g HopmanHa (opToroHanHa) npojekumnja 4y»K1 Ha paBaH je oy>K WIn Tauka.

“



TplviMelp 5

Ca ucte cTpaHe paBHW 7 aTe Cy Tauke A 1 B, TakBe fa je
Tauka A o paBHM ygarbeHa 8 cm, a Tauka B 14 cm. AKko je
AB =10 cm, ofpean OyXnUHy OpTOroHanHe npojekyuje
Ay*n AB Ha paBaH .

Pewemse:

W3 ycnosa 3agaTka NpefcTaB/beHNX Ha CKULUM HOpManHor 8 8
npojekToBamba Ay AB Ha paBaH 7, jacHo cnen aa je oy
AA’=8cm,agyxBB'=14cm.

Ako je AM ||AB’, oHpa je MB=BB'-BM=14cm-8cm=6cm. A B’
MpumeHom MuTaropuHe Teopeme Ha NpaBoyrnn .

Tpoyrao AMB pobwuja ce fga je
AB?*= AM? + MB? unn AM? = AB*- MB?=10? - 6 = 100 - 36 = 64, na je AM =8 cm.
Kako je AM = A'B'T0 je h HOpMarnHa npojekunja oyxun AB oy»k AB’=8 cm.

g viMelpl 6

Ha cnuuwm je gy AB n rbeHa opToroHanHa npojekumja AB“Ha pasaH 7. Ha ocHOBY
nopartaka ca cnuke ogpean [QyXuHy ayxu AB.

Pewemne:

Heka je A" npojekyuja Tauke A Ha paBaH 7, a
B’ npojekuuja Tauke B. Taga je A’B’npojek-
Lwnja oy»n Ha pasaH . YetBopoyrao A'B'BA je
npaBoyrnun Tpanes yuje cy ocHoBMLe
AA’=6 cm 1 BB’=11 cm u Kpahu Kpak

A'B’=12 cm. PaznunKka pacTojarba 6
BM=BB'-BM=11cm-6cm=5cm.

MowTo je: AM=AB'=12cm, A 12 B’
To je AB*=AM? + MB? =122+ 52 =169, .

na cnegu gaje A’B=13 cm.

P viMelp 7]
N3pauyHaj ny>kunny npojekunje A'B nyxun AB Ha paBaH ako je AB=17cm,AA'=7 cm,
BB’=8 cm. Tauke A 1 B cy ca pa3HUX CTpaHa paBHW 7.

Peweme: B
Heka je A" npojekuuja Tauke A Ha paBaH 7, a B’
npojekyurja Tauke B 1 Tauka S npogop gy*u AB
KpO3 paBaH 7.

Tapa je AB npojekunja gy»un Ha paBaH 7.
AyxwvHa pyxun AB je 17 cm. Tpoyrao AMB je
NpaBoyrnun Tpoyrao uuje cy katete AM n BM,

a xunoteHysa AB.

MowrTo je:

AM = A'B] AA’=B'M,
BM=BB'+BM=8cm+7cm=15cm

TO je AM? = AB* — MB?,

nacneau ga je AM=AB"'=8 cm.

m




3AAALIM

63. Wrta Moxe BUTH HOpPManHa NpPojeKUKja Ha paBaH jedHe:

a) Tauke;
6) py#xun?

64. Ogpean mehycobHK Nonokaj Ay 1M NPojeKUNjCKe paBHWN aKko je HopmanHa npojek-
LHja Te Oy¥K Ha NPOjeKUMWjCKY paBaH:

a) TaukKa;
0) DyX ncre py»nHe;
B) OYXK Makbe JYKMHE.
65. Oyxn ABn CD cy jegHake n napanenHe. LLIta moxe 6UTH H1XOBa HOpMasHa nNpojekx-
L1ja Ha NpOojeKLNjCKy paBaH 7?

66. TemeHa B, Cu D kagpa ABCDA B.C D oppehyjy paaH . Onpesin HopmarnHe npojex-
Lu1je Ha paBaH 7:

a)Tauke B ;
6) Tauke A;
B) nBnue AA ;
r) MBI/ILleAlB1.

67. 3pauyHaj ay»1nHy HopmarnHe npojekuuje ay»kn AB =15 cm Ha paBaH «, ako Tauka A
npunaga paBHU «, a Tayka B je ygarbeHa 9 cm ofj paBHU a.

68. N3pauyHaj oyKuHy ayxu AB unja je HopMmanHa npojekunja Ha paBaH «a y»KnHe 15 cm,
Tauka B npunaga paBHM «, a Tauka A je yaasbeHa 8 cm off paBHU a.

69. Heka cy A'v B’ HopmanHe npojekunje Tayaka A n B Ha paBaH « (Tauke A n B cy ca ncrte
CTpaHe paBHN ). AKO je AB=12cm, AA’=3 cm, BB'=9 cm, ofpeaun ayxuHy AB’".

70.Heka cy A’v B’ opToroHanHe npojekuuje Tauaka A 1 B Ha paBaH « (Tauke A B cy ca
NCTe CTpaHe paBHK «). Ogpeamn Oy>KUHY Ay»n AB ako je :

a)AA'=1cm,BB'=4cmunAB'=4cm;
0)AA'=4cm,BB'=6cmnAB =6 cm.

71.0apenw oyxuHy ayn A'B‘roe cy A'v B'HopManHe npojekunje Tavyaka A n B Ha pasaH
a ako je AB=15cm, AA’=4 cm, BB'= 8 cm 1 Tauke A 1 B cy ca pa3HuX CTpaHa paBHA «.

72. Heka cy A'n B’"HopmManHe npojekuuje Tauaka A 1 B Ha paBaH a (Tauke A 1 B cy ca pa3Hunx
CTpaHa paBHU «). Opgpean AyXMHy oyxu AB ako je AA’=4cm, BB’=8cmun AB'=5cm.

73.Heka cy A’ n B’ HopmanHe npojekuuje Tauaka A n B Ha paBaH « (Tauke A 1 B cy ca
NCTe CTpaHe paBHKU «). Ogpean ayxunHy ay»un BB’ ako je: AA’= 10 cm, AB= 13 ¢cm
MAB'=12cm.



HopMaAaHa Tipojekuu|a Tipase,
yrao U3MeRy mpaBe U paBHU

Beh cmo Hayunnu kako ce ogpehyje HopManHa npojekumnja Tauke 1 4y»Ku Ha NPojeKLnjcKy
paBaH. Bugenu cmo fa je HopMarnHa npojekuunja oy»n Ha paBaH Tauka unm gyx. Pasmotpumo
KaKo ce NpojekTyje npasa.

TP IviMe [P 1]

Oppenwn HopMarHy Npojekunjy npase p Koja je napasnesnHa Npojekunjckoj paBHU 1.

Peweme:

p A B C
* * *
| | |
| | |
o
| | |

Py : o
Y B c AKo je npaBa p NnapanenHa NpojeKkunjcKoj

paBHW 71, OHJa je naparsnenHa cBojoj
i npojekunjn Ha Ty paBaH.

r

1l viMlelp] 2 |

Opapepn HopManHy Npojekunjy npase p Koja npunaga NpojekunjcKoj paBHN .

Peweme:

lMpaBa Koja je y NpojeKkunjcKoj paBHM,
Nnoksana ce ca CBOjOM NMPOjeKLnjoM Ha Ty
P paBaH.

. o

i viMlelp 3

Oppepnw opToroHanHy npojekunjy npase p Koja je HopmanHa Ha NpojekunjcKy paBaH .

Peweme:

|

|

| ¥, %

. OptoroHanHa npojekunja npase HopmMar-
T i He Ha paBaH je Tauka (Tauka npopopa) N.




miplvMelp 4,

Oppepnwn opToroHanHy npojekunjy npase a Koja ceye NpojeKkLujCcKy paBaH m 1 Huje
HOPMaJsiHa Ha Hby.

Peweme:

MNpojekunjy npaBe, Koja ca NPOojeKLMNjCKOM paBHW 3aknana Hekn yrao, gobuhemo Tako
LUITO NPOjeKTyjemMo [iBe NPOoV3BOJbHe TauKke Te rnpase. Heka cy To Tauke A 1 B. Ako je
A npodop npase g Kpo3 paBaH m, oHAa je A= A’, a npojeKkuyuja Tauke B je Tauka B'.
Tauke A’ v B" ogpehyjy npasy a’ Koja je opToroHanHa (HopmanHa) npojekyuja npaee
d Ha paBaH 7.

a_ f MNpaBa a 1 tbeHa NpojeKkyuja a’ npunaaajy pasHu f.

B MNpaBa a’npvnaga paBHKU 7 1 NpUNaja paBHu1 3, na je
npasa a’ (HopmanHa npojeKkuuja npaee a), y CTBapw,
npecek paBHK f (Koja cafpW NpaBy a 1 HOPMarHa je
Ha NPOjeKUNjCKy paBaH) N PaBHM 7.

-

#\ OwrTap yrao « Koju obpasyje npaBa a ca CBOjoM NpojeKUNjoM a‘ Ha paBaH 7 Ha3uBa
EH_ ce yrao usmehy npaBe a vl paBHu 7. 3a yrao « ce Ka)<e 1 a je HarubHu yrao npase
a npema paBHMU 7.

njplviMielp 5

MNpaBa p rpagw ca pasHu yrao og 30° v npogupe je y Tauku P. Tauka Q je Ha npaBoj p
Tako fa je PQ=6 cm. M3pauyHaj y>K1Hy npojekuuje ayxun PQ Ha paBaH 77 1 pacTojatbe
Tauke Q of paBHW 7.
Peweme:

Tauka P ce noknana ca cBojom npojekuyunjom. Tpo-
yrao PQQ’ je npasoyrnn. XmnoteHysa PQ =6 cm, a P

r ° 1 /,
«Q'PQ=30 .Ba>KMP02=PQ’2+Q’Q2mQQ’:EPQ‘ -

Cnegw paje PQ' = 3\/§cm, QQ'=3cm.

.

njglviMieln 6

Tauke A v By ca ucTte cTpaHe paBHW T, 0 NpojekuMjcKe paBHW T pef4oM Ha pacTojakby
3 cm 1 7 cm. AKO je AyXWHa NpojeKkunje AyX1 Ha paBaH 7 jefiHaka 4 cm, KONuKa je
AY>KMHa ayxn AB? Konuku je yrao nsmehy npase AB v paBHu n?

Peweme: B

Ob6enexnmo caA’'nB’npojekumje TauakaAv BHa paBaH .
YeTtBopoyrao A'‘B’'BA je npaBoyramn Tpanes yunje cy

OCHOBMLUe 3 cm 1 7 cm, a Kpahu Kpak 4 cm. A7 :
Vi
Ayx AB je oy»Kn Kpak oBOr Tpanesa un jegHaka je 34 :
42 cm. . !
; A4 B
Yrao nsmehy npaee AB 1 paBHU 7 je 45°, ?T




gl viMelp 7

Ogapenv npojekuynjy kBagpata ABCD Ha paBaH 7 ako je 6bap jegaH nap HeroBmx cTpa-
HVLa NapanenaH pPaBHM 7.

Peweme:

AKo je paBaH KBafgpaTa napasnenHa ca paBHu 7, Npojekyrja KBagpaTa je tbemy noay-
JapaH Keagpar (cnuka a).

AKo je paBaH KBapgpaTa HOpMasHa Ha paBaH 7, Npojekuurja KBagpaTa je gy jeqHaka
CTpaHuuM KBagpaTta (cnunka o).

AKO je paBaH KBafpara Koca npema paBHW T, Npojekunja KBagpaTa je NpaBoyracHuk.
MNpwn Tome, cTpaHuue AB n CD Koje cy napanenHe paBHW 7 NMPOjeKTYjy ce y NpaBsoj
BENUUMHW, a cTpaHuLUe AD 1 BC NpojeKTyjy ce y Matbe gy»u (cnunka B).

C

c D

a) 6) B)

3AAALIN

74.TlpojeKuunje Ha paBaH ABejy NapanenHux pasnuuynTux npaBux mory butu:

a) pa3nnunTte napananHe npase;

6) npaBe Koje ce ceky;

E) IBe TaukKe;

r) jeqHa npaga.

Camo jegaH ogroBop je HeTauaH. Koju?

75.TpojeKkuynje Ha paBaH ABejy NpaBUX Koje ce ceKy mory 6uTK:

a) paznuunTe napananHe npase;

6) npaBe Koje ce ceky;

E) IBe TauKe;

r) jeqHa npaBa;

[) Npasa W Tauka BaH He.

3a0KpYyXu cioBa Ucnpep TauHUX ogrosopa.




76. lMpojekymje aBejy npaBux Koje Cy MUMOWUNa3He Ha paBaH Mory 6uTtu:

a) pasnuunte napanenHe npase;
0) npaBse Koje ce ceky;
E) OBe TauKe;
r) jedHa npasa.
3a0KpyXu cfloBa UCnpej TauHUX OJroBopa.
77.lpaBa p npoanpe paBaH 1y Tauku P. Tauka M nprnafa npasoj p, a off paBHN 77 yaarbe-

Ha je 12 cm. Konuko je Tauka M yparbeHa of Tauke npogopa P ako je HarmbHu yrao
npase p Npema paBHU T

a) 30% 6) 45%; B) 60°.

78.paBa p npogupe paBaH 7y Tauku P. Tauke M n N cy ca ncte cTpaHe paBHU 7T 1 Npu-
nagajy npaeoj p. Of paBHu 7 yaarbeHe cy 18 cm n 12 cm. Oapeau oy»unHy oy MN
1 OYXKUHY HeHe npojekumnje M°N’ Ha paBaH 71, ako je HarMbHW yrao npaee p npema
paBHW 7

a) 30% 6) 45° B) 60°.

79.TMpaBa p npoanpe paBaH 'y Taukn P. HarmbHm yrao npaBe p npema paBHu 7 je 45°.
Ha npaBoj p ca pa3nnumTrx cTpaHa paBHU i aaTe cy Tauke M n N Koje cy yaarbeHe
6 cm un 10 cm of pasHu 1. OgpeuTn ay>KUHY gy MN 1 gyxunHy tbeHe npojekuunje
Ha paBaH 7.

80. Heka cy A’ n B’ opToroHanHe npojekumje tauaka A n B Ha paBaH a. Tauka A npunaga
paBHU «, a TauKa B je ygarbeHa of tbe 8 cm. Oapeaun gymnHy ABn AB ako je yrao
n3mehy npase ogpeheHe Taukama A n B paBHU a:

a) 30° 6) 45° B) 60°

81.Tauke A n B cy ca UcTe cTpaHe paBHU a. Tauka A je Ha pacTojarby 17 cm of paBHU «,
a Tauka B je Ha pacTojarby 29 cm of paBHM «. OfpenTn pacTojatbe Off paBHU & Cpe-
auvwTa S gyxu AB.

82.Tauke A n B cy ca pasHUX CTpaHa paBHM . Tauka A je Ha pactojarby 17 cm of, paBHU
«, a Tayka B je Ha pacTojarby 29 cm of paBHU a. OapeOunTn pacTojakbe ol paBHN o
cpepuwTa pyxmn AB.

83. JepHakocTpaHnuHun Tpoyrao ABC, AB =4 cm, Hanasu ce y paBHW « KOja ceye paBaH 7T

no npaeoj AB. PacTojatbe Tauke C of paBHU 7T je J3em. M3pauyHaj noBpLUKHY Tpoyrna
ABC’, Koju je npojekunja Tpoyrna ABC Ha paBaH .

84. Keagpat ABCD, AB =6 cm , Hanasu ce y paBHW a KOja ceye paBaH 71 No npaBoj AB.
PacTojarbe Tauke C of paBHu 7 je 2 cm. M3pauyHaj 0bum 1 NoBpLUIKMHY YeTBOpOoyrna
ABC'D', Kojw je HopManHa npojekuuja Ksagpata ABCD Ha paBaH 7.

85. MNpaBoyraoHnk ABCD, AB=6 cm, BC =8 cm Hanasw ce y paBHW « KOja ceye paBaH 71 no

npaeoj AB. Pactojare Tauke C ol paBHuW 7 je 42 cm. N3pauyHaj ob1m 1 NOBPLUNHY
yetBopoyrna ABC'D’, Koju je HopMarHa npojekunja npasoyraoHnka ABCD Ha paBaH 7.



TToAneapu

Ca reomeTpujcKkUm TeflMa CMO Ce cpeTanu y MatemaThuy jow of npeor paspefa. Mo-
XKeMO YOoUnUTN A3 je reOMEeTPUjCKO TeNo Jeo NPOoCTopa orpaHNYeH ca CBUX CTPaHa HeKUM
nospluma.,lpaHnLa” Koja pasfBaja geo npocrtopa Koju npunaja reomeTpunjckom Teny of
ocTaTKa MpocTopa Ha3vBa ce NOBPLU reoMeTpujcKor Tena. [1oBpLl reoMeTpujcKor Tena un
yHYTpallta 061acT NpocTopa 3ajejHO YMHe reomMmeTpujcKo Teno. [NoBpll reomeTpunjckor
Tena moxe Aa dyAe cactaB/beHa Of e€/I0Ba paBHUX WIWN Of, AeN0Ba KPMBUX NMOBPLUMN.

e i

s ® 5 _."'
leomeTpujcko Teno 4Ynja je NOBpPLU cacTaB/beHa Of KOHa4HO MHOTO MHOTOYINoBa — ||
HasuBa ce nonvepap. il

Mpw Tome, ABa MHOTOYINa MMajy Hajeuwe jefHY 3ajeQHUUKY CTPaHWULY, TPW UK BULLIE MHO-
royrnoea Umajy Hajsulle jedHo 3ajeHUYKO TeMe. Ha npumep, KoUKa W KBagap cy nonueqpu.

101wl e [ 1]

Konuko TemeHa, MBULA, CTpaHa MMa Kouka? D : c
Peweme: A !
1 : 81
Kouka nma 8 TemeHa, 12 uBnua v 6 ctpaHa (kBagparta). e B a4
s
A B

g viMelp 2

Koja of reomeTpnjcKmx Tena npukKasaHux Ha caMun cy nonuegpn?

a) 6) B) r n)
Pewemne:

Monveppw cy Ha cnukama: 6), B) 1 r). Tena Ha NPBOj W NETOj CNWLW HUCY Nonveapu,
jep mrXoBe NOBPLUK HUCY MHOTOYTaoHe.

MHoroyrnoev Koju 4UMHe NnoBpu nonveapa Hasueajy ce cTpaHe nonvegpa.

CrpaHe nonvenpa, Koje Majy 3ajeIHNUKY CTPaHWLY, Ha3nBajy ce CyceiHe CTpaHe nonvegpa,
a tbUX0Ba 3ajefJHNYKa CTPaHMLa ce Ha3rBa MBWLa nonveppa. Tpu UNK BUWe CTpaHa no-
nnepapa (MHOroyrnoBsa) Mory UMaTh 3ajefHUYKY TauyKy Koja ce Ha3uBa Teme nonueapa.
Ay unje cy Kpajibe Tauke ABa TeMeHa Nofneapa Koja HACY Ha WCTOj CTPaHK, Ha3uea ce
AvjaroHana nonviegpa.




njglviMielp 3

Habpoj TemeHa, nBuLe 1 CTpaHe Nonueapa NpvKasaHor Ha Cnym.

Peweme:
TemeHacy:A, B CDA,B,C,D..
Wenue cy: AB, BC, CD, DA, AA, BB, CC,DD,AB,BC,CD,DA.

CrpaHe cy: ABCD, ABB A, BCC B, CDD C,ADD A ,A B CD

1" 1~ 1 (S U s et b

nfpiviMelpl 4 ~

Kouky ABCDA,B,C,D, MoXXeMo NpeACcTaB1TX Kao WTO je NPKKasaHo Ha CiMkama.
ObGenexu BUa/bUBa TeMeHa.

Peweme:

D, C1 D, C1 Ha cnrum a) cacBuM je jacHo pa

je Teme D, CKpVBEHO', KaXkeMo
B ~HEBUL/bMUBO" NOCMaTpauy. Hesnabmsee
cy nusuue DA, DCu DD.,.

’ Ha cnuuym 6) cy HeBMALMBO
A B A B Teme 1 HeBUA/bYMBE MBULE YL pTaHe
a) 6) ncnpekngaHom nuHnjom. lakne,
HeBUALUBO TeMe je Ha HeBUAbUBUM
A B A g VBulama.
. Ha cnvuw B) NCTy KoUKy rnefamo vs3
1 Df-—--7¢ Apyror npasua, na je HeBUABLUBO
A B A ! Teme C,.

Ha cnuun r) je yuptaHo HeBUA/bUBO
D C D ¢ Teme C, 11 MBULE KOje W3 thera nonase.

m[p viMlelpl 5 +

Oppeawn HajmarKn 6poj MHOrOYrnoBa Koji YMHe NoBpLW nonnegpa. Konmko TemeHa 1
MBMLA VMa Taj nonnegap?

Peweme:

Hajmarbe ueTnpun MHoroyrna Mory YMHWTK Nonnepapcky nospLl. Tom NoBpLun je
onpeheH nonvenap ca ueTMpu CTpaHe, YETPY TEMEHa U WeCT NBKLa.

AKo noBpL nonvegpa ,Mceyemo” oy HEKMX MBULIA, TaKo fja CBe CTpaHe nonvefpa Mory aa
Byay y jeaHoj paeHw, pobujamo jegHy ¢purypy cactaB/beHy of MHOMOYrnoBa, Koja ce 30Be
Mpexa nonvegpa.

(mlal v [Mle gl 6 —

Koja purypa je mpexa gator nonnegpa? o

Pewemwe:

Mpea ¢purypa je mpexa gator nonuwegpa.




KoHBeKcaH nonuegap orpaHrWyeH NpasuinHMM NnodyaapHUM MHOMOYTNIOBUMa jecTe npaBunaH
nonuepap. lNoctoju TayHoO NeT NpaBUIHWX Nonneaapa, No3Hatux Kao ,lnatoHosa Tena”
(ctaporpuku $punosod MnatoH 427-347.1r.N. H. e.).

.MnaTtoHoBa Tena" cy: TeTpaefap, xekcaeap, okTaeaap, Kkocaesap, AoAeKaeaap.

Joae

(318 H v (8l |8 o fE) T

Kako je Hayka HanpefoBana, Aonasnno ce Ao 3aHMM/bUBWX oTKpuha y BUAY NoBe3aHoCTH
NpaBUIHKX NoNMeAapa ca XUBMM N HEXWBUM CBETOM Y Haloj okonwHu. Beza namehy
,[1naToHOBKX Tena” n xemuje n buonornje jecte senuka. CTpykTypHe dopmyne oapehe-
HUX XeMWNjCKMX jeantberba MMajy obnnke npaBUAHWUX Nonveaapa, AOK CY HeKa off HUx
BELTauKN Hanpae/beHa No obnmky oBux Tena. Pariacoto Virus (PaV), koju je nzonosaH
npe gecetak roguHa y Nepyy, MMa CTPYKTYpY caunHeHy off AofeKaefapCcKuX KaBe3HUX
obocTpaHux PHK naHaua. Matby BUpycu cy y obnvky nkocaegpa, 40K ce Kog OWbHMX
BUPYCa jaB/bajy 1 ApYyrv NpaBuIHW 06nuym.

86. [1a nn nocToju nonuenap unja NoBpLU je cacTaB/beHa of] keafpara?

87.0f Kojux MHOTOYIN0Ba je cacTaB/beHa NoBpL Noanegpa Ha cnnyw? Konnko cTpaHa,
MBWLA N TeMeHa 1Ma Taj nonuenap?

88. Konnko TeMeHa, nBMUa 1 cTpaHa nma 39 PagHuMa ce ofceky Aen0oBKU KOLKe Kao

nonvepap npwkasaH Ha cnmun? Ha cnMUK (KOoA CBaKOr TemMeHa Kouke).
' Konuko TemeHa, cTpaHa U MBULA UMa
HacTano Teno?

B 7SN
(D N N

e
|

|

-

e ————

-




90. Megajyhu Teno Koje je cacTaB/beHO off CMBUX U 6eNnX KOLKM CNIEBA, 3[eCHa, O] Ha-

npea v of Haszag, fobujajy ce 4 ,ucnpaBHe” CIMKe. 3a0KpY»KU CNIOBO NCNpe CnKe
Koja HUje ncrnpasHa.

L 0 [T
6} |:|:|:|:| ﬂ]’l:l:l:l

s) [ ]

91. MBa je ckNoHWNA MO jeAHY Many KOLKKY ca YeTupu yrna sehe Kouke. 3aTuMm je, Ko-
puctehn gobujeHe cTpaHe, yaapana neyvare. Koje je og cnegehux neuara oHa morna
HanpaBuTn?

92.Teno Ha CIMUK HaMpPaB/bLEHO je Nnernsberbem 0caM jefHaKKx Kouku. Kako oBo Teno
u3rnega ogosro?

O O o

] [ [ ] = - -

(] | H HN ] EE B
a) 6) B) r) A)

93. CBM NpuKasaHn nonveapu Cy cactaBbeHu of Koukuua nemye 1 cm. Koju og no-

HyheHnx nonvepfapa gonytyje fAatn nonvedap Ao Kouke usmue 3 cm. 3a0Kpy»Ku
TauyaH ogrosop!

a) 6) B) r £
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[TpeAAor 3aaataka 3a ADAATHU PaA Ny

1.Y paBHu « je pgato 10 pasnuuntmx Tayaka. Konvko je Hajmarbe, a KOJIMKO HajBuLle
npasux ogpeheHo napoBrMa AaTux Tauyaka?

2. [1aTo je 7 pa3nuunTnx Tauaka. Konuko gyxwn ogpehyjy aate tauke?

3. Moxe nu 5 pa3nnMunTux Tauyaka Koje npvinafajy pasHu f ogpebusatu:
a) 5 npasux;
6) 8 npasnx;
B) 11 oyxwn?
Oarosapajyhmm upTtexnma nnyctpyj moryhe cutyaunje.

4. Oppenutn NpupofaH 6poj n, ako n Tauaka ogpehyje TauHo 120 ayxu.

5. Bbpoj AnjaroHana KOHBEKCHOr MHoroyrna Behu je of 6poja erosurx cTpaHuLa 3a 33.
Konunko TemeHa 1nma Taj MHoroyrao?

6. Heka cyIA1, A, A, A, A pasnuunTe Tauke Koje npunagajy kpyxuuum k(O, r).
Konuko je:
a) Hajmarbe;
6) HajBMLwWwe npaBnx
oApeheHo naposuma Tavaka O,A, A, A, A, A?

7. Konuko je paBHW ogpeheHo ca a) 7 Tauaka; 6) 10 Tauaka; B) n Tayaka, ako He nocToje
ueTnpn mehycobHo KomnnaHapHe Tauke?

8. Konuko je npasux, a KONUKO paBHW ogpeheHo ca 21 Taukom, Mehy Kojuma HUKoje Tpu
HUCY KONMHeapHe 1 Mehy KojMa HemMa YeTBOPKM KOMMIaHapHWX Tayaka?

9. [late cy 4 pa3nunuunTe Tauke. Mory nu garte Tauke ogpehmsaTti TauHo: a) 1; 6) 2; B) 3;
r) 4; o) 5 pasHn? Ogroeapajyhum uptexuma nnyctpyj moryhe cutyaumje.

10. Konukw je HajMarby 6poj Tayaka Kojuma je ogpeheHo ykynHo 220 paBHK?

11. OaTo je 9 mehycobHo napanenHnx npaBmx of KOjUX HAKOje TPU HUCY Y jefHOj paBHM.
Konunko paBHu je ogpeheHo napoBrMa AaTux npaBux?

12.Y npocTtopy je gato 11 mehycobHo napanenHmx npasBux, of KOjux 6 npunaga pasHn «,
a 5 paBHu . Konuko paBHu je ogpeheHo naposumMa faTtux npasumx?

13.Y paBHM « OaT je KOHBEKCaH feceToyrao, a BaH paBHW « Tauka S. KONWKo paBHU je
oppeheHo TemeHMa AaTor MHOMOYI/1a 1 Taukom S?

14.Y paBHM o faTe Cy [iBe NapanenHe npase a u b n Tauke A, B n C Koje He npunagajy
paBHU a. KOnuKo HajMatbe, a KONMKO HajBuLe paBHK je ogpeheHo gaTum Taukama u
npasama?

15.Y npocTtopy je gata Tayka S 1 7 npaBuX Koje cagpe Tauky S. Konuko HajMame, a Ko-
JIVKO HajBWLLUe paBHU je ogpeheHo gatum npaBama?

16. laTa je paBaH 3, npaBa p Koja joj npvnaga 1 Tauka M BaH paBHu 3. KONnMKo nMa npasBux
Koje cagpxe Jaty Tauky M, n Koje cy mmMmonnasHe ca npasom p?

17.TpaBe p n g cy MumonnasHe. Ha npagoj p je nato 8, a Ha npaBoj g 12 Tayaka. Konmko
paBHU je oapeheHo aaTum NnpaBama p U g U AaTUm Taukama?

18. Heka ce npaBe a v b ceky y Tauku M, a npase b v ¢ y Tauku N. Mory nu ce npaee a u :
a) cehn? 6) 6uTtn napanenxe? B) GUTKU MMUMOMNasHe?

m



19.Tauke A, B, C, D, A, B, C'v D' cy TeMeHa Kouke ABCDA'B'C'D'. Konuko nma npasux
ogpeheHnx AaTm Taukama Koje Cy napanenHe ca npaBom ogpeheHom Taukama Cu D?

20.Tauke A, B, C, D, A, B, C'n D' cy TemeHa Kouke ABCDA'B'C'D'. Konnko Mma npasumx
oppeheHunx gaTm Taukama Koje cy HopmasHe Ha npasy ogpeheHy Taukama Cu D?

21.Tauke A, B, C, D, A B, C'v D'cy TemeHa kouke ABCDA'B'C'D: Konvko nma npasmx ogpehe-
HVX AaTMM TauKaMa Koje Cy MrUMonnasHe ca npaBom ogpeheHom Taukama C n D?

22. AKo je gy»unHa ay»un AB =7 cm, MOXe N Ay>KNHa eHe OPTOoroHasHe NpojekuuMje Ha
paBaH 7 6utn: a) 5 cm; 6) 7 cm; B) 9 cm?

23. OyxwvHa gyxn AB je 12 cm, a Ay»KNHa HeHe OpTOroHanHe npojekumMje Ha paBaH 7 je
6 cm. Konumkn yrao obpasyjy npasa ogpeheHa Taukama A u B v paBaH 7?7 YTBpAK Aa
NV TPaXKeHM Yrao 3aBUCK ol NOSIOXKaja KpajeBa Ay Y OAHOCY Ha paBaH 7.

24. AKko je yrao n3amehy npase ogpeheHe Taukama A 1 B 1 paBHW m jegHak 45° oapenn
O[HOC AYXKMHa Oy»un AB N tbeHe opToroHanHe npojekunje Ha paBaH 7.

25.0pHoC ayxuHe oy»Kn AB 1 yKNHe HheHe OpPTOoroHanHe npojekuuje Ha paBaH 7 jeHakK
je 2: V3. Oppean yrao usmelyy npase ogpeheHe Taukama A 1 B v paBHU 7.

26.YparbeHocT Tauke A of paBHU 7 je 3a 3 cm Beha Hero Tauke B oa paBHU 7 (Tauke A n
B cy ca ucte cTpaHe paBHu 7). Konuka je gy»kuHa gy»un AB, ako reHa OpTOroHasHa
npojekuurja Ha paBaH m MMa BYKUHY 4 cm?

[~

- TTutanuue

| _:I:r_ Tpw pate Tauke ogpehyjy Hajeuwwe 3 pasnnumnTe npase. ha He
_ | | Akojeallb n b||c, oHpa je npasa a HopmanHa Ha Npasy C. aa He
' | Ako jeam b=(J, oHpa cy npase a n b napanesnHe. Aa He
«*— Ako cy npase a v b mumonnasHe n npase b n c MMmonnasHe, ; He
m OHfa je yBeK Npasa a NapanenHa ca NpaBoM C. A
| || Met napanenHux npaBux ogpehyje Hajauwe 10 paBHW. Aa He
|
Mory nu agge paBHU BUTU MUMOUNasHe? Aa He
Bl Akojea||p v ||y, oHpajen y||p. ha He
== Met npaBux ogpehyjy Hajenwe 12 npeceyHnx Tayaka. Aa He
HE Mo>e nu gy>K1nHa opToroHanHe npojekuunje gyxun outn seha oa ; he
== DYKUHe OyKun? A
.. AKo je pyxuHa gy»xu AB Beha og gy»un CD, oHAa je n OpTOroHanHa ; He
.- npojekunja gyxun AB Beha of opToroHanHe npojekuyumje ay»u CD. A
.- Mory nu gy AB n ieHa opToroHasnHa rnpojekuuja A'B’6utn jegHake ; He
.- DyKnHe? A
I

I



[Ipeanor Tecta 3HaHa

1. Konuko Hajmatbe npasux je ogpeheHo ca 17 pasnnuntux Tauaka?

(A) 1 () 17 (B) 34 (') 68 (A) 136

2. Konuko npasux ogpehyjy TeMeHa KOHBeKCHOr netoyrna ABCDE?
(A)6 (B)8 (B)10 r1z2 (A) 14

3. [laTo je 14 pa3nuumtux napanenHux npasux. Ogpean Hajmarun 6poj paBHU ogpeheHnx
napoBnMa AaTux NpaBuXx.

(A) 28 (B) 14 (B)7 (ry4 (A1
4. Konnko paBHu ogpehyje 5 paznnuntnx Tayaka of, KOjuX HUKOje 4 HUCY Y NCTOj paBHN?

(A)6 (b) 8 (B)10 (ry12 (o)14

5. Qyx AB uma pynHy 6 cm 1 HopmarnHa je Ha pasaH 1. OpToroHanHa npojeKkunja gyxm
AB nma gyx*uHy:

(A)Ocm (B)3cm (B)4cm (r)5cm (A)6cm

6. Tauka A je of paBHU cTONa yAarbeHa 7 cm, a Tauka B je ynarbeHa 13 cm. yxunHa gy»u AB
je 10 cm, a Tauke A 1 B cy ca UCTe cTpaHe paBHW cTona. Konvka je ay»KnHa opToroHanHe
npojekuuje ay»kn AB Ha paBaH cTona?

(A)6Ccm (B)8cm (B)10cm (r)r12cm (a)14cm
7. Konnko paBHu ogpehyjy TemeHa kouke ABCDAB'C'D?

(A)6 (b) 9 (B)10 ry12 (418

8. AKO n napanenHux NpaBux, of KOjux HUKoje TPU HUCY Y jeAHO]j paBHK, ogpehyje TauHo
45 paBHW, OHAa je n jeHaKo:

(A) 8 (b) 9 (B)10 rmn (o)12




[TpeANOr KOHTPOAHe BeXkbe

Konuko Hajuwwe npaBux je ogpeheHo ca 6 Tauaka? 15

--------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------

Tauke A, B, Cwv D npvnagajy npasoj p, a Tauke E, F n G npunagajy npasoj g. Konuko

. 20
npaswuXx je ogpehHeHo napoBMMa JaTvX Tayaka?

--------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------

[laTo je n Tauaka ofi KOjMX HMKOje 3 HUCY Ha jeaHoj NpaBoj. Ogpeaun 6poj n, ako

: 25
napoBwu JaTux Tayaka ogpelyjy 66 npaBux.

[aTa je kouka ABCDA'B’'C'D’". HaupTtaj ogroapajyhy cnvky n ogpegn
Koje uBKMLe KoLKe: 15
a) ce ceky ca uBuuom BC; 6) cy napanenHe ca BC; B) ce mumonnase ca nsuuom BC.

Konuko Hajmarbe, a KoNMKo HajsuLle paBHM oapehyje 5 Tauaka? 20

[at je napanenorpam ABCD v Tauka S BaH paBHW AaTor napanenorpama. KonMko

paBHK je ogpeheHo Taukama A, B, C, D n S? 25
[aTa je Kouka ABCDA'B’'C’'D! HaupTaj ogroapajyhy cnuky u ogpean Koje cTpaHe

TAL AT 1 5
KoLlKe Cy: a) napanenHe ca ctpaHoMm ABB’A’; 6) HopmanHe Ha cTpaHy ABB’A!
[aTa je Kouka ABCDA'B’'C’'D. HaupTaj ogroapajyhy cnuky n ogpeamn Konnko pasHK 20

opapehyjy nata TemeHa KoLke.

Y paBHM « AaTO je WeCT Tayaka of KOjUX H1KOje TPW HUCY Ha jelHOj NpaBoj 1 JaTa je
Tauka A Koja He npunaga paBHUW. KONnKo nMma paBHW Koje cagpe Tauky A aseog | 25
LecT faTux Tavaka?

Tauke A 1 B ce Hanase ca UCTe CTpaHe flaTe paBHW 77 W Of paBHW 7 Cy YAarbeHe no
4. cm. AKo je pyxuHa oyxun AB =7 cm, KONVKa je Oy»KNHa teHe OpPTOroHasnHe 15
npojekunje A'B?

Tauka A je op paBHW 7 yfarbeHa 2 cm, a Tauka B je yaarbeHa 3 cm. [ly»kuHa ayxn AB
»A L je 13 cm, a Tauke A 1 B cy ca pasHUX cTpaHa paBHW 71. Konvka je fy»K1nHa opToro- 20
HanHe Npojekuunje Ay»un AB Ha paBaH m?

212 OyxunHa oyxn AB je 12 cm, a fy>1Ha tbeHe OpTOroHalHe NMpojekuuje Ha paBaH 7 je

6 cm. Konuku yrao obpasyjy npasa AB 1 paBaH 7? 25
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AMHEAPHE JEAHAYYMHE N HEJEAHAHUHE
CA JEAHOM HETIO3HATOM

Y jepHoj cTapoj pauyHuULK (Tako Cy ce HeKaia Ha3unBanm yLbeHnLm 13 matemaTtuke), namehy
oCTanux, Hanasumo ce n cnegehn 3apatak:

MRIVIM e [P 1 ey 1

YeTnpu 3natapa cy nogenuna 132 3natHuka. pyru 3natap je aobmo asa nyTa BuLe
3naTHUKa of npeor; Tpehu — Tpu nyTa BuLle of ApYror, a YeTBPTK — YeTupu nyTa
BulWe of Tpeher. Konunko 3naTtHuKa je obuo cBaku o 3natapa’?

Peweme:

Ako je npsu 3natap aobuo x 3naTHWKa, OHAA je Apyrv 3natap Ao6no 2x 3naTHUKa;
Tpehun 3 - 2x = 6x 3naTHWKa W YeTBPTK 3naTap je Ao61o 4 - 6x = 24x 3naTHUKa.

Cnegupaje x+ 2x+6x+24x=132.Tapaje33x=132, najex=132:33 =4 3na-

THUKa. [lakne, 3natapu cy gobunu pegom 4, 8, 24 1 96 3natHNMKa.
- w

Mo3HaTo HaM je fa ce jeqHaKoCT x + 2x + 6x + 24x = 132 Ha3nBa jeAHaunHa.

Uwnmb oBe HacTaBHe Teme jecTe Aa 3Hatba O jefHauMHama W HejefHauyMHama 3Ha4vajHo
YNOTNYHUMO M MICKOPUCTMMO 33 peluaBakse CANYHNX 1 CIOXKEHNjUX Npobnema Teopujcke
WK NPaKkTUYHe NpUpoae.

3.1. TTojaM jeAaHa4MHe

HRACEmE— ,

MaTtemaTnuku je3nk, CIMYHO Kao rOBOPHW, cCaapun paznuuute cumbone. Y matema-
TMUKOM je3nKy NocToje CIoBa Koja UMajy HeMmpoMeH/LUBY (CTanHy BpeaHocCT), Koja
Ha31BaMO KOHCTaHTe ( 3, ﬁ, -0,27, m..) n cnoga Koja umajy npoMeHsbUBY BpegHoCT
X yz...a,bc...), KaoOno3HaKe (+,—, -, ;> <, =, =, ...

AKo ce iyraumje He Harnacu, HempoMeH/brBe (KOHCTaHTe) ¥ NPoMeHbuBe (Heno3Ha-
Te) Npunagajy ckyny peanHux bpojesa R. 3Hamo Aa 3anWcuBarbemM CNoBa W 3HaKoBa
HacTajy paunoHanHu anrebapckun n3pasm (MOAMHOMMK), an CMO FTOBOPWIK 1 O jefHa-
UMHaMa, Kao O jeJHAKOCTUMa Koje cagpie cnoBa off Kojux je bap jeHO HenosHaTe
(Wnn npomeHrbmBe) BpepHOCTM: 18n=9,8x+7=157m+3=0,3y- 5=y + 8...

M1RI VM e D] 2 e )

Hatwv cy paunoHanHu anrebapckn n3pasm:A=3+8,B=17-6nC=2x+5(xeR). lWta
ce pobuja ako faTe n3pase meHycobHO NOBEXKEMO penaLnjom jefHakocTin?

Peweme:

Op Tpw gata n3pasa gobujajy ce Tpu jegHakocTn:A=B,A=CunB=_C

HobujeHe jegHakocT cy:3+8=17-6n3+8=2x+51n17-6=2x+5.

No uemy ce oHe pas3nuKyjy?

JegHakocT 3+ 8 =17 -6 =11 je yBeK TauHa, cagpKu camo BpojeBe 1 He cagpKu
Heno3sHate. [lpyra u Tpeha jegHakocT cy ucte jegHakoctn 11 = 2x + 5, cagp»e He-
MO3HaTy X 1 TauHe Cy 3a HeKe BPeAHOCTH Heno3HaTe x (Ha npumep 3a x = 3),

W HACY TauyHe 3a HeKe Apyre BpeAHOCTH X (Ha npumep 3a - 4,0, 7...).

“




. —'ATEATR

Heka cy A n B nspasu. Qopmyna A = B Ha3vBa ce jeJHaKOCT.

JepHakocT A = By Kojoj nspasin A n B cagpe camo KOHCTaHTe Ha3unBa ce 6pojes-
Ha jeJHAaKOCT.

JepHakocT A =By Kojoj 6ap jenaH og uspasa A n B cagpxu 6ap jeaHy HenosHaTy
Ha3MBa ce jeiHaYMHa.

WN3pa3 A npeacTtasma neBy, a u3pas B aecHy cTpaHy 6pojeBHe jeqHaKoCT, OQHOCHO
jeaHaunHe A=B.

BpojeBHa jeaHakoCT moxe 6UTK TauHa (Ha Npumep, 2 + 7 = 9) nnv HeTauHa
(Hanpumep 36:4=11).

JeaHauwmHa je 3a Heke BpeHOCTW HeMo3HaTe TauHa, a 3a HeKe HeTauHa.
Ha npumep, jeaHaunHa 3x + 2 = 17 je TauHa 3a X = 5, a HeTauHa 3a X = 6.

e 7

—RIBEAEEES

Hatvcymnspasm:A=9+12,B=3x+8,C=11-6u1D=24-3 (xeR). Kopuctehu gate
n3pase A, B, Cu D HanpaByn TauHe OpojeBHe jeQHAKOCTH U jeAHaunHe.,

Pewemne:

Op v3pasa A B, Cn D moxe ce HanpaBuWTK LIECT jeJHaKOCTH:
A=BA=CA=DB=CB=DuC=D.

TauHa 6pojeBHa jeaHaKkocT jecamoA=D,Tj.9+ 12=24 - 3.

JegHaunHe cy:A=B,T1j.9+12=3x+8;B=CT1j.3x+8=11-6unB=D,
Tj.3x+8=24-3.

bpojeBHe jeaHakocTM A=CuU C=Dcy HeTauHe, jep je 9+ 12=24-3=11 -6,
Tj. n3pa3 C Huje jegHak ca An ca D.

N >

—RIEEEE

Datncy uspasm:A=2y+7,B=3y-8unC=4y+9(yeR). Kopuctehn nspaseA BuC
HanpaBW HEKONMKO jelHaunHa.

Pewemne:

Op Tpw faTa M3pasa MOXKEeMO HanpaBWUTU TPU PasnuunTe jefHaumHe:
A=BT1).2y+7=3y-8B=CT1).3y-8=4y+9uC=AT).4y+9=2y+7.

M3 npeTxogHor npumepa y Kome je Herno3Hata y 3ak/byuyjeMo 1a Heno3Harta He Mopa
6uTK camo peanaH 6poj 03HaueH ca x, Beh ce Hermo3HaTe MOry O3HauYUTL U APYrm
cnoBumay, z t..a, b, c..m,n,p...

— BN anE

Hatncy m3pasm:M=14:2+3, N=5x+7,P=9y -4 (x, y € R). Kopnuctehn nspase M,
Nw P HanpaBu cBe moryhe jegHaunHe.

Pewemne:

Opa Tpw paTa n3pasa MOXKeMO HanpasnTy TpK pasnuunTte jeaHaunHe: M =N,
T.14:24+43=5x+7,M=P,1.14:2+3=9 -4nN=P,1).5x+7=9y - 4.

m




3 npeTxodHoOr NnpuMepa 3aksbyuyjeMo fa je npea jefHauynHa — jeiHauYMHa No HEMNO3HATOj
X, Apyra jeAHauvHa - jeiHauMHa No Heno3HaToj y, a Tpeha jegHaunHa cagpXu ABe Heno-
3HaTe X ny.

101 VM e[D| 6 e

[Harta je jenHaumHa 2x + 3 = 4x - 5 (xe R). JonyHu cnepehy Tabnuuy Kako je 3anouveTo.

X 2 |-15] 0 [os| 2 |Jy5] 4| 5| 6
2x+3 0 3
4x-5 -13 -5
Peweme:

Ako nonvHom 2x + 3 03HauMmo ca A(x), a monuHom 4x - 5 ca B(x), oHAa Ha OCHOBY
3Hatba 13 cegMor pa3pega padyyHamo 1y Tabnuuy yHocumo 6pojeBHY BpegHOCT AaThx
NONMHOMa Kajla HernosHaTta X y31Mma TauHo ogpeheHe, KOHKpeTHe BPeaHOCTU Koje

NcKasyjemo y Tabnuuum:
X 2 |-15] 0 |05 2 J5 4 | 5|6
AW=2x+3 | -1 | 0 | 3 | 4 | 7 [25+3 | 11 |13 ] 15

B(x)=4x-5 | -13 | -11 | -5 -3 3 4./5 =5 11 15 19

YouyaBamo fa je 3a CKOpO CBe faTe BpefHOCTH peanHor 6poja x, A(x) = B(x).
N3y3eTak npeacTtaBiba camo 6poj 4 (Koju je oceHueH), Kaga je A(4)=2-4+3=11n
B4)=4-4-5=11.

36or Tora hemo 6poj 4 3BaTK peleremM jegHaumHe 2x + 3 =4x -5,

A bpoj x_ je pewerbe jeaHaunHe A (x) = B (x) ako cy BpegHoOCTU U3pasaAnB3ax=x,
5_% 4 jepHake, Tj.aKo je A(xo) = B(xo).

,J] JeaHaKoCT X = X_ Ha3MBa Ce jeAHauMHa y pelweHom o6nuKy.
CKyn peliera jeHaulHe je CKyN CBMX peasiHnX bpojeBa x, 3a Koje je A(x) = B(x).

TP VM 2Pl 7 e !

Koju op 6pojeBa -1,0 1 1 cy pelwersa jegHauvHe 6a + 5 =4a + 3 (ae R)?

Pewemse:

Kakoje6:(-1)+5=-1n4-(-1)+ 3 =-1, 70 je 6poj -1 pewwere aarte jegHaumHe.
Kakoje6:-0+5=5#3=4-0+316-1+5=1127=4-1+3,T06p0jeBN 0 1 1 HKCY
pellerba faTe jeAHaunHe.

-
AN 1

Moka)u fa jegHaurHa x> + 4 = 0 (x € R) Hema peluera?

Peweme:

KBappat cBakor peanHor 6poja Behu je unu jegHak Hynu, Tj. x* = 0,
Cnegn pajex’+4>0+4>0,nagaTta jegHaunHa HeMa pellierba ako je X peanaH 6poj.

Moxe ce 3anucaTti ga je cKyn pelwetrba jeagHaunHe S =,
" .




—HEIDEEE

Konuko peluera uma jegHauunHa y2 - 49 =0 (y e R)?

Pewemne:

N3 y?-49 =0cnepu pa je y*— 7> =0, oQHOCHO y* = 72.Y cegmMoMm paspeay CMO BUZenu
Aa OBa jeJHaUMHa “Ma [iBa pellera: y = \/? =7WNy= _\/? =-7,7.5={-7,7%

3AAALIN

1. Koje og patux jeaHakocTh cy OpojeBHE jeAHaKOCTL:
a)16:2=11-3; 6)10-3a=1(aeR);
B) 81 =52+ 55; r) 10-8=200:;20+ 70.

2. Natn cy uzpazn:M=12:4, N=9-6u P =3y- 15 (ye R). Konuko 6pojesHWxX jeaHaKoc-
TH, a KONWUKO jegHaulHa ce aobuja ako gate U3pase NOBeXeMO 3HAKOM jeiHaKoCTH?

3. Hanwuww:

a) jegHy BpojeBHY jegHaKoCT; 6) jegHy jegHauKnHY ymja je Heno3HaTa b.

4. Datn cy uspasm: A=4¢-9,B=3¢+ 121 C=6 - 11¢(c € R). KonnKo jegHaunHa ce
MoXKe AobuTn mehycobHM NoBe3nBameM AaThX K3pasa penaumjom jeqHakocTn?

5.0ppenn Koju of eneMmeHarta ckyna S ={-2, -1, 0, 1, 2, 3, 4} cy pelwwema jejHaunHe
5x-9=2x-6.

6. Hannww jegHaunHy No HeNo3HaToj y umje je pelwerse 6poj 7.

7. Oatv cy cumbonu (3Hauu): 7, 2,5, x, +, =, (). Hanwwu jegHy jefHaKkoCT N Tpu jefHaunHe
y Kojuma hew camo Mo jeAHOM KOPUCTUTU HeKe UK CBe gaTte cumbone.

8. Boja je Hanucao jegHy jeaHauwnHy. Jla3a je n3bpurcao TauHo jefaH nap 3arpaga u
nobujeH je cnegehm 3anuc: 2 - x — 3 + x = 4. Hanuwwn Heke o moryhux jegHaunHa
Koje je Hanucao Boja.

9. 36up TpM y3acTonHa npupogHa 6poja je 39. Hanuww oarosapajyhy jegHaumHy. Konuko
HenosHaTux cafpXu Ta jeaHaunHa?

10. CTpaHuLUe NpaBOYyraoHUKa nMmajy ayxuHy a u b, a obum npaeoyraoHuka je 24 cm.
Hanuwwu ofgrosapajyhy jeaHaunHy. KOTMKO HENO3HATUX CaApKun Ta jegHaumHa?

11. Hanuww 6ap pgBe jeaHaunHe Koje HeMajy pelletba.
12.Hanunwwm jeaHaunHy No Heno3HaToj m Ynju CKynoBuW pelera cy: a) S =1{0,51 6) S = {-6}.

13. Ja nn nocTojun jefHaurHa Koja Ma 6eCKoHauyHO MHOrO pelwet-a? AKD NOCTOju, HaBean
6ap ABa NpYMepa TakBUX jeHaunHa.

m | | | | | sErn




EKBMBaAeHTHe jeAHa4YnHE
/AVHEapHa jeAHa41Ha

3.2.

Bugenn cmo 1 ga nocToje jegHaunHe Koje HeMajy pellera, MMajy jedHO UK BULle pe-
Wwera, ann 1 ga nocToje jegHauynHe Koje umajy jegHy, ABe unuv Buwe HernosHatux. Jamna
NCTpaXxmnBata jelHaunHa HaCcTaB/baMo aHaNM30M HEKUX je[HauMHa, Koje Cy BaM no3Hate
N3 NpeTXofHWX pa3pepa.

(niplviMielpl 1

Pewn jegHaunHy 9x - 13 = 23 (xe R).

Peweme:
PelwaBame faTe jeAHauMHe NpUKasyjeMo KpO3 HEKONMKO NO3HAaTUX KopakKa.

J. [atajepgHaunHa 9x-13=23

Heno3sHaTtn cabupak 9x je jegHak pasnuum
2 36mpa M nosHaTor cabupka

HenosHaTth ynHWUNay X je jedHaK KONUUHNKY
3 npoun3Bofa M NO3HaTOr YAHMOLA.

9x=23-(-13)=23+13=36

=36:9

J, JepgHauuHa y pelieHOM 06nunKy. x=4

MNprimeTMo Aa je CKyn pelletba aate jefHaunHe S(J,) = {4}, Tj. 6poj 4 je pellerse cBe
yeTnpw jeaHauuHe (J,, J,, J,, J,). Kapa y cBakoj of jejHaumHa 3ameHnMO x ca 4, sobrjamo
TauyHy 6pojeBHY jeHaKOCT.

iplviM elpl 2,

Oppenn cBa pelweta jegHaumHe 5y* - 24 =56 (y e R).

Pewemne:
PellaBare faTe jefHaunHE NPUKasyjeMo KPO3 HEKOMKO NO3HATUX KOopaKa.

J [aTa jegHaunHa 5y2-24=56.

YmameHuK 5y? jeiHaK je 36Mpy pasnuvke 56 n
6 ymamoua 24
Heno3Hatn unHunay y? je jefHaK KONMYHKKY

52 = 56 + 24, Tj. 552 = 80.

— . P2 —
’; npowv3seofa 80 1 MO3HATOr YAHUOLA 5 y'=80:5,7.y°=16.
A Pewera npeTxogHe jefHaunHe cy y=J16 ny=-16
J JegHaunHe y peweHOM OBMKnKY. y=4vwimy=-4

'y oBOM NpUMepy ce MOXe 3anasnTii 4a je CKyn pelletsa Aate jefHaunHe S (J,) ={-4, 4},
Tj. fa cy 6pojeBu —4 1 4 peluetba CBUX jeaHauuHa (J, J,, J, J, J) y HU3y v fa, kaga 'y
CBaKOj 04 jelHaUMHa y 3ameH1MO ca —4 unv 4, fobrjamo TauHe OpojeBHe jeIHaKOCTU.

“




MpeTxoaHn Nnpumepn Hac ynyhyjy aa gebrHMLLIEMO joL jeAaH BaXKaH Nojam Be3aH 3a jeAHa-
UMHe, a TO je NnojaM eKBMBaNeHTHUX jeHaurHa.

JepHaunHa J, eKBMBaNeHTHa je jelHAUMHMN J,, aKo je CKyn pellera jeAHaunHe J,
jeAHaK ckyny pelwema jeaHaunHe J,, 1j. S(J) = S(J).

Ha ocHoBy npeTxoaHe fedunnunje, jenHaunte J, J, JyJd,cy MehycobHO eKBNBaNeHTHe, U

jeqHaunHe JS, 1y 1, JB, J,cy melhycobHOo eKBUBaneHTHe.

Anu, jegHaunHe 9x — 13 = 23 1 5y* - 24 = 56 HUCY eKBUBaNEHTHe, jep CKYN pellera npse
jemHauvHe S, = {4} n cKyn pellerba Apyre jejHauuHe S, = {4, -4} HUCY jeilHaKK, nako nmajy

jenaH 3ajegHUUKM enemeHart — 6poj 4.
E—T 0 M e D) 3

[a nn cy ekBMBaneHTHe jegHaunHe (A) 7a+ 17 =3a+ 29 u (B) £a_10 =2 (a,beR)?

Peweme: d

PelwaBamweM gaTux jegHaumHa gobuja ce:
7a+ 17 =3a+29 8b—10=2
7a=3a+29-17 8b—?'|0=2-?
7a=3a+12 8b-10=14
7a-3a=12 8b=14+10
4a=12 8b=24
a=12:4 b=24:8
a=3 b=3

Kako je S(A) ={3}=5(B), nate jegHaunHe Cy eKBMBaNEHTHeE.

HanomeHMMO 1 TO, fa CMO y 3aNUCUBaby pellerba NPeTXO4HUX jeaHaunHa, pagun borber
pa3ymeBarba Kopaka, Kopnctunu tabenapHo TekcTyanHo objalitberbe CBakor Kopaka.
Y6ynyhe, TabenapHo npuKkasvBame pellera 3ameHrnhemo 3anncuma y kojuma he ce ko-
pauw, Tj. TpaHchopmaLumja jedHe jeAHAUMHE Y HOj eKBUBANEHTHY jeAHAUNHY TeKCTyanHo
obpasnaratu.

JInHeapHa jegHauMHa No HEMO3HaToj X je jeaHaunHa obnuka ax=b, rpe cyan b
peanHm 6pojesu.

Ba)kHa HanomeHa y Be3n ca uckazaHom geprHnLMjom. AKO jeAHaUMHa HMje MO HEMO3HATOj
X, Beh No HeKoj Apyroj Hemo3Haroj D, KpUTEepUjyMm NMHEapHOCTU je 0bNuK jegHaunHe

a-| |]=b.

Ha ocHoBy npeTtxogHe aeduHnumje, jegHaumHe: 9x — 13 = 23, 7a + 17 = 3a + 29 u

8b-10 = 2 CyJINHeapHe, jep Cy peloM eKBMBaJIeHTHe ca jefHaumMHama 9x = 36, 4a = 12,

8b =24, na umajy obnvka-| |=b.
JepgHaunHe y? =49 = 0 n 5y? = 80 HUCY NUHeapHe, jep HeMajy 06nWK a D =b.

m



(mipluiM elp 4
Aate cy jegHaunHe: (J)) 17x+3=11x+5,(J,) (y+ 8)(y -8) =2ymn (J,) 15:z2=09.

Oppeny Koje of Aatux jegHauMHa Cy NMHeapHe.

-

Pewemne:

(J,) je ekBrBaneHTHa ca 6x = 2; (J,) je ekBMBaneHTHa ca y* - 64 = 2y, a (J, ) je ekBuBa-
NeHTHaca 15=9z

JegHauvHe (J)) n (J,) nmajy obnuk a D = b n jecy nuHeapHe.

JegHauwvHa (J,) Hema obnuk a- D = b 1 HMje NHeapHa.

3AAALIN

14

.la nw cy jeAHaunHe 5x = 45 1 3x + 7 = 34 ekBBaneHTHe?

15. 3awTo jegHaunHe 11y = 66 1 y? = 36 HUCY eKBMBaANeHTHe?

16. Jate cy jeaHaunHe: 6z = 54, 22 - z= 72 n €3 : z = 7. Koje of bbux cy ekBnBaneHTHe? Koje

Of, HMX CY NMHeapHe?

17. Mokaxn ga cy jeaHaunHe 5a* + 3=2un|a|+ 1 =0 ekBMBaneHTHe.

18

19.

20.
21.
22,
23.

24,
25,
26.
27.

28.

29

. Hanuww 6ap jegHy jeaHaumnHy Koja je eKBUBaneHTHa ca jeaHaunHom 6x = 10.

Hanuww jegHy jegHaunHy o nNpoMeHsb1BOj d KOja je NMHeapHa, 1 jefHY jefHauuHy rno
NPOMeH/BbUBOJj b KOja HIje nMHeapHa.

Konuko nma jeHauvHa Koje Cy eKBMBaleHTHe ca jefHaunHom 2y + 17 =07
3awTo jegHaunHe a2 — 100 = 0 1 a = \/100 HUCY eKBUBaneHTHe?

Oppenn fa nn cy jegHaunHe 2x = 12 1 x = 6 eKBMBaNeHTHe?

Hanu cy jegHaunHe y =0, ¥* =0 1 y* = 0 eKBMBaNeHTHe?

Oppenn peanaH 6poj m, Tako Aa cy jeaHaunHe 9x = 63 1 mx = 77 eKBUBaNeHTHe.
Opnpenn peanaH 6poj n Tako Aa jefHaumHe 5y + 20=0u 11y =n 6yay ekBMBaneHTHe.
3awTo jeaHauvHe 2a =28 1| a|= 14 HUCY eKBUBaNEHTHe?

Oppenn ckyn pewersa jeqHaunHa 6x + 7x = 13x 1 8x—3x=5x. [Ja nn cy Te jegHaunHe
eKBVBareHTHe?

L 1 4
Mokaxu Aa je jeAHaunHa — = 3 (x# 0) nuHeapHa.
X

.[anu je jegHauvHa y* + y? + 1 = 0 nnHeapHa?



EKBMBAABHTHE
TpaHcgopMmaLm|e |JeAHa4YnHa

3.3.

Beh je peueHo ga je uW/b OBe HaCcTaBHe TeMe Ja Ce fieTasbHNje YNO3HaMO Ca jeHauynHama 1
HejegHaunHama 1 HXOBMM MPUMEHaMa, a TO 3HauM 1 ca hUXOBMM peLlaBameM. [lo caga
CMO jefHauMHe pellaBany NPUMeHOM 0CcobrHa padyHCKUX onepaumja y cKyny peanHmx
bpojeBa. Anu, peanHu 6pojesu, nopes Beh kopurwheHux ocobrHa, umajy 1 apyre ocobmHe
MOorofHe 3a pelwasame jegHaurHa. 3a UNycTpaunjy HeKkrnx of TMX 0CoBMHa N HUXOBY NPK-
MeHY Ha peluaBatbe jefHaunHa, Kopuctmhemo cnegehu jeaHocTaBaH nprumep.

—RIEEDEEEE

Tepaswje nokasyjy ga Tpw uurne u Terosu of 4 v 2 KMnorpama wMajy jegHaky macy
Kao 1 neT unmu v Ter of 2 Kunorpama. Konuka je maca jegHe uurne?

Pewemne:

YpaBHoTexeHe Tepasuje nogcehajy Ha jeqHaunHy, jep paBHOTeKa NeBor W JecHor Taca
Tepaswja, y CTBapW, NpeAcTaB/ba jefHaKoCcT A = B, na HapefHa CNUKa Y NOTNYHOCTH
Mogenvpa gatv npumep.

&

OuunrnenHo je oa ce paBHOTeXa Tepa3Wja Hehe HapywnTK ako 1 ca NeBor 1 ca AecHor
Taca Tepasunja CKMHeMOo, UK Ha oba Taca AoJamo jefHaKe mace. AKO, y MPBOM KOopaKy
1 Ca NeBOr 1 ca AeCHOr Taca CKMHEMO Mo TPy Lurne (Crvka neBo), a y Apyrom Kopaky
Ter of, 2 Kunorpama (cnuka gecHo), [obrjamo fa cy ABe LUrfe y paBHOTEXW ca Terom
of 4 Kunorpama. Taga je jacHo ga jegHa uurna nMma macy 2 Kunorpama.

) -, 5 =,

- - o

Kopuctehu ce npakTMYHUM UCKYCTBUMA, MPETXOAHUM MPUMEDPOM W 3HAFKUMa O peanHum
BpojeerMa CTRUSHUM Y NPETXOAHWM pa3pednma, MOXeMo U3BecT cnegehe BaxHe ocobnHe
KOje Baxe 3a Ma Koje peanHe bpojese a,bun

iy
v

(1)Akojea=b,oHpajea+c=b+cnobpHyTo:aKo jea+c=b+coHpajea=b;

nﬁﬁﬁﬂmﬂ

(2)Akojea=buc=0,0Hpajea-c=b.-cnobpHyTo:aKko jea-c=b.c, oupajea=b;

(3)Akojea=bub=c,onpajena=c




MpBa ocobvHa nogpasymMeBa fja ako 1 Ha NleBy 1 Ha fileCHY CTpaHe jelHaKoCTH Aopamo (Unu
ofy3mMemo) Ty Opoj, jeIHaKOCT ce He HapyLLIaBa, Tj. 106wja ce HOBa jefHakocT. OBa ocobrHa
Ce Ha3yBa CarnacHoOCT jeAHAKOCTI ca cabuparbem.

Apyra ocobrHa nofpasymeBa fja ako W NIeBy 1 AeCHY CTpaHe jelHaKOoCTV NOMHOXIMO
(v nogennmo) NcTuM 6pojem (Koju je pasnnumnT o Hyne), jeAHaAKOCT Ce He HapyLaBga, Tj.
nobuja ce HoBa jeHakocT. OBa 0co6MHa Ce Ha3nBa CarNacHoOCT jeIHAKOCTU Ca MHOXEeHEM.

Tpeha ocobuHa ce ogHOCK Ha NaHuYaHy NPeHOCUBOCT jefHAKOCTI aBa 6poja, Tj. ako je
a=bub=cunc=d..oHaa je npsu 6poj y HN3Y jeAHaKOCTH jeHaK NOCNeAHEM Y TOM HU3Y.
OBa 0cobunHa ce Ha3nBa TPAH3UTUBHOCT (NPEHOCUBOCT) jeiHaKOCTH.

HEONEEE— —

Pewmn jegHaunHy 7x — 15 =4x -3 (xe R).

Peweme:

AKo y gatoj jegHaumHu 7x — 15 = 4x — 3 1 Ha NeBY W Ha AeCHY CTpaHy jeQHakoCTH
fopamo 6poj 15, pobujace 7x— 15+ 15=4x -3 + 15 unu 7x = 4x + 12. AKo ce capa
W Ha NeBY N Ha leCcHy CTpaHy jefHaKoCTW gofda u3pas (-4x), jegHaunHa nocTaje
X —=4x=4x+ 12 - 4xnnn 3x = 12. lesbersem U Nege U gecHe CTpaHe jeaHauynHe ca
3 nobuja ce jeaHaumHa y pelieHom obnuky x = 4, na je 5 = {4}

101 VIM 2P| 3 e - —

x 1 x 1

Pewwn jegHaunHy — — —=——— (x€R).

jea Y3732 3 (xeR)
Peweme:

. x 1 x 1
AKO ¥ neBy W feCHY CTPaHy jeaHaunHe 573 = 2% MOMHOMXMMO Ca
1 1

H3C (2, 3,4, 5) = 60 gobuhe ce ekBMBaNeHTHa jegHaunHa 60 [g— 5) = 60 [% - E)’

opHocHOo 30x—20=15x - 12. Ako obema cTpaHama jegHaunHe gogamo nspas 20 — 15x,

fobujace30x—20+20-15x=15x-12+20- 15x,7j. 15x = 8. [lerbetbemM 0be cTpaHe

8
jenHauvHe ca 15, nobuja ce jeaHauvHa y pelueHoM o6NUKY X = 15"

3aKsbyuyjemMo 1 fa ce pellaBare jefHaunHe A = B(rge cy A n BpaynoHanHu anreGapckm us-
pasu ofj Kojux 6ap jefaH cafp»u HeMo3HaTy) MOXe nojeAHOCTaBUTU Kopuwherem Tpu, Beh
MOMeHyTa CBOjCTBa peanHux 6pojeBa, Koja Baxe 1 3a paLnoHanHe anrebapcke nspase A, Bn C.

(1) AkojeA=B,onpajeA+C=B+CvobpHyTo:akojeA+C=B+CoHpajeA=B;
nﬂﬂlﬂm (ocobuHa carnacHocTK jefHaKoCTK ca cabupatrbem)

(2) AkojeA=BuC#0,0HpajeA-C=B-CnobpHyto:akoje A-C=B-C,oHpaje A=B;
(ocobrHa carnacHOCTK jeHaKOC TN Ca MHOMXeHeM)

(3)AkojeA=BuB=C oHpajenA=C
(ocoOuHa NPeHOCMBOCTI NIV TPAH3UTUBHOCTK jeAHAKOCTK).

HaBepeHa cBOjcTBa NpeAcTaBbajy eKBMBaneHTHe TpaHchopmalmje jeaHa4qnHa.




mipiviMelp 4

Pewwn jeaHaunny %= 6+y (yeR).

Pewweme:
S5y—4
=6+
3 y

5y-4=3(6+y) (NOMHOXMMO ca 3 obe cTpaHe jegHaunHe)
5y-4=18+3y
S5y-4+4-3y=18+3y+4-3y (pogamo n3pas4 - 3y Ha obe cTpaHe)
2y=22

y=11 (nogenumo ca 2 obe cTpaHe jegHaunHe)

3AAALN

30. Pewn jegHaunHe ako je X, y, Z€ R:

a)7x+8=22; 6)8y—-12=60; B)34-9z=7;
31.Pewmn jegHaunHe ako g, b, ce R:

a) 5a=65; 6)6b:5=12; B) 80:4c¢c=>5.
32. Pewn jegHaunHe aKko je X, ye R:

a) 15x+14=13x+12; 6)7y-6=5-4y.

33. Pewn jegHaunHe aKko je x, y€ R:

a) 23x = 24x; 6)8y:7=6y:5.
. m m m m
34.[lanwvcy jegHaunHe 17/m-16=15m-14n - = - eKBUBaNeHTHe
2 7 6 5
(me R)?

15
=3y 47w E= 3 (ye R, y #0) nuHeapHe.

35. [lokaxkn fa cy jefHaunHe 9y2—11

36. [MocTojn nn neT y3acTonHmx uenux 6pojeBa TakBMX fda je: a) 36up Tpu marba bpoja
jenHak 36upy aBa Beha; 6) 36up gpyror 1 ueTBpTOr 6poja jegHak 36Mpy npeocTana
Tpw bpoja?

37.TMokaxun ga nocToju 6ecKkoHauyHO MHOTO jeHauMHa €KBMUBaNIeHTHMX Ca jeAHaYNHOM
3x-4=5,

38. Konrko nma nMHeapHUX jeAHaunHa yuje je pewetrse 6poj —137

39. la nn cy jegHaunHe: 12x+ 13=13x+ 121 12x- 13 = 13x - 12 ekBMBaneHTHe?

m



3.4. PellaBaHe AMHEapHUX jeAHa4YMHA

Y NpeTxofHoj NeKUMji1 CMO BUAENN KaKo Ce MPUMEHOM eKBHBanleHTHUX TpaHcdopmaLimja of
nonasHe (gate) jeaHaunHe Aobvja HA3 eKBUBANEHTHYX jefiHaunHa, NpK Yemy je nocneatba
Y HU3Yy eKBMBaNeHTHWX jefJHauMHa — jeAHauMHa y pelleHoM o6nKKy X = X . PelnaBatbe
jeaHaurHe ynpaBo noapasyMeBa Hanaxerhe NOMeHYTOr HW3a eKBUBaNEeHTHUX jeiHaunHa 1
eBeHTyasHy NpoBepy Aa 1 AobnjeHo peluerse X = X_3afj0BO/baBa NofasHy (AaTy) jeaHaunHy.

Linrb oBe nekuuje je Aa NpuKasaHK NOCTYNaK pellaBarba NMHepPaHnX jefHauHa geTtarbHuje
NNYCTpYje 1 NojedHOCTaB. 3a TO je HeonXogHo 06jacHUTY jeaHy nocneanUy NpUKasaHMx eKBu-
BaNIeHTHUX TPaHChOpMaLWja, Koja ce Hajuellhe KOpUCTY Kof peLlaBatba IMHeapHUX jeHaunHa.

Ve,

3 (4) Heka cy A(x) n B(x) n3pasmn Koju cagp»e Heno3HaTty x, a a u b peantu 6pojesn.

naﬂlﬂmﬂ JepHauuHa A(x) + a = B(x) + b ekBnBaneHTHa je ca jeiHauIHOM

A(x)-B(x)=b-a.

[oka3 oBor TBphema je Bpno jegHocTaBaH. AKo ce v jegHaumHn A(x) + a = B(x) + b, n Ha
NeBY 1 Ha fieCHY CTPaHY jeIHaKOCTW, Ha OCHOBY €KBMBaNeHTHe TpaHcdhopMaLnje jeaHaunHa
(1) poga n3pas — a — B(x) pobwja ce A(x) + a —a — B(x) = B(x) + b—a — B(x), ogHOCHO
AX)-B(x)=b-a.

MpakTUYHO AejCTBO OBEe eKBUBaNIeHTHe TpaHCPOopMaLMje jecTe a ce CBaKW efleMeHar jegHe
CTpaHe jenHaurHe (6e3 063Mpa Ha TO [1a Nn je KOHCTaHTa WK Hemno3HaTa) Moxe ,npebaunTtin”

Ha Jpyry CTpaHy jefHaunHe ca NpoMerbeHUM 3HakoM. OBO ce Hajuelwhe YMHK TaKo WTO ce
13pasu Koju cafpke HernosHate ,npebdalie” Ha jefiHY, a KOHCTaHTe Ha IpYTy CTPpaHy jeHaKOCT.

njplviM elpl 1

Pewn jeaHaunny 3(x — 5) = 2(x + 7) (xe R).

Peweme:

3(x=5)=2(x+7)

3x-15=2x+14

3x-2x=14+15 (npumeHa TpaHchopmaumje (4))

x=29

3ameHom x = 29 y nonasHy jeaHaunHy aobwja ce ga je
3-(29-5)=3-24=2-(29+7)=2-36 =72, WTO AOKa3yje TAaUHOCT peLleHba.

N
njplviM elpl 2

Pewwu jeaHaunny 9(3y + 1) - 6(5y - 7) =4(y + 11) (ye R).

Pewemse:

9By +1)-6(5y-7)=4(y+11)

27y+9-30y+42=4y +44

-3y+51=4y+44

-3y -4y = 44 -51 (npymeHa TpaHcpopmaumje (4))

-7y=-7

y=1 (nogenumo ca -7 obe cTpaHe jegHaunHe)

3ameHom 6poja 1 y nonasHy jeaHaunHy gobuja ce paje9-4-6-(-2) =4-12 =48.
[obunn cmo TauHy jeJHaKOCT, LTO fOKa3yje TauHOCT AobujeHor peLlersa.

“



SEm— 0 VM D 3

Pewiv jegHaunHy: 9z z _ 32 + 3 (ze R)
JeA 8 6 4 2 '
Peweme:
. 9z 7z 5z 3
AKoO ce neBa 1 AecHa CTpaHa jeHaulHe s & = 4 +? NOMHOXe ca
H3C (2,4, 6, 8) = 24, pobuje ce: 24 [%_ 7?2) =24 [%4- 73} , ONHOCHO

27z -28z =30z + 36. [MpnmeHoM TpaHchopmaunje (4) cnegm pa je

27z-28z-30z=36 unn -31z=36. 3 nocnegme jefHakoCTH je z = —?.

S|P VM c]|p 4]
+1 x+2_x+3 X+ 4

YnpocTtu jegHaunHy X3 . 6 (xe R) n oapeau eHo pelletse.

Pewemne:

. XxX+1 x+2 x+3 x+4
AKo ce neBa 1 fecHa CTpaHa jegHaunHe 3 — = — p MOMHOMe ca

4 5
H3C (2,3,4,5) =60 pobuje ce 60";‘_60 X4+2=60x;3_60x;4 -

20(x+ 1) = 15(x+ 2) = 12(x + 3) - 10(x + 4). Y cnepehem Kopaky ce gobnja

20x+20-15x-30=12x+ 36— 10x-40 unm 5x — 10 = 2x — 4. NprvmeHoM TpaHcdop-
Mauwje (4) cnegm pa je 5x-2x=10-4, unn 3x=6. I3 nocnegre jeqHakocTn je x=2.

BT MM el 5
. 8 16
Pewn jegHaunHy —+7=——5 (ye R, y=0).
y y
Pewweme:
. . 8 16
1. HaunH: Kako je y# 0, Kafja ce neBa 1 fecHa CTpaHa Jate jejHaunHe —+7=— -5
y

NomHoXe ca y, gobunja ce jegHaumHa 8 + 7y = 16 — 5y. NpmumeHom TpaHcdopmaumje
(4), cnegn paje 7y + 5y =16 - 8, 1j. 12y = 8. JegHauvHa y pewieHom obnuky je y = %
2. HauunH: [laTh 3afaTak ce MoXe peLunT 1 MeTOA,0M CMeHe HeMo3HaTuX.

CMeHa Heno3HaTmx je MeToda KOja ce CaCTOJ'VI Y TOMe fda Ce faTa HENO3HaTa, 3aMeHN

HOBOM Heno3HaToM.

8 16 1
Ako cey jegHaumMHU — + 7 = — — 5 M3pa3 — 3ameHN Heno3Hatom t (te R),
Y Y

Tj. yBefle cMeHa — = t, AaTa jeAHaunHa nocraje 8t + 7 =16t - 5.
y

PelwaBameM npeTxofHe jegHaunHe gobujace gaje 7+ 5=16t — 8t mnn 12 = 8t.

Pelmere jegHaunHe je t = % = %, ayje peuynnpoyHa BpegHocT bpojat, najey= —.




(TP viMlelpl 6 1

41 Akoje x nosnTMBaH peanaH 6poj, pewn jegHaunHy Bﬁ -7= \/? +3.

Peweme:
1 oBy jeaHaunHy pellaBamo METOLOM CMeHe Heno3HaTHX.

AKO Ce 113pa3 4/ X 3aMeH Herno3HaTOM t, OHfla 1aTa jeflHaunHa nocrtaje 3t—7 =t + 3.

MNpumeHom TpaHchopmaumje (4) pobnja ce:

3t-t=7+3
2t=10
t=5

Kako je ﬁ=t=5,mjex=51=25.

Y HeKONMKO NPEeTXoAHUX NpUMepa HarnalasBanu CMO KOM CKyMny Nprnaja HemosHara.
Yéynyhe, ako ce nocebHo He Harnacw, nogpasyMmeBahemo fa je Heno3HaTa U3 cKyna pean-
Hux Bpojesa.

3AAALIN

40. Ogpenn cKyn pelletba jeaHaunHa ako je x, a, b, ce R:

a)bx-2=13; B)10-3a=1; B)7=5-6b; r)18=3c-6.
41. Peww jeaHaunHe ako je x, ¥, Z <€ R:

a)7x+2=5x+8; 6)4-3y=6-4y B)1-(2z+3)=z+5.
42. 0ppean CKyn pellera jeAHauuHa ako je (x, y, z€ R):

x 1 v v z z
a)l-—=—; 0)3+==2+~ B) —+5=3-—.
} 3 & } 5 4 : 6 4
43, [laTa je jeqHaunHa: 6x — 7a = 4x - 3a.
a) Pewn gaty jegHaunHy no HenosHatoj x; 6) Pewn gaty jeaHaumHy no HeMo3HaToj a.

44. Hannww 6ap jegHy NMHeapHy jeAHauMHy unje peleme je:

a)-7; 6) 4; B) \/5; r) 0,75.
OfM0
45. Pewn Tect 204, 0 nHeapHWM jelHauUMHama, -
Ha eneKkTpoHcKoj nnatopmun e36upka” (http://www.ezbirka.math.rs). [w]



46. Pewn jegHaunHe ako je g, b, ce R:

3 2+b 3+0b 1-2¢ 1-3
223 0012 G120 30 122 _1-3¢
5 4 7 2
47.Pelwn jegHaunHe ako je x,a,be R:
a) X_X_X, gd_9*fl_a_,  5b=5 b-3_b-3 ,
2 3 5 2 3 5 6 3

48. Oppepnw BpeHoOCT peanHor bpoja y, ako je 2(y + 3) —4(y+ 5)=6(y + 7) - 9(y + 10).

49, Pelun jegHaunny: 2x + 3(x + 4) + 5(x + 6) = 7(x + 8) — 14.

2a+1_3a+7+4a+3=

7 4 5

3x+1 4x+2 5x+3 6x+4
3 a4 5

50. 3a Kojy BpeHOCT HernosHaTe d je 37

51. Pewn jegHaunHy

5
52. Ako je (4x - 3) # 0, opgpenmn pelieme jefHaunHe a3 2.

53.Pewn jegHaunHe ako je x, y, z = O:

6 9
a) —+3=—+2;
X X

24 16
6) —+7=—=5
3y y
1 2 3
B) —+_—=5+——
2z 3z 4z

54. Pewn jeaHauvnHe:
a)3y-4):5=(6y-7):8;
6)(2x+3):(5x-1)=7:09.

55. Pewn jegHauvHe:

X_X_X,
A 57,73
1+y 1+y
T+y+ ——=—=—.
0) y 4 5
B)‘|_z_1__z=;z_
7

56.0ppeaun peanaH 6poj x ako je (x + 1) + (x + 2) + ... + (x + 100) = 5 750.




3.5. Jow 0 AUHeapHUM jeAHa4MHaMa

Y npeTxogHMM pa3smaTtparbyMMa roBoOpuin CMO O NOJjMOBMMA jefHAUMHE U INHeapHe
jepHaunHe, cKyny pelletba jefHaunHe, eKBUBaNeHTHUM jeAHauMHaMa, eKBMBAJIRHTHUM
TpaHchopMmaLjaMa jeHauMHa, pellaBaky jefHaulHa... Llnib oBe HacTaBHe jeguHuLe je
Aa yBeeHe MnojMoBe v U3fIoxeHe npoueaype Npowmnpu 1 npoayou.

njplviMielp 1 :
. . X 4x
Konuko pelera y ckyny peanHux 6pojeBa nma jeaHaunHa 5 - 5= 7 -107?
Peweme:
X 4x
—=5=—-10
3 7

21 g —-5.21=21- 47)( —-21-10 (nomHoxummo ca H3C (3, 7) = 21)

7x-105=12x-210
210-105=12x-7x

105 =5x
x=105:5
x= 21

AHanunsom npeTxogHe N Apyrmx nMHeapHMX jeﬂHauMHa = A40J1a3MMO [0 3aK/by4Kka:

: JInHeapHe jegHaunHa ax = b, rge je x Heno3Harta (a, b € R, a = 0) nma Ta4Ho
o )

jenHo peluewe 2 Kaxkemo u aa je je 6poj Lje,l:l,uu-l(:TBeHo (jemuHo) pewere
a a

NHeapHe jefHauYNHe ax = b.

[okas oBor TBpherba crien HenocpenHo U3 ycnoBa a # 0, jep ce U3 jegHaunHe ax = b,
febetbeM 1 NleBe U IeCHe CTpaHe ca a, obuja eKBMBaNeHTHa jeIHauMHa Y pelleHoM 06-

b
NVKY x= —.
a
(]p viMlelp 2 —

Konuko peluerba y cKyny peanHux 6pojeBa Uma jegHaunHa 2x — 8 = 4x — 2(x + 4)7
Pewemne:

Ako je 2x-8=4x-2(x +4), oHaa ce TpaHchopmaLMjom NonuHoma 4x - 2(x + 4) aobuja na je
2Xx-8=4x-2x-8unm 2x -8 =2x-8.

JacHo je ga je 3a cBaKku peanaH 6poj x NeBa CTpaHa jefHaKOCTW jefiHaKa AeCHOj CTPaHn

jeaHaKoCTW, WTO 3HauM Aa Cy pellera JaTe jefjHaunHe CB1 peanHn bOpojesn, 1 nma
X 6€CKOHAUHO MHOTO.

TakBa jeaHauMHa ce 30Be HeoppeheHa jeAHauMHa UMK UEHTUTET.

_




Heka je A =B jegHaunHa no Heno3sHaTtoj X. AKo je jeqHaynHa A = B eKBMBaNeHTHa ca
0-x=0,Tj.jeaHaunHa y Kojoj cy nspasu A n B jegHaku 3a cBe peasnHe bpojeBe X, OHa
ce TaKBa jefiHa4YMHa Ha3nBa HeopeheHa jeAHauYNHa.

e —RIEANEEE

Ha nu je jegHaumHa 4x? — 24 = (2x - 5)(2x + 5) + 1 (x e R) HeoppeheHa?

Peweme:

Kako je (2x - 5)(2x+5)+1=4x> - 10x+ 10x - 25+ 1 = 4x? - 24, T0 je faTa jegHaunHa
€KBUBaNeHTHa Ca jeAHaunHOM 4x? — 24 = 4x? - 24, Koja je ounrnegHo HeogpeheHa
(cBakmM peanaH 6poj X je eHO peluere).

o

S—T 0 v M 2]P) 4

Konuko pelwema y ckyny peanHux 6pojesa nma jegHaumHa 3x - 7 = 5x+ 10 - 2(x + 6)7

Peweme:
3x-7=5x+10-2(x+6)

3x-7=5x+10-2x-12
3x=-5x+2x=10-12+7

0-x=5

JacHo je pga he 3a cBaku peanaH 6poj x jegHaumHa 0 - x = 5 BUTK eKBUBANEHTHa ca
0 =5, na pata jegHaunHa Hema pellema.

Heka je A = B jegHa4Ha no Heno3HaTtoj x. AKo je jeaHa4vHa A = B ekBMBaneHTHa
ca jegHaumHom 0 - x=b (b # 0), Tj. jegHaunHa A = B HMje TauHa HU 2a jefjaH Bpoj x U3 ' ‘t 5
AoMeHa jeqHauMHe, oHAa ce jeAHaunHa A = B Hazuea Hemoryha jegHauunHa. ‘

r —REEREEE

MHata je jegHaunHa x + 2 = 2x — (x - m) (x € R). 3a Kojy BpeaHOCT peanHor Bpoja m je
JaTa jegHaunHa: a) HeogpeheHa; 6) Hemoryha?

Peweme:

X+2=2x-(x-m)

X+2=2x-x+m

X—-Xx=m-2

O-x=m-=2

JefHauvHa je HeogpeheHa akojem-2=0,Tj.3am=2.
AKo je m # 2, jefHaunHa je Hemoryha.




58.

59

60.

61.

62,

63.

64,

65.

66.

67

3AAALM

57.

Konnko pelwera nMajy jegHavvHe:;
a) 6y-8=2(3y+4);
6) x +7=9x+11- 4(x-1)?

Peww jeqHaunHe 1 YTBPAW KOja off WX HeMa pellerse, a Koja MMa 6eCcKoHaYHO MHOTO
pelwemsa:

a) x—3_x—1= x-3 ;

5 2 10
6) Xx-(x=2)=x-(2+x)—4x;

B) (x—5)%—(x+4)*=3-(5—-6x);

0 14_)(—2:1_)(+2_
5 5

. Jla nn cy eKBMBaneHTHe jegHaunHe:

a) §—1=2x—5 M 3x-6=3(x-2);

6) 7(x+4)=7x+22m §+2=§—1?

3a Kojy BpeHOCT peanHor 6poja a cy eKBUBANeHTHE jeAHaunHe 2x—-7=x-4 1 ax =67
3a Kojy BpeHOCT peanHor 6poja b, jegHaurHa 5x = b Ma jeqUHCTBEHO pellerse?
3a Kojy BpeHOCT peanHor 6poja a je jegHaumHa ax = 2021 Hemoryha?

Konuko pelewa nma jegHaumHa (x — 3)(x —4) = (x - 2)(x - 5)7

3a Kojy BpeHOCT peanHor 6poja g, jeaHaunHa ax = 12 je HeogpeheHa?

3a Kojy BpeAHOCT peanHunx bpojesa a n b jegHaumHa ax = b Ma 6€CKOHaYHO MHOTO
peluera?

3a KOojy BpefHOCT peanHor 6poja m jegHaunHa m?x + 2 = 4x + m:
a) nma jeQUHCTBEHO pelletbe;

6) Hema peliea;

B) MMa 6€CKOHaUHO MHOTO pelLleHba;

r) uma uenobpojHa pelera?

. Hanuwwm jegHy Hemoryhy jegHaunHy no x n jegHy HeogpeheHy jeqHaunHy no y.



JeaHa4MHe Koje Ce CBOAE
Ha AMHEAPHY jeAHAYUHY

3.6.

3Hara CTeUeHa y AocafallkbuM pasmaTparbiMa MHeapHe jeaHaunHe Mory ce yCnewHo
MPUMEHUTU 1 Ha jefHauMHe Koje Ha MPBW NOrMe HUCY IMHeapHe, a Koje ce anrebapckium
TpaHcpopmaumjama CBOfle Ha INHeapHe jeHaunHe. TakBYX NMprYMepa MManu CMo 1 y
NPeTXOAHUM M3narakbrMma, a MpUMepK Koju cnefie UNycTpyjy jol Heke Takee cuTyaluje.

r - . P v Ml elp] 1]

Oppeaw cea peanHa pellera jegHaunHe (x + 7)(x - 1) = (x + 2){x - 3) (x e R).
Peweme:

MHoXewem BMHOMa ¥ jeAHaunHu (x + 7)(x - 1) = (x + 2)(x - 3), pobuja ce
X'+ 7x-x-7=x"+ 2x - 3x - 6 KOja HMje NMHeapHa. Ha ocHoBy TpaHchopmauwmje (1)
M3pa3n X2 Ha jeHOj N QPYroj CTPaHW jeAHaKoCTH Ce NOHWLLTABAajY W faTa jedHaunHa ce

CBOAW Ha jeAHauunHy 6x — 7 = - x — 6 Koja je oyurnegHo nuHeapHa. MNpumeHom TpaH-
chopmauuje (4) pobuja ce 6x + x =7 - 6, unun 7x = 1. [lobujeHa jegHaumHa y pelleHom

1
obnumky rnacm x=§ ’

Y nprMepumMa Koju cnefe KOpUCTu ce jeaHo obpo nosHaTto TBphetbe:

AKo je nponsBeop aBa n3pasa A n B jegHak Hynu, OHAa je jegaH of n3pasa

&
jenHak 0, Tj. ako je AB=0,0oHpaje A=0mnn B =0. nﬂﬂﬁﬂmﬂ

Em— TP vIMlelp 2

Ogapenw cBa pellera jegHaumHe (3y —12)(25+5y) =0 (y € R).

Pewene:

MNprmeHOM nomeHyTor TBRewa Ha jegHaunHy (3y — 12)(25 + 5y) = 0 gobunja ce ga je
jepaH of w3pasa 3y — 12 =0 wunwu 25 + 5y = 0. PelwaBarbem nnHeapHuX jedHaunHa
3y=12 n 5y=-25, pobuja ce ckyn peluera gate jegHaumHe S = {4, -5}.

— RIEEIEEER

Oppean cea pelwetsa jegHaunHe x* = 16x (x e R).
Peweme:

[aTa jegHaunHa x* = 16X eKBMBaNeHTHa je ca jeaHaynHom x> — 16x = 0. PacTagrbatem
nee CTpaHe jeaHaumHe Ha YnHuoue nobuja ce x(x* — 16) = x(x — 4)(x + 4) = 0. Mpu-
MEHOM WMCKazaHor TEpheHa AaTa jelHaunHa ce CROAW Ha TPW NWHeapHe jeflHaunHe:
x=0, x-4=0 v x+4=0.0groeapajyhe jegHauvnHe y peweHOM 0bnnKy cy

x=0, x=4nx =-4, ackyn pellera gate jegHadunHe je 5=1{0, 4, -4}

- = o




(n[plviMielpl 4

Pewense:

AKoO ce gaTta jegHaunHa

Hanuwe y obnunky

nprMMeHoMm TpaHchopmaunje (4)
13BnayeHemM 3ajeHUUKOr
uMHMOLa Npefg 3arpagy

pobuja ce

MpumeHom nckasaHor TBphetba

Konuko peluera uma jeaHauuHa (2y + 4)(y - 5) =y*- 25 (y € R).

2y +4)y-5)=y*-25

2y +4)y-5)=(y-5)y+5)
y+4)(y-5-(-5y+5 =0
(y-5Q2y+4-y-5=0

(y-5)y-1)=0
y-5=0ny-1=0

CKyn peweta fate jegHaunHe S = {5, 1}

miplviM elpl 5,

. . L. Xx+4 x+2
MocToju nu peanaH 6poj x, 3a Koju je = ?

X+3

X+1°
Peweme:

MpBO WTO MOPaMO 3aK/byUNTH jecTe fa X He MoXKe 61T HW -3 HI1 -1, jep Taga He 6K
nocTojana jegHavnHa.
x+2

xX+1

X+4

X+3
nponopuuje, Tj. eKkBUBaNeHTHe jeHauVHe:

YaycnoB x#-3 U x#-1,ata jeaHaynHa ce MOXKe HanucaTtu y obnuky

X+4):x+3)=x+2):(x+1), 7. x+4x+1) = (x+2)(x+3)
X*+4x+x+4 = X*+3x+2x+6
MpumeHom TpaHchopmauuje (1), jegHaunHa ce CBOAM Ha 4x + X + 4 = 3x + 2x + 6,
a npumeHoMm TpaHchopmaumje (4) Ha jeoHaumHy 4x + x - 3x - 2x =6 -4,
Tj. Ha jegHaunHy 0 - x = 2.
3aKksbydyjeMo Ja je gaTa jegHaunHa Hemoryha (Tj. Hema pellerba).
JegHauMnHa ce MoXe peLnT U Ha APYr HaunH:

Nata x+4 x+2
aTa jeAHauyuHa = e eKBIBaJIeHTHa ca
JEA xX+3 x+1 J
X+3 N 1 x+1 N 1 )
= , OIHOCHO Ca jeqHaYMHama
X+3 x+3 x+1 x+1 A JeR
1
1+—=1+L,
X+3 X +1
L
x+3 x+1
X+3=x+1.

KoHauHo ce pobuja jeaHauvHa 3 = 1, Koja je Hemoryha.




Y HapeaHOM NpUMepy KOPKCTU Ce joL jeiHo No3HaTo Tepherbe:

A e | &)
JepHaunHa E =0 (B # 0) ekBMBaneHTHa je ca jepHaunHom A = 0. nmﬁﬂﬂﬂ

r S TP MIM e [P 6

Peww jegHaunHy =0 (xeR x=0)?

Peweme:

W3 npeTxoaHor TBpherba Cneau Aa je gata jeaHauMHa eKBMBaNeHTHa ca jeaHaulHoOM
X-11=0,0gHocHO x =11,

R 1 9] 1 Ml e [p| 7

2

X
Konuko peweta MMa jegHauynHa = =0 (xeR,x#-2)7
X+

Peweme:
Ha ocHoey npetxogHor Tephersa, faTta jeHaunHa je 36or ycnoea x + 2 # 0 ekBuBa-
NeHTHa ca jegHaunHOM x* - 4 = 0.

Cnepaw ga je: x+2)x-2) =0
x=-2=0 [lo rpeTnocTasun x + 2 HWje Hyna.
X=2

Pewwn jeaHaunHy | 2x -3 | =5 (xe R).
Peweme:
Ako je 2x -3 = 0, paTa jegHaunrHa | 2x — 3| =5 nocTtaje 2x-3 =5.
Cnegnpaje2x=5+3=8

x=4
Kakoje2-4-3=5=0,6p0oj4je jenHo pelwere aate jeaHaunHe.
Ako je 2x -3 < 0, paTa jeaHaurHa | 2x — 3 | = 5 nocTtaje 3 - 2x = 5.
Cnegnpaje-2x=5-3=2

x=-1

Kakoje2:(-1)-3=-5<0,6poj-1 je jeaHo pellere aaTe jeAHauUNHe.

Ckyn pellena aate jegHaunHe je S =1{4, -1}

m
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68.

Pelwun jeqHaunHe:

a)dx=9;

6) 5y% = 10y;

B)|z|=7.

Konuko pelwersa MMma jeHaunHa x(x + 1) = x(2x - 7)?

Hate cy jegHaunHe:

U)a*-81=0,(,)3a=27,(J)a=9mn(J,)5-a=14-2a.
Koje o patux jeqHaunHa cy eKBMBaneHTHe?

Ha nu cy ekBnBaneHTHe jeqHaulHe:

a)7y=2yny*=0;

6)4z=121n9-6z+22=0;
B)X*+5=0n7x-1=7x+6?

Of0

Peww TecT 212 Ha eneKTPOHCKOj nnatdopmun -
e36upka (http://www.ezbirka.math.rs). [=]

Pewwn jegHaunHe:

a) (2x-5)* = (7 -2x)%

6)y+|yl=16;

B) 3z-|z|=20.

Konunko peluera nMa jegHaumHa 6x(x + 1) = 2x(3x + 4)?
Oppenv cBa pellerba jeiHauNHe:

a)y*+9y°=0;

6)y*-9y=0.

Konuko peluerba nma jegHaurHa (y — 3)2 =9 - y??

Pewwn jegHaunHy (3x—4)?- (2x + 19)2=0.

, X .
Hate cy jegraunHe: (x+ 1) =x"+2x+1n ‘—= —1. Jokaxu fa gate jefHaunHe
X

UMajy beckoHauHo MHoro pelletba. [la nn cy fate jeHaunHe eKBUBaNeHTHe?

79. Mory nv 61TV eKBUBaNeHTHe NMHeapHa jefiHaurHa 1 jeJHauVHa Koja Hrje TMHeapHa?




TTPUMEHA AMHEAPHMX jeAHAYMHA 3.7.

MaTemaTuKa je HayKa Koja MMa LMPOKY MPUMEHY 1 CKOPO fa He NocToju 0b6nacT sbyAcKor
JenoBata Yy Kojoj Hnje npucyTHa. [pnumepn Koju cnefe nmajy Lub [a NoKax)y Kako ce
HeKWn NpobemMn N3 CBaKOAHEBHOT KNBOTa, APYrMX HayKa 1 Apyrux obnactn matemaTumke
MOry ,ipeBecTu” Ha je3nK IMHeapHWX jeAHauriHa 1 3aTUM YCMNeLIHO pelumnTy kopuiwherem
eKBMBaneHTHUX TpaHchopMaLmja.

E— P VIMIe1D 1

36up gBa 6poja je 3 456, a ouxoea paznuka je 1 000. O kojum H6pojesuma je peu?

Pelewse:

Heka je marsu Bpoj (cabupak) jegHak x. Taga je sehin 6poj (cabupak) jeaHak x + 1 000.
36wnp Ta aBa bpoja je 3 456, na je x + x + 1000 = 3 456. Cnean pa je 2x + 1 000 = 3 456
M 2x =3 456 - 1000 =2 456.Taga jex=2456:2=1 228, na je marbn 6poj 1 228,
a sehwn bpoj 1 228 + 1 000 = 2 228.

. Em— TP vIMlelp 2

Jatorycaka y neTy cpeTHe jefHy ycamrbeHy rycky.,34paBo, CTo rycakal’, peye ycamrbe-
Ha rycka. ,fla Hac je jow OBONMMKO W NOMOBNHA W YETBPTUHA, 1 ia Ham ce TV NpUapy-
»uw, 6uno 6m Hac TauHo 100", ogroBopu joj jaTo rycaka. Konuko rycaka je bunoy jaty?

Pewene:

Ako bpoj rycaka y jaty o3Haummo ca x. OHfa 13 ycrnoBa 3ajaTka cneguv aa je
X X

X+x+ _—+ Z+1=100'

MHoxenem jegHaunHe ca H3C (2, 4) =4 pobuja ce: 4x + 4x + 2x+ x + 4 =400. Cnegu pa je
11x=400-4=396 vnn 11x=396.KoHauHo je x=396:11=36, na je Opojryckay jary 36.

N J

r Sm— 1|0 /M e D] 3]

MwunaH je Kynuo ylubeHNK U3 maTemaTtike U nnatuo ra 429 auHapa. lNMpogajHa ueHa
ylbeHuKa ce Gopmumpa Tako WTO Ce Ha LieHy n3faBayda foaaje MN/1B (nopes Ha fopaTty
BpefHocT) Koju y Penybnuun Cpbwju 3a ynbeHnke nsHocn 10% v koju npunaga byyety
Penybnuke Cpbuje. Konnko HoBLa Npunana n3aasayy, a KoNMKo HOBLA Mae y Byuer
Penybnuke Cpbuje?

Peweme:

Heka je ueHa yubeHnka nsgasava (100%) jeaHaka y guHapa. MAB je 10% n nsHocn
0,10y. Kako je ykynHa ueHa ypbeHunka 429 guHapa, 1o jey+ 0,1y = 1,1 y =429. [lobwja
ce fa je ueHa yybeHunka ngasava y =429:1,1 =4 290: 11 = 390 gnHapa. Mopes Ha
popaty spegHoct 0,1y = 39 anHapa.




njplviM elpld

Y manom 6aseHy ce Hanasu 600 niTapa Boge Temnepatype 50°C. Konnko nutapa Boge
unja je Temnepartypa 18°C Tpeba cunati y 6a3eH fa b Temnepatypa mewaBmHe buna
norofHa 3a Kynate v nsHocuna 24°C?

Peweme:

HenosHaTy KonWuMHY Bofe 03HauyMMo ca k (n1Tapa). Taga je yKynHa KonvunHa Boge
600 + k. Kako je KonnumHa TONMoTe KOjy Cagp»e cBaka MojegMHauYHa KOMMNOHEH-
Ta MewaBnHe jelHaKa KONMYUHK TOMIOTe MellaBuHe, Aobuja ce jegHaunHa
60050 + k- 18 = (600 + k) - 24. Cnegm pa je 30 000 + 18k = 14 400 + 24k. MNpumeHOM
TpaHchopmauuje (4) gobuja ce 30 000 - 14 400 = 24k — 18k unm 15 600 = 6k. lakne,
k=15600:6 =2 600. 3aK/byuyjeMo Aa je TpaxKeHa KonnunHa soge 2 600 nutapa

- w

mplvuMielp 5

Jletene cy BpaHe 1 cnasune rpaHe. [o ABe BpaHe — BpaHa BuLwe. [1o Tpu BpaHe rpaHa
BMLWwe. Kon'ko BpaHa, Kon'Ko rpaHa?

Peweme:

OBaj 3apaTakK je yBOAHMW Y TeMY NMHeapHe jefHauylHe 1 HejegHaukHe. Pelunhemo ra
Ha jBa HauMHa.

(1) Heka je 6poj rpaHa jegHak x. M3 npsor ycnosa (No ABe BpaHe — BpaHa BuLIe) jacHO
je ;a je jegHa BpaHa ocTana be3 rpaHe, na je 6poj BpaHa jegHak 2x + 1.3 gpyror
ycnoBa (No Tpu BpaHe — rpaHa BULLE) jacHO je Aa je jedHa rpaHa ocTana npasHa,
Na BpaHa uma 3(x — 1). TpaxeHa jegHauunHa je 2x+ 1 =3(x - 1) unn 2x+ 1 =3x- 3.
MpumeHom TpaHcdopmaumje (4) podburjace paje 2x—3x=-3-Tunn-x=-4.Cnegn
Aa je (jegHaumnHa y pewweHoM obnmky) x =4, na je 6poj rpaHa jeaHak 4, a 6poj BpaHa
2x+1=3kx-1)=09.

(2) Ako je 6poj BpaHa y, oHJa je U3 npBor ycnoBa 6poj rpaHa jegHak (y — 1) : 2.

13 ppyror ycnosa je 6poj rpaHa jegHak y: 3 + 1.

y=1_y

5 3 +1
3y-3=2y+6 (nomHOXMMO ca H3C (2, 3) = 6 0be cTpaHe jefHaulHe)
3y-2y=6+3
bpoj BpaHa je 9, a 6poj rpaHa y=1_ Y i1=a
y=9 ' 2 3
(n]plviM elpl 6

HaTta cy yeTnpu npupogHa bpoja umju 36up je 192. Kaga ce npsom 6pojy aoaa 3,
apyrom 6pojy ogysme 3, Tpehun 6poj nomHOXK ca 3 1 yeTBpT 6poj nogenu ca 3,
[obujy ce jegHakun 6pojesn. Ogpeamn yetnpw fata 6poja.

Peweme:

Heka je Tpehu TpaxeHun 6poj jeaHak 6pojy x. Tapa je 6poj koju ce foburja nocne nsBse-
[eHnx onepauynja jeaHak 3x. Taga je npBu TpaxeHu 6poj 3x - 3, apyru TpaxeHn 6poj
3x+ 3 nTaga je ueTBpTU TPpaKeHN 6poj 3x- 3 =9x.Cneawn aa je 36up TpaxkeHUx 6pojesa
jeaHak 3x -3+ 3x+3 +x+ 9% =16x=192.Cnegn ga je x=192: 16 = 12. 3Hauun ga
je npBn 6poj 3x-3=36-3=33; agpyrn 6poj je 3x + 3 = 36 + 3 = 39; Tpehun 6poj je

x=12; uetBpTN 6pOj je 3x- 3 =9x=108.




M3 npeTxogHUX NprUMepa Moxe ce 3aK/byUunTh Aa pellaBarbe NpobdneMcKmX 3agaTaka Ko-
puwherem jegHaunHa, Tj. 33aTaka y KOjuMa Huje OUPEKTHO JaTa jeAHaurHa Kojy Tpeba
PeLnTI, UMa HEKONMKO BaXHWX dasa:
1. PazymeBatbe npobnema, Tj. pa3gBajambe WTa je y 334aTKy AaTo, a WTa ce TPaXMu.
2. PaynoHanHo ogabuparbe Heno3sHarte 1 TayHo fepuHncarbe (M obaBe3HO CNNCKBaHE)
LITa youeHa Heno3HaTta TauHo NpejcTaBsba.
3. Mogenupame npobnema, Tj. npesBohemne ycnoBa aatux y npobnemckom 3afaaTky Ha
je3nk jegHauunHa.
4, PewaBare fobujeHe jegHaunHe Kopuwherem NO3HATUX eKBVBANEHTHUX TpaHCpop-
Mauwja.

5. MpoBepa aa nu je fobKjeHO pellere CMUCAEHO W Aa N OAroBapa CBMM YCNoBMnma
JAaTUM Y Npo6IeMCKOM 3afaTKy.

3AAALN

80. 36up TpK y3acTonHa npupogHa 6poja je 15. Ogpenu Te bpojese.

81. laHac cecTpa vMa ABa MyTa Bl e roguHa of bpara. 3a Tpu roguHe he cectpa umatu
7 ropnHa Buwe of bpata. Konnko rogrMHa uma cectpa, a Konwko bpar?

82. 36up ueTBPTMHE N NeTUHe Hekor bpoja je 54. O kom bpojy je peu?

83. Mupa je 3a Tpy gaHa npoynTtana Kiury. [pBor AaHa je npounTana NoNoBMHY Khbure,
Lopyror aaHa 12 ctpaHuua, a Tpeher gaHa TpehuHy Kibumre. Konuko ctpaHuua uma ta
Kholra?

84. Kojn 6poj je 3a 12 Behu oa cBoje ceamnHe?

85. Mapko okpeuu jegaH cTaH 3a 3 AaHa, a JaHko 3a 5 gaHa. Konvko ctaHoBa he okpeunTn
3ajegHo Mapko 1 JaHko 3a 15 gaHa?

86. JepHa cBecKka 1 jelHa ONIOBKa KowTajy 52 gMHapa, a TPy CBeCcKe 1 UeTupu ONnoBke
KowTajy 168 guHapa. Konmko KowTajy 4eTupn cBecke 1 Tpu onoBke?

87.36up 11 y3acTtonHnx npupogHux 6pojesa je 187. O Kojum bpojeBuma je peu?
88. ApuTmeTuKa cpefiiHa NeT y3acToMHUX Liennx bpojesa je 1. Konuku je irxos nponssoa?

89. Ako bpaHko Kynu 4 cBecke, npeocTaHe My 8 arMHapa. Ako b1 eneo fa Kynu 5 ceesaka
HepocTaje my 12 anHapa. Konnko KowTa ceecka? Konnko HoBUa MMa bpaHko?

90. Ako ce ca 120 kg ceHa 5 oBalla MoXe XpaHUTK 8 faHa, KONKKO je ceHa NoTpebHo Aa
ce ctago oa 80 osaua xpaHu 15 gaHa?

91. HoBuaHwnua og 1 000 gmHapa pa3memeHa je ca 233 HoBunha of 2 n 5 guHapa. Konnko
je 6uno Hosumha of 2, a KoNMKo HoBuMha op 5 guHapa?

92. KasarbKe Ha YUaCOBHUKY Nokasyjy 6 catu. [Nocne konnko BpemeHa he ce oHe npBu nyT
nokKnonuTu?

93. Kapa ce geoumndpeH 6poj cabepe ca bpojem HanUCaHNM UCTUM Ludppama y o6 pHYyTOM
pacnopeay, gobuje ce 6poj 121. O Kom gBounppeHoM Bpojy Cce pagu, ako je pasnnka
teroBux undapa jeaHaka 37



TTpUMEeHa AMHEapHKX jeAHa4YNHA

2k Ha TIpobAEMe KpeTaHa

MNpobnemun KpeTarba Cy 06N1acT Koja yCneLwwHo noBesyje mateMaTuky 1 Gr3snKy. 3agauim Koju
cnefle NpuKasyjy Heke ol KapakTepuUCTUUHMX NpUMepa Y KojuMa CY jeHaulHe KopucTaH
»anaT” 3a pelwasare pa3sHOBCHWX Npobnema KpeTama.

miplvuMielp 1

Atnetnuap Cawa n buumknucta Pawa, kpehy 13 beorpaga n Huwa jepaH gpyrom y
cycpeT. Pawa Tpun 6p3uHom o 10 km/h, a Cawa Bo3n 6uunkn 6p3mHom 30 km/h.
Mocne kKonuko catu he ce cycpectn Cawa 1 Pawa, ako je pacTojarbe of beorpaga go
Huwa 240 km? Ko he y TpeHYTKy mbuxoBor cycpeta 6ut 6amxmn ceom Lusby: Pawa
(koju nyTyje y beorpag) unm Cawa (koju nytyje y Huw)?

Pewense:

Heka je pgo cycpeta Cawwe 1 Pawe notpebHo x caTh. 3a x cat Cawwa npebhe (M3paxeHo
y KWOMEeTpUMa) pacTojame jeaHako 10x. 3a x catu Pawa npebhe (u3paxeHo y kurno-
MeTpMMa) pacTojare jegHako 30x. M3 ycnosa 3agaTtka je 10x + 30x = 40x = 240 unu
40x = 240. Cnegun pa je x = 240 : 40 = 6 catn. ¥ TpeHyTKy cycpeTa, Cawa je npewao
6-10=60km. Pawwa je npewao 6 -30= 180 km n 6uo 6nuxn beorpagy Hero Cawia Huwy.

-
miplviM elpl 2,

MoTopunkKnuncTa je nowao 13 mecta Ay mecto B rae je Tpebano aa cturHe y ogpehe-
HO Bpeme. AKo 6yae Bo3no 6p3nHom of 35 km/h, 3akacHuhe 2 caTa. Ako Byfe Bo3no
6p3vHom og 50 km/h, ctuhu he 1 cat panuje. Oapean yaameHocT mecta A u B.

Peweme:

Heka je Bpeme nyToBara OULMKANCTEe MepeHo Yy caTiMa jefHako t. M3 ycnoBa 3afaTka
AyxunHa nyta of A o B je 35(t + 2). U3 ycnoBa 3agatka ay»unHa nytaog A go B je
50(t-1).Cnegun pa je 35(t + 2) = 50(t — 1) nunn 35t + 70 = 50t - 50.

Tapa je 35t-50t=-50-70 unn - 15t=-120. akne, t=120: 15 = 8 catn. PacTtojar-e
op ApnoBje35(t+2)=50(t-1)=350km.

.
miplviM elpl 3,

PacTojatbe n3mehy mecta A 1 B BO3 je npewao 3a 23 cara. [lonosurHy nyTa npewao
je 6p3uHom og 80 km/h, TpehinHy nyTta 6p3uHom og 60 km/h n npeoctann geo nyta
6p3nHom og 40 km/h. Konwvko je pacTojarbe namehy AnB?

Peweme:
Heka je pacTojatbe n3mehy A n B mepeHo y KunomeTpuma jegHako s. lNpeoctanu geo

5 5 s s s
nyTtaje s—— + —=—.[loNOBNHY NyTa BO3 je NpeLlao 3a Bpeme — : 80 = —— ; TpehinH
yT1a) 57376 yny jenp P 5 160 P y

s s
nyTa BO3 je npeLlao 3a Bpeme P :60 =ﬁi; WeCTUHY NyTa BO3 je Npellao 3a Bpeme
s

—:40= i. W3 ycnosa 3apatka je + +
6 240 160 180 240

ca H3C (160, 180, 240) = 1 440 pobwja ce 9s + 8s + 65 = 235 = 23 - 1 440. PewaBartem
nocnegre jeaHaunHe gobuja ce pajes=23-1440:23 =1440 km.

= 23 . MHOXeteM jeHaunHe
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Mewak Cpba og beorpaga o ATuHe cTUrHe 3a 55 pgaHa, a newak 3opba n3 ATuHe y
Beorpap cturHe 3a 66 gaHa. Ako 0b60juLa KpeHy y UCTU Yac, jefaH Apyrom y Cycper,
nocne KONNKo AaHa he ce cpectun?

Peweme:

Heka cy ce newaum Ha nyTy s oa beorpaga go AtnHe cpenv nocne d gaHa. [Mewak Cpba
ds

3a jegaH paH npehe jeaaH 55-Tv geo nyTa, a 3a d gaHa npehu he R CnuuHo, newak

3opbahe 3adpaHa he npehu s -Kapa ce cabepy muxoBn npehHeHn nyTesu 3a d daHa

) ds ds . 330 ;
nobuja ce e + “ = 5. AKO NPETXOAHY je AHAUMHY MOMHOMKUMO Ca ==, nobuja ce
5

6d + 5d = 330 unun 11d = 330. lNpema Tome, newaun Cpba n 3opba he ce cycpectn
nocne d=330:11=30 gaHa.

3AAALIN

94. /13 BarbeBa 1 beorpapa, jeaaH gpyrom y cycper, ucToBpeMeHo Kpehy newwak 1 buum-
knucTa. Ko je y TpeHyTKy momxoBor cycpeTa 6o 6nvxu beorpapy, ako ce newak kpehe
6p3uHom of 5 km/h, buynknucta 6psvHom og 15 km/h 1 ako je pactojarbe nsmehy
BarbeBa n beorpaga jeaHako 95 km?

95. ABMOH je 3a 2 h n 15 mmHyTa neta ctanHom 6p3nHom npeneteo nyt og 1 980 km.
Konuka je 6p3unHa aBnoHa?

96. [1a newaka, 13 Jlo3Huue 1 BarbeBa, nctoBpemMeHo Kpehy jedaH Apyrom y cycpet
6p3nHom of 6 km/h. icToBpemeHo ca Hoca NpBOr Of KX, APYroM Y cycpeT, Kpehe n
MyBa 6p3nHom og 33 km/h n, kKapga cTurHe fo Apyror newaka, Bpaha ce npeom, oHaa
oneT Apyrom, 1 CBe Tako O TPeHYTKa Kafa ce newaumn cycpeTHy. Konnko pacrojatbe
je npewwna myBa, ako of BarbeBa Ao Jlo3Huue uma 72 km?

97. JepaH BO3au je cBojumM aytomobunom npewao 50 000 km 1 nputom je cBakun of
TOUKOBa (4 NOrOHCKa W jejaH pe3epBHM) NpeLlao jegHak 6poj KnnomeTtapa. Konnko
KusiomeTapa je npelao cBakn Tovak?

98. [1Ba gevaka Bo3e dbuumknie. Mnahu ceakor mmHyTa npenasun 120 MeTapa, a CTapuju

150 meTapa. MNocne Konuko myuHyTa he cTapuju gevak ctuhu mnaber, ako je mnahu
Mollao jefaH MUHYT paHnje?




99. Bo3 opy 16 BaroHa ce Kpehe paBHOMepHO M NPOfasn nopep NyTHNKa Ha CTaHWLM 3a
36 cekyHau. Kojom 6p3nHom he Bo3 aa npohe nopep NyTHMKa aKo je Ay»KUHa jeHor
BaroHa 18 m?

100. AHKa n BpaHka ce Hanase Ha GUUMKNUCTUYKO] cTa3m Ha mehycobHoj yaarbeHOCTH o
3 km n nctospemeHo Kpehy jegHa gpyroj y cycpert. AHKa je Ha ponepuma 1 Kpehe ce
6p3nHom oa 13 km/h, a BpaHka Bo3u 6uunkn 6p3nHom og 17 km/h. MNocne Konmko
BpemeHa he ce cpectu? Konuke nytese he npehn?

101. Pa3gamuHy nsmehy rpagosa A 1 B 6p3u Bo3 npenasm 6p3nHom 90 km/h 3a 1,5 cat
OpKe Hero TepeTHK BO3, Koju ce Kpehe 6p3nHom 60 km/h. M3pauyHaTtn pactojame
nsmehy rpagosa A n B?

102. Mo n3nacky 13 CBOT rHe3[a, BeBepuLia JOHece opax ca ApBeTa y rHe3fo 3a 20 ceKyH-
an. OppeanTe KONVKO je yaarbeHo CTabno opaxa oA rHesfa ako ce 3Ha Aa je 6p3unHa
BeBepvLe o rtHe3Aa 10 ApBeTa 5 m/s, a 6p3riHa BeBepuLe ofl APBeTa 1o rHe3aa 3 m/s
(3a yaumatbe opaxa Huje rybuna Bpeme, HUTK Ce YCNyT 3agprKaBana).

103.MyT n3mebhy beorpaga n MunHxeHa, [lywaH je je npewao aytomobunom 3a Tpu

HJaHa. [lpBora gaHa je npewao % a gpyror % uenor nyta. Tpeher gana je npewao

40 km Buwe of % uenor nyTa. Konwvka je ay>knHa nyta nsmehy beorpaga n MuHxeHa?

104. AtneTnuapu bp3oxogaum nctoppemeHo Kpehy ca ctapra. lNpeu nma 10% Kpahu Kopak
Of ApYror, anu 3a Ncto Bpeme Hanpaswu 10% BuLIe KopaKa of apyror. Ko he nobeguntu

y TOj TPUK?

105. Aytomobunucta je og mecta A go mecta B Bo3no 6p3nHom op 60 km/h, a og mecTa B
fo mecta A 6p3rHom 100 km/h. Konuka je 6una cpeara 6p3rHa aytomobuna?




Jow Heke TIpUMeHe

AMHEAPHMX jeAHa4YMHA 2

HapenHu npumepun npefcTaB/bajy 3aHUMbUBE NPUMEHE NIMHEAPHWX jefHauUMHa Ha Npo-
6neme 13 cTapux KrbKra, npobneme Mellatba, reomeTpujcke npobneme, 1 jol Heke obnacTu
CBaKOAHEBHOT XMBOTa.

MPOBJIEMU N3 CTAPUX KHUTA

r — DK

Ha Haprpo6HOM CMOMEeHWKY UyBEeHOT aHTUUKor matemaTtiuapa [lnodaHta AnekcaH-
Apwjckor nuwe: [ytiHuye! Osge cy caxparbeHu 3eMHu octiauu Juoghana. bpojesu he
pehu, o yyga, KoluKu je ek Heiogol xusolia buo. [JusHo My gelliukbciliso y3e weciuu
geo. A kag My Upollieye xusollia jow geaHaectliu geo, UoKpu ce Bpaga weiosa Marama
myxesHUM. Cegmu geo [JuoghaHiu y bpaky bez geue uposege. A kag Upoilieye jow ioguHa
uetu, cpehHuMm ia yyuHu poherbe UpeKkpacHoi UpeeHya cuHa, KoMe je cygbuHa gana camo
Uos08UHY UpekpacHoi u ceelli/iol xusolia oyuesoi. M y gybokom Bony cluapay xusolia
3eMHOI goyeKa Kpaj, Uoxuseswiu yeluupu ioguHe Gowiiio usiybu cuHa. Peyu, y Kojoj ioguHu
Xueotlia goyeka cmpit JuoghaHi?

H M I8 v B8 o B |

OwodaHT AnekcaHapunjckm (kmeeo oko 250. H. e.), je
rPYK MaTemaTMuap KOoju je y CBOM KanuTanHOM feny
Apuitimeitiuka (y 13 Krb1ra ofj Kojux je cayyBaHO camo 6,
a 7 je naropeno y noxapy AnekcaHgpujcke nénmnorekxe)
NpPBK ynotpebna CI0BO Kao 03HaKY 3a HeMo3HaTy U CUM-
Bone HeKMX MaTeMaTMUKKX onepauwja. 36or Tora ra MHoru
cmaTpajy u ocHMBauem anrebpe. 3acnyXaH je n 3a npsa
TeopMjcKka pasmaTparba HeogpeheHux jeaHaunHa, Koje
ce No keMy Y CAaBpeMeH0j MaTeMaTuKoj HayLu, Ha3nBajy
OwnodaHToBE jefiHauUNHe.

Pellere:
Heka je xuneotHn Bek [uodaHTta AnekcaHgpujckor 6ro x rogmHa. M3 ycnosa 3agat-

Ka nobuja ce jefHaunHa g + % + ; +5+ g + 4 = x . MHOXereMm jelHaunHe ca
H3C (6, 12,7, 2) = 84 pobuja ce ekBMBaNEHTHA jeAHaUYMHa:

14x+ 7x+ 12x + 420 + 42x + 336 = 84x

75x - 84x=-420-336

-9x=-756
xX=756:9=84

Hakne, lnodaHT je xunBeo 84 rogmHe.




njplviM elpl 2 N

Kow nojefe ctor ceHa 3a 2 meceuga, OBLa 3a 3 Mecela, a Ko3a 3a 4 mecela. 3a Koje
Bpeme he cTor ceHa 3ajeHO NOjecTH KOk, OBLa M Ko3a? (* U3 cTape cpncke pauyHuue)

Peweme:
3a jepaH Mecel Ko nojefe l CTOra ceHa. 3a jefjlaH mecel, oBLa nojefe l cTora
3

. . 1 .
CTeHa. 3a JefaH Mecel, KO3a nojefe — CTora CeHa. Heka Je TpaKeHo Bpeme

(111 4 (6+4+3 (13
meceun. Taga jet _+§+Z =lwmt| ——— |=1.Cnegupaje t| — |=1

2 12 12
12
nnn t = 13 Mpema Tome, cBM 3ajegHo he nojecTn cTor ceHa 3a 12 MeceLa.
13
FTEOMETPUJCKU NMPOBNEMMU
n|plnmielpl 3] R

Marba KaTeTa npaBoyrnor Tpoyrna je 10 cm, a xunoteHysa A
1 Beha KaTeTa ce pa3nukyjy 3a 2 cm. Konuka je noppLumHa
TOr TpOyrna?

Peweme:

Heka je MepHM 6poj Behe KaTeTe jegHak x (cm).
Tapa je mepHU 6poj XMNOTEHyY3e jeaHaK X + 2. X X4 2
3 NntaropuHe Teopeme cnefu:
X2+ 10%=(x+ 2)?
xX2+100=x2+4x+4

100 -4 =4x

x=96:4=24

1
lNoBplMHa NpaBoyrnor Tpoyrnaje P = =120cm? B

njplviM elpld

IpBo BuCUHEe 32 m npenomu onyja, Tako Aa BpxX ApBeTa nagHe 16 m op ctabna.
Ha Kojoj BUCMHM ce npenomuno apBo?

Pewemne:

Heka ce apBo nonomunno Ha BUCKHK h (M3pakeHo y MeTprMma).
3 MNutuaiopuHe Wieopeme cnefu jeAHaKOCT:

h?+16%*=(32 - h)?

h? +256=1024-64h+ h?

64h =1024 - 256 =768

h=768:64=12.

[pBo ce npenomuno Ha BUCUHK of 12 m.




MPOBJIEMAX MELLAHA

MponseofHa Hak1Ta cnaja y HajcTapuje 3aHaTe oA NocTaHKa uMBunu3auuje.
HaHac ce KopuncTe iBa HauMHa O3HayaBatba KONMMUYWHE 3N1aTa Y HAKUTY, W TO:
¢unHoha 3naTa n3paxeHay KapaTma Uan y XwbaguTim fenoBuma Mace., /
KonnunHa 3nata of jegHor KapaTa NpeAcTaBrba TEXKWHY 3nata o 41,669 | ?
y jedHOM Kunorpamy metana, Tj. 1 000 g uncror 3narta nsHock 24 K.

10K—416,6 g/kg;
14K — 585 g/kg, 1000g=24K

18 K— 750 g/kg.

Apyrn HaunH obenexkaBatba NpeCcTaB/ba KOMMUVIHY 31aTa N3paxeHy y

XUbafUTUM JEeNOBMMa Mace, Kao Ha npumep: 285 750, 333
' “1000’ 1000 1000°

. —lDINanA

Konuko Kaparta nma 3nato Koje ce pobuje Kaga ce nomewa 2 kg 3nata ¢puHohe
17 kapaTa u 3 kg 3nata puHohe 22 kapata?

Peweme:

Maca nerype je 5 kg. Heka je ¢puHoha nerype f kapata. 13 ycnoBa 3agatka ce gobwja
jepHaunMHa 5f=2-17 +3-22 =34+ 66 = 100. Taga je puHoha nerype f=100:5= 20

KaparTa.
\

Y MeanuUMHM Ce YeCTo KopUCTe ankoxos U teroBi pacTeopi. [MoKaXKMMo Kako To usrnefa
y npakcum.

- Sm—— |0 VM 1D 6
MomewaHo je 100 nutapa ankoxonHor pacteopa ca 80% ankoxona u 80 nutapa
ankoxonHor pacTsopa ca 35% ankoxona. Konvko npoueHaTa ankoxona cagpxu
pobujeHa melwaBuHa?

Peweme:

Heka je TpakeHV npoLeHaT pacTBopa jegHak p (y %). M3 ycnosa 3apaTtka ce gobwja:

100 - 80% + 80-35% = (100 + 80) - p
80 + 28 = 180p

180p = 108.
p=108:180=12:20=60:100

KoHUeHTpauuja ankoxona y mewasunHn je p = 60%.

. Smm—T 0| /M 21D 7 |

Konuko Knnorpama nacysba umnja je uerHa 200 guHapa Tpeba nomewatn ca 100 kg
nacysa uuja je ueHa 280 aguHapa — ga 6u ueHa mewasunHe tuna 250 auHapa?

I _ N

Peweme:

Heka je TpakeHa Maca nacysba, U3paxeHa y KUnorpamuma, jefHaka m.
M3 ycnoBa 3apaTka cieau jefHaunHa:

(100 + m)-250=m-200 + 100 280

25000 + 250m = 200m + 28 000

250m - 200m =28 000 - 25 000

50m =3 000

m=3000:50=60 TpaxeHa maca nacyrba je 60 kg.




3AAALIM

106. Oapenn LeHy jegHOr KUaorpama mewasuHe 6oMboHa Koja ce gobuja Mewakem
20 kg 6omboHa no ueHn og 500 guHapa, ca 30 kg 6omb0oHa no ueHn og 600 guHapa?

107. Ceprej je 130 opaxa nofenvo Ha AiBa Aiena, 1 To Tako Aa je npeu (MarK) feo yBehaH
yeTupwu nyTa jeaHak Apyrom (sehem) geny ymakbeHoM TpU NyTa. KONMKo opaxa cafpu
NpBY, a KONMKO ApYru aeo?

108. dyxnHa ¢yabanckor urpanmwTa je 3a 40 m seha of wupmrHe. M3pauyHaj noBpwmnHy
dynbanckor nrpannwTa, ako je obum nrpanmwra 320 m?

109. 36up aBa 6poja je 17, a Kaga ce Behu 6poj MOMHOXH ca 2, a Marb L ca 3 — HUXOB 301p
je 41. 0 kojum bpojeBrma je peu?

110. JegaH yoBek nonuje 6anoH KBaca 3a 14 faHa, a 3ajefHo ca cBOjoM »eHoM 3a 10 gaHa.
3a Konuko AaHa he 6anoH KBaca nonuTu cama xeHa? (* 113 jenHe cTape pycke Kibure.)

OfM0

111. Pewn Tect 205, Ha enekTpoHCKoj nnatpopmu H
e36bupka (http://www.ezbirka.math.rs). [w]

112. 36up mepHux 6pojeBa kaTeTa NpaBoOyror Tpoyrna je 41, a mepHu 6poj XnnoTeHyse
je 29. Oppenyn NoBpLWKNHY TOT NpaBoyrnor Tpoyrna’

113. MepHu 6pojeBn yrnoea TPOyrna cy: a) Tpu y3acTonHa npupogHa 6poja; 6) Tpu y3a-
CToMHa NapHa npupopHa 6poja. I3pauyHaj yrnose TnX TPOyrnoBa.

114. Ao ce nprpogaH bpoj a nogenv npupogHUM 6pojem b KonuuHuK je 5 n octatak 10.
O KojuM NprpoHUM BpojeBUMA Ce pafu, ako je biuxoBa pasnuka 1 6107?

115. MocToju nr wecT y3acTonHux Lenux 6pojesa uuvju je 36up jeaHak 37

116. HaTtawa je nmana nssectaH 6poj jabyka n Kpywaka. Of ykynHor 6poja % cy jabyke,

a CBe ocCTano cy Kpyuwke. Kaga je fobuna jow 4 jabyke v nojena 2 Kpyluke — OHAa je
“Umana jegHak 6poj jabyka u Kpywaka. Konmko je Hatawa Ha noyeTKy Mana jabyka,
a KOJMKO KpyLaka ?

117. JegHa ues HanyHu 6a3zeH 3a 6 catk, a gpyra 3a 10 catu. LieB Koja npa3Hu 6a3eH nctoun
nyH 6aseH Bofe 3a 5 caTi. 3a Konuko fe ce caT HanyHWUTK Ba3eH, ako NCTOBPEMEHO
papne cee Tpu Uesn?

118. MepHn bpojeBn CTpaHWUa nNpaeoyrnor TPoyrna cy y3acTonHu npupogHn 6pojesu.
Oapenwtn Opoj TakBWx Tpoyrnosa?

119. Paznuka aea bpoja je 13,86. Ako ce y gefiem Opojy geLmanHu 3apes nomepu 3a jejHo
MecTo Y neBo, fobunja ce marsn bpoj. MapauyHaj 36up Tux 6pojesa?




HejeaHa4nHe 3.10.

Y NpeTxofHUM pa3pefuma, nopef jefHaunHa, pelaBany CMO U HejegHaunHe. Llurb oe
HaCTaBHe jefWHULE jecTe fja Ce MOACETMMO HEejeHAaKOCTH 1 HejefiHauMHa O KojiMa CMO
FOBOPWIIV Yy NETOM, LIeCTOM U CegMOM pa3pegay, U Aa AePUHMILEMO NOjaM HejeAHaUNHE U
MOjMOBE pellietba U CKyMNa pellera HejeHaulHe.

. — B EEEE

BopocTaj CaBe TpeHyTHO je Ha kKoTn —120 cm, a CaBa nnaBun OKOMMHY aKko je HeH
BOAOCTaj Ha KoTh 200 cm. Hanuwm dopmyny Koja onucyje KONMKO HajsuLe
(y ueHTUMeTpuMma) MoXe fa nopacTe BofocTaj Case, a a He MONAaBN OKOSUHY.

Pewemne:

AKO nopacT BOAOCTaja y LeHTUMETPMMa 03HauMMo ca X, oHaa - 120 + x mopa butu
Matbe of 200, wTo nckasyje HejegHakocT —120 + x < 200. Kao WwTo je N3 npeTxogHmX
pa3pega nosHato, aobunjeHa ¢popmyna —120 + x < 200 Ha3MBa ce HejegHauMHa.

. — B EREE

Hatn cy nspasm:A=3+4,B=10-8n C=6x->5. lLIta ce pobnja ako pate nspase
mehycobHo NoBexemo jeAHUM Of HejeJHaKOCHWX cumbona (3HakoBa): <, >, <, >.
Pewemne:

Moryhe HejegHakocTncy A B, B*Cwn C* A, rge je * Hekm og cumbona <, >, <, 2. [lo-
bujeHe popmyne A *B, B *Cwn C * A Ha3mBajy ce HejeaHakocTW. A> B, 7.3+ 4> 10-8
jeTauHa, aA<B,7).3+4=<10-8 je HeTauHa.

A>C1.3+4>6x-5jeTauHa 3a HEeKe BPEAHOCTW X (Ha npumep, 3a x=0), a HeTauHa
3a gpyre BpegHoCTH x (Ha npyvmep, 3a x = 3).

B<(C 1j.10-8 < 6x -5 je TayHa 3a HEKE BPeAHOCTW X (Ha Nnpumep, 3a X = 4), a HeTau-
Ha 3a Heke apyre BpeaHoCTH X (Ha npumep, 3a x = -1). OBe Heje]HAaKOCTK CY 33 HeKe
BPEHOCTH X TAUHE, a 33 HeKe BPeiHOCTU X HeTauHe.

Kakea je paznuka namehy HejegHakoctn A*B, B*C n C*A?

Heka cy A n B nzpaan.
Qopmyne A >B, A<B, A<B n A= B Ha3ungajy ce HejegHaKoCTH.

AKo nspasn A n B cagpe caMo KOHCTaHTe, OHAa ce HejegHaKocT A * B Ha3nea OpojeBHa
HejeiHAaKOCT. l al P

Ako 6ap jeaaH o nspasa A n B caipXu Herno3HaTy, oHAa ce HejegHakocT A B Ha3mea
HejefHauYMHa.

Y HejepHakocTn A * B, uspas A npeacrasrba nesy, a 3pas B AecHy cTpaHy HejeHaKocTW.




HEONECEY—

Heka je a e {-2, -1, 0}. 3a koju oa H6pojeBa M3 JaTor CKyna je TayHa HejefHaKOCT
6a+5=> 4a+3?

Peweme:
Kakoje6:-(-2)+5=-71n4-(-2)+ 3 =-15,T0 3a a = -2 HejeAHaKOCT HMje TauHa.

CnMuHO 6 (-1)+5=-11n4-(-1)+3=-1,T0 je 3a a = -1 HejeAHAKOCT TauHa.

Kakoje6:0+5=51n4-0+3=3,70 je 3a a =0 HejeHaKOCT TayHa.

(1101 VM e 1D 4

3a Koje BpeAHOCTW Heno3HaTte x U3 ckyna S = {-4, -3, -2, -1, 0, 1, 2, 3, 4} je nspas
2x —4: a) HeraTuBaH; 0) jeAHaK HYNK; B) NO3UTMBaH

Peweme:
N3pauyHaBar-em BpeAHOCTM M3pas3a 2x — 4 3a fate BpeAHOCTU X, fobuja ce Tabnumua:

X -4 -3 -2 -1 0 1 2 3 4
2x-4 | -12 | -10 -8 -6 -4 -2 0 2 4

Mpumehyjemo aa je 3a uene 6pojeBe —4<x <2 uspas 2x-4<0.
3a x=2,m3pa3z2x-4=0.

JacHo je n pa 3a uene 6pojeBe 2 < x< 4 n3pas 2x-4> 0.
3akrbyuyjeMmo:

- fa cy uenu 6pojesu n3 nogckyna{-4,-3,-2.-1,0, 1} pewera HejefHaunHe 2x — 4 < 0;
sfaje2x-4=03ax=2;

« fa uenu 6pojeBn N3 nofackyna {3, 4} jecy pelwena HejegHaumHe 2x -4 > 0.

e

MpeTxoaHW NprMepK U NCKycTBa 13 mnahnx paspepa ynyhyjy Hac aa getarbHuje peduHm-
LeMO Mojam pellera HejefHaunHe.

Pewere HejegHaunHe A * B o HeMO3HATOj X, je CBaKM peanaH 6poj x_3a Koju Hejel-
} HakocT A * B nocTaje TauHa OpojeBHa HejeHaKoCT (* je jeaaH of HejeAHAKOCHUX
%\ cumbona <, >, <, = ).

(e
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HejegHaunHa x *x_npefcTaB/ba HejeHauNHy y pelweHom o6nuKy.
PewnTtn HejegHaunHy A * B 3Haum oipeinTy CBa HbeHa pellera (ako nocroje).

CKyn cBuX peanHux Opojeea x 3a Koje HejeaHaKocT A * B je Ta4Ha 6pojeBHa Heje-
HaKOCT, Ha3MBaMO CKYN pelletba HejefiHaYnHe 1 o3Ha4aBamo ca S(N).

Hanomutemo, fa ykonnko Hinje nocebHo aedrHNCaH CKyn y KOMe TPaXKUMO peLlera farte
HejefHaunHe, oHAa ce (Kao 1 Kog jefHaunHa) nogpasymeBsa Aia je To CKyn peanHux 6pojesa.




—RIRNENEEE

Konuko peluera y ckyny peanHux 6pojeBa MMajy HejeqHauUNHe:
a)3x-5<4; 0) 7x +9-4x>x-5+2x; B) 5x+1<4x-9+x?

Pewemne:

a) N3 HejepgHaumHe 3x -5 < 4 cnepw ga je 3x< 9, 7j. x< 3. To 3Hauu Ja HejegHauVHa MMa
6eckoHauHO MHOrO pellera 1 fa Cy TO CBM peanHn 6pojeBn Matby UKW jefHakn 3.

6) HejegHaunHa 7x + 9 — 4x > x— 5 + 2x cBOAM Ce Ha HejegHakocT 3x + 9 > 3x - 5, Koja
je TauHa 3a cBaKu peanaH 0poj, jep ce cBOAW Ha TauHy HejegHaKocT 9 > - 5. [lakne,
CKYN pellena gate HejeqHaunHe je S=R.

B) I3 HejegHaunHe 5x + 1 < 4x -9+ x cnefw HejegHakocT 5x + 1 < 5x - 9, Koja Huje
TauyHa HW 3a jejaH peanaH Opoj, jep je 3a cBaku peanaH 6poj 1 > -9. To 3Haum ga
[laTa HejefHauMHa HeMa pellersa, Tj. CKYM pelleHsa je npasaH cKyn, 0gHOCHO $ =,

Younnun cMo fa nocToje jefHaunHe Koje cy TauHe 3a 61no Kojy BpefHOCT HeNo3HaThx
(naeHTUTETN). [TOCTaB/ba Ce NUTabE Aa M NOCTOje U HejeAHaUYMHE Koje Ccy TauHe 3a 6uno
KOjy BpeJHOCT HenosHare?

—RIEERAn

Konuko pelera MMa HejegHaunHa x*+ 1> 0 (xe R)?
Peweme:

Kako je x* > 0 3a buno Koju peanaH 6poj x, To je x2 + 1 > 0 3a cBakM peanaH 6poj x.

HejegHakocHe ¢popmyne Koje cy TauHe 3a 6110 Kojy BpeJHOCT Heno3HaTuX, jeJHOCTaBHO ce
Ha3MBajy HejeAHaKOCTV (M MMajy Pa3nnymTO 3Hauere of NojMoBa DpojeBHa HejeHaKOCT
N HejeAHaunHa). Takee Cy HejedHaKoCTN X% + X+ 1 > 0, x? + y? 2 2Xy... U MHOTe gpyre.

3a pa3nvKy of jefHauMHa rae CKyn pellerba Hajuewhe NnpefgcTaB/ba HEKWM KOHauaH cKyn,
CKyT peLlera HejeHauvHe je Hajuelwhe BeckoHauaH CKyn Koju ce npuKasyje OpojeBHMM
NHTepBanuma.

- —HRAEa
Y netom pa3pegy je buno roeopa o 3annc1Bamy CKyrnoBa NpeKko 3ajejHNUKOr CBOjCTBa
enemeHarta. Tako 3anuc: S = {x | xe N n x < 37} nogpa3ymeBa fJa Cy enemMeHT cKyna
S npnpofHn 6pojeBn (3ajefHNUKO CBOjCTBO) KOjU 3a/10BOSbaBajy YCJ/IOB [la Cy Makby
unw jeaHaku 37.

MNMoacetmo ce n fa cMo y cefMOM paspeay AepuHncanu:

OTBOpeHM nHTepBan (a, b) = {x [xe Rna <x < b} — (6pojeBn a n b He npunagajy nH-

TepBany);

MonyoTBopeHmn nHTepBan [a, b) = {x [xe Rna<x < b} — (a npunaaa, b He npvnaga
NHTepBany);

MonyoTBOopeHmn MHTepBan (a, bl = {x|xeRna < x<b} — (a He npunaga, b npvnaga
NHTepBany);

3aTBopeHu uHTepBan [a, b] ={x|xe Rna<x<b} — (6pojesn a n b npunagajy nHtepsany).
WHTepBanu unje o3Hake cagpe —o0 UK o Cy OTBOPEeHU (Ha npumep, (-, =), (-, a),
(a, ) ) unu nonyoTBopeHu (Ha npumep, (-2, dl, [a, =) ).
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Crmbonwn -0 1 o0 Cy 03HaKe 3a MUHYC 6eCKOHauyHo 1 Ninyc 6eckoHauHo (nny camo bec-
KoHauHo). [Tpema nogavuma 13 uctopmje MateMaTtrke, cumbone —o 1 oo je y MaTeMaThuke
Hayke, 1655. rogvHe yBeo no3HaTi eHrneckn matemarmuap LloH Bannc (1616-1703).

|

mjplviM elpl7

[aTe cy HejeHauMHe y pelleHOM ODNNKYy:
a)-2<x<4,6)0<x<7,B)-9<x=<3,rN-5<x<6,0)x>1,hH x<-3.
Mpuka)xn CKynoBe pellera AaTnx HejegHaurHa rpadnukm Ha 6pojeBHOj NpaBoj 1

3anunLKM CKYrMoBe pellerba Y 06Ky NHTepBana, HenomnykeH (6enu) Kpy»kmh o3Hauaea
OTBOpPEH, a NonyreH (LpHKN) KpYKKh 3aTBOPeH NHTepBarn.

Pewweme:
a) 6) B)
( ) ! ) ( .
R, iy X R <Ny X 9-» «-3 X
5= (_2r 4) S= [Or 7) S= (—9, 3]
r) a) n)
[ ] . ( . ] s
e o sl 5} X 1--+ X -«---3 X
‘S=[_5I' 6] s= (1,%) S=(—OO, _3]

3AAALIN

120. JaTe cy HejegHakoCTM: A: 4x + 7 > 0,B: 13 -8<9+5un C:3x+4 < 5x + 6. lanu je
HejegHakocT A BpojeBHa HejegHakocT? [la nn je HejefHakocT B HejegHaunHa? [la
N je HejeaHakocT C HejeaHaunHa?

121. Qatm cy m3pasm: A=0,B=3x-12,C=x+ 7. Hanuwun Tpun HejegHaumMHe Koje ce fo-
6ujajy noBe3uBarbem JaTuX M3pa3a HEKMM Off HejedHaKOCHNX cumbona (<, >, <, ).

122. Koju og peanHunx bpojesa ns ckyna{-1,0,1, \/3 , 2, 7, 3, 4} cy peLuera HejefHauHe
5x -8 = 3x - 67 YBepu ce Aa TO HUCY jelMHa peluera AaTe HejeAHauMHe.

123. laTa je HejegHauUNHa y peleHOM 0BMMKY X < —5. 3anunwin CKyn pellera OBe HejedHa-
umHe y obnunKy uHTepBana, 1 rpaduukm NpuKaxmn gaT ckyn Ha 6pojeBHoj NpaBoj.

124. Hanvww jeaHy TauHy HYMepWYKy HejeQHaKOoCT U je[Hy HejeAHauNHY.




C7AVAVAVEIZ

125. la nu je HejepHakocT | x— 7 |+ 4 > 0 TauHa 3a CBaKW peanaH 6poj x?

126. Peluerbe HejefHauUMHe je CKyn CBMX OpojeBa koju npunaaajy uHTepeany 3, «). Npuka-
XKW JaTn MHTepBan Ha 6pojeBHOj NPaBOj U HaNWILW HejefHaYKMHY Y pelleHomMm oBnuKy.

127. Konnko pelliera nMa HejefHauMHa x < 3 y CKyny:
a) npupoaHux 6pojesa;
6) uyenwnx 6pojesa;
B) peanHux 6pojesa?
128. [lata je HejegHaumMHa 2x > 8.Y Kom cKyny 6pojeBa je peluerse oBe HejeaHauuHe (4, «0)?
129. Opgpepn ckyn pelwema HejefHauNHa:
a)Sx+13>7x-6-2x;
0)x2+4<x2-9.
130. JaTe cy HejegHauMHe y peLeHOM ODnUKY:

a)-3<x<5; 6)1<x<9; B)-4<x<2;

rN-6<x<7; o) x>0; B)xs—ﬁ(xeR).

MpuKaXKn CKyrnoBe peLliera AaThX HejefHauMHa rpaduuKkn 1 3anuwn cKynose pe-
WeHa y obnuky ogroeapajyhux uHTepBana.

131. Hanvwun HejegHaunHy y pelueHoM OOAKKY aKo je CKyM HheHWX pellera MHTepBal:
a) (-2, 4); 6) [0, 7]; B) [-5, 3);
r) (-3,8]; A) (-0, 1]; H) [-6, »).
132. Konuko pellerba y cKyny peanHux bpojesa nMajy HejejHauMHe:
a)|x|=0;
6)|x|>-7;

B)X*+5<0;

r'x*+3>0?




3.11. EKBUBAABHTHE HejeAHa4MHE

Y npeTxofaHoj nekunjn aeduHmUcanm CMo NojMoBe HejeHauNHe 1 pelletba HejegHaumHe.
Bunpenn cmo 1 ga noctoje HejedHauMHe Koje Hemajy pellera, UMajy jejHO WK1 BULLe pe-
Wwetba, AebrHUCan nHTepBane... Jarba nctpaxuBatba HejegHauyMHa HacTaB/baMo aHa30M
HeKUX, N3 NPeTXOAHMX pa3peaa, BaMa NO3HaTVX CBOjCTaBa peanHnx 6pojeBa, a no aHanorujm
Ca OHMMa YCNOoCTaBbeHVM Ko jefHauMHa.

(1101 VM e 0] 1 e \

Mwpa nma Buwe HoBUa (y AMHapvMa) o Hage. a) Ako v jegHa n gpyra gobujy no 100
AVHapa, Ko he nmaTtu Buwwe HoBua - Mupa unn Haga? 6) Ako ce n MnpuHa n HagnHa
cyma yBehajy 7 nyTa, ko he nmatum Buwe HoBua - Mupa unun Haga? e) Ako Pyxa uma
BMLWe HoBLa og Mupe, Ko nma Buwe — Pyxa unu Haga?

Pewemne:

Heka Mwupa nma m, a Hapa n guHapa. 13 ycnoea 3agatka je m > n.

a) Ako 1 Mupa n Hapa pobwjy no 100 gnHapa, oHga he Mupa umatun m + 100, a
Hapa n + 100 anHapa. OumrnegHo he onet Mupa umarun Buile HoBua og Hage,
Tj. m+100>n+100.

6) Ako ce n Mupuna n HagmHa cyma ysehajy 7 nyta, onga he Mupa nmatn 7m, a Haga
7n puHapa. OumrnegHo he onet Mupa nmatu Buwe Hoeya of Hapge, 1j. 7m > 7n.

B) AKo Pyxa nma p guHapa v ako Pyxa uma suwe HoBua o Mupe, a Mupa suiue
HoBUa o Hage, oHpa Pya nma Buwe HoBua v o Hage, 1. usp>mum>n cnegn
npoajep>n.

WckycTBa 13 npeTxogHor npumepa, anu 1 Beh nosHarta cBojcTBa peanHux bpojesa, ropope
o cnepehum ocobrHama cBUX peanHux 6pojesa, Koje nnycTpyjemo 3a 6uno Koje peanHe
6pojese a, buc:

A1

.. (1) AKkojea*b,oHpaje a+c* b+c, nobpHyto:akoje a+c*b+c¢, oHpajea*b
BEEE%E (ocobuHa carnacHOCTW HejeHAaKOCTW ca cabupatrbem)

(2) Akojea*b n c>0,0Hpaje a-c*b-c, n obpHyTO: aKo je a-c*b-c,oHpajea*b;
(ocobnHa carnacHOCTN HejeHaKOCTN Ca MHOXKeHeM NO3NTUBHUM 6pojem)

(3)Akojea*b n b*c,onpajen a*c.
(ocobrHa npeHoca — TPaH3NTUBHOCTW HejefHaKOCT)

Cumbon * moxe 61T 61UNO Koju oA HejeAHAKOCHMX cumbona: >, <, 2, <.
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Pewn HejegHaunHy: 3x + 4 > 2x + 7 (xe R).

Peweme:

JlornuHo je fa y pelaBary HejefHaUMHE MOCTYNMUMO Ha HauMH CIMUYaH pellaBaky
jepHaumnHa. Y pelwaBatrby OBe HejegHaunHe oneT heMo KOpUCTUTU Mogen Tepasuja, Tj.
UMHbeHNUY a ce yCnocTaB/beHa HepaBHOTeXa Tepasuja He HapyLlaBa ako U ca jeiHor
1 Ca fpyror Taca CKMHeMo (Mnv gogamo) jedHy Te NCTy ,macy”.

AKO M Ha NeBY U Ha feCHY CTpaHy HejegHauuHe 3x — 4 > 2x + 7 gogamo ,macy” (nspas)
4 - 2x nobwvja ce HejegHaunHa: 3Xx -4 +4 - 2x > 2x+ 7+ 4 - 2%, 7). 3x-2x>7 +4.Y
cnegehem kopaky gobnja ce HejeaHaumnHa y pelleHom obnuky x > 11. CKyn peLiema
flaTe HejegHauvHe je S= (11, x).

Mpadnukn NnprKas pellera HejegHaumHe je: ( >
11> X

HanomeHVMO fa cMO KOA fIHeapHWUX jeAHaYMHa YrinaBHOM UManu jefHo peluere. Mehy-
TUM, KOO NIMHEeapHUX HejeHaunHa, Tj. ogpehuBara 6pojeBa Koju 3afOBObaBajy AaTy
HejegHaunHy, sobuja ce Buwe 6pojesa (Hajuewhe 6eCKOHAYHO) KOjU YMHE CKYN peLlera
JaTe HejeaHaunHe. CKyn pellena HejeHaurHe u3 MNpumepa 2, Tj. ckyn cBux 6pojesa Koju
faTy HejeAHaunHy NpeBoje y TauHy HYMEpPUUKY HejeJHaKOCT, 3anncanm cMo y GopmMun NH-

TepBana n rpaduuKkm ra nprKasanm.
s | VM P 3]

. 2x+5 ) .
Pewn HejegHaunHy —y < 3 7 Konuko nma npupogHnx 6pojesa Koju 3aaoBosba-

Bajy AaTy HejeqHauuHy.
Peweme:
2x+5
4
2x+5

4
2x+5<12

<3

+4<3-4  (nomHOXMMO ca 4 obe CTpaHe HejeAHauYNHe)

2x+5-5<12-5  (ogy3memo 5 of obe cTpaHe HejegHauUMHE)

2x<7

XSZ
2

. 7
Pewemse je nHtepBan xe (-, E).

MpupoaHnx 6pojeBa Marbnx UK jenHaKm{% MMacamo3nTocy:1,2u3.

. r

MpeTxogHW npumepn Hac ynyhyjy un ga ge¢uHuilemo jow jeaH BakaH nojam BesaH 3a
HejefHauuHe, a TO je Nojam eKBMBaNIeHTHUX HejedHaunHa.

HejeaHaunHa N, eKBUBasieHTHa je HejedHaunHW N, aKo je CKyN peluetsa HejeHaunHe l & D
N, jeaHak ckyny pewetba HejegHaunHe N, Tj. S(N,) = S(N,). .




Y cmucny npetxofHe gepunHuymnje, cBe HejegHaumHe n3 Mpumepa 2 cy mehycobHo ekBu-
BasieHTHe, 1 CBe HejegHauunHe n3 Npumepa 3 cy melycobHO eKBUBaneHTHe HejegHaunHe.

2x+5

Anun HejegHauvHe 3x—-4>2x+7 1n
4

< 3 HUCY eKBMBaNeHTHe, jep je CKyn pellema

7

npBe HejeaHaumHe: S, = (11, 0), a CKyn pellerba apyre HejefHaunHe: S, = —oo,E .

miplviM elpl 4,

Pewemre:

PewwaBarbem gaTux HejegHaunHa gobuja ce:

7a+17<3a+29

7a<3a+29-17,1j.7a <3a+12
7a-3a<12,7j. 4a<12
a<12:4,7. a<3

S =(-, 3)

1

[la nu cy ekBMBaneHTHe HejegHaunHe 7a+17<3a+29 u

b

gl viMlelpl 5,

Peweme:

Kako fla npeno3sHamMo NInHeapHy HejeHaunHy?

& _
(o
B #
I‘.‘-.

Kako je 5, = (-, 3) =5, paTe HejegHaumHe Cy €KBMBaNEHTHe.

[la nu cy HejeaHaumHe x + 5 > 0 | x| > -5 ekBuBaneHTHe (x€ R)?

Pewetbe HejegHaumHe x + 5 > 0 je x > -5, na je CKyn pelletba HejeAHaurHe S, = (=5, ).
Pelwetbe HejefHaumHe | x| > - 5 cy cBu peanHn 6pojesu, Tj. S, = (-0, »).
Kakoje 5 =(-=,3) #5, = (-, =), faTe HejeiHauUNHe HUCY eKBMBaNIEHTHE.

10 - 8b

+2>0 (a,beR)?

10_8'5’+2>0

10-8b+14>0,71j.24-8b>0
24-8b+8b>0+8b,71j. 24>8b
3>b,7). b<3

S

2

(—OO, 3)

”\ JInHeapHa HejegHauMHa NO HEMO3HATOj X (X € R) je HejeAHaYMHa Koja MMa 06NKMK
: I ax * b (a n b cy nosHaTu peanHu 6pojeBu, a * je jepaH og cumbona >, <, 2, <)



AKO MCKOPUCTUMO NPeTXofHY AeUHULMjY, MOXKEMO 3aK/byunT Aa Cy HejefHaunHe 13
npumepa 2, 3 n 4 nuHeapHe.

|10 viMie )l 6]

Ognpenn Koje of JaTUX HejedHauMHa Cy IHeapHe: (N1) 6x+11<29; (Nz) 7X*+2x-120;
(N) 11-12x< 13 + 14x (xe R)?

Pewemre:

HejeaHaumnHa (N,) 6x + 11 < 29 ce cBoAM Ha 06NUK 6x < 29 - 11 = 18, uma 061K
ax < b n nuHeapHa je.

HejeaHauunHa (N,) 7x* + 2x =1 2 0, UMa 06K 7x* + 2x = 1 1 HWje NnHeapHa.
HejegHauuHa (N,) 15x — 12 < 13 + 14x, Tj. x < 25, uma 06nuK ax < b 1 nnHeapHa je.

|

CJAVAVAVE 7

133. [la nu cy HejegHaunHe x < 3 (xe R) n 3 < x (x < R) ekBUBaneHTHe?

134. Hannww 6ap jeoHy HejegHauMHy Koja je eKBMBaNeHTHa ca jegHauymHom X = 10 (x e R).
135. late cy HejefHaumnHe: (N) 5x + 12 < 32 (xeR); (N,) 7 - x > 4x + 37 (x € R);
(N,) 2 -7x <10 - 9x (xe R). Koje oA tb1x Cy eKBrBaneHTHe?

136. a nn cy ekBnBaneHTHe HejegHaunHe x<0n i <0 (xeR).

137.0anu je HejegHaunHa 3y + 17 < 2y - 5 (y € R) nuHeapHa?

138. Hanuww 6ap jegHy HejegHaurHy Mo x (x € R) Koja uma ckyn pewema S = (-, 7).
139. [la nu1 cy HejegHaunHe x = 0 1 x* > 0 (x € R) eKBMBaNeHTHe?

140. Oppenw ckyn peluera HejeaHaunHe x>+ 19 > 0 (xe R).

141. Hannwun npumep No jegHe HejefHauUNHe YNjy CKYN pelletrba je:a) S=R,0) S=.

. x+3
142. lann HejeaHaunHe x +3 >0 (xe R)u —;
X

> 0 (xe R) umajy jeqHaKe CKyrnoBe pellera?




EKBMBAaAEHTHE
TpaHCOopMaLm|e HejeAHa4YnHa

Y NpeTxoaHoj NeKkunjyu NOMeHynm CMO Heke ocobuHe peanHux 6pojeBa Koje urHe faa of
JaTte HejegHaunHe nobujeMo eKBUBANEHTHY HejeAHaUKHY, Tj. HejeAHauMHY Koja MMa NCTH
CKyn pewerda. LInmb oBe HacTaBHe jefMHMLE jecTe fa YKaeMO Ha HeKe eKBMBaJIeHTHe
TpaHchoOpMaLMje HejeaHauUMHaA W Ha Taj HAYMH oMOoryhrMo jegHOCTaBHMje peluaBake
NHeapHNX HejefHauMHa.

Bupaenu cmo aa ypaBHoTexeHe Tepasnje noacehajy Ha jeAHaunHy, jep paBHOTEXa neBor 1
JecHor Taca Tepasmja, y cTBapu, NpefcTaBrba jefHakocT A =B. IcTo TaKo Y HeypaBHOTEXeHe
Tepasnje npencTaB/bajy moden HejegHaunHe A * B (* je jepaH of HejefHaKOCHNUX cumbona:
>, <, 2, <), jep je ounrnegHo aa ce HepaBHOTEXa Tepasnja Hehe HapyLWWTK ako 1 Ca neBor
1 Ca [eCHOr Taca Tepasnja CKMHeMO, Unn Ha oba Taca JofamMo, jegHake ,Mace”.

AKO NCKYCTBO Ca eKBMBaNneHTHUM TpaHcpopMaLnjama jeiHauvHa NpeHecemo Ha HejeiHa-
UMHe, OHAa 3a pellaBakbe HejefHauMHa Ba)ke NpaBu1na C/IMYHa OHMMA 3a jefjHaurHe:

o Hi
Vs

A
nﬂﬂmﬂﬂp Heka cy A, Bn Cuspasn, a* jenaH of HejeAHaKOCHNX cumbona: <, >, <, 2.
E Tapa Baxke TBphema:

(1) Ako je A*B,oHpaje A+ C* B+ C nobpHyro:akoje A+ C*B+C,oHpaje A*B.
(ocobuHa carnacHOCTW HejeAHAaKOCTM ca cabuparem)

(2)AkojeA*B n C>0,0Hpaje A-C*B-CnobpHyTo:ako je A-C*B-C,oHpaje A *B;
(ocobrHa carnacHOCTU HejeiHAKOCTI Ca MHOM e eM NO3UTMBHUM Gpojem)

(3)AkojeA*B u B*C,oHpajen A*C.
(ocobuHa TPaH3UTUBHOCTM HejeAHAKOCTK).

TP VM e 0] 1 e )

Pewn HejegHaunHy 8x — 15 > 5x - 3(x R).

Peweme:

8x-15>5x-3

8x-15+15-5x>5x-3+4+15-5x (npaeuno (1): gogamo Ha obe cTpaHe 15 - 5x)
3x>12

X>4 (npaewno (2): nogenumo obe cTpaHe HejefjHaunHe ca 3)

Ckyn pewetba HejefHauWHe je 5 = (4, «),

Mpadnuku NpuKas pellera HejedHauMHe je:

< ¥

=5 3 | | “




S 0| 1M D] 2 |
x 1 X 1

Pewn HejegHaunHy: —— — < —— — (xeR).

jen, y 3 325 2 (xeR)
Peweme:
x_ 1.x_1
3 2 5 4

x 1 x 1

60 (;— E) < 60 (E — Z) (nomHoxumo ca H3C (3, 2, 5, 4) = 60 obe cTpaHe)

20x-30<12x-15

20x-30+30-12x<12x-15+30-12x (nogamo 30 - 12x Ha obe cTpaHe)
8x <15

XSE

8
15
CKyn pellera HejedHaunHe je S = (-, 31.

]
5 X
8

[padnukn NpuKas pelerma HejegHaunHe je:

-

3 npeTxoAHUX NpUMepa jacHo je Aa pellaBatbe HejegHauynHa A * B nogpasymeBa npouec
y KOMe ce oA nonasHe HejefiHauvHe (N,), npumeHOM eKBUBaNeHTHWUX anrebapckux TpaH-
cpopmanuja (1), (2), (3) nobwnja HU3 eKBUBANEHTHUX HejegHaunHa (N,), (N,)... npw uemy je
nocnefitba HejeAHauMHa — HejefHauMHa y pelleHoM 00NnKy x *x .

SEm—T 0 /M e D] 3]
. 5y -3
Pelun HejegHauKWHy: 4 <6+ y (yeR).
Peweme:
. 5y-3 .
MHoXerem ca 4 faTa HejegHauMHa < 6 + y nocraje:
S5y-3<4(6+y) 4
S5y-3<24+4y

AKO 1 Ha NeBY 1 Ha [eCHY CTPaHY HejedHAKOCTK Aogamo 13pas (3 — 4y), nobuja ce:
S5y-3+3-4y<24+4y+3-4y
y<27vnnye(-x,27).

: )

MpadunuKM NpuUKas pelera HejeaHaumHe je:

<Y




143.

144.

145,

146.

147.

148

149.

150.

AKo cy x, ¥, zn a peanHn OpojeBw, pelwn HejeqHauMHe:

a) 1Mx+8<41; 6)8y-12236; B) 24 -9z > 6;

r)5a<75; nl6b:7z18.

Ha nn cy HejeaHaunHe: 17m-16>15m-14(meR)n m_m < m._m (meR)
eKBUBaNeHTHe? 2 7 6 3

%< 3y+7 (yeRn 12—)’< 3 (y € R) nnHeapHe.

Hokaxun faa cy HejefHaunHe
DNa nn cy HejeaHaunHe: —-12x > 36 (x e R) n x > -3 (x € R) ekBMBaneHTHe?

Mokau Aa NocToju 6eCKoHaUYHO MHOIO INHeapHUX HejeAHauNHa eKBUBaNeHTHUX ca
HejeqHauVHOM:

a) -5x>45(xeR); 6) 6-4y<2(yeR).

. YBepu ce aa nocTojun 6eCKoOHaYHO MHOIO INHeapHMX jefHauMHa Ynju je CKyn pellera

NHTepBan [-7, «).
[a nu cy eKBUBaNeHTHe HejedHaunHe:

a)x<2u|x| £2(xeR); 6)y=7u|y| 27 (yeR)?

Hanvnwwn 6ap jegHy HejeaHauMHY MO HENO3HATOj X Koja y ckynosuma N, Zv R uma jep-
Hake CKynose peluema’




PellaBare AMVHEpPaHUX HEjeAHAYMHA 3.13.

Y npeTxofHoj neKkumjn CMo BMAENMN KaKo ce NpUMEeHOM eKBMBaneHTHNX TpaHchopmMaLmja

(1), (2) n (3) on nonasHe HejegHaunHe (N,), foBMja HN3 eKBUBANEHTHUX HejeaHauunHa (N),

(N,)...npu uemy je nocneftba HejeqHauMHa — HejeAHaUMHA y pelleHoM obnnKy x *x . Pewa-

Barbe HejeiHauvHe ynpaBo NnojpasymeBa KOHCTPYKLINjY MOMeHYTOr Hn3a eKBUBaNeHTHNX
. . «

HejepHaumMHa V eBeHTyarnHy NpoBepy Aa v A0bunjeHo pelletbe x * X 3aJ0BOIbABA MOJ1a3Hy

HejeAHaunHy (N,).

Lnrb oBe nekuwmje jecte fa NprKasaHW NocTynak pellaBatba TMHEPaHWX HejefHau Ha
AeTasbHuWje UIyCcTpyje 1 yNnpocTy. 3a TO je HeONXo[HO 00jaCHWUTN iBe HOBEe eKBHBaNleHTHe
TpaHcdpopMaumje HejefHauMHa Koje cy nocneguue Beh nosHatmx TpaHcdopmanmja (1) u (2).

(4) Heka cy A(x) n B(x) n3pasn Koju caap»e Heno3Haty X, a a u b cy peanHu nﬂhﬂﬂﬂﬂ
6pojeBu (KOHCTaHTe).
HejeaHaunHa A(x) + a * B(x) + b ekBBaneHTHa je ca HejegHaunHoMm A(x) - B(x) * b - a.

[Joka3 oBor TBphema je BpNno jegHOCTaBaH. AKO ce y HejegHaunHKn A(x) + a * B(x) + b 1 Ha
NEBY W Ha leCHY CTPaHy jeIHaKOCTW, a Ha OCHOBY NPaBUIa O eKBMBaNEHTHUM TpaHchopMa-
LMjama HejegHaunHa, foaa nspas — a — B(x), nobuja ce A(x) + a—a - B(x) * B(x) + b—a - B(x),
oaHocHo A(x) - B(x) * b-a.

OBa eKBrBaNeHTHa TpaHchopmaLja NPakTUYHO 3HaUK Aa ce jeaaH cabupak (bWo oH Heno-
3HaTa UV KOHCTaHTa) Ca jefHe Ha ApYry CTpaHy HejeiHaunHe Npebalyje” ca cynpoTHUM

3HAaKOM.
S 1P v |M e [Pl 1]

Pewn HejegHaumHy 4(x — 5) > 3(x + 7) (xe R).

Peweme:

4x-5)>3(x+7)

4x-20>3x+ 21

4x-3x>21+20 (NprMeHMO TpaHcdopmauwnjy (4))
X>41

Ckyn pewema je S = (41, =),
lpadnukn NprKas pellera HejeqHaumHe je: ( >
41 > X

Beh cMo roBopunn o MHOXekY HejeAHAaKOCT HeraTuBHUM Bpojem. Y pefoBuma Koju cne-
ne, bopmynucahemo 1 foKasaTh jol jeHy eKBMBaNIeHTHY TpaHCcpopmaLmjy Koja rosopm
O MHOXety HejeHaKoCTW HeraTuBHMM Bpojem.

(5) Heka cy A(x) n B(x) nspasu Koju cagpe HenosHary X, a € je HeraTBaH nmﬂﬂﬂﬂ
peanaH 6poj.
HejegHauunHa A(x) < B(x) ekBnBaneHTHa je ca HejegHaunHom ¢ - A(x) > ¢« B(x).




[okas oor TBphHekba je BpNo jedHOCTaBaH, jep ako je ¢ < 0, oHAa je —c > 0. AKo ce n neBa 1
AeCHa CTpaHa HejegHaunHe, Ha NpuMep A(x) < B(x) NTOMHOXM NO3UTUBHUM Bpojem (—¢), Ha
ocHoBy TpaHcdopmaLuje (2) pobwja ce ekBMBaNeHTHa HejefHaunHa (—¢) - A(x) < (=c) - B(x).
Ha ocHoBy TpaHchopmauuje (4), oBa HejeHauUMHa je eKBMBaNeHTHa ca ¢ - B(x) < ¢ - A(x), Tj.
HejegHaunHOM ¢ - A(x) > ¢ - B(x).

mipluiMielp 2 \
Pewwn jegHaunHy: 18 —5x > 3 - 2x (xe R).
Pewemre:

18-5x>3-2x
2x-5x>3-18 (npumeHnmo TpaHchopmaunjy (4))
-3x>-15

1
(_;](_3X)<(_;j (-=15)  (TpaHcdopmanmja (5): NTOMHOXMMO ca (_E) obe cTpaHe)

x<5
Ckyn pewemva je S = (-, 5).

Y

lPadnukn Nnpukas pellera HejegHaumMHe je:

b 3 _5 X _4
m[plniM elpl 3 -
Pewn jegHaunHy: 93y +4) - 6(5y-7) <4y + 11) (xeR).
Pewete:
9By +1)-6(5y-7)<4(y+11)
27y+9-30y+42<4y+44-3y+51<4y+44
-3y -4y< 44 -51 (npymeHMMo TpaHchopmauujy (4))
-7y<-7
=7y:(-7)2-7:(-7)  (npvmeHnmo TpaHchopmaLmjy (5): nogennmo ca (-7) obe ctpaHe)
y21
Ckyn peluerba je S=[1, =)
lpadnukn NprKas peluera HejegHauvHe je: [ >
\ 1-— Y
n]plviM elpl 4, ,
9z 7 5z 3
Pewn HejegHaunMHy: ——— —> ——+ — (Z€R).
jen Y e e a4 T3 (zeR)

Peweme:
9z 7 5z 3

8 6 4 2
27z-28>30z+36 (nomHoxumo ca H3C(2, 4, 6, 8) = 24 o6e cTpaHe HejefjHaunHe)
27z-30z>36+ 28

-3z>64
-3z:(-3)<64:(-3) (nomHOXuMO ca (-3) obe cTpaHe HejegHauUNHe)
7<%
3
. 64 )
Ckyn peLletba je S = (-0, ———), a rpadmuky nprKas: >
3 - 68 7
3




. SEm— 1 0 VM D] 5]

HejegHaunny (x — 8)(x - 5) = (x— 7)(x — 4) (xe R) TpaHCchOpMULLN Y NUHEAPHY 1 OfpPean
HbeHo pelemne (x € R).

Pewwemne:

x-8)x-5)=(x-7)x-4)

X2 -8x—-5x+40=x?-7x—-4x+ 28 (npumeHMmo TpaHchopmauujy (4))
-8x-5x+40=>-7x-4x+28

—-8x-5x+7x+4x=28-40

-2x=-12 (NpMeHuMo TpaHchopmaumjy (5))
-2x:(-2)£-12:(-2)

X<6

Ckyn peluerba HejegHaunHe je S = (-, 6].

[padmukmn nprKkas pelera HejedHaunHe je:

4 r

, 11101 v Ml e [pl 6 |

8
Pewn HejegHaunHy: — 24 (ye R, y=0).
Y

Peweme:

Akojey < 0,oHga je 8 < 0 1 He moxe 6uTK Behe op 4.
AKo je y > 0, oHfja ce npuMeHOM TpaHcpopmauwje (2) pobuja:
8
y-—z4-y
y
8>4y
4y<8

HejegHaunHa y pelwweHom obnuky je y<2unn 0 < y< 2.

Ckyn peluera HejegHaunHe je S = (0, 2].

—
—

[padnukn nprkas pelera HejegHauMHeE je:




3AAALM

151. Pewwn HejegHavnHe:

alx+5<9;

6)ly-3>14; B)6-z<13.

152. Ogpenn ckyn pelleHa HejeqHavnHa:

153.

154.

155.

156.

157.

158.

159.

160.

161.

a) 7m = 49;
Pewwn HejegHauunHe:

a)5x+16<3x+8;

n
B6) —< —6.
}3{6

6)51-7a=29-aq; B)6b+38>4-11b.

Oapepu ckyn pelwerba HejegHauYUHa:

a)5x-4<21;

Pewwin HejegHaunHe:

a) 8x+ 13 25x + 46;

6)27-4a>7; B)13=>1-3b.

6)2-9y>16-2y B)5-(7a+66)<4a+ 16.

Oppedn ckyn pellerba HejegHavnHa:

x 1 y y z z
al-—>—; 6) 5+=<8+=; B) —+6<2——,
5 3 7 = 9
[=] 5[]
Pewn TecT 213, Ha enekTPOHCKOj Nnatopmun o+
e36bupka (http://www.ezbirka.math.rs). =]
Hanuwwn 6ap jegHy NHeapHY HejefHauMHY YNjK je CKyn pellemsa:
a) (-5, ) (xe R); 6) (-, 4] (xeR).
Pewwn HejegHauunHe:
a) 97 S3q_7; G 1ep- TR 3tb gy 103 T-2c
4 9 6 8
Pewwin HejegHaunHe:
a)a+3<2a—5; 6) 2+b—ﬁ>ﬁ; B)3—c—1 ’c 21_3C.
4 6 2 5
Pewwn HejegHaunHe:
+1 a b-5 b-3 b-3
a)£—£££+1; 6 E—ﬂ—<—a-—1; B - > +2
3 4 5 5 4 3 5 6 3




162. Ogpean ckyn pewera HejefHaunHa:
a)x(x+2)<x?2-8;
6) By+2)3y-2)>@3y+1)>~

163. Opgpenn ckyn pelwera HejefHauNHa:
a)12x+9<5x-19;

6)2(x+4)(2x-3) < (dx-1)(x+1).
164. Pelun HejeqHaunHy:

X X X - -
a) - ——<—; 6)1+y+1+—y21+—y; B)1—2—1—z>1—z
3 4 5 6 7 8 9

165. 0Oppenw ckyn pelwera HejefHauNHa:

a)11x-10<9x-8+ 2x;
6)6x+15-2x>4x+ 27.

166. Pewn HejegHaunHe 1 yTBPAW KOja of HUX HEMA pellerbe, a Koja Mma 6eCcKkoHauHo
MHOTO pellerba:
a) x—3_x—3 < x—3 ,
5 2 10
6) x-(x—=2)>x-2+x)—4x+1;

B) (x -5 —(x+4)*>3-(5-6x);

-2 +2
r)1+X—<1—X .
5 5

167.0gpenw ckyn pellewa HejedHauYMHa: 2_x >1u SL <-1(xeR).
X X

168. Pelwn HejegHaumHe:

a)a*+6a+9<0; 6) b>+ 16 > 8b; B)2<c*+19<8.

169. 3a Koje BpefHOCTM peanHor bpoja p je 28 <-47
p

170.0gpepw pewemne HejegHauynHe: { c
X—2

X J >0 (xeR).

171. Hanuwun npumep HejegHaunHe Koja y CKyny peanHux 6pojeBa MMa TauHo jefHo pe-
weme.




3.14. TIpMUMEHa AMHEepPaHNX HejeaHa4YMHa

Kao n nuHeapHe jefHaunHe, N NMHeapHe HejefHauNHEe UMajy WNPOKY NPUMEHY Y CBa-
KOJHEBHOM XMBOTY, CaMoj MaTeMaTULM 1 APYrMM HayKama. [pumepu Koju cnefie umajy
LW/b fia NpYIKaXKy Heke of Moryhvx npumMeHa NMHeapHUX HejeHaurHa.

miplviMielpl 1 X

BopocTaj CaBe TpeHyTHO je —120 cm. Konuko peka CaBa HajBuLLE MOXe MopacTu, a
Aa nputom He gohe fo nonnage, ako je keHa obana Ha kotn 200 cm?

Peweme:

AKo nopacT BogocTaja Y UeHTUMeTpKYMa 03HauMMo ca X, oHAa je =120 + x < 200. Cnegu
naje x <200 + 120 =320. Jakne, Caga moXe fja HapacTe Hajsuwe go 320 cm.

. i

n[pl vkl e gl 2 |

Konuko nutapa epene sofe uuja je Temnepatypa 80°C Tpeba nomeluatn ca 40 nutapa
Boge Temnepatype 16°C ga 61 Temnepatypa MeLlwaBnHe 6una norofgHa 3a ynotpeby
W umana Temnepatypy namehy 22°C n 25°C7

Pewene:

AKO HENO3HaTy KONWYMHY BOAE O3HAaUYMMO ca x (MuTapa), yKynHa KonuuvHa Boae
Buhe 40 + x.

Kako je KonnumHa TONOTe KOjy caipke CBaka NojefMHauHa KOMMNOHEHTa MeLLaBUHe
jenHaka KoNMUYMHK TONNOTe MelwaBurHe, foburja ce HejedHauMHa:

22-(40+x) <4016 +x-80 < 25- (40 + x)

880 + 22x <640 + 80x,< 1000 + 25 obujajy ce aBe HejegHauNHe
8 s ] j (Robujajy ce A jen )

\
880 - 640 < 80x - 22x 640 + 80x < 1 000 + 25x
240 < 58x 55x < 360

Cnep: 240:58 < x<360:55

MoTtpebHo je 240 <Xx< 360 nuTapa Boge
P J ca oo p ae.

.

nipluiMielpl 3

LleHa 36MpKe 3ajaTaka N3 maTeMaTUKe je napaH 6poj AvHapa. YKynHa ueHa 9 36 upku
je Beha o 4 200, a marba og 4 300 anHapa, 40K je yKkynHa ueHa 13 36upku Beha of
6 000, a mara og 6 100 grHapa. Konuka je LeHa jegHe 36upke 3agataka?

Peweme:
Heka je ueHa jeaHe 36upke 3aaTaka jefHaKa z AMHapa. /I3 ycnoBa 3afiaTka je
) . 4200 6 4300 7
4200<9z <430016000<13z<6100.Tapa je =466§<z< =477§_
A o 6000 461 > <z<6000 4(5‘93
= — —_— = g —
TeANE T3 13 13 13

Kako je z npupopaH 6poj, To je: 466 < z < 469.

JepnHun napaH 6poj Koju 3agoBosbaBa obe HejefHauUVHe je z = 468.

A\ v




B 11D M 2P 4]

Ogfpenw HajehK of cBMX pasnomaka Koju ncnymwasajy cnefehe ycnose: 6pojunad, 1
MMeHMVNaL pasnomKa cy npupogHu 6pojesu; 36up 6pojuolia 1 MMeHnoLa pa3foMKa

. . 1
je 101, a paznomak je marbk of 3
Peweme:
MmeHwnnay TpaxeHor pa3nomMmka obenexumo ca y. Taga je 6pojunay Tor pasnomka

101— 1
101 -y.Cnegn paje yy < 3" Kako je y npupogaH 6poj, 1o je:y > 0, nTaga ce npu-
MeHOM TpaHchopmaLmje (2), Tj. MHOXKereM ca 3y godnja 3(101 -y) < ymnnn 303 -3y <y.
3aKmbyuyjemo Aa je 303 <y + 3y =4y.

i ) 303 3 P : ;

3 npeTxofHe HejefHaunHe je: y > 1 = 751 .Paznomak je Hajrehu ako je Bpojunay
wro Behn, a UMeHUnay WTo Makn. Hajmarm MMeHWnal je y = 76. 3aTo je Hajeehun og

25
TpaXeHNX pa3yioMaKa % .

SAAALIA

172. Konuko nma npupoaHunx bpojesa x 3a Koje je: 3x— 18 < x + 267

173. Oppenn Hajmar K Lieo bpoj y Takas fa je: 7y + 3> 2y - 11.
174.0ppepu ce peanHe 6pojeBe Koju cy Behn oa cBoOje YUeTBpTMHE.

175.36up net y3actonHux npupogHnx 6pojesa je sehu og 2021. O Kojum 6pojeBurma je peu?

OfM0

176. Pewmn TecT 214, Ha eneKTPOHCKOj Nnatpopmmn i
e36bupka (http://www.ezbirka.math.rs). [w]

X X
177.Oppepnn Hajsehn npupoaaH 6poj x 3a Koju je 3 +4< 7 +9.

X
<77

178. Konunko uma uenunx 6pojesa x TakBux aa je 3 <
179. Ogpepan Hajeehu Leo 6poj y Koju 3a0BO/baBa HejefHAKOCT 6,5 + 3y < 2 + ).
180. Oppepnn cBe peanHe bpojeBe rTakBe Aa je 5(r—-3)<r+1un1-4(r-2) <-3.
181.Y ckyny peanHux 6pojeBa, peLn HejegHaUNHe:

a) | 2x—1/<-3;

6) |6x +12|>0;

B) [ x+1|>-7.




182. [la n1 nocToje Lenun 6pojeBn Koju NCTOBPEMEHO UCMYHaBajy HejeqHakocT: x —5> 11,
2x-3>5u3x+7<707

183. 30up npupogHor 6poja n 1 Herose peunnpoyYHe BpegHoOCTU je Mambu o 4. Konuko
TakBMX NpUpoaHUX bpojesa h uma?

184. Op net TBphema:
1)2x>70, 2)x<100, 3)3x>25  4)x=210, 5)x>5

TPV Cy TauHa, a ABa HeTauHa.
Oppeau nprpopaH 6poj x, ako Npobnem UMa jeIMHCTBEHO pelleHse.

185. lWecT jabyka nakuwe je of 5 aywa, a Texe je og 10 Kajcuja. LLTa je Texe, 2 jabyke unn 3

Kajcnje?
OfM0
186. Pewn TecT 215, Ha enekTpoHCKOj nnatdopmu -
e36upka (http://www.ezbirka.math.rs). =]

187.Y ckyny peanHux bpojeBa, peln HejegHaumrHe:
a) ‘x\+‘2x‘<9;
6) ‘x+‘xH20;
B) \5x\—‘x\<8.

188. Oppenn CKyn pellera HejefiHauMHa, ako Cy X, ¥ U Z peanHu 6pojesu.

x-3

a) <0;

y+5

6
) y*+5

<0;

17—z
B) —>0.
-z* -4




[Tpeanor 3aAataka 3a ACAATHU PaA

X -2

N

X+3 X+4 X+5 X+6 X+7 Xx+8
+ + +

1. 3awWwTo jeaHaunHe =0 1 x=2HUCY eKBUBaNeHTHe?

i +
2.Pewv jedHaunlHy 5015 2016 @ 2017 2018 2019 2020 -

3. [laTa je jefiHaunHa a’x - 3 =9x + a (x je Heno3HaTa, a je peanaH 6poj). 3a Koje BpeHO-
CTW peanHor bpoja a jegHaunHa nMa 6eckoHauHO MHOrO pellera’? Kaga jegHaunHa
MMa jeQNHCTBEHO pellense? MocToju Nn BpedHOCT peanHor 6poja a 3a Kojy jefHaunHa
Hema pelletba.

4.Y kpyxuhe y TemeHuma netoyrna ABCDE, peaom pacnopenun peanHe 6pojese Tako
Ha 36uposu 6pojeBa pacnopeheHnx Ha cTpaHuuama AB, BC, CD, DE n EA penom 6yay
1,2,3,4n5.

5. JepaH nopeok Ha LlensunjycoBoj ckanu jegHak je 1,8 nogeoka Ha MapeHxajToBOj CKa-
nu, npu yemy je 0°C jegHako ca 32°F. [locToju nu TemnepaTypa Koja je uctum dpojem
n3pa)keHa 1 Ha Llen3njycoBoj 1 Ha ®apeHxajToBOj cKanum?

6. Konuko je: a) 14°F y Llen3smnjycoBum cteneHmma: 6) konunko je 10°Cy QapeHxajToBum
cTeneHuma?

8a+24

a+3
pellersa. Ja nn cy gate jegHadnHe eKB1BaneHTHe?

8. [late cy jegHauuHe: a* - 81=0,3a=27,|a|=9un 5 - a= 14 - 2a . Koje oa patux
jelHaunHa cy eKBNBaneHTHe?

7. [lokaxku fa jegHaunHe: a+5=3a+5-2an = 8, MMajy 6eCKOHauyHO MHOro

9. Mory nu 6uTn eKBrBaneHTHe jefHa NMHeapHa 1 jeHa KBaApaTHa jefHaunHa?
10. Kopuctehu ummeHunLy fa je jeaHakocT A - B = 0 ekBuBaneHTHa ca A =0 wnnn B =0,
pewu jeqHauMHe:
a)x*-8x+12=0; 6)y*-7y+10=0; B)x}*=25x r)(2y-1)3y-2)(4y-3)=0.

11. Kopnctehun unmeHunly aa je jeaHakocT A: B =0 ekBmBaneHTHa caA=0un B+ 0, pewmn
jeAHauuHe:
2-9 } — 2-16
X _0: 6),\/ ,V=0; B) z2 _
x—3 y+1 22+ 4
3x - 12 | x=5
n———-—=1.

12.]aTe cy jeagHauYunHe: =3, x-49=(x+7x-7)
. Y JeR JXxP—8x+16 ( " x—5

Pewn pate jeaHauvHe 1 ofpeau Koje of X Cy eKBUBaNeHTHe.

0.

a)

2
x° =17x
13. laTaje jegHaunHa ————== 0.Y KoM nofcKkyny peanHunx 6pojesa je agedprHMCaHa
J8—x

jegHauwnHa? Ofpeaun cKyn pellera jefHaunHe.

x(x? = 1)(x* — 4) 0

14. Oppenu CBa peanHa pellera jeaHauvHe > ‘ ‘
X —|x

15. 3a Koje BpefHOCTK peanHor 6poja p jegHaumHa 3 — X=P_ X MMma LyenobpojHa pe-
WekHba Koja 3afl0BOJbaBajy HejefHaKocT | x | < 27

"




16.

17.

18.

19.

20.

21.

22,

23.

24,

25.
26.

27.

28.

29,

30.

31.
32.
33.

34.

35.

Peln jegHauKrHe:
a)x*=4x; 6)x*+21x=10x%; B) x*-5x*+4=0.
Hanuwwn 6ap jegHy jegHaumHy umja cy pewema: a) 7; 6) 3 u 4; B) CB NO3UTUBHN pe-

anHn 6pojesu; r) CBM peanHn bpojesn Mmarn og 6.
2

Pelun jenHaunHy: — Q= 1.

5+ x
Ako Jaropa nosajmun Haan 456 auHapa, onga he nmatn jegHake cyme HoBua. Ako Hapaa

no3sajmu Jarogn 456 guHapa, oHaa he Jaroga nmatuv ABa nyTa BMLwe HoBLa og Hage.
Konunko HoBUa nma Haga, a konuko Jaroga?

TpeHyTHO je noaHe. Y konuko yacosa he ce NpBM NyT NOHOBO MOKONNATA BENMKa W
Mana Ka3asbKa Ha YaCOoBHUKY?

Ha cknagunwry ce Hana3m 100 kg jaroga Koje cagpe 99% TeuHux matepwuja. Nocne
[Ba [iaHa, ycnef ncnapasatba, BNaXKHOCT jarofia je cmarbeHa Ha 98%. Konuka je capa
Maca jaroga’?

Y jenaHoj roguHN y MaTemaTUYKK rpaj ce 4OCennno h HOBUX CTAHOBHUKA, a y ApYyroj ce
pocennno jow 300 HOBMX CTaHOBHKWKA. [pUTOM Ce Y NpBOj rognHN 6poj CTaHOBHMKA
nosehao 3a 300%, a y gpyroj 3a n%. Konuko cTaHOBHWKKa je 6Uio npe focerbaBara,
a Konunko ux nma caga’?

Pelwin HejegHaunHe:

a)(x-2)x+3)<0; 6)a*-7a>0; B) y2-49<0.
Oppenn CKyn peliera HejegHauMHa:

- 1 1
a) X250, 6) 1+ ——<1+ g) 2113 51,

X 6 X+3 x+1" 7 -4
Pelwn HejegHaumMHy: — < 3 .
X

Pelin HejegHaunHe:
a)a*+6a+9<0; 6) b* > 16b; B)2<c?+19<23.

36up HeKkonuko peanHux 6pojera je 10. Moxe nu 36Up HUXOBMX KBagpaTa OUTK
marsn og 17

Oppenn Hajsehn of CBUX NO3UTUBHIX pa3niomMaka, Tako fa je 36up 6pojuoua 1 nme-

. 1
Hunoua pasnomka 101, a pasnomak je Marbn off 3

o ) 25 — x*? 50
eAM CKYN pellera HejelHauMHe — - =
APSAT YRR Jed X —12x + 32
; 3+ 2x
Pewn HejegHaunHy 1= <1 <2,

2

X =9
Oppenn ckyn pelwlemwa HejeaHaumHe —— <
APEA ynp JeA X*=7x+12
Pewn HejegHaurHy X2 - x + 1 < 0.

HejeaHakocT y? + y + 1 > 0 BaXKi 32 Ma Koju peanaH 6poj y. [lokaxu.

Oppenn peanHa pellena jefHaunHe: ,f4 —(x+1*(x=2)?% = x> +2x +3.

. o mx
Oppenv 3a Koje BpeAHOCTW 6poja m jejHaumHa — — 3 = 2(x — m) “Ma HeraTMBHO
pelete (x je HeNno3Hara, a m je peanaH 6poj).



36. Pelun HejegHaumHy: 2x + a > ax — 3 (x je Heno3HaTa; a € R).
37. Ako 9 kg maHaapvHa KowTa marbe of 10 eBpa, a 10 kg ncTmx MmaHgapuHa BuLie of
11 eBpa, konuko kowTa 12 kg maHpaprHa?

38. [laTo je 19 TeroBa unje cy mace 1g,2g, 3 g.. 19g. [leBet og wux cy o cpebpa, aeBeT
of 6poH3e 1 camMo jeaaH Ter je o 3nata. [lo3HaTo je aa je Mmaca cBUX OpoH3aHNX TeroBa
3a 90 g Beha op mace cBux cpebpHux TeroBa. Oapean macy 3naTHor Tera.

39. Oppeau cKyn pellerba jegHaumHe [x — 1| +x =[x + 1].
40. Pewn cnegehe jegHaunHe:

a)|x|=3; 6) |x-1]=5; B)|3x-12|=2x-3;
r)|2x|+x=6; o) |x|+|x-2|=8; B) | x|-|x+1=|x-2];
el||x+3|-x|=7; K) | x+3|-x=|x+9]; 3) [ x|+ x+1]|+[x+2]|=9.

41. Pewn jegHaumny: ||[|| x | + x| +x |+ x| + x| =2 020.
42. laTa je jegHaunHa || x — 2 | - 1| = a. 3a Kojy BpejHOCT NapameTpa a jejHaunHa nma
Hajsehu 6poj pewera?

43.Heka je A= \/a+ 2 a—-1+ \/a— 2./a—1 .W3pauyHaj BpeOoHOCT n3pa3sa A, ako je
1<a<2.

44. Pelun jegHaumnHy: | X2+ 200 | — | x> - 2x+ 100 | = 4 122.
45. Oppepau ckyn peletba cneaehunx jegHaumHa:

a) VX2 —6x+9=5: 6) Jx?+Vx2—2x+1=7; B)Jx2+8x+16=+x2—4x+4.

46. Pewn jegHaumnHy: | x— | x— | x ||| = 123.

47.Pewwn cnegehe HejegHaunHe
a)|2x| <14 6)|3x-2|>1; B)|4x-12|<3x-2;
r)|5x|+x>12; péx|+|7x-2]<11;  B)|x-1|+|x+1]|>2;
e[ x+3|-x|<9 W) |x+19|-x>|x+7| 3)|2x|+|3x+1|-|x+2]|<15
n | x+|x=1>|x=-2+]|x+1|.

48. Pelun HejeHauvHe:

a) \/x2_10x+25_\x\< 5; 6) Vax* —12x+9> |x | + 2x-3,

49. Konvko peluerba UMa jegHaunHa: \/X2 -8x+16 +\/(2x— 6) =07

50. Konuko peluerba MMa jefiHaunHa: | x + | 2x + | 4x ||| = 287
51. lokaxw fa jeaHaunHa | 2—| 1 —| x ||| = 1 uma neT peanHunx peluetba.

52.0ppenn HajmarK peanaH 6poj A Takas fda 3a 6mMno Koju peanaH 6poj x, 3a Koju je
| x—2|<0,04 Baxu gaje | x2-5| <A

53. Ha Kpy»KHW1UM je HanncaHo 9 peanHux bpojesa umju je 36up 1. CBakn of HanMUCaHNUX
6pojeBa jedHak je anconyTHOj BpeAHOCTU pasnuke aBa cnefeha bpoja, rnepajyhu y
CMepy KasasbKn Ha YacoBHUKY. Ogpean Te 6pojese.

54.Y TemeHnMa KoLKe Cy HanucaHu cy 6pojesm 1, 2, 3... 7, 8, a Ha CBaKoj MBMLW anco-
NyTHa BpefHOCT pa3finKke 6pojeBa Koju Cy YNUcaHW Ha KpajeBuma Te nsuue. Koanko
Hajmatbe pasnununtux 6pojesa Moxe OBUTK HanMcaHo Ha VBKLUaMa KoLke?
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TTpeAnor Tecta 3HaH.a §Y -

1. Kopuctehm cTpenuue, noBexu fate nojMoBe ca ogroBapajyhum jegHakocHUM Gpopmy-
nama:

bpojeBHa jeqHaKOCT » *3x+4=5x-6
jenHauvHa - «y2-25=(y+5)(y-5)
NOEHTUTET » «17-3=18:2+5

2. Pewerse jegHaunHe 11(x—5) =6(x + 10) je
(A) 12 (B) 14,5 (B)17,6 (ry2o0 (o) 239

3. AKo je y pelueme HejegHaunHe 3y — 4 > 5y + 6, oHAa je

(A)y>5 (B)y<5 (B)y>-5 (Ny<-5 (Ayz5

4x+15

4. Pelweme jegHauvHe §+ 3= — 6 NpvnNaja HTepBany:

(A)(11,18) (B)[17,24] (B)(7,15] (r) 13,20 (0) (24, 30)
5. CKyn pelwetba HejeaHaunHe 3(y + 30) 2 7(y + 10) — 4(y - 5) je:
(A) (o0, ) (B)[20,20)  (B) (-0, 20] (n< (A) (10, 20)

6. Konmko nma npupogHunx 6pojea n TakBux fa je 33 < 5n+ 6 < 99?7
(A)12 (B) 13 (B)14 (ry1s (A)16
7. MapaTtoHay, Mapko u1Bu y BarbeBy 1 3a jefiaH caT npeTpun 15 km, a buyuknncta borgaH
»uen y Wanuy 1 3a jegad cat npehe 30 km. bux gBojuua cy KpeHynu jegaH gpyrom

y cycperT. PacTtojarse og BameBsa go Llanua je 60 km. lNocne Kor BpemeHa cy ce cpenu
Mapko n borgaH, ako je MapKko KpeHyo 13 BarbeBa, a borgaH w3 Llanua?

(A) 60 muHyTa (B)70 mmHyTa  (B) 80 MuHyTa (I') 90 mnHyTa ([) 100 MrHYTa

8. Konuko nntapa uncTte gectunoBaHe Boge Tpeba nomewatu ca 40 nutapa 50%-THor
pacTBOpa ankoxona, aa 6u ce nobuno 20%-THK pacTBOp ankoxona?

(A) 30 (B) 40 (B) 50 (r') 60 (A) 70



TTpeAnOr KOHTPOAHE Bexxbe

36up manum og 2007

Pelww jegHaunHy ; +7=2x—-8. 15
Peww jepHaunny (y-1)0y+5) = (v + 3)(y-3). 20
1 4 6
Pewn jegHaunHy — + —= —. 25
Jea Y 2x 3x 5x
Peww HejeaHaunHy 7(y — 1) <9y + 5. 15
2x+5 1
Pelun HejeHaunHy §+ 75 X2 P 20
P j 28 5o 25
elwn HejeaHaunHy ————=="Y,
Jen y [x—13

O6um npaBoyraoHuKa je 128 cm. Konwmka je nospLUHa NPaBoyraoHNKa, ako je gy»mHa 15
npaBoyraoHuka 3a 10 cm Beha oa werose wnpuHe?

c¥: M Mapko je npBor laHa NPouYNTao YeTBPTUHY KtbUre, Apyror AaHa TpehuHy Kibure, a | 54
Tpeher gaHa npeoctanux 35 cTpaHMua. Konmko cTpaHuua uma Ta Kiura?
Paznuka gBa 6poja je 13,86. Ako ce y Behem 6pojy feunmanHu 3apes, nomepu 3a jelHO 25
MeCTO Y neBo, 4obuja ce mamn 6poj. Konuku je 36up Tux bpojesa?

=8 A Konvko nma npupoaHux 6pojeBa unja yeTBpTYHa je Matba of 1,77 15
Konwko nma uenux 6pojesa n, TakBux da je -23<7n-12<167 20
Konmko HajBriLe y3acTOMHNX NPUPOAHUX 6pojeBa ce MoXe cabpaTtil Aa 6u ce Aobuo | 55




H 'N'H O

bazeH 2a Kynarbe Ma AyxnHy 50 m v wnpuHy
25m. [lybrHa GaszeHa je Ha noyeTky 2 m,a 3atum
ce NoCTYNHOo cMakbyje, M Ha Kpajy 6a3eHa je 1 m.
Konuko nutapa Boge je notpebHo ga ce
HanyHw Taj baseH?

| e L (]




4.1. TIojaM, BPCTE U eAEMEHTU

Peu npu3sma je rpukor nopekna (mptlpa — prisma), a 3Hauw olliecaH.

gl Mle IY 1

Ha cnvum cy aatn npumepw nonveaapa Koju cy npusme.

L — - —
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|
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Mpu3ma je nonvegap unjy noBpLI YnHe ABa NoaynapHa n-Toyria Koja ce Hanase y
napanesHIM pasnnuMTM paBHUMA U h napanenorpama (ne N).

MopypapHW MHOTOYINIOBW KOjU Cy Y MapanenHuM paBHUMA, Ha3nBajy ce OCHOBe Npu-

0 3me (6a3e npu3me), a Napanenorpamm ce Ha3nBajy 604He cTpaHe npusme. YHuja
3\ \ 604YHIX CTpaHa NprM3Me Ha3NBa ce OMOTau npusme.

k= Nsn CTpaHuLEe OCHOBa Npr3Me Ha3nBajy ce OCHOBHe MBHLE, TEMeHa MHOTOYIJIOBa Cy Te-

MeHa npunusme, a nemuye 604HKNX CTpaHa KOje HWNCY OCHOBHe Ha3VIBajy ce 60yHe nuesuue.

PaCTOjaI'be PaBHW OCHOBa Npv3me Ha3lBa Ce BUCHa npusme.

EnemeHTe npusmMme O3Ha4ylJInM CMO Ha CﬂE,ﬂEhOj CKULUW, Npn Yyemy noacehamo ga NCnpekn-
OaHOM J'IVIHI/IjOM obenexaBamo HeBW/bMBE NBULIE.

OcHoBa | !
L 7 |, bouHa vBMUa
| ]
! ) | bouHa cTpaHa
1 1
1 ]
e ——-
OcHoOBHa
viBrla Teme

Mpr3ma MoXe 6UTK NpaBa (ycnpaBHa) 1 Koca Npu3ma. YKonmKo cy 6ouHe 1BrLe HopManHe
Ha paBHV OCHOBA, NpU3Ma je NpaBa (ycnpagHa). YKonvko 60uHe nB1LE HNCY HOPMarHe Ha
paBaH OCHOBE, NpK3Mma je koca. [lyunHa 6ouHe nBKMLe NpaBe (ycnpaBHe) Npu3me jefHaKa
je BucnHn npmame. M hemo ce y oBom nornassby 6aBUTU NCKIbYUYMBO NPaBUM Npr3mMama.

[NpaBa npu3ma Koca npusma




—alAra e

Ha cavum cy gatv npumepun nonnedapa. Koju og mwbux cy npusme?

N A G
‘ y

Cnuke 6) 1 1) NpeAcTaB/bajy CKULE NPU3MM.

. SE— 1 10 v M e P 3
Ha cnuum je pata npusma. Habpoj ocHoBe, GouHe cTpaHe, Teme-
Ha, OCHOBHe MBWLe 1 6oYHe KBULIe OBe NPU3Me. A 1

OcHoBse npusme cy Tpoyrnosu ABC u A.B.C,, bouHe cTpaHe

ueTBopoyrnosu ABB A, BCC.B. n CAA C, . TemeHa npusme cy A=< Z~~~- = o
A B CD,A,B,C,D,, ocHoeHe nsuue AB, BC, CAAB, B,C.C A, \/

a 6ouHe unsuue AA BB ,CC.. B

o

Bpoj cTpaHMLa MHOroyrnoBa Koju cy ocHoBe npusme ogpehyjy eH Ha3ue. AKO Cy OCHOBE
TPOYINOBW, MPU3Ma je TPOCTPaHa, ako Cy YEeTBOPOYI/IOBU, MPK3Ma je YeTBOPOCTpaHa UTA.

MpaBa npr13ma Ymje cy ocCHOBE NpaBWIHA MHOTOYITIOBM Ha3MBa ce MpaBuHa npu3sma.
MpaBa npu3sma unje cy cBe NBULE jeflHAKNX AY>KINHa Ha3MBa Ce jeHAaKOVBUYHa NpU3Ma.

MpaBa npn3ma Ynja je oCHOBA jeHAaKOCTPaHMYaH TPOYrao Ha3lBa ce NpaBWIHa TPOC-
TpaHa npusma.

MNpaBa npn3ma ymja je ocCHOBa KBafipaT Ha3KBa ce NpaBUIHa YeTBOPOCTpaHa Npusma.

MpaBa npu3ma Yuja je OCHOBa NPaBM/IaH LIECTOYrao Ha3MBa ce NPaBWIHA LWeCTOCTpaHa |
npusma.

MpaBunHa jeaHaKoMBMYHA YeTBOPOCTPaHa NpK3Ma Ha3nBa ce Kouka. (CBe cTpaHe cy
KBaaparti.)

MNpaBa YeTBOpOCTpaHa Npri3Ma Ynja je OCHOBa NPaBOYraoHMK Ha3MBa ce KBagap.
Mpur3ma unja je ocHoBa NapaneniorpamM Ha3snBa ce Napanenenuneq.

r —iNAT T

Ha cnvum je kBagap. Habpoj toerose cTpaHe. D C

CrpaHe kBagpa cy npasoyraoHuun ABCD, : !
|
AB.CD, ABBA, BCC B, CC.D.D,ADDA,. ity ~c

111 1" 1=




3AAALIM

1. Moxe n1 npu3ma ga nma YeTmpu:
a) TemMeHa; 0) usnue; CTpaHe?

2. bouHe cTpaHe npaee npu3me Cy yBek:

a) KBagpartu; 6] NpaBoyraocHULUK; jeAHaKOKpakKn Tpanesu;
3a0KpY*KU CNOBO UCNped TauHor o4roEopa.

H36p0j CBe OCHOBHe uBKLUe 1 cBe OOYHe nBnue npusme ca cinke.

1

E

A B

Oppenn 6poj TemeHa, nBMLa, CTpaHa NpaBse WeCcTOCTPaHe npusme.
Oppenn 6poj OCHOBHMX MBMLA NMPaBe Npu3me Koja uma 4 604He nBuLe.

MonyHwn Tabeny:

MNpwusma MNetocTpaHa | LectoctpaHa | leBetocTpaHa | [lecetocTpaHa | n-TocTpaHa

Bpoj ocHoBa
Bbpoj 60uyHUX
CTpaHa

bpoj cTpaHa
Bpoj
OCHOBHUX
nBuUa

Bbpoj 60uyHUX
nBuUa

bpoj nenua

CTpaxumba je Kynno NoKNOH CBOjOj CeCTPM M 3aMakoBao ra y KyTujy obnuka keagpa
ynje cy msuue 30 cm, 24 cm, 15 cm.

Konvka je oy»mnHa Tpake KOjoM je KyTuja BesaHa,
Kao Ha cnnyK, ako je 3a MalHy NoTpebHo joLu
50 cm Tpake?

b

‘\
f

11




AnjaroHaAe TIpU3Me U
AUJATOHAAHU TIPECELM TIPU3ME

Ayx oapeheHa TemeHnMa Koja He Npunajajy ncToj CTpaHn Npusme HasnBa ce
AnjaroHana npusme.

Y parbem TekcTy hemo, pagy NaKLer n3paxaeama, Nog ,0fpeanTi (M3pavyHaT) anjaro-
Hany (MBMUY)” M CNMYHO, Mofpa3ymeBaTh ofpehuBatrbe ayKinHa TUX AYXKW.

. —l el 1
Habpoj anjaroHane kBagpa ABCDA B .C D..
b, | G,
N -~
| -
N R
A1 ‘_‘HI“-‘._ \\ //.r” B1
| T~a N =7
| A L
1 f’,"} \\ T
DL_’,:/_’ _____ - _‘___:::,_
7 - N -
P h
27 S\
A B

Owjaronane ksagpa cy AC, BD,, CA, DB..

e . o

, 77 00 vt [ e N 2
Oapeawn ayxnHy avjaroHane kouke ABCDA B,C.D, neuye 10 cm.

D £

L B
A : ,"’

1 rd
1 L
I F
|+

A

I i A--1°5 ¢
A a B

HyKnHa gujaroHane ocHoBe Kouke je AC = d=1 0\/5 c¢m. U3 npagoyrnor Tpoyrna ACC,
n3pauvyHahemo gujaroHany Kouke:

D= +a?=(1072)2 + (10)2= 200+ 100=300, D=~/300 =,/100 - 3 = 10+/3,D=10+/3 cm.
CAY, @
AKo je a uBnua KouKe, Tafa je tbeHa gunjaroHana D = a\/g. ﬂ ﬂ E




v [Mlel 3
Ha ocHOBy nopartaka ca cnvike, u3pauyHaj fyKnHy AunjaroHane Ksagpa.
ID1 C1

H B | /4
Youumo aujaroHany AC,. Hajnpe hemo v3 npasoyrnor Tpo- 8, //;
yrna ABC n3pauyHatu gujaroHany ocHose AC, ACC =AB? + BC, A g 10
Tj. AC? = 6° + 8% AC= 10 cm. U3 npasoyrnor Tpoyra ACC, "I/
cneam fa je AC?=AC + CC?, el flalie” ¢
ofaHocHo AC 2 =10%+ 10% AC, =+/200, AC, = 10V2. ol /8

A 6 B
N

Cee anjaroHane keagpa cy mehycoOHo jegHake.
Ako cy a, b, c vBMLe KBaApa, Taja je AyXX1Ha AnjaroHane Keajpa

o ‘a ‘a'n D=+a*+ b+ .

[njaroHana npaee npuame je XMNOTeHy3a NPaBoyI/or TPOyrna Ynja je jefHa KaTeTa anja-
roHana oCcHoBe, a Apyra KaTteTa je 6oyHa neuua (BUCHa npusme).

Oppeawn anjaroHane u3 jeAHor TemeHa NpPaguIHe WeCcTocTpaHe NPU3Me Unja je OCHOBHaA
mBmUa 6 cm, a BucuHa 12 cm.

EI D1
F \ [i C
1\ \ 1
Ay
\A.l \ B“i
\ L I
hY \ |
N \ I
N \
\ \ !
b \ 1
\\ h I
-—:——"'L“i—7D
- - a|! s
F 1 - ~ \\VC
-5y
A B

Ha cnvuw je pata npusma: ABCDEFA B C D .E F . Youumo teHe fujaroHane us temeHa
B: BD,, BE, v BF,. InjaroHane BD, v BF, cy jeaHake (360r nogyaapHOCTV TPOYI/ioBa
BDD, v BFF ), a aujaroHana BE, ce pa3nukyje oA tolX.

Tpoyrao BEE, je npaBoyrnu npwn uemy je BE = 2a =12 cm py»a fnjaroHana ocHose.
[MpumeHom lNuTaroprHe Teopeme Ha Taj TPoyrao, cneau

BE*=BE*+EE? BE*=12*+12%=288,BE, =+288 cm =1 22 cm.

Tpoyrao BDD, je npaBoyrmu npu yemy je BD = aJ3=63cm Kpaha gnjaroHana ocHoBe.
MprmeHom MNutaroprHe Teopeme fobujamo

BD,*=BD*+DD? BD = (6\/§)2 +122=252,BD, =252,

BD, =6~/7 cm = BF,.

y
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Mpecek npaBe Nnpu3ame 1 paBHU « Koja je oppeheHa gBeMa HecycegHUM GOYHUM
NBMLAMa NPM3Me Ha3lBa Ce AujaroHanHu npecekK rnpaee nprsme.

[AnjaroHanHn npecek npase NpuU3Mme je NPaBOyraoHuK. [ge CTpaHuLe AnjaroHaHor npe-
ceka cy oaroBapajyhe fujaroHane ocHOBa, a Apyre ABe CTpaHuLe cy BouHe nBMLe Npr3Me.

— el 5
[ata je npaBunHa ueTBopocTpaHa npusma ABCDA B C D, unja je ocHOBHa nBunua 8 cm,
60uHa nemua 15 cm. Mi3pauyHaj NOBPLUNHY HeHOT 1jaroHanHor npeceka.

MnjaroHanHu npecek npusme je npasoyraoHuk ACC A, (Buaw npetxofiHy cnuky!), unje
cy cTpaHuue AC = a2 =82 cmu CC,=15cm, na je eroea NoBpLMHa jeAHaKa

P=AC-CC, =120y/2 cm2.

3pauyHaj noBpwmHe AMjaroHanHUX npeceka npaBuHe WecToCcTpaHe NpusMe uuja
je ocHoBHa uBMLa 6 cm, a 6ouHa nemya 10 cm.

MpaBunaH WecToyrao UMa gujaroHane pasnuunTx ayxuHa. Jakne, v npusma he umatu
AMjaroHanHe npeceke pasnnynTX NOBPLLKHA.

Heka je ABCDEFA,B,C,D.E F, npaBuniHa WwecTocTpaHa E
npusma. BE=2a = 12 cm je fy»ka gnjaroHana ocHoBe.
MoBpwKHY Beher AnjaroHanHor npeceka n3padyHa- !
BaMO Kao NOBPLUMHY NpaBoyraoHuka cTpaHuya BE A
(nyxa awjaroHane ocHoBse) U BB, (B1CKHA), Na je tbe-
roBa MoBpLUMHa jedHaka P=12cm-10 cm =120 cm?,

1

CnnyHo 1 3a Matbn fMjaroHanHn npecexk,

BD = a\/3 = 6./3 cm je kpaha anjaroHana ocHoBe.
MoBpLlUMHY Matber AMjaroHanHor npeceka pavyHamo E_____
Kao MOBPLIWHY NpaBoyraoHuKa ca cTparvuyama BD N [ ‘\\ // oS .
(kpaha gujaroHane ocHose) 1 BB, (BucvHa). MNospwinHa -

Matber AnjaroHanHor npeceka je

P=6y/3 cm- 10 cm =604/3 cm?.
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4. 1a nn BUCKHa npu3ame moxe DUTK jegHaKa gnjaroHanu npusme?

9. la nn BUCWHa Npu3me moxe buTin Beha of gyXuHe:
a) OCHOBHE; G) BouHe MBKULR?
0. 3a0KpYy*K cnoBo Ucnped cnefehnx peyueHnLa Koje cy TauHe.
a) Cee npy3mMe MMajy AWjaroHane ocHo3a.
CBe npasunHe Npusme Umajy fujaroHane ocHoBa.
CBe npusmMe MMajy AvjaroHane 60YHUX CTpaHa.
Cse npu3me UMajy anjaroHane.
CBe npaBuHe Npy3Me nmajy aunjaroHane.
N3pauyHaj ounjaroHany KouKe uuja je nBmua: a) 4 cm; 6) 443 cm; B) x.
3pauyHaj oujaroHany Kouke aKko je gvjaroHana jegHe eHe cTpaHe 8\6 cm.

AKoO je NnoBpLWHa AWjaroHalHOr Npeceka Kouke 1442 cm?, n3pauvyHaj tbeHy anja-
roHany.

N3pauyHaj anjaroHany kBagpa uuvje cy usuue 12.cm,4 cmun 3 cm.

M3pauyHaj NnoBpLINHY AnjaroHaHOr Npeceka npase YeTBOPOCTPaHe Npusme unja je
OCHOBa NpPaBoyraoHWK cTpaHuua 8 cm 1 6 cm U HeHa 6oyHa nBmLa 5 cm.

MoBpluMHa Makber AujaroHanHor npeceka NpasWiHe WecTocTpaHe jefHaKonBUUYHe
npusme je 364/3 cm2. M3pauyHaj OCHOBHY MBMLY Te Npusme.

[aTta je npaBunHa wWecToCcTpaHa NpuU3Ma, uMja je oCHOBHa MBMUa 8 cm, BUCKHA
15 cm. N3pauyHaj:

AujaroHane OCHOBE MPU3ME;
AujaroHany 6ouHe cTpaHe Npusme;
AvjaroHane Te npusme.

[a nn npnsma Mmoxe MmaT HenapaH 6poj anjaroHana?

Ay»Ka anjaroHana npasunHe WwWectocTpaHe npumsme je 20 cm 1 HarHyTa je npema paBHU
OcHoBe nofg yrnom of 60°. MispauyHaj OCHOBHY MBWLY WU BUCKHY Te Mpu3me.

Kpaha anjaroHana npaBuHe WeCcTocTpaHe Npu3me y»KMHe 24 cm HarHyTa je npema
paBHW ocHOBe nof yrnom of 30°. M3pauyHaj OCHOBHY MBULY W BUCUHY Te Npusme.

[unjaroHanHW Npecek NpaBuiHe YeTBOPOCTPaHe NPU3Me je KBagpar yuja je nosp-
wuHa 50 cm2. U3pauyHaj anjaroHany Te npusme.

AunjaroHana npaBuiHe YETBOPOCTPaHE Npu3mMe Ayu1He 12 cm rpagu ca paBHM OCHOBE
yrao op 60°. /I3pauyHaj OCHOBHY MBULY 1 BUCUHY Te MpU3Me.




Mpe>ka Tipu3mMe

OCHOBHW enemMeHT NpU3me Cy TeMeHa, 1BWLe, CTPaHe. 3a youaBatbe 1 MOBe3MBatbe OBUX
efleMeHara 1 HelTo AeTasbHUje carnefaBarbe Tena, KOPUCHO je fa HanpasrMo Mogen 1
HaupTamo ofrosapajyhy cnvky Tor mogena.

MoBpw npr3me cmellTeHa (pa3BurjeHa) y paBaH Ha3vBa ce MpeXa npusme.

Hu3 cnnka Ham nnycTpyje Kako HacTaje Mpexa WecTOCTRaHe Npr3ame.

o

3 MpeXxe ce CaBI/IjaI-bEM M nen/betbem MOXe HanpabuTi Mogen npruime.

. B v e B 1

Pa3Buj y mpexy noBpLU KoLKe neuue 2 cm.

Pelueme:

2cm

2am

JepHo of Moryhumx peluerba NprKasaHo je Ha CnLM.
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KoHCTpyunwmn mpesy KBaZpa Ha OCHOBY NofaTaka ca CuKe.

o __ -
20 -
.’ 3
5
Peweme: 5
Ha cnnum je nprkasaHa mpexa KBagpa.
CTpaHe KBajpa Cy Tp1 Napa nofyaapHuX 5 2 5 2 5
MpaBoOyraoHyKa.
3 3 3 3
5
2 2
2 2
5
3 3
5

A TER
Pa3enj y Mpey NOBpPLW NPaBWNHe TROCTPaHe NPU3Me unja je OCHOBHa MBMLA 2 cm 1
BWUCKHA 3 cm.

Pewene:

Heka je: ABCA,B,C, pata npu3ma (cnuka a). Mpexa MoXe J1a ce KOHCTpyuile Ha BuLle
HaumHa. MNpukasaHa cy aga.

AKO Npusmy paspexemo Ay bouHe nenue AA, n ocHoBHux nenua AB, AC, A B, A C,
Taja Mpexa 13rnega Kao Ha cnuuyW nog 6. AKo JaTy Npusmy paspekemo Oy CBUX
BoYyHKX MBMLUa W OCHOBHUX MBWUa AB 1 AC, Tafla MpeXa M3rfiefla Kao Ha Cnvumn noj B.
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Heka je pa3BmjeHn oMOTau NpaBuHe WeCToCTpaHe Npr3Me KBagpaT Ynja je cTpaHuua

10 cm. KoHCTpynwim mpexy Te npusme.
1

)

a) 7//// // - <—> -

. 0) B)

AKO je pa3BujeHr omoTau Npusme KBapaT, Tafia je 361p CBNX OCHOBHWX MBULA NpK3Me
jenHak 60uHOj MBMUW. JefHY CTPaHWLY KBaApaTa NogeNnmMo Ha LWeCT jeHaKKX AeNoBa
(cnvka nop a), OAHOCHO KBafpaT NofenMMo Ha WecT NoAyAapPHUX NpaBOyraoHnKa
(cBaku je nogynapaH ca no jegHom 6OYHOM CTpaHOM npusme (cnuka nog 6). Ca gee
HacnpamHe cTpaHe KBagpaTa, BaH obnacTv kBagpara, KOHCTPYWLEMO NpaBuHe Wwec-
Toyrnose (ocHoBe Npu3me). Ha cnvym nog B NprKasaH je mogen Te npusme.

CJAVAVAVH 17

23, 3a0KpyKK CNOBO NOpen CNUKE Ha KOjO] je NpUKasaHa Mpexa KoLKe.

a) 6) B) r)

KoHCTpyuwLn mpexy KBagpa unje cy nenue 2,5cm, 3,5cm, 5 cm.

KoHCTpynium mpexxy npasuiHe YeTBOPOCTPaHe NPU3Me ako je OCHOBHa MBULa
3 c¢m, a boyHa uBKMLUa 5 cm.

KoHCTynwn mpexy npasBuiHe TPOCTPaHe NPU3Me aKo je OCHOBHa MBMUA 3 ¢m, a
6ouHa nBMUa 5 cm.

KoHCTpynwn mpexy npase TPOCTpaHe Npu3me YKja je oCHOBa jeIHaKOoKpaKkKn Tpoyrao.
OcHoBHe uBnue cy 2 cm un 4 cm. BucnHa npuzme je 4 cm.




Ha cnuyn je gata mpexka Kouke. AKo je ayxuHa gyxu MN = 17 cm, ogpegu nsuuy
KoL Ke.

Keagpart cTpaHnue 12 cm ynHK pasBujeHn oMoTau:

npaeunHe YeTBOPOCTPaHe NpU3Me;
npaBuHe TPOCTPaHe NpU3Me;
NpaBuTHe LWeCTOCTPaHe Npr3me.

KoHCTpynwm mpexy 1 nspayyHaj Jy»KVHYy OCHOBHe UBWLe Npu3Me.

Ha Tpu cycegHe cTpaHe KoLKe HaupTaHe cy anjaroHarne. Koja oa cnegehnx mpexa
je Mmpexa gate Kouke?




[aTa je mperka KoLKe 3a urpy:

Koja og npuKasaHnX KOLKW OfjroBapa 0BOj Mpexun?

3aokpy»u cnoBo ncnog oarosapajyhe cnuke.

100 3k j

O o | o o0

KOHCTpyMWw K MpeKy NpaBuUiHe jeAHaKOMBUYHE WeCTOCTPaHe Npr3Me aKo je:

menua 3,5 cm;
Ay»Ka fmjaroHana ocHoBe 5 cm;

AvjaroHana 6ouHe cTpaHe 6 cm.

KoHcTpywim Mpexy ycnpaBHe yeTBopocTpaHe npusme ABCDA B C D, unja je ocHoBa
jenHakokpakm Tpanes. OcHoBHe mBunuUe cy AB=4 cm, BC= CD = AD = 2 cm. Hajseha
H6ouHa cTpaHa je KBagpar.




TToBpLLMHA TIPABe TIPU3ME
1 TIpaBe YeTBOPOCTPAHE TIPU3ME

4.4.

36Mp NoOBpLMHA CTpaHa NpU3Me jeHaK je MOBPLUNHNA NPK3Me.

AKO ca B 06enexxnmMo NoBpLUWHY jefHe OCHOBe NpU3Me, a ca M noBpLUNHY OMOTaua npw-
3Me, a ca P MOBpLIVIHY NpK3Me, Taja je MOBPLINHA NpU3ME:

P=2B+M

: . Heka cy a, b, c ay»uHe UBMLa KBagpa, NOBPLIMHA KBagpa ce M3padyHasa

(T[S o} el B ;| P=2ab+ 2bc + 2ac.

AKO cy Ha npumep a u b ocHOBHe MBKMLE, a ¢ HouHa MBMULA KBagpa, Tada je

B =ab, M= 2bc + 2ac, na popmyna P = 2B + M Baxu 3a KBagap.

Bl v M e fBl 1]

M3payyHaj NoBpLIWHY KBagpa ca CnMKe Yuje cy menue 6 cm, 4 cm, 3 cm.

4
/)_ _______ )
. 3
6
6
CTpaHe KBagpa cy Tpu napa nogygpap-
HWX MPaBOyraoHWKa 1 NOBPWWHY KBa- 3 3
Apa hemo n3pauyHaTn Kao 36mp NoBp- 6
WKWHa CBWX CTPaHa KBadpa.
4 4
6 4
3 3 3 3
6
4
4 4
6

Ha ocHoBy gaTux noaaTtaka, NOBpLUMHA KBajpa je jenHaka
P=2ab+2bc+2ac=2-4dcm-6cm+2-6cm-3cm+2-4cm-3cm; P=108 cm?.
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N3pauyHaj NoBpLUMHY KOLKe nBuue 3 cm.

Kako ce noBpu KouKe cacToju U3 6 nogyaapHUX KBagpaTta, NOBPLWUHA KOLKe je
6 -9 cm? ogHOCHO 54 cm?.

<

YonuwteHo, aKo je Ay»1Ha NBMLE KOLIKe a, NOBPLUMHAa KoLKe je P = 6a?. [ 1| '

M3pauyHaj NoBpWnHY NpasuiHe YeTBOPOCTPAHE NPU3ME 3aKo je OCHOBHA MBULA a U
BWCKMHa H.

a
a a B a
a 1
: a a a a a
| a
H, H
Hl H H H H H H
i . “
a-
‘ a a a a a
a
a B a
a
OcHOBa NpaBuIHE YETBOPOCTPAHE NPK3Me je KBaapaT MBMLE d, Na je NOBPLUMHA OCHOBE
(baze) B=d

OmoTau npasuiiHe YeTBOPOCTPaHe NpU3Me UrHe YeTUpur NpaBoyraoH1Ka neunLa a u
H, na je noBpwnHa omoTayva: M=4-.a-H.

Tapa je noBplMHa NpaBUIIHe YeTBOPOCTPaHe Npusme:

P=2B+M
P=2-a*+4aH
P=2a*+ 4aH.

181 v [M <
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M3pauyHaj NOBpWWHY NPaBuNHe YeTBOPOCTPaHe NPU3Me OCHOBHe MBuue 3 cm n
bouHe nemue 6 cm.

Ako ca a obenexumo AyKIHY OCHOBHE MBULLE, a ca H ayxunHy BouHe uBKLle, NOBPLUMHA
OCHOBe Npu3Me je B=a’= (3 cm)* =9 cm?

MoBplnHa omoTaya npusme je M =4aH=4-3cm-6cm =72 cm’.

MoepwwHa Npuame je P=2B+M=2-9cm?+ 72 cm? =90 cm?,

301 v [ e 1B
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3pauyHaj NOBpLMHY NpaBWHe YETBOPOCTPaHe NPMU3Me aKo je AnjaroHana OCHOBe

542 cm, a BUCKHa je ABa NyTa Beha ol OCHOBHe nBHLE.

Heka je a py»KrHa OCHOBHe UBMLE U H OYKMHA BUCMHE NpU3Me.

Kako je ocHoBa npaBunHe YeTBOPOCTPaHe NpU3Me KBaapaT, AujaroHana ocHoBe je
d=a+[2, onakne hemo n3pauyHaTit OCHOBHY UBWLY:

d=a+2
Sﬁ cm=aﬁ cm,a=5cm.
BucuHa npmsme je aoBa nyta Beha o ocHoBHe nBnue H=2a=2-5cm=10cm.

MoBpLlKnHa ocHoBe je B= a*= (5 cm)?= 25 cm?, a NOBpLUMHa OMOTaua
M=4aH=4-5cm- 10 cm =200 cm?,

P=2B+M

P=2-25cm?+ 200 cm? = 250 cm?

v [Mle B 6
OcHosa npase npusme ABCDA B C.D, je jenHakokpaku Tpanes ABCD (AB || CD) umnje cy
ocHoBuue AB =20 cm, CD =8 cm n Kpaumn AD = BC =10 cm . Mi3pauyHaj noBpLInHY Te
NpY3Me aKo je heHa BUCUHa jeJHaKa BUCUHW OCHOBe.

A B

Heka cy a n b ny»KnHe OCHOBMUA U € Y»KMHA Kpaka Tpanesa, a H fyXXWHa BUCUHe Npu-
3me.

BucuHa Tpanesa (jeaHe ocHoBe ) je h =\ﬁ02 —6° = 8, Na je NOBPLWMHA jefHe OCHOBe
B=22"8 g B_112cmiuH=h=8cm.

MNMoBpLlwrHa omoTava npusmMe jeM=a-H+c-H+b-H+c-H,
M=20-8+10-8+8-8+10-8=384, M=384cm?.
P=2B+M,P=2-112+ 384 = 608. MoepLwunHa npusme je 608 cm?,




3AAALIN

3payyHaj NoBpLUMHY KOLKe aKo je:
HeHa neu1ua 3,5 cm;
NOBPLUMHA jefiHe HeHe cTpaHe 49 cm?;
AunjaroHana jefjHe teHe cTpaHe 5 V2 em;

36Mp CBUX HbeHKX nBKrLUa 48 cm;
tbeHa AujaroHana 6 V3 cm;

NOBPLWWHA HEHOT ANjaroHanHoOr npeceka 1002 cm?.
N3pauyHaj AmMjaroHany KouKe ako je tbeHa noBpiHa 96 cm?.
N3pauyHaj noBpLIKMHY KBagpa uuMje cy usmye 5cm, 4 cmu 3 cm.

3a Konunko npoueHata ce noseha NOBPLUKMHA KOLKe aKo ce CBaKa HeHa usmua noseha
3a 20%?

MoBpwunHa KBagpa je 460 cm?. M3pauyHaj AnjaroHany TOr KBaZpa ako Cy ABe Hherose
memue 5cmn 12 cm.

JwvjaroHanHun npecek KBagpa je kBagpat nospwirHe 1T m?, A3pauyHaj noBpLIKNHY TOr
KBaJipa aKo Ce HeroBe OCHOBHE MBULE OAHOCE Kao 3 : 4.

Op neT KoLKMLa, CBaka NoBpLuMHe 12 cm?, cacTaBrbeH je KBagap. Konvika je noBpLumnHa
TOr KBagpa?

Konuko ce pasnuuntnx KBagapa moxe cactasutv of 12 nogyaapHux KouKkuua usuue
2 cm? Kojuv of, TnX KBagapa uma Hajsehy noBpLumnHy?

CBe cTpaHe ApBeHe KoLKe nBuLe 2 m cy 060jeHe. 3a To je NoTpebHO TpK KoH3epBe No
1,5 kg 6oje. Ta KoL|Ka je nceyeHa Ha ocam jeJHaKNX MarbKX KOLKKU. AKo Tpeba obojuTtu
HeobojeHe cTpaHe TUX MatbUX KOLKK, KONMKO KOH3epBK ncTe 6oje Tpeba goKynutn?

M3pauyHaj noBpLUNHY NpaBuiHe YeTBOPOCTPaHe Npr3Me OCHOBHe UBMLE d Y BUCUHE
H, ako je:

a=10cm,H=16 cm; a=4cm,H=8,5cm; a=6cm,H=2dm.

MoBpliMHa nNpaBWaHe YeTBOPOCTpaHe npusme je 360 cm? a NOBpPLUMHA OCHOBE je
36 cm?. 3pauyHaj gujaroHany: a) ocHoBe; 6) bOUHe CTpaHe; B) Te npu3me.

13pauyHaj OCHOBHY MBMLY 1 BUCUHY NPaBUIHE YeTBOPOCTPaHE Npr3me aKo je NoBp-
LWIKMHA HbeHor omoTava 120 cm?, a noBpluKnHa npusme je 170 cm?.

AnjaroHana npasunHe yeTBOpoCcTpaHe npusme je 10 cm, a gnjaroHana ocHoBe je
6 cm. Mi3pauyHaj BUCUHY Te nMpusme.




N3pauyHaj noBplIMHY NpaBuiHe YeTBOPOCTPaHe NpuUsMe Ymnja je 0OCHOBHa MBULIA
8 cm, a gnjaroHana 6ouHe cTpaHe 17 cm.

N3pauyHaj NoBpLUINHY NpaBKHE YETBOPOCTPAHE NPU3ME aKo je fujaroHana ocCHoBe
12 cm, a gnjaroHana npusme 20 cm.

3pauyHaj noBpLWWHY NpaBuiHe YeTBOPOCTPaHe Npr3mMe ako je heHa BucnHa 10 cm,
a NOBPLUNHA AWjaroHanHor rnpeceka 60+/2 cm?.

AnjaroHana npaswunHe yeTBOpOCTPaHe npusme je 12 cm 1 rpagn ca paBHW OCHOBe
yrao of 45°. Mi3apauyHaj noBpLUHY Te Npu3Me.

OCHOBHa MBMLa NPaBWHe YeTBOpOCTpaHe npiu3me je 86 cm, a AnjaroHana npusme
HarHyTa je mpemMa paBHW OCHOBe nog yrnom oa 30°. Ogpean NoBpLIvHY Te NpusMe.

OcHoBa npaBe npu3me je pomb ca AnjaroHanama 16 cm u 12 cm. BucuHa npusme je
jeOHaKa BUCUHW OocHoBe. V3pauyHaj:

HoeHY MOBPLUKHY;
NOBPLUMHE HEHUX JWjaroOHaNHNX NpeceKa.

OcHoBa npase npusme ABCDA B, C\D, je Tpane3 ABCD (AB||CD), AB=14cm,CD=2cm,
AD=BC=10cm. bouHa neuua je 10 cm. Ogpean noBpLUMHY Te NpU3Me.

OcHoga npase npusme ABCDA B C.D, je Tpanes ABCD (AB || CD), AB = 14 cm,
CD=2cm,AD = BC=10 cm. N3pauyHaj NOBpLUMHY Te NPU3Me aKo je:
HajMarba OouHa CTpaHa KBagpar;

AujaroHana Hajsehe 6ouHe cTpaHe 26 cm.

OcHoBa npaBe nprisme je pom6 ca AnjaroHanama d,= 16 cm nd,=12 cm. MosplmHa
omoTaua je 520 cm?. W3pauyHaj: a) BUCMHY; 6) MOBPLUMHY Te Npu3Me.

OcHoBa npage npu3smMe je napanenorpam umje cy ctpaHuue 10 cmu 82 cm, a owTap
yrao 45°. AKo je BUCHHa Te Npu3me 5 cm, n3payvyHaj lbeHy NoBpPLUKHY.

OcHoBa npaBe npu3sMe je napanenorpam ymje cy ctpaHuiue 6 cm n 4 cm, a owTap
yrao 30°. Ako je BUCMHa Npr3mMe 5 cm, n3pauyHaj heHy NnoBpLUUHY.




[TOBpLIMHA TIPABE TPOCTPAHe TIPU3ME
N TIDABUAHE LLEeCToCTPaHe Tpu3Me

-

A3pauyHaj NoBpLLKHY NPaBKHE TPOCTPaHE NMPU3ME aKo je OCHOBHA UBIWLA d U BUCUHA H.

OcHOBa NpaBuSiHe TPOCTPaHe Npu3Me je jefHaKOCTPaHUYHK TPoyrao UBuULE d, na je
MOBPLUVHa OCHOBe (Ha3e)
a3

B=4.
a/ g \d
a

H M H
a
B /a

OmoTau npaBuIHe TPOCTpaHe Npr3me YnHe TpU NpaBoyracHWKa uemua a u H, na je
NoBpPLUMHA OMOTaua M=3-a-H.

Taja je NOBpPLIMHA NPaBUIHE TPOCTPaHe NpU3Me:
P=2B+M
a3
4

a3

+ 3aH

p=2.

P= + 3aH.

4.5,

Smm— T 0 v Ml I 1
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N3pauyHaj noBpLUMHY NpaBUIHE TPOCTPaHe MPU3Me aKko je pacTojare n3mehy paBHu
OCHOBa 7 cm, a pacTojarbe n3mehy 6ouHnx nemua 4 cm.

PacTtojarse namehy ocHoBa je BUCKMHa npr3me H=7 cm, a pacTojare
n3mehy 6OUHMX NBULA je AYXKNHA OCHOBHE UBWLE a = 4 cm.
2 F
a\J3 43
;/_ = j_ =43 cm2.
MoBpwKnHa oMmoTaya npusme je M=3aH=3 -4 cm - 7cm = 84 cm?.
Cafla MOXeMO 13pauvyHaT NOBPLUNHY
P=2B+M=2-4+/3 cm? + 84 cm2 = (8+/3 +84) cm2,

MNMoBplwnHa ocHoBe Npusme je B=




v [Melfl 3 N
Pa3BujeHn omoTau npaBuiHe TPOCTPaHe Npu3Me je MPaBOYraoHMK ca CTpaHnLama
12 cm 1 6 cm. M3payvyHaj NOBpLUMHY Te Npu3mMe.

JepgHa cTpaHvUa NpaBOyracHnKa, Koju je pasBujeHn oMoTau npaswiHe npusme, jed-
HaKa je 06uMy ocHoBe. [lpyra cTpaHu1LUa TOr NpaBoyraoHnKa jeqHaKa je 604HOj MBMLM
npusme. Y oBom Npumepy noctoje ABa cnyyaja.

12cm
6cm

12cm

6 cm

a) 6)
a) Obum ocHoge je 12 cm, OAHOCHO OCHOBHA MBKULUA 4 cm, @ BUCKHa 6 cm. [MoBpLuIrHa
jeP=(8+/3 +72)cm?,

6) Obym ocHoBe je 6 cm, O AHOCHO OCHOBHa MBULA 2 cm, a BUcKHa 12 cm. Y Tom cnyuajy
NoBpLUMHA je P= 243 +72) cm2

v iMie Bl 4
N3pauyHaj noBpLUMHY NpaBe TPOCTpaHe Npu3Me Uuja je OCHOBa NMpPaBoyrn Tpoyrao
ca KaTtetama 8 cm 1 6 cm, a BUCKMHa npu3me je 10 cm.

a-b 8cm- 6cm

[NoBpLnHa jefHe ocHoBe je B = - na umamo fa je B= 5 Tj.B=24 cm’.

XnnoTeHy3aocHoBeje c=va’ + b’ = \/(8 cm)” +(6cm)? =4/100cm? =10cm. MoBpLuMHa
oMoTaua npusme je:

M=a-H+b-H+c-H=(a+b+¢c)-H
M=8cm-10cm+6cm-10cm+10cm-10cm =240 cm?.

MoBpwwnHa npusme je: P=2B+ M, P=2-24 cm? + 240 cm? = 288 cm?.

e o

Moemo 3anasnTi ga ce MOBpPLINHa OMOTa4a npsme pavyHa Kao npon3sBop obuma
OCHOBE N1 BUCWHE NpU3Me.
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OcHoBa npage Npu3Me je jelHaKOKpaKn Tpoyrao, uuja je ocHosuMua 16 cm, a Kpak
17 cm. V3pauyHaj nOBpLUINHY Te NpU3me ako je theHa BUchHa 13 cm.

a b b

v a

H H H H H H

(o))

(o)
<
o

Heka je a ocHOBMLa, b KpaK jeAHaKOKpaKor Tpoyrna 1 h BUCKHa Koja oaroBapa OCHO-
BULM, @ H BUCUHa npu3me. BUCUHa jefHaKOKpaKor Tpoyria Koja oAroBapa OCHOBULK

2
aje h= bz—(;] ~J172 —g* =15.

MoBpLunHa ocHoBe je B = % , OIHOCHO B= 120 cm?2.
MoBpwunHa omoTava npusme jeM=a-H+b-H+b-H,
M=16-134+17-13+17-13 =650, M=650 cm?.
MospwwnHa npusme je: P=2B+M,P=2-120+ 650 = 890.

MoBpLnHa npusme je 890 cm?,

M3pauyHaj NOBPWWHY NPaBUNHe WeCcTOCTPaHe NPpU3Me ako Cy OCHOBHa MBWUa a U
BUCWHa H.
Pewomwe: I.’_:';
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OCHOBa NpaBWIHe WeCToCTPpaHe NpU3Me je NpaBWaH WecToyrao UBKLe g, na je noep-

WiHa ocHoBe (baze) azﬁ
B=6- .
4
OmoTau npaBuiHe WecTocTpaHe NpuU3Me UMHW WeCT NpaBoyraoHnKa nenua a n H, na
je noBpluMHa omoTauva: M=6-a- -H.

Tapa je noBplNHa NpaBWIIHE WeCcToCTpaHe Npusme

P=2B+M
2
P=2-6-Ef+6aH

P=3a*~/3 + 6aH.




ara
M3pauyHaj noBpLUIMHY NpaBUIIHE LIECTOCTPaHe NPU3Me ako je fiy»Ka AnjaroHana ocHOBe
12 cm, a gy»a AnjaroHana npusme 13 cm.

F E

1 1

Heka je: ABCDEFA B,C D E F, nata npusma. 3a :
n3payyHaBarbe NoBpLIMHE NoTpebHo je pa :

3HaMO OCHOBHY 1 B0UHyY uBKLYy npusme. [lyxa A, |

OunjaroHana ocHoBe jefiHaKa je 4BOCTPYKO)] |

OCHOBHOj UBMLUMW Npu3Me, oflaKne cnefu aa A ¢
jea=6cm. 3 N
Heka je a ocHoBHa nBMUa 1 H BUCUHa NpuU3me. . N

[Ay*a gnjaroHana ocHoBe AD = 12 cm, fyxa
AujaroHana npusme DA .= 13 cm 1 6ouHa
nsuuya AA rpape npasoyrnu Tpoyraoc ADA.. B C
[MpumeHom [MTaropuHe Teopeme Ha Taj npa-

BOYIMM TPOYrao cneam fa je:

DA?=AD* + AA? ogHocHO H?* =137 - 12*=25,H=5cm.

2
MNoBplurHa ocHoBe (base): B=6 - 6 f ,B=54 V3 em2.
MNoBpwwnHa omotava: M=6-a-H,M=6-6-5=180, M= 180 cm?.

Tapa je noBpLlUIMHA NPaBWNHeE WecTocTpaHe npusme: P=2B+ M= (108 V3 +1 80) cm?.

58. M3pauyHaj NOBPLIKWHY NpaBUAHe TPOCTPaHe NPU3Me OCHOBHE UBKULE d U BUCUHe H
aKko je:

ala=4cm H=12cm; 6)a=6cm,H=155cm; Bla=16cm,H=2,2dm,.

L
(V=]

2. N3pauyHaj NnoBpLIMHY NpaBUnHe TPOCTpaHe Npuime ako je obum ocHoge 24 cm,
bouHa venua 17 cm.

60. M3payyHaj NoBpLIWHY NpaBUNHe TPOCTPaHe NPU3Me ako je 30up CBUX OCHOBHMWX
neKnUa 48 cm, a 36Mp cBMX AMjaroHana 6ouyHux cTpaHa 102 cm.

MNoBpLwKrHa NpaBWIiHe TPOCTPaHe NprsMe ocHoBHe nenue 18 cm je 1 35043 cm?2.
N3pauyHaj 6bouHy neuly Te npusme.

BucnHa npaBmnHe TpocTpaHe npusmMe je 8 cm, a NOBPLLMHA jeaHe BOYHe CTpaHe je
48 cm?. M3pauyHaj NOBPLUMHY Te Npusme.

/3pauyHaj NOBpLUMHY NPaBKUIHe TPOCTPaHe NpU3Me aKo je:
06um ocHoBe 18 cm, a noBpLMHa jegHe 6ouHe cTpaHe 18 cm?;

NOBpLWWHa OCHOBE 24/3 cm? Bucua 2/6 cm;

MOBpLIMHa omoTaua 48 cm?, BucuHa 4 cm.



N3pauyHaj NOBPLWWHY NpaBuiHe TPOCTPaHe jeJHaKOMBUYHE NMPK3Me aKko Ccy CBe
nBmMue 6 cm.

M3pauyHaj NoBpLUNHY NpaBWIHe TPOCTPaHe jefHAaKOMBUYHE NPM3Me aKo je MOBpPLUMHa:

HeHe oCcHoBe 25 \Ecmz; HeHOor omoTaua 12 cm?.

[NoBpLnHa ocHOBe NpaBWHe TPOCTPaHe NpusMme je 43 cm?, a ofHOC theHe BUCHHE
N OCHOBHe nBuLe je 3:2. 13pauyHaj NOBpLUMHY Te npusme.

M3pauyyHaj NoBpLUNHY NpaBe TPOCTPaHe Npr3mMe UYnja je oCHoBa NpaBoyrnn TPoyrao
ca katetom 12 cm 1 xunoTteHy3om 13 cm, ako je 6ouHa nBKUa npusme 16 cm.

3pauyHaj NOBpLINHY NpaBe TPOCTPaHe NpU3Me Unja je OCHOBa NPaBoYrNn TPoyrao
ca KaTetama 5 cm 1 12 cm, a Hajseha 604Ha CTpaHa Npu3me je KBagpar.

3pauyHaj noBpLUNHY NPU3Me UKja je OCHOBA jeIHaKOKpaKwM TPoyrao 0CHoBMLe 6 cm
1N BUCUHE Koja oroBapa oCHOBMUN 4 cm, a BUCKHa nNpu3me 12 cm.

OcHoBa npaBe Npu3Me je jegHaKoKpakn Tpoyrao obuma 50 cm, 1 unja je ocHoBKLa
3a 1 cm Kpaha of Kpaka. Mi3pauyHaj noBpLIMHY NpKU3Me aKo je teHa BucuHa 10 cm.

M3pauyHaj nospLIMHY NPaBUIHe WeCTOCTPaHe Npu3Me OCHOBHe 1BMLE a N BUCHUHE
H ako je:

a=4cm,H=12cm; a=12cm,H=15,5cm; a=16dm,H=2,2dm.

Ofpenv NoOBpPLIMHY NpaBWiHe WeCTOCTPaHe Npu3me ako je obum ocHose 24 cm, a
6ouHa neMua 1 dm.

MoBpwKnHa oMoTaua NpaBuHe WectocTpaHe npusme je 360 cm? a 6oyHa nenLa
15 cm. U3pauyHaj NnoBpLUNHY Te npusme.

Behu anjaroHanHn npecek NpaBUiHe LWeCTOCTPaHE NPU3Me je KBagparT uuja je noBp-
wiHa 144 cm?. i3pauyHaj MOBPLUVHY Te Npu3me.

Oppenv NOBPLUMHY NPaBUIHe je4HAKOUBMYHE LeCTOCTPaHe Npr3me OCHOBHe UBULE
6 cm.

/3pauyHaj NOBPLUVHY NpaBWiIHE jeHaKOMBUUHE LWEeCTOCTPaHe Npri3Me ako je pac-
Tojatbe heHMX HaCNpPamMHIX 6OUHIX CTpaHa 8+/3 cm.

Kpaha gmnjaroHana ocHoBe nNpaBWIHE LWeCTOCTPaHe npusme je 10+/3 cm, a 6ouHa
nerua npusme 10 cm. MisapauyHaj NOBpLWNHY Te Npusme.

Hy»<a fmjaroHana npasuiHe WwWectocTpaHe npusme je 12 cm v HarHyTa je npema paBHu
OCHOBe nog yrnom of 45°. Mi3pauyHaj noOBpLWKUHY Te npu3me.

Kpaha awjaroHana npaBunHe wectocTpaHe npusme je 16 cm u HarHyTa je npema
paBHU ocHoBe nog yrnom of 30°. VispayvyHaj NOBPLUKNHY Te Npusme.

MpaBunHa WecTocTpaHa Npr3ma OCHOBHe MBMLE 8 CM ¥ BUCMHE 6 Cm npeceyeHa je
Ry jenHor of Behux gujaroHanHux npeceka. [la nu cy Tako Hactana tena npusme?
Oppepn NoBpLUMHe HacTanux Tena.




4.6

3arnpeMuHa ripusmMe
1 TIpaBe YeTB0pPOoCTPaHe Tipu3Me

CBaKo reoMeTpuWjcKo Teno 3ay3uma (3anpema) 3BecTaH aeo npocrtopa. Taj Aeo npocTopa
IMa CBOjy 3anpemMuHy. 3anpeMnHy n3paaBamo Kao NPOoV3BOJ HEKOT NMO3UTUBHOT peasiHor
6poja 1 nsabpaHe jeanHnLe Mepe 3a 3anpemuHy.

MepMTVI 3anpeMrHy TeNa 3Haudl oqpeanTh KOJIMKO Ce NYyTa HEKO TeNo, KOje cMOo M3a6panv1

Ja vima 3anpemuHy 1, cagp»un y gatom Teny. bpoj kojum ce nspakasa Taj ogHOC HasunBa ce
MepHM 6poj 3anpemMunHe Tena.

13 ueTBpTOr paspesia 3HaMo Aa KOLKa Unja MBKLa MMa AyKKHY 1 (... ueHTUMeTap, AeurMeTap,
MeTap...) — uma 3anpemuny 1 (... KybHU LeHTUMeTap, KyOHU feumeTap, KyoHn meTap...).

3anpemuHa Tena je HeHeraTvMBaH 6poj NpUAPYXKeH Teny, Tako Aa:
- [Ba TeNa Koja ce Mory floBeCTHU 0 NOK/anama MMajy jenHaKke 3anpemMuHe;

- aKo ce TesIo MOoXKe pPa3fioKNUTIA Ha ABA WK BULLE TeNa (Ha ieNioBe umnje yHyTpallkbe
06nacTh HeMajy 3ajeHMUYKNX TauaKa), Taja je berosa 3anpemirHa jefHaka 36umpy
3anpemMu1Ha 4enoBa;

- KoLKa 4nja je nuenua 1 - nma sanpemuHy 1.

HaBegeHe ocobuHe o 3anpeMnHK TeNa BaXe 1 3a CBe nonuejpe, na CaMmMm Tim 1 3a Nprsme.

OppehrBatbe 3anpemmnHa Heke Npu3me He cacTojy ce YBeK Y MOCTYMNKY NpeHoLWeha jeau-
HVLa 3a Mepetbe (KoLKa) y BykBaHoM cMucnty, Beh ce mpumetbyjy npaBuia no Kojuma, Ha
OCHOBY aTlX NoJaTaka, n3pauyHaBamo 3anpemuHy. Ta npaeuna ce 3anucyjy popmynama.

Ay»nHe nenua KBagpa cy 8 cm, 5 cm, 3 cm. Ogpean 3anpeMnHy Tor KBagpa.

Y yeTBPTOM paspeny CMO Hayuunu aa je 3anpeMmnHa
KBaJpa jefjHaKa NPOon3BOAY AYKMHA HeroBMX NBMLIA
Koje nonase u3 UCTor TeMeHa.

N3abepumo KoUKy nBuLe 1 cm, Koja MMa 3anpemuHy
1 cm?, 3a jeguHUUY Meperba 3anpemMuHe. yx uHe
MBMUA KBagpa cy 8 cm, 5 cm u 3 cm, na jeuHNYHY
KOLUKY MOXeMO CNoxUTu 8x5 nyTa y jegHOM peay.
PenoBa nma 3.

3aKrbyuyjeMo fia jeAMHNYHY KOLKY MOXeMO cmecTTh 8x5x3 nyTa y oBaj KBagap, na
je erosa 3anpemunHa jegHaka 8x5x3 jeInHuLUa 3a Mepetre 3anpeMmnHe.
Muwemo V=8-5-3-1cm? ogHocHo V=120 cm?.




AKo cy OyXVHe 1BMLUA KBagpa a, b, ¢ MepeHe NCTOM jeJUHULIOM a n a e
AYXWHe, Tafa je 3anpeMinHa KBagpa

V=a-b-c

KBazap je npaBa (ycnpaBHa) ueTBOpOCTpaHa Npr3ma uunja je OCHoBa NpPaBOoYyraoHNK, BHLE
OCHOBe cy a W b, a BUCKHa ¢. Jakne, moxkemo nucatn V=a-b-c=(a-b)-c=B-H.

3anpemuHa npaBe UETBOPOCTPAHE NPU3ME Uija je OCHOBa NPaBOYraoHMWK jefjHaKa je npo-
“3BOAY NOBPLUNHE HEeroBe OCHOBE U BUCWHeE.
V=BH

Cnepu pa je 3anpeMurHa KoLKe Ynja je MBULa Ay»KWHe a jeAHaKa = - ﬂ A a

V=a-a-a=a’

N3pauyHaj 3anpeMnHy KoLke unja je uBnua 6 cm.

KoLKa unja je nBuya 6 cm nma 3anpeMmmHy V=a-a-a=6:-6:-6=216,V= 216 cm’.

- .
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[Jate cy ase npase yeTBOpoOCTpaHe npusne. OCHOBa NpBe Npusme je KBagpar cTpa-
HWUe & cm, a OCHOBa gpyre NpU3Me je npaBoyraoHUK yuje cy cTpaHuue 4cmun 16 cm.
BucuHe obe npusme cy no 12 cm. M3pauyHaj 3anpeMrnHe TUX NprU3mn.

Ako ca V, n V, obenexumo pegom sanpemnHe osnx npusmu. OHpa je
V.=B-H=a*-H=64cm?-12 cm =768 cm’ 1

V,=B-H=a-b-H=64cm?- 12cm =768 cm’.
3anpemuHe oOBUX NPU3MK CY jeiHaKe.

M3 npeTxogHor npyuMepa 3aksbydyjemo ja f8a Tena Koja nMajy NCTy 3anpemunHy He Mopajy

6wuTn nogypapHa.
0] ﬂ‘i

WtanujaHckn matemaTnyap BoHaBeHTypa KaBanujepwm (1598-1647) 3ak/byuno je fa ako ‘
[lBe NpU3Me MMajy OCHOBE jeiHaKKX NOBPLUMHA N UMajy jeflHaKe BUCMHe, Taga he tbuxose
3anpemunHe butn jegHake. OBo TBphHekse je No3HaTo Kao KaBanujepujeB npuHUMN.

Fg
3anpemuHa ycnpasHe YeTBOpOCTPaHe NpuU3Me jefHakKa je npomssogy . | a
NOBPIUWHE theHe OCHOBE N BUCHHE: B 0] a

V=B-H
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N3pauyHaj 3anpeMnHy npaBuiHe YUETBOPOCTPaHe Npu3Me ako je HheHa OCHOBHaA
MBKlLUa 9 cm v BucuHa 11 cm.

V=B-H=a?>H=81cm?-11cm =891 cm?.

ilnrar=

Oppean 3anpeMunHy npasBuiHe YeTBOpPOCTPaHe Npu3me nospluvHe 360 cm? ako je
HeHa OCHOBHa MBu1LUa 6 cm.

Heka je a ocHoBHa MBMLUa U H BUCMHaA NpuU3Me, Taja je MOBPLIMHA OCHOBE
B =a’ = 6%= 36, B= 36 cm? Kako bucmo n3pauyHanu 3anpemmnHy, notpebHa Ham je u
AYXXMHa BUCUHE NpU3ME, KOjy MOXXEeMO U3pavyHaTh 13 MOBPLUMHE OMOTava.

Hajnpe hemo n3pauyHaTy NOBPLUIMHY OMOTaua.

Kakoje P=2B+ M, M=P-2B=360-72 =288, M =288 cm? /A3 noBpLuMHe OMOTaua
M=4-a-H n3pauyHahemo BUCKHY, cnean ga je 288=4-6-H, 1. H=12cm.

V=B-H=36-12=432,V=432cm’.

31. M3pauyHaj 3anpemMuHy KOLKe unja je nerua: a) 5cm; 6) 1,5 cm; B) 242 em.

82, N3pavyHaj 3anpeMnHy KOUKE aKo je leHa NoBpLwwnHa 96 cm?,

83. MSPaQYHa_] NOBPWWHY W 2anpeMUHY KOUKe ako je NOBPWWHA HeHOT ,ﬂHjarDHaﬂHor
npeceka 64+/2 cm?.

24, Konuko nutapa boje cTaje y KoUKy nBuLe 8 cm ako je HanyweHa Ao spxa?
85. Ogpenw 3anpemnHy KBajipa unje cy nBnue:
aldcm, 8cam, 12 cm;
6)2,5cm,6,2cm, 4,25 cm;
3«.5 cm, 4 cm, \/gcm.

Oee nBurue KBagpa cy 4 cm 1 3 cm. MispauyHaj 3anpemurHy Keafpa ako je herosa
nospLlmHa 136 cm?.

3
baseH obnwmka KkBagpa auMeHsnja 20 m, 15 m 1 2,5 m HanykeH je BOQOM O — BUCKHE.
Konnko nutapa Boge nma y 6aseHy? 3

JenHa vBMUa KBagpa je 6 cm, a gpyre fiBe ce ofHoce Kao 3 : 5. VI3pauyHaj NOBpLINHY
TOr KBaZpa ako My je 3anpemmHa 90 cm?.




AKO ce cBaKa MBuLa Kouke yeeha 3a 2 cm, oeHa noepLnHa ce yeeha 3a 96 cm?. Og-
peau 3anpemuHy nonasHe KoLKe.

[late cy ABe KoLKe ca nBMuamMa gyxnHe 12 cm n 5 cm. Ogpean 3anpeMrnHy OHe KoLjKe
KOja MMa NoBpPLWNHY jefHaKy 30Mpy NOBpLIMHA JaTe ABe KOLKe.

MBuue ABe KoLKe ce oAHOCe Kao 3 : 2. Vi3pauyHaj pa3nuky lUXOBUX 3anpemMirHa ako
1M Ce NOBPLUMHE pa3nuKyjy 3a 120 cm?,

W3pauyHaj 3anpemunHy KBagpa unja je gujaroHana 20 cm, a ocHOBHe nsuue 4 cm 6 cm.

Tpv nofyaapHe KOLIKe CNIOXKeHe Cy jeaHa Ao Jpyre 1 Tako je gobujeH KBagap nosp-
WwKHe 42 cm? M3pauyHaj 3anpemunHy Tor KBagpa.

baseH obnvka kBagpa vma aumensuje 4 m, 4,5 m u 2,5 m. 3a koje Bpeme he ce oH
HanyHUTWU BOAOM aKoO Ce 'y thera cBake ceKyHfe ynuje 5 nutapa soge?

M3pauyHaj 3anpemunHy npasuiHe YeTBOPOCTPaHe NPr3Me OCHOBHE BULE a U BUCUHE
H, ako je:

a=4cm, H=12cm; a=6cm, H=155cm; a=16cm,H=2,2dm.

MoBpLlUMHa NpaBUHe YeTBOPOCTPaHe npu3sme je 180 cm? M3pauyHaj 3anpemunHy Te
npr3Me ako je tbeH pa3BujeHn oMmoTau KBagpar.

MNoBpLwnHa NpaBuIHe YeTBOpPOCTpaHe npusme je 170 cm?, a NOBpLLMHA HEeHOT OMO-
Taya 120 cm? M3pauyHaj 3anpemuHy Te nprsme.

AKO je 3anpemunHa npaBunHe yetBopocTpaHe npusme 1 440 cm?® n 6ouHa nBKua
10 cm, oapean toeHy NOBPLLUHY.

MpaBuWHa YeTBOPOCTPaHa NpM3Ma OCHOBHe MBKLe 8 cm 1Ma 3anpemuHy 960 cm?.
Oppepnv NOBPLUNHY Te Npr3me.

[urjaroHana npaBunHe YeTBOPOCTPAHE NPU3ME je 3a 2 cm Ayxa og 6ouHe neuue. AKo
je oCHOBHa mBMLUa 52 cm, 13pauyHaj 3anpemMmnHy Te np1sme.

bouHa nBuUa NpaBunHe YeTBOPOCTPaHe NpK3Me je Tpu NyTa Beha o OCHOBHE UBULLE.
AKko je noBplmrHa npusme 280 cm?, n3pauyHaj heHy 3anpemunHy.

OcHoBa npaBge npu3sme je pomb unja je BUCMHa 2 \Ecm 1 owTap yrao 60°. M3pauvyHaj
3anpemMurHy NpU3Me, ako je reHa bouHa MBMLA jedHaKa Jy»K0j AnjaroHanm OCHOBe.

Konuko nntapa Bofe CTaHe y KOpUTO 0b/IMKa Np13Me unja je OCHOBa jeiHaKOKpPaKM
Tpanes n ayxunHa 50 m? OcHoBuMUe 1 Kpak Tpanesa cy pegom8 m, 6 mu 5 V2 m.




47 3arnpeMunHa Tipase TPOCTPaHe TpusMe
*'* UTIPABUAHE LLeCcToCcTpaHe Tipu3Me

viMle 81 1
W3pauyHaj 3anpemunHy npase TpocTpaHe npusme ABCA B, C.. OcHoBa je npaBoyrnu
Tpoyrao unje cy katete AC=4cm n BC= 6 cm, a BuCcKMHa npusme je 10 cm.

MpaBy TpocTpaHy NPU3My MOXeMO AONYHWUTK A0 NpaBe YeTBOPOCTPaHe npusme:
ABDCA B.D.C, unja je ocHoBa napanenorpam ABDC.

1171

B, A
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Mpusme ABCA B.C, n CBDC B D, cy noaygapHe, na cy bUxoBe 3anpemuHe jefHake.

Baxu pa je V(ABDCA1B1D‘C1) = V(ABCA1B1C1) + V(CBDC1B|D1) = 2V(ABCA1B1C1).
Cnegwu pa je:

V(ABCA B C)= % V(ABDCA B.D.C,) = % P(ABDC)-H=% 2P (ABC)-H=P(ABC)-H=B-H.

17171 1-17 171

Hakne, 3anpemuHa je V(ABCA B,C,) = ; -4cm-6cm-10cm =120 cm’.

lNocmaTtpajmo cnyyaj Kafia OCHOBa MpW3Me Hije NpaBoyriv Tpoyrao. Taj Tpoyrao ce Moxe
6ap jeAHOM BUCUMHOM PasnoXUT Ha ABa NpaBoyrna Tpoyrna.

Y ToM Ccryuajy, Npri3Ma ce MOXe Pa3noX1TI Ha [iBa NpaBoyria TPoyra, Ta npu3ma ce Moxe
Pa3noXm1TI Ha ABE NPK3ME Ymje Cy OCHOBE NPaBOYININ TPOYII0BU, Na pa3mMoTpeHa Gopmyna
3a ogpehurBarbe 3anpemMriHe BaXu 3a 6UNO Kojy ycnpaBHY TPOCTPaHY Npusmy.

MoWTO Ce CBaKN MHOTrOYrao MOXe PasnoXuTi Ha TPOYroBe, TO Ce 1 CBaKa NpaBa nprsma
MOKe PasNoXWTX Ha NPU3Me UKje Cy OCHOBE TPOYT/IOBH.

Mpumeryjyhin ocobrnHe 3anpemunHe, 3akbyudyjemo cnepehe:

n
e

n E E 3anpemMinHa Nnpaee TpocTpaHe Npr3Me jegHaKa je Npon3BoAy NOoBpLUNHE
OCHOBE 1 BUCKMHE.

V=B-H
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3pauyHaj 3anpemyHy npaBuiHe TPOCTPaHe NPW3Me ako Cy OCHOBHA MBMLLA d U BUCMHA H.

OcHoBa npaBuWHe TPOCTPaHe Np13Me je jejHakoCTPaHWYHN TPOYrao, Na je NoBpLUNHA

2
3
a \/_ ,a3anpeMmunHaV=B-H.

4 az\/§

Tapa je 3anpemMunHa npasuiiHe TpocTpaHe npusme: V= a

OCHoBe B=

-H.

E— 0 v [ e | 3

M3pauyHaj 3anpeMuHy npaeuiHe TPOCTPaHe jefHaKonBNYHE Npu3me nsurue 6 cm.

Pewemwe:

Kako je npuama jeqHakoWBUYHA, BaXK fa je H=a =6 cm.

V3 | _6\3
4 4

3anpemuHa npusme je V=8 -H= 6=5443,V= 543 cms.

’ — e lpl 4]
WMzpauyHaj 3anpeMuHy NpaBunHe WecTocTPaHe NPU3Me ako CY OCHOBHa MBKULA d U
BMCWHa H.

Peweme:
OcHoBa npaennHe WecTocTpaHe NPU3Me je NpaBwnaH WeCToyrao, na je NosplrHa
2 2
a3 _3a’\3
= ,a3anpemuHa V=E8-H.

Taja je 3anpemMuHa NpaBuNHe WecTocTpaHe npusme; V = =

ocHoBe B=6-

-H.

WM3apauyHaj NOBPLUWHY W 3anpeMuHy NPaBUNHe WecTocTpaHe NPpU3Me ako je NoBpLUIKMHA
OMOTaua jejHaKa NoBPLIMHI OCHOBE W U3HOCU 216+/3 cm?,

Pewerwe:

: 3’43
3{12\1‘3 ,216\}5: azv'f_
M3 nospwmHe omoTaua M= 6aH cnegu paje H= 33 cm, naje sanpeMmunHa
V=B-H=216+/3 -3+/3 = 1944,V = 1944 cm?.

MoBpwwnHa ocHoBe je B = ,a’=144,1j.a=12cm.




3AAALIM

Opfpeau 3anpemrHy npaBuIHe TPOCTPaHe NpU3me OCHOBHE UBMLE a U BUCUHE H aKo je:

a=10cm,H=12cm; a=8cm,H=1,6dm; a=1,2dm,H=3dm.
M3pauyHaj 3anpemuHy npaBuHe TPOCTpaHe NpuUsMe akKo je:

OCHOBHa neuua 6 cm, 6ouyHa venya 20 cm;
obrnm ocHoBe 24 cm, BUCMHa 5 cm;

NOBpPLUNHA OCHOBE 1004/3 cm?, noBpLKrHa omoTaya 600 cm?

noBpLUMHa oMoTaua 48 cm?, ocHOBHa mBMLa 4 cm.

M3pauyHaj 3anpeMuHy npasBuiHe TPOCTpaHe Npu3Me aKko je 361p cBrnx 6oUHNX UBMULA
24 cm, a 36up cBKX funjaroHana 6ouyHMx cTpaHa 60 cm.

[MoBplIMHa NpaBuiHe TPOCTpaHe Npu3me OCHOBHe nenue 18 cm je 1 350+/3cm?.
N3pauyHaj kbeHy 3anpemuHy.

MoBpLlNHa OCHOBE NpaBUIHe TPOCTPaHe Npu3me je 400~/3 cm?, a BuciHa npusme
jefHaka je: a) BUCUHK ocHOBe; 6) 061My ocHoBe. Mi3pauyHaj 3anpemuHy Te npusme.

[ToBpLwKrHa NpaBWIHe TPOCTPAHE Npu3sMme je (8\/5 +96) cm?, a tbeHa OCHOBHa NBMLA
je 4 cm. M3pauyHaj 3anpemuHy Te npursme.

MoBpLlKHa jegHe HOUHe CTpaHe NpaBuUHe TPOCTpaHe npu3me je 28 cm?, a bouHa
“BMLA je 3a 3 M Ay»Ka Of OCHOBHe MBHLe. M3pauyHaj 3anpemmnHy Te npusme.

bouHa uBMUa NpaBunHe TpocTpaHe npusme je 12 cm 1 jegHaKa je NpeyYyHNKy Kpyra:
OMNUCAHOTr OKO OCHOBE;

YMUCaHOT y OCHOBY. /I3pauyHaj 3anpeMuHy Te npusme.

M3pauyHaj NOBpPWMHY NpaBWUiHE TPOCTPaHe NpU3Me ako je HeHa 3anpeMuHa
63\/5 cm? ¥ BUCKMHa 7 cm.

MNMoBplUMHa OMOTaua MpaBUSTHe TPOCTPaHe jefHaKorBUUHe Npur3me je 48 cm2 Oppeau
MOBPLUMHY 1 3anNpeMUHy Te npusme.

Ofpeav NoBpLIKUHY NpaBUIHe TPOCTPaHe NpuUsMe yuja je 3anpeMuHa 2503 cm* u
NoBpLINHa OCHOBe 2543 cm2.

BucrHa ocHoBe NpaBuHe TpOCTpaHe Npusme je 6+/3 Ccm, a BUCMHa Npu3Me je 3a 2cm
AYXa oA OCHOBHe mBuLe. Oapean NOBPLUVHY U 3anpemMuHy Te Npusme.

,[lvljarOHana 6ouHe CTpaHe NpaBWiiHe TPOCTPaHe NMpKrUsme 3akiarna ca OCHOBHOM UBU-

Lom yrao of 60°. UspauyHaj noBpLUKHY 1 3aMpeMUHy NMpu3Me ako je 6~/3 cm BucuHa:
OCHoBe npusme.




Ofpenwn 3anpeMuHy npasuiiHe WecToCcTpaHe Npu3mMe OCHOBHE UBKMLIE d U BUCUHE
Hako je:

a=8cm,H=12cm; a=12cm,H=16dm; a=1,8dm,H=2dm.

M3pauyHaj 3anpemMuHy NpaBuHe WeCcTOCTPaHe Npu3Me ako je obum ocHoBe 60 cm,
a tbeHa BUcKHa 1,2 dm.

Oppenm 3anpemrHy NpaBuiHe WeCcToCTPaHe jeAHaKoBMYHe npr3me uemLe 12 cm.
/3pauyHaj 3anpemMirHy npaBusHe WeCcTOCTPaHe Npr3mMe aKo je:

OCHOBHa nBuua 12 cm, 6ouHa usnua 1,5 dm;
06MM ocHoBe 60 cm, 0buM jegHe BoyHe cTpaHe 30 cm;
NOBpPLWIKHA OCHOBe 600\/5 cm?, NoBpLMHA OMOTaya 600\/§cm2;

nospLmHa omoTtaya 180 cm?, agyka gnjaroHana ocHose 12 cm.

/3pauyHaj 3anpemuHy npaBuiHe WecToCTPaHe jeAHaKOMBMYHE NPM3Me aKo je pac-
Tojatbe HeHMX HacrpaMHUX 6OUHMX CTpaHa 6+/3 cm.

Onpepnn 3anpemMnHy NpaBUTHE LECTOCTPaHe jeHaKONBMYHE MPU3Me aKko je obum
HeHe ocHoBe 48 cm.

M3pauyHaj NOBpPLLMHY NpaBUNHe WEeCTOCTPaHe Npr3Me aKo je heHa 3anpemMurHa
540J§cm3 M BUCKMHA 10 cm.

Onpean NOBpLWKHY U 3anpeMuHy NpaBuUiiHe WecToCTpaHe MprU3Me aKo je NOoBpLUKMHA
OMOTaua jefjHaka NoBpLIMHW OCHOBE M N3HOCHK 216+/3 cm2,

MoBpLUKMHa Beher aujaroHanHOr Npeceka NpaBuHe WecTocTpaHe npusme je 192 cm?
nH:a=3:2.0apean NOBPLKHY K 3aNpemMKHy Te Np13mMe.

Marbu fujaroHanHn npecek NpaBuiHe WecTOCTPaHe NPU3Me je KBagpaT NoBpLUMHE
81 cm?. M3pauyHaj:

NoBpLIWHY Beher AvjaroHanHor npeceka; 3anpemMuHy Te npusme.

Mamsn anjaroHanHm npecek NpasBUIHE WeCTOCTPaHe NpU3Me je KBaZparT, a NOBPLUMHA
Beher gnjaroHanHor npeceka je 32\/5 cm?. M3pauyHaj 3anpeMurHy Te npusme.

Kpaha gmjaroHana npaBuHe WwectocTpaHe NpusmMe AyuHe 24 cm HarHyTa je npema
paBHW ocHOoBe nopg yrnom of 60°. M3pauyHaj noBpLlIXHY 1 3anpemMnHy Te nprsme.




Heke TipMMeHe TTIOBPLUMHE
1 3aTipeMUHe TIpU3Me

Y GuUsnum 1 pasHMm NpakTMYHUM CUTyalmjama yecTo je noTpebHo Ja ce M3payyHa maca
. Tena.
N

*’\j_ . ) . .
_ ¢l Maca Tena m je nponsBoA eroBe 3anpemMnHe N ryctTuHe: m=p - V.

el 1 ;
M3pauyHaj macy rpaHiTHe KoLKe uuja je nenua 12 cm. [ycTuHa rpaHunTa je p=28 cr?ﬁ :

3anpemuHa Kouke je V=a® =123 V= 1728 cm®. Opatne cnegw Aa je maca rpaHWTHe
Kouke m=p-V=1728-28,m=48384 g =48 384 kg.
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el 2, 1
CryboBu cy HanpaB/beHN of OykoBor ApBeTa W 00NMKa NpaBUnHe YeTBOPOCTPaHe
npu3me ocHoBHe nBunue 10 cm v gyxunHe 1 m. Konuko ce TakBux cTybOBa MOXe TpaHC-

nopToBaTyi BO3MIoM HocuBocTK 1t aKko je ryctuHa bykosor apeeTta p = 0,74 cia ?

Maca jegHor cTybajem=p-V=p-a*-H=0,74-10%-100,m=7400g = 7,4 kg.
Kako je 1t =1 000 kg, BO31nom ce MoxKe TpaHCNOpPTOBaTH
1000kg:7,4kg=135135= 135 rpega.

v [Mle 1B 3
3a nakoBatbe Heke pobe NoTpebHo je HanpaBUTK APBEHY KyTujy 06MKa npaBuiHe wec-
TOCTpaHe npu3me unje cy ce nsmue no 0,2 m. KyTujy Tpeba ca cnorbalukbe cTpaHe 000juTw.

Konuko 60je Tpeba HabaBUTK aKo je 3a 6ojetbe 1 m? notpebHo 350 g 6oje? (\/3=1 ,73).

MNMoTpebHo je n3pauyHaTh Hajnpe NOBPLIMHY KyTHje Koja Tpeba aa ce oboju.

6-(0,2)'V3

MNoBpwwnHa kyTHjejeP =28 + M=2- — 4 +6-:0,2-0,2=0,4476,P=04476 M
[akne, 3a 6ojere KyTuje 6uhe notpebHo 0,4476 - 350 g = 156,66 g 6oje.
oA -

bazeH obnuka kBagpa gumeHsnja 6 m, 12 m, 2 m Tpeba HanyHUTN BOLOM.

a) Konuko nutapa Boge moxe fia CTaHe y Taj ba3zeH ?
6) Konuka he 6utn ueHa nyrwera 6aseHa, ako 1 m? Boge kowTa 100 guHapa?

a) 3anpemuHa bazeHajeV=ag-b-c=6m-12m-2m=144m?3 Kakoje 1dm?*=1],
V=144 000 dm3= 144 000 | BOAE.
6) LleHa nyrera 6a3eHa je 14 400 guHapa.

e >
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3 kouke 3 x 3 x 3 MBa je yknoHuna no jegHy many Kouky us 4 yrna. 3paudyHaj 3anpe-
MUWHY TaKo fobunjeHor Tena ako je nBuuUa Mane Kouke 2 cm.

pd |
<~

3anpemuHa Mane Kouke je 2 cm -2 cm - 2 cm = 8 cm?, Benuka Kouka nma 27 manmx
KouKkK. Kako je Ba yKnoHUna yetmpu masne Kouke 13 ueTupu yrna, octajy 23 mane
KouKe. 3anpeMnHa gobujeHor Tena je V=23 -8 cm®= 184 cm?.
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N3pauyHaj 3anpemuHy Liene Kyhe Koja je npykasaHa Ha civMyu.

5m

45°

A

10m

3anpemuHa Kyhe ce cacToju U3 3anpeMirHe KBagpa 1 3anpemirHe npase TpocTpaHe
npusme.

3anpemuHa kBagpaje V,=10m-15m-5m=750 m’,

MNpaBa TpocTpaHa Npu3ma BUCKMHE 15 m nMa 3a OCHOBY jeIHaKOKpaKo-NpaBoyrnu
Tpoyrao xunoteHyse 10 m. Ogatne cnefn ga je Kateta npasoyrnor Tpoyrna 5 V2 m.

. a-a
lNoBplunHa OCHOBe Npusme je B = T=25 mZ.

3anpemuHa TaBaHa kyhe je V,=B-H=25-15=375,V,=375m’

akne, 3anpemMmmrHa Kynhe je vV = m- + m- = m-.
p yhe je V=750 m3+375m?=1125m?

%,




3AAALIM

AnymMUHMjyMCKa nnoya je obnuka KBagpa ca usmuama 2 m, 1,5 m, 5 mm. Konuka je

: : )
Maca oBe MN/oye aKo je rycTuHa anymuHujyma p=2,7 —3?
cm

Og reoxha je n3nmMBeH geo mawwunHe y obnunKy npaBunHe TpocTpaHe npusme. OCHOB-
Ha MBULa je 6 cm, a Ay»K1Ha (BMcMHa) Tm (+/3 =1,73). N3pauyHaj macy Tor gena (ryc-
TUHa reoxhap=7,8 ia ).

cm
Tproeay, Towa Tpeba ga TpaHCNOPTYje ABe BPCTe pobe Koja je y KyTujama obnunka
Kouke. MBnue 12 kytuja cy no 0,5 m, a nsmnue 20 kytnja cy no 0,1 m. Ja nm Towa moxe
Te KyTuje da crakyje y caHayk, unje cy nsmue 1,2m, 1,75 m, 0,7 m?

JepaH pagHuk 3a 1 cat muckona 1,2 m? 3emsbe. 3a Koje Bpeme he Taj pagHMK nckonatm
kaHan obnuka ksagpa unje cy msuue 1 m,0,5m, 6 m?

Y akBapujym obnuka KBagpa, uvje AHO uma ctpaHuue 75 cm n 20 cm, Hanasu ce Boga
A0 BuUcKHe 50 cm. 3a Konuko he ce nognhn HNBO BoAe Y akBapujyMy ako Ce Ha HeroBo
[HO CMyCTW KameHa Kouka nsuue 15 cm?

Y akBapujym o6nvKa KBagpa, uvje AHO uma cTpaHuue 75 cm 1 20 cm, a B1UCKHa je
60 cm, Hana3wm ce Bofda [0 BUCUHe 36 cm. AKO ce Ha AIHO akBapujyma cnycTtn 10 kame-
HNX KOLKM MBKLE 5 cm, HNBO BOZE Y akBapujyMy ce nogurHe 3a:

Marbe o 10 cm; 1cm; 12 cm; 15¢cm; npenuhe ce.

3aOpr}KI/I CJTOBO ncnpef tTayHor ogrosopa.

Konnko nutapa Boge cTaHe y japak obnuka npu3sme uunja je OCHOBa jelHaKOKpaKu
Tpanes, a gyxu1Ha 50 m? OcHoBuUe 1 KpaK Tpanesa cy pegoMm 8 m, 6 cm u 52 m.




OumeHsnje ymrne cy 250 mm, 120 mm, 65 mm. Konurko Komaga uurana moxe fa ce
npeBe3e KaMMOHOM HOCUBOCTW 2 TOHE, aKo je ryCTUHa MaTepujana of Kojer je yurna
Hanpas/beHa 1,13 %?

cm
3a orpahuBarbe asopuiiTa je noTpebHo obe3beguTn 500 neteu (facaka) obnmka
kBagpa unje cy nsmue 1,4 m, 10 cm, 1T cm. Konunko 60je je notpebHo 3a 60jere cBux
neteu ako ce ca 1 kg 60je 060ju 44 m? gpBeHe NOBPLIN?

Mapra je 3a cBOj poheHzaH HanpaBuna,TOPTY” Ha CNpaT of KapToHa. TopTa uma Tpu
cnparta, Tako WTo Cy Kouke neuua 20 cm, 12 cm 1 6 cm nopehaHe jegHa Ha gpyry.
Konuko je MapTn Hajmatbe noTpebHo KapToHa 3a npaBrberbe poheHpaHcKe TopTe,
aKo KoLiKama Huje ofcTparbeHa HujefHa cTpaHa?

MaraumnHckn npocTop je obnuka KBagpa BUCKMHE 3 m, AMMeH3uje noga cy 10 m u
8 m. Konuko je notpebHo 60je Kako 61 ce oKpeuno maraumHCKM NPOCTop, ako je 3a
Kpeuerse 10 m? 3uaa notpebHo 11 6oje?

HaTa je Kouka nsnye 12 cm. Cpeguwita nB1La 0CHOBa NPefcTaBrbajy TeMeHa npusme.
Ofpenn NOBPLUNHY W 3anpemMuHy fjobujeHe npusme.
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Ha cnnum je npukasaH nonpeuHu npecek 6akapHe LeBu ayxunHe 9 m. Konvka je maca

OBe LieBW aKo je ryctuHa 6akpa 8,9 ia (+/3 =1,73) 7 (HanomeHa: pe3ynTar 3aoKpyru
Ha AiBe feuvmane.) cm

5cm 5cm

cm 3cm
3cm




3pauyHaj Ha OCHOBY nofaTaka ca C/lmKe NOBPLUMHY IMMEHOT KpoBa Xane.

45°

Y

10m

MpuHa je of kouke nnactennHa nsurue 0,8 dm HanpaBuna KBagap unje cy nsuue 2 cm
n 4 cm. U3pauyHaj ayxnHy Tpehe neuue KBagpa Koju je MipyvHa Hanpaswna.

3a cBor nca Jlyka xenu aa Hanpasu Kyhuuy y o6AnKy KBagpa of ApBeHMX Jacaka.
MerbeHe gumeHsuje kyhuue cy 0,6 m, 0,8 mu 1 m. Ha kyhuum Tpeba ga noctojm oteop
3a Bparta BucuHe 0,6 m n gyxunHe 0,4 m.Jlyka je kynuo gacke no uyeHun og 800 gnHapa
3a jegaH komag. [y»u1Ha gacke je 3 m a wupuHa 0,3 m. [Jacke 3a Kkyhuuy mory ga ce
pexy 1 yknanajy. lMog kyhuue Tpeba ga Oyae nocTaB/beH gackama.

Konuko he gacaka 6utn notpebHo Jlyku aa Hanpasu kKyhuuy?

Konwuko he KowTaTt maTepwmjan 3a npasberbe Kyhuue 3a nca?




Jleo Heke MaLWVHe je N3nMBeH of reoxha 1 0bnunKa je npaBuHe WecTocTpaHe Npusme
13 Koje je,m3BaheHa" wectocTpaHa Nnpu3ma. Mi3pauyHaj macy Tor Aena ako je rycTvHa

9
el (Mepe Ha cnuum cy y LeHTUMeTpuma.)

nveeHor reoxha 8,9

3payyHaj NOBPLUMHY 1 3aNpeMUHy Tena ca CNIMKe Koje je cacTaB/beHO Of jeAHaKnX
KOLKM JyKWHe nauue 6 cm:

/3pauyHaT NOBPLUMHY 1 3aNpeMuHy TeNa ca CNIMKE Koje je CacTaB/bLeHO Of jeHaKMX
KOLIKM JY>KMHe nBmue 5 cm:

ay B




[TpeAAOr 3aAaTaka 3a ACAATHU paA

JeHO TeMe KouKe yaarbeHo je of teHe gnjaroHane 14 cm. M3pauyHaj NOBpLUMHY
KoLIKe.

3pauyHaj NOBPLKNHY N 3aNpeMUHy KoLKe YKja je AnjaroHana jegqHaka gvjaroHanu
KBagpa uvje cy usmue 1 cm,5cmu 7 cm.

N3pauyHaj 3anpemMnHy KOLKe ako je pacTojatbe jeJHOT TeMeHa of cpefuiuTa Hac-
npamHe cTpaHe 86 cm.

KouKa vBuMUe 12 cm npeceyeHa je paBHU KOja cagpu gujaroHany jefHe cTpaHe U
cpepvLUTa fiBejy CycefHWUX NBMLUa HacnpamHe cTpaHe. Ogpefu NoBpLUNHY Npeceka.

PacTojatbe LeHTpa KoLKe oA jeaHe nenue je 8 J2 cm. MN3pauyHaj noBpLUMHY Te KOLKe.

MBuue KBaapa, unja je nosplurHa 112 cm?, ogHoce ce Kao 1: 2 : 4. Ogpean 3anpe-
MWHY TOT KBajpa.

[njaroHane Tpu cTpaHe KBagpa cy m, n u p. Oppean nBuLe KBagpa.

M3pauyHaj 3anpemMnHy KBagpa uuje veunue cy y pasmepn 3 :4: 12, a gnjaroHana je
52 cm.

M3pauyHaj 3anpemurHy KBafpa uunje BMLE CY Y pasmepu m:n:p, a gujaroHana je D.

Ofpeav 3anpeMnHy Keagpa unje Tpu pasinunTe CTpaHe MMajy nosplumHe 12 cm?,
6cm? 18 cm?.

lNoBpLluKnHe Tpu cTpaHe kBadpa cy P, P, n P,. Oppenu 3anpemunHy Tor KBagpa.
Konnko nBumua, TeMeHa, CTpaHa U NpPOCTOPHUX AWjaroHana nma n -ToctpaHa npysmMa?

MoBpLwMHe Tpujy CTpaHa KBajpa, Koje ce cacTajy y NCTOM TEMEHY, O4HOCe Ce Kao
4:3:1.0ppean 3anpemnHy KBagpa ako je erosa NoBpLinHa 64 cm?,

N3pauyHaj NOBPLUMHY KOLKe aKo je teHa AinjaroHana 8 cm.

MN3pauyHaj 36up CBMX Oy»KMHa MBULA KBagpa umja je noepwmHa 924 cm?, a aujaroHana
26 cm.

OcHoBa npase npur3me je pom6 uuja je BUCKMHA 243 emu owrTap yrao 60°. BucuHa
npusme je jenHaka ayoj fnjaroHanu ocHoBe. M3pauyHaj 3anpemMuHy Te npusme.

[wnjaroHana npaBunHe yeTBOpPOCTPaHe npusme je 12 cm 1 ca 6BOYHOM CTPaHOM Npur3me
3aknana yrao op 30°. Ogpean 3anpeMnHy Te npusme.

OMoTau npm3me unja je oCHOBa poMb, Mma noBpLKnHy 1 560 cm? Oapean NOBPLUUHY
1 3anNpemMyrHy Npu3mMe ako je Marba AnjaroHana pombda 10 cm, a usmya 13 cm.

OcHoBa YeTBOpOCTPAaHe Mpu3Me je jefHaKoKpaKkKM Tpanes unje cy ocHosuue 10 cm u
4cm, a Kpak 5 cm. i3pauyHaj NOBPLUMHY 1 3anpeMrHY Te MPpU3mMe ako je theHa BUCUHA
jeiHaKa cpefit0j NMHWjK Tpanesa.




YeTBOpOCTpaHa npusma srcrHe 10 cm 1ma 3a OCHOBY NpaBoyrnn Tpanes unje cy
OCHOBMLE 6 cm 1 8 cm m owrTap yrao 45°. 3pauyHaj 3anpeMnHy Te npusme.

bouHa neuya npasor napanenenunega je 10 cm, nenue ocHoBe cy 11 cmmn 23 cm, a
OfHOC AnjaroHana ocHoBe 2 : 3. Ogpean NoBpLUKMHe AWjarOHanHMX npeceka.

OcHoBHe 1BMLe NpaBor Napanenenuneaacy 3cmu5cm, a jefHa AnjaroHana ocCHoBe
je 4 cm. M3pauyHaj 3anpeMuHy napanenenunega ako ce 3Ha [a mMamba gujaroHana
obpasyje ca paBHM OCHOBe yrao of 60°.

Marn anjaroHanHu npecek npaBuiHe WecToCcTpaHe Npu3me je KBajpar, a nospLun-
Ha Beher gujaroHanHor npeceka je 3243 cm2 N3pauyHaj NnoOBpLWNHY W 3anpeMrnHy
npusme.

Onpean NOBPLUNHY U 3anNpeMUHY MPK3Me, Koja y OCHOBW Ma jeIHaKOKpaKmM TPoyrao,
unjn je KpaK4\/§ cm, a yrao Ha ocHosunuu 30°. BucnHa e nprsme je 8 cm.

OcHoBa npaBse Npusme je jefHakoOKpaKo-Npasoyrfin Tpoyrao ca Katetama 8 cm.
Hajseha 6ouHa cTpaHa npusme je kBagpart. i3pauyHaj NoBpLUKHY Te Npusme.

OcHoBa npaBe NpuU3me je NpasBoyrnun TPoyrao nospLunHe 9 \/5 cm?m owTpor yrna 30°.
MospwunHa Hajsehe BouHe cTpaHe je 8 cm. Oppenn 3anpeMrHy Te Npusme.

PaBaH cafipku NBMLY jeIHE OCHOBE W H0j HACMPaMHy MBWLY JpYre OCHOBE NpaBUITHE
LIeCTOCTPaHe NpU3Me Ymje Cy CBe MBMLE AyXKMHe a. /13pauyHaj NOBpLUNHY TOT Mpeceka.

Y npaBWIHOj TPOCTPaHOj NPM3MK KPO3 MBULY AOHE OCHOBE 1 CpeanLuTe HacrpamHe
60OUHe MBULE KOHCTPYMCaHa je paBaH Koja rpaan ca paBHU ocHoBe yrao og 60°. Moep-

lW1Ha fobujeHor npeceka je 16 J3ema. 3pauyHaj noBpLUNHY W 3anpeMuHy Te NpusMe.

lMpecek npaeunHe TpocTpaHe npusme ABCA B,C, i paBHU Koja CafpKin O0UHY MBHLY
AA, n cpeanwiTa ocHoBHUX MBKMUa BC v B,C, je KBagpat umja je nospwmnHa 100 cm?,
3pauyHaj noBpLIKHY Te npr3me.

3pauyHaj 3anpemMurHy NpaBUIHe OCMOCTPAHEe NpU3Me Unjy je HajeeRn gujaroHanHn
npecek KBagpat nospwrHe 144 cm?,

3pauyHaj 3anpemnHy npaBuiHe BaHaeCTOCTPaHe Npu3me umju je Hajsehu gujaro-
HanHW Npecek KBagpaT NoBpLWMHe 256 cm?.

OcHoBa npu3me je napanenorpam ymje cy ctpaHuue 10cmn 82 cm, a owTap yrao
45°. AKO je BUCWHa Npu3me 5 cm, n3pauyHaj tbeHy NospLUKHY.

MoBpLlKrHe HOYHKMX CTpaHa Npase TpocTpaHe npusme cy 64 cm?, 80 cm? n 48 cm?.
AKo je BUCMHa npu3me 16 cm, n3pauyHaj 3anpemuHy Te npusme.




- Tiutaauue

Moxe nn npru3amMa ia MiMa YeTupu TemeHa?

Moxe nv npuama ga uma net cTpaHa?

BouHe cTpaHe NpaBe Npu3mMe Cy yBeK NofyAapHW NpaBoyraoHnLu.

[la nn BucrHa npusme moxe 6utn Beha op aykmHe
OCHOBHe nsuye?

Ha nn noctoju npaBwnHa 4BoCTpaHa npusma’

Y OCHOBM NpaBuWIHe TPOCTPaHe NpKU3me je NpaBoYrv TPOYrao.

Y OCHOBM NpaBWITHe YeTBOPOCTPaHe Npr3Mme je KBajpar.

Ha nu noctoju npaBunHa jeAHaKOMBUYHA LWeCTOCTpaHa npusma’?

[mnjaroHanHn npecek NpaBWIHE UETBOPOCTAHE Npu3Me je
MpPaBOYraoHNK.

MoBpLUMHa OMOTaYa nNprame Moxe 61TV jeaHaka 36Mpy NOBPLUVHa
OCHOBa Mpusme.

MoBpLUMHA 1 3aNpeM1Ha NpKr3Me Mory UMaTu NCTy 6pojesHy
BPeAHOCT ca PasnnunTUM MEPHUM jeMHULAMA.
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TTpeAnor Tecta 3HaHea §Y«

1. AKO je noBpLUKHa jefHe BoYHe cTpaHe Kouke 49 cm?, KonurKa je eHa 3anpemuHa’?

(A) 294 cm? (E) 196 cm? (B) 343 cm? (') 68 cm? (1) 136 cm?
2. QnjaroHana kBagpa je 13 cm, a ocHoBHe nBuUe cy 3 cm 1 4 cm. lNMoBplwnHa KBagpa je:

(A) 192 cm? (5) 96 cm? (B) 144 cm? () 118 cm? (1) 92cm?

2. InjaroHana 60uHe cTpaHe NnpaBuUnHe TPOCTPaHe NPU3Me OCHOBHE UBMLEe 4 Cm U BUCKUHE
4-/3cm, je:

(A)dcm (B5)12cm (BE)9cm (rr8cm ()16 cm

4. 3anpemuHa npaBWIHe YeTBOPOCTPaHe NPU3Me Uuja je OCHOBHA MBMLa 3 CM 1 NOBPLUIMHA
150 cm?, je:

(A) 120 cm? (E) 98 cm? (B)34cm? (150 cm? (1) 99 cm?

5.MoBplwKrHa jeaHe 6ouHe CTpaHe NpaBuUiHe WecTocTpaHe npusme je 120 cm?, a ogHoc
OCHOBHe nBKLe 1 BUCKHE je 3 : 5. [1oBpLINHA OBe Npu3Me je:

(A) 108+/3 cm? (B) (216 /3 + 720) cm?
(B) (54/3 + 720) cm? (') 828+/3 cm? (]1) 828 cm?

6. OcHOBa npase TpoCTpaHe NpU3Me je NpaBoyry TPOyrao ca kKatetama 6 cm 1 8 cm. AKo
je BUCKHa npu3Me jefHaKa XMNOTeHY3M OCHOBe, OHJ1a je MOBPLUHa OMOTaya npusme:

(A) 240 cm? (5)170 cm? (B) 340 cm? (I') 680 cm? (1) 136 cm?

7.0OcHoBa npaBe TpocTpaHe Npu3Me je jedHaKoKpaKu TPoyrao umja je ocHoBuua 8 cm u
Kpak 5 cm. BucrHa nprsme jefHaka je BUCMHN OCHOBE KOja OfjroBapa OCHOBULM TpOYITa.
3anpemMumnHa oBe Npusme je:

(A)18 cm? (B)72cm? (B)36cm? (I 68cm? (1)136 cm?

8. [ly»ka gujaroHana npaBuiHe LWecTocTpaHe npru3sme je 16 cm v ca paBHU OCHOBe 0Opasyje
yrao of 60°. 3anpemMunHa oBe nNpusme je:

(A)576~/3cm3  (B) 192 cm? (B) 96 cm3 (1) 192+/3 cm?® (1) 576 cm?



[TIpeANOr KOHTPOAHe BeXkbe

N3pauyHaj anjaroHany npasuniHe YeTBOPOCTPaHe Npr3me ako je frjaroHana oCHo- 12
Be 8 cm v BUCKMHa npu3sme 15 cm.
MN3pauyHaj NnoBpLUKHY AMjarOHanHor npeceka npasuiiHe yeTsopocTpaHe npusme 16
aKo je obum ocHoBe 16 cm 1 BUCKHa npu3me 12 cm.
M3pauyHaj ob1M Marber AnjaroHanHor npeceka npasuiHe WeCcTocTpaHe Npu3me 20
unja je 6bouHa cTpaHa obuma 30 cm, a oCHOBHa 1 604Ha MBKLA CY y pasmepn 2 : 3.
N3pauyHaj noBpLUINHY 1 3anpemMuHy Kouke nsuue 10 cm. 12
M3pauyHaj noBpwWHY AnjaroHanHor npeceka KBagpa unje cy nsmue 3 cm, 4 cm, 16
10 cm.
Pactojarbe LeHTpa KouKe of jefHOT TeMeHa je VZem. 3pauyHaj noBplIMHY Te 20
KoLKe.
N3pauyHaj noBpLUMHY OMOTauYa NpaBuiHe LWeCTOCTPaHe NpK3Me ako je OCHOBHA 12
nerya 10 cm, a 06um jegHe 6ouHe cTpaHe 50 cm.
N3pauyHaj NoBpLUMHY NpaBWUIHe TPOCTPaHE NPU3Me aKo je NMOoBPLUINHA OCHOBe 16
36\/§cm2, a BuUcKHa 10 cm.
MN3pauyHaj noBpLUMHY NpaBUIHe YeTBOPOCTPaHe NpuU3Me ako je NoBpLUKNHa jegHe
6ouHe cTpaHe 36 V3 cm?a AvnjaroHana 6ouHe cTpaHe ca OCHOBHOM MBHLIOM 06- 20
pasyje yrao o 60°.
MN3pauyHaj 3anpeMnHy npaBunHe TPOCTPaHe Npur3Me ako je OCHOBHa MBMua 12 cm, 12
a BncuHa 4,5 cm.
PazBujeHn omoTau npaBuWHe WeCToCTpaHe Npu3me je KBagpaT NoBpLmHe 576 cm?, 16
MN3pauyHaj 3anpemMunHy Te npusme.
WN3pauyHaj 3anpeminHy npaBuiHe YeTBOPOCTPaHe NpM3me ako je OCHOBHa MsuLa 20
10 cm, a NoBpLHa OoMOTaua je jefHaka TpehuHM NoBpLIMHE NpU3Me.
M Konuko nutapa Bofe MoXe fga cTaHe y 6aseH gumeHsnja 20 m, 18 mun 2 m? 12
Mnoua obnuka kBagpa veuua 2 m, 1,5 m, 5 mm nsnueeHa je og reoxha. Konuka je
16
Maca oBe nioye aKo je ryctnHa reoxha p =7,8 9 57
cm
Lllkonckm 6a3eH obnuka KBagpa je gyrayak 8 m, wmnpok 5 m, aybuHe 2 m. Ceake
LKOJICKE FOANHE JoMap HanyHN BOAOM ceflam ocMWHa ba3eHa. 3a ogpKaBatrbe uu-
cTohe y 6a3eHy gomap KopucTu Tabnete xnopa. Npema ynyTcTsy, oH Tpeba fga Ha 20
Bl 5 000 | Boge cTaBu 2 TabneTe xnopa jefHoM vy TOKY Mecela. JeiHa TabneTa xnopa
KowTa 270 guHapa. Konuko he wkona fa nnatu 3a notpebHe TabneTe y TOKY jegHor
meceua?
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CAMHHOCT

1.a)1:4;6)1:20;B)20:7;1)200:1. 2. 6); 1); B).

3.a) na; 6) na; B) He; r) He; O) Aa.

4.a)d=11;6)c=9;B) b=14.5.78 km. 6. 96 mm.

7.10mmu 7mm. 8. 6 400 m2.

9.p0a.10.8a,d=39cm. 11. He.

12.a)AB pa, AC na; 6) AB pa, AC He; B) AB pa, AC pa;
r) AB He, AC He; p) AB He, AC He; e) AB He, AC pa.

13. pa. 14. He. 15. ga. 16. He.

17.a)x=10cm,y=20cm;6) x=12cm,y=10cm;
B)x=64cm,y=9cm;r)x=12cm,y=15cm;
B)x=8cm,y=125cm;e)x=12cm,y=10cm;
W) x=15cm, y=50 cm.

18.5T=6m, TR=3m,PR=9m.

19.KX=2cm, KM=8cm. 20. CE=9cm, DE=4,5 cm.

21.PB=10m,PS=6m.

22,CN=8cm,BM=10cm,AC=12cm,AB=15cm.

23.0A,=75cm, 0B =6cm, BB, =9 cm,

A1A2= 2,5cm, A2A4= 11,25 cm, 8384= 7,5 cm.
24.CC =64cm,5C, =9,6 cm, B .C =3,6 cm,

AA1 =1,6cm, SA1 =24cm, A1B] =8,4cm.
25.CD=12cm,DE=11,52cm. 26. DE=3 cm.
27.Mornepaj npumep 1 n3 nekuuje 1.3.

28. Mcto Kao npeTxofHu 3afjaTakK.
29. Mornepaj npumep 2 13 nekuuje 1.3.
30. Mcto Kao npeTxofHu 3afjaTak.

31. MopennTi By a Ha 5 flefloBa 1 KOHCTPYMCaTH

. 3a 3a
Tpoyrao uuje cy cTpaHule a, —u -

32. Mogenunti gy b Ha 7 genoea 1 KOHCTpyMcaTK
TPOyrao uuje cy cTpaHule > bub.
33. Mopenuti Oy x Ha 7 [eNOBRa 1 KOHCTPYWUCaTu
NpaBoyrnIu1 TPOYrao uuje cy KateTe 7X " 57){
34. Mopennti Oy p Ha 7 fenoBa 1 KOHCTPYMCaTh
- 3p2p 2p
Tpoyrao uuje cy cTpaHuLe g 7 =

35.Mopenntn oy mHa 11 genosa u
KOHCTpYMCaTN TPOYrao unje cy cTpaHuLe
2m sm , 4m
1 11 1N

36. MopgennTn oy x Ha 6 fenoBa N KOHCTpYMCcaTK
NpPaBoyraoHWK uuje cy cycefjHe cTpaHuLe
2, X

6 6
37.MNogenntu gy mHa 4 gena 1 KoHCTpyuncaTtu

. . m 3m
pomb unje cy anjaroHane 7 " e Moxxemo
KOHCTPYMCATW 1 MPaBOYTaoHWK uuje cy

m 3m
cycefHe cTpaHuLe Z 1] 2 na he cpeguwra

CTpaHM1LIa OBOT NPaBoyraoHWKa 6UTK TeMeHa
TpaeHor pomba.

28. MNMopgenntn Ay p Ha 5 fenoBa, KOHCTpyMcaTy
jeaHakocTpaHuyaH AED Tpoyrao cTpaHuue %

1 3aTUM KOHCTpyuncatn Tpane3 ABCD.

A P E P

29.a) Mponopuujy a: x = b: c MOXkeMOo 3anmcaTi
M Kao b:c=a:x 1 3aTUM NOCTYNNTU Kao y
npumepy 4 13 nekyuje 1.3.
6) Nponopuujy x:a=b:cmoxeMo 3an1caTn
M Kao ¢:b=a:x13aTum NOCTYMNUTU Kao y
npumepy 4 13 nekuuje 1.3.
40. a) Jy» a KOHCTpYWCaTW Kao XMNOTeHYy3y
npaBoyrnor Tpoyrna uvje cy karete 3cmu 2
CM W 3aTUM NOCTYNUTK Kao y Npumepy 4 n3
nekunje 1.3.
6) Mornepaj nprmep nog a) y NpeTXoAHOM
3apaTKy.

41.11n6,2n4n7,31n5.42. ga.43. He. 44, 102°.

45.p0a.46.0a.47. AC=15cm, AB'=28 cm.

48.KN=54, MN=9,PQ=7,2,QR=8.

49, CBaka of cTpaHuua Tpoyrna PQR je cpefia
nunHWja ogroeapajyhe ctpaHuue Tpoyrna ABC,
ofjakne ciegu aa je k=0,5.

50.PQ=24cm, QR =42 cm, PR=48 cm.

51.PQ=20cm,PR=37,5cm, QR=425 cm.

52.39cmun 65 cm.

53.a=8cm,b=5cm,a’ =28 cm, b’ =17,5cm.

54.a=12cm,b=20cm,a =33 cm, b’ =55 cm.

55.11M6,21531n7,41n8.56.13 m.57.210cm.

58. da, no ctaBy YY. 59. [la, no craBy CYC.

60.BD=66cm.61. He.

62.A5=18cm,SC=8cm.
63.a)CD=21cm;6)DM=15cm;B)AB=72 cm;
r)BM=27 cm,DM =15 cm.

64.a) < PQA = < DQC (yHaKpCHW yrnoen),
<L QAP = <L QCD (yrnoew ca napanenHum
Kpaumma), na cy Tpoyrnosn APQ 1 CDQ cnnyHu
no ctaBy ¥YY; 6) AP=15cm, DQ =16 cm.

65.BD=28cm.

66. <L QAS= <L CAP, L 50A=<LAPC=90° nacy
Tpoyrnosu AQS n APC CnvuyHK No cTaey Y.



67.U3AA'=8cmuSA"=r=3 cmcnegn AS=5cm, a
13 npagoyrnor Tpoyrna AQS nobujamo aa je
AQ =4 cm (Bugu cnnky). Tpoyrnoeu AQS n AAC
CY CUYHW (Mornefaj NpeTXofHN 3afaTak),
opakne jeAQ:AA'=SQ:ACAC=6cm, naje
BC=12cm, AB=AC=10cmu O,mf 32am.

A

B A c

68.a) CnmuHm cy no ctary YY jep je <CBCB = <LACA”
n < CBB= <X AAC=909° 6) c1uHK Cy NO CTaBy
YY jep je <BA'H=<<HBA=90° n<AHB=<AHB
(yHakpcHu yrnosu); B) AA'=20 cm;r) AB'=7,5 cm.

69.0,,,=384cm. 70.P_,,.= 46,08 cm?,

71.0,,.,=184cm.

72.a)h=15cm,g=11,25cm, b=1875cm;
6)b=15cm,p=16cm,a=20cm;
B)h=6m,a=10m,b=75m;r)g=18cm,
p=32cm,a=40cm; g)p=3,6cm,qg=6,4cm,
b=8cm; hlh=144cm,p=108cm,g=19,2 cm.

73.0:8\/Ecm,b:12\/ﬁcm.

74.12cmn 16 cm. 75. AC=30cm, BD=28,8 cm.

76. AB=AD =4+13cm, BC=CD =6:/13cm,

77.B=25cm,P=300cm? 78.16 cm 1 20 cm.

79.0,. . =70cm, P, =300 cm?. 80. BC = 4+/3cm.

ABCD * " ABCD

PeuleHa 3aAataka 3a A0AATHU paa

1. Ha nonynpagoj Op koHcTpynwmnmo Tauke A n C,
Tako pga je OA=1cm u AC=a, a Ha NoNynpasoj
Oq Tauky B, Tako pga je OB =b. Kpo3 Tauky C
KOHCTPYMLUMMO NpaBy s Koja je NnapasienHa
npaeoj AB. [TpeceuHy Tauky npaee s 1 noaynpaee

Og o3Haummo ca D. Ha ocHoBy Tanecoee

. 0A AC 1 a
Teopeme cneau ja je — =——, OfIHOCHO — = —,

0B~ BD b x
na je gy BD TpaxkeHe ay»KunHe x =a- b.

2. Vickopucti npeTxofHu 3adaTak.

3. Moeyunmo TeTuRy BP. Yrnoemn < BCPn <C BQP
cy jegHakwn 6 Kao nepudepujckn Hag UCTOM
TeTVBOM (BWAW CNNKY). Caila TBPAMMO Aa cy
Tpoyrnoeun ACP n AQB cnnuHu no ctaey YY
(yrao A um je 3ajegHNuKK), Na cy ogropapajyhe

AP

, AC
CTpaHWUe NponopuyoHanHe, 7). Ba —=——,
paHuLe nporopu j 20" 28

Kako je AB=A0 - 0B n AC=A0 + OC, pobujamo
16 8
aje — =—, ogHocHo AQ = 12 cm. KoHauHo,
Aa) 20 6 a

Kako je PQ=AQ- AP, cneav na je PQ=4cm.

4. Nosyuumo TeTUay BT M o3HAUMMOE yrao <I BTA =6.
Kako je OT | AT, Tagaje <X OTB=90°"-6,
Tpoyrao OTE je jeaHakokpakwn (OT = 0B), na je
W X TBO = 90°- 8 (MW CNKKy). 36mp
YHYTpalWex yrnoea y Tpoyrny OTE je 1807,
ofakne cnegw fa je <X BOT = 26,
¥rao < BOT je UeHTpanHw, a < BCT
nepudepujckn yrao Hag TeTeom BT, na je
<L BCT =0. fakne, L BTA= < BCT=6,nacy
Tpoyrnoeu ABT n ATC cnnuHwn no ctary YY (yrao
y TeMeHy A UM je 3ajeH1uKK). V3 canyHocTn
OBUWX TPOYrNoBa cneamn u NPonopLuoHaiHocT
oproeapajyhux ctpaHuLa, ofakne cneam
AB = E, na poburjamo aa je AC=16 cm. Capaje
AT AC
npeuHuk Kkpyra BC=AC-AB=12 cm, ogakne je
NoNyNpeuHuK Kpyra r =6 cm.
T

5. LA=<LB=72°, L (C=36"

6. LA=-<CLB=36° XL C=108e.

7.TMornepnaj pewekse 67. 3aaaTKa.

8. AKo je KoedULMjeHT CIMYHOCTY TpoyrnoBa ABC
ABC jepHak k, Tapaje AB=k-AB'nh =k-h.
MHoOXeHem NeBUX N @CHUX CTPaHa, nocne
kpaher pauyHa, aobujamo pajek = V2.

9.Mornepaj npumep 2 13 nekuynje 1.6.

12.18,75cmm 25 cm.



TTMTanuLe - pelleHa: TTpeAAOr KOHTPOAHE BeXXKbe - pelleHa:

1.p0a. 2. He. 3. fa. 4. He. 5. pa. 6. He. 7. He. 8. He. 1.1. Mornegaj npumep 2 n3 nexkuuje 1.3. (NprmeHa

9.He. 10. ga. Tanecose Teopeme y KOHCTpyKUKWjama). 1.2. 36 cm.

1.231cm. 2.1 30cm. 2.2 OASC= 48 cm, Om= 32cm.

2.3, AXA=<AB=729 <L (C=36°3.1.15m. 3.2.2: 3.

1.B.2.5.3.[.4.1.5.b5.6.5.7. A. 8. A. 3.2.16cm%4.1.150cm% 4.2. 0=60cm, P=150 cm?.
4.3.0=300cm, P=3750cm?

TIpeAAOr TeCTa 3HaHa - peleHha:

TAYKA, TTPABA, PABAH

1.MEp;Nep;Qep. 13. c .8
2. B
. D .
Aas
A

/ o a5

a ’C
6 . [ B

4. YkynaH 6poj Tauaka Ha jaTum npaBama je 8, u3 ——;z'__ . ',?_,
& —

uera cneau Aa je ykynat 6poj gyxu 87 =28.
5.17.6.20.7.28. 2
8.Tauke A, B, Cu D cy Ha jefHOj NpaBoj, a Tauke E
1 F BaH Te Npage. Taga je 6poj npaBumx

15. a) Hucy KonvHeapHe; 6) BaH Te npaee;
B) Npage; r) napanenHe.
16.a)B,C G, F;, 6)A, D EH. 17.a),1).

4-2+1+1=10. 18.10. S
19.7. A
N \L.?/c D o/
¢
% ASB
E 20. 20.

21. Hajsehu 6poj pagHu je ogpeheH oBUM CKyrom
npaewnx; Nnpaee g, b u ¢ npunapajy Tpuma

5.2)21;6)66:8) " (7~
’ ' ' 2 Pa3IMUNTUM PaBHUMA

10. Heka cy Tauke A, A, ... A, Ha jeiHOj NPaBoj, (@,(a,b), a,(a, ), a,(b, c)). Aakne, ykyrnHo 3
aTauke A A ..A, BaHTenpage. Hajerwe paFHM-
MpaBWX OBMM CKYNom Tauaka je ogpeheHo 22. ——— 6 paBHM.
Kapa mehy Taukama A A, . A, Henocroje 23.8.
TpW Tauke Ha jeAHOj Npaeoj. Takohe, HU MO fiIBe 24, D C D C
1 1 1 —— |
Tauke 13 OBOI CKYMa HUCY Ha jefHOj MpaBoj ca A > ALl
1~ ~_ |B 1
Ma Kojom Taukom A, A, ... A, . Taja je ogpeheHo T k! !
10- 10 = 100 npaBux (CBaKa Tauka 13 apyror p D % C | ~D_— - TBi C
CKyrna ca CBakoM Taukom M3 NpBor cKyra). a) 6)
10-9 D ___G D, C,
3atnm: —— — 45 npaBux je ogpebheHo A 2 A T= A
2 1 1
Tauykama camo gpyror ckyna. M jow 1 npaea Ha : '
- S D --—"7C DT =< C
Kojoj cy Tauke A, A, ... A, . [lakne, ykynHo 146 A B A B
B) r)
-, :l;)aswx. D C D, c
- . A A =~ _ B

12.21. L B, U ~ B




25.12.
26. .C D
(a =—"b
“/'A/-'B/.E/'

27.
29,

6). 28. a).
a) P(AA).p,(B.B,). p;(C.C,);
6) Pi(B.C).p,(A,C).p;(C.D).p,4(C,.D,),

Ps(B,,C,).ps (A C);

B) py(D1.C).p; (B,/C,).ps (B.C).p4 (C.D),
By (ACHBLAC).B, (A€ A,C)
) 5 (AD) P, (40,55 (4,82, (AB),

Ps(B.D,).ps (D,B,),p, (8.D),py (B,.D,),

Py (A.D,).pyo (D, A).py (AB,). Py (B.A),

Mpage a u ¢ cy VK1 napanenHe, Unu ce cexy.

r

30.
31. MNpage a U ¢ mory 6UTK NapanesnHe, Mory ce
ceh 1 Mory 6T MUMOMNasHe.

4,33.9,

Hajeuwe 4 - 3 = 12 npeceyHunx Tauaka.
P(AD).py(A,D,),ps(A,B,).p,(AB).ps (B,D,),

32,
34,

35.

Pe (D,B,),p, (B,D),ps(B,,D,),pg(A,D,),p,O(D,A),

pII(A’B1)'p12(B'AI)-

MwumownnazHe.

a) Moknanajy ce; 6) ceky ce;

B) NN Cy NapanenHe, Wau ¢y MUMOWNasHe.

6);r).

a) p,(A.D),p,(B.C).p;(B,,C,);

6) p,(AA).p,(D.D,).p,(AB).p,(C.D),
p,(D.C).pe(AB);

B) P1(A A1) P, (D Dl) p; (A,D1),p4(A,C1),
ps(AwCI)! ﬁ( 1 ,),P,(D,BJ,PS(D”B‘)}

36.
37.

38.
39.

r) p1(D,C),p2 (C'Cl)lp3 (D,,C]),p4(D,D1),
40. a,(p, 1), a,(g, 1), a,(p, A), &,(q, B).
41.6.
42.5.

44,

45.
47.

48,
49,

50.
53.
54.

55.
56.

57.

58.

59.

60.

a) Ceky ce; 6) napanenHa; B) Ceky ce;

r) napanenHa; p) ceky ce.

a)l;6)|;B)C;r) L.46.6).

Mpage a n b mory 6Utn NapanesiHe, UNKu Mory

OUTN MUMOWMNIa3He.

<CSM = 90°,

W3 AD L« cnegn AD | AB,AD 1 AC.

W3 AD = AD,DB = DC,<DAB = <:DAC = 90°,
W3 nopypapHocTh cneamn AB = AC, wTo je
Tpebano n gokazatn.

12cm.51.a) 10cm; 6) 5cm. 52. 5 cm.
a)5cm; 6) 2,5cm.

Heka je a = AB cTpaHWUa jefHaKOCTpaHUUYHOr

3
Tpoyrna ABC, Tagacy OA=0B=0C = aJ_

nosynpeyHnLK onncaHe KpyHuLe oKo Tpoyrna
ABC. W3 npaeoyrnor Tpoyrna MOC cnegn

OM? = MC? — CO?, nakne OM = 20‘/_

OM=6~2cm.,

PaBHu a, 3 1 y cy melycobHo napanenHe, paBaH
d je opToroHanHa Ha &, S 11 y.

MpaBe a n b mory 6uTK NapanenHe unu
MUMOWa3sHe.

Mpage a n b mory 6UTK NapanenHe 1Unu
MUMOWMa3He, NN MOTY L3 ce CeKy.

AKo npaBa m HWje y paBHU «, TauHW cy a) u ).
AKo je NnpaBa my paeHu «, Taga Mory 6utn
TayHW CBW OiFOBOPMW.

PaBHM a 1 f MOry 61T NapanenHe, Uan ce mory
cehn.




61.a) Ceky ce; 6) napanenHe cy; B) OpTOroHasHe.

62.a,(ABCDwna,(A,B,C,D);
B, (ADD,A)npB (B CC,B);
y, A B A.B)ny, (BCC,B).

63. a) Tauka; 6) Tauka Unn Jy*.

64. a) [y je opToroHasnHa Ha NpPojeKLWjcKy paBaH.
©) Ay je napanenHa ca NpojeKkLnjCKoM paBHU.

B) [ly je Koca npema npojekynjckoj paBHN.
65. Mpojekunje Ape jegHake 1 NapanenHe gy*un Ha
paBaH cy fiBe jefiHaKe W NapanenHe oy*u, ise
Tauke WNW jefiHa oy».
66.a) B; 6) A; B) A; 1) AB.
67.12cm. 68.17 cm. 69. 6+/3cm.
70.a) 5¢cm. 6) 2ﬂcm. 71.9ecm.72.13 cm.
73.BB’=15cmunn BB'=5 cm.
74.6).75.a),1). 76.a) n 6).
77.a) MP =24 cm; 6) MP =12V2cm;
B) MP = 4J§cm.

78.a) MN =12 cm; 6) 6+/2 cm; B) 4+/3cm.

79. MM'=10cm, NN' = 6cm. Tpoyrnosu PM'M
n PN'N cy jegHakokpaKko-npaBoyrnu,
na cnepu aaje PM' = MM'=10cmu
N'P =NN'=6cm. OpToroHanHa npojekupja
M'N'=PM'+N'P=10+6=16cm, a

MN =16+2 cm.
M p
N fos /e
. T

80.a) AB=16cm,A'B’ =8+y/3cm;
6) AB=8y2cm,A'B'=8cm :

83
R

16+/3
B) AB= TJ_ cm,A'B" =

81.Tauke A'n B’ cy, pefiomM, opTOroHanHe
npojexkunje Tauaka A n B Ha npojeKunjcKy paBaH.
YetBOpoyrao B'BAA’ je npaeoyrnu Tpanes unje
cy ocHoBuUe BB'=29 cm n AA’= 17 cm. Heka
je Tauka 5’ opToroHanHa npojekLnja Tauke S Ha
pasaH. [y S5’ je cpefdrba nuHKWja Tpanesa:

_AA'+BB"  29cm+17cm

Y =23 cm.

2 2
82.55=6cm. 83. CIC’= 3cm,P=6cm?.

85. BC'=4v2cm,P =162 cm’.
86. Kouka.
87.MNoepL je cacTaB/beHa of TPOYr10Ba, Ma
8 cTpaHa, 12 uBnua n 6 TemeHa.
£8. 12 TemeHa, 18 uBnua 1 8 cTpaHa.
89, 24 TemeHa, 14 cTpaHa, 36 nBMLA.
90. 0). 91. Mpew, gpyru, Tpehn 1 YeTBPTU Neyar.
92.B).93.a).

PelleHsa 3aAaTaka 3a AOAATHU paa

1. Hajmame 1, Hajpuwe 45. 2, 21,
3. a) Moxe; 6) Mmoxe.

v K

B) He MoXe, napoBMMa AaTUX Tayaka HajBuLIe je
ofpebheHo 10 npaeux.
4.16.5.11.




6. a) MapoBKMa OBMX Tauaka je ogpeheHo Hajmatrbe
11 npaBux Kafa ABa Napa Tauyaka ogpehyjy
MpeuHuK.

6) MapoBrmMa oBK1X Tauaka je ogpeheHo HajBuwe
15 npaBux KaJa He NOCTOjM Nap Tayaka Koju
ofpehyje npeuHuk.

n-(n—1)-(n—2
7.a)35;6) 120; B) (g()
8.210 npaeunx, 1 330 pagHu.

9. a) Moxe (Bnan cnuky); 6) He MoXe; B) HE MOXE;
r) MoXe (BUAW CNWKY); B) He MoXe.

o /ﬂ.

10.12.11.36.,12.11-5+2=57.13.11.

14. Hajmarbe 3 paBHW, HajBrWwe 8 paBHW.

15. Hajmarse 1 paBaH, HajeuLLe 21 paBaH.

16. beckoHauHo. 17. 20.

18. a) Moryhe; 6) moryhe; B) Mmoryhe ako ¢ He
npvnaga paeHu ogpeheHom npasama a u b.

19. p,(A.B).p,(A",B'),p,(D".C").

20. p,(A.D).p,(8.C).p,(C.C").p.(D,D").

AMHEAPHE JEAHAYUHE N HEJEAHAHUHE 3.

a) JegHakocT 16:2 =11 -3 = 8 je 6pojeBHa.
6) JegHakocT 10 - 3a =1 je jegHaunHa.

B) JegHakocT 81 = 5% + 55 = B0 HKje TauHa.

r) JegHakocT 10-8 =200: 20 + 70 = 80 je TauHa.
[obujajy ce HymepLruKe jegHaKocTK
12:4=9-6=3njegHaunHe 3y-15=12:4n
3y-15=9-6.

a)17-4-3=5,6)7b+8=9.

Tpu; 4c-9=3¢c+12,4c-9=6-11
m3c+12=6-11c

Camo 6poj 1,jepje5-1-9=2-1-6=-4.

21.12.
22.a) Moxe, ako gy AB npunaga npaeoj p Koja
rpagm yrao « ca npojekLjcKom paBHU.
6) Moxe, ako ay» AB npunaga npaeoj p
napanenHoj NPojeKkLKnjCKoj paBHH.
B) He moxe.

23. Yrao n3Hocun 30°. TpaxkeHu yrao He 3aBuUcK
O/l NonoXaja Kpajeea Ayxu Yy OfiHOCY Ha
npojeKkynjcKy paBaH.

24. /2.25.30° 26.5 cm.

A TutanmLe - pellerba:

1.0a. 2. He. 3, He. 4. He. 5. fa. 6. He. 7. ga. 8. He.
9.He. 10.He. 11. ga.

TTpeAAOr TeCTa 3HaHa - pelleHha:

1.A.2.B.3.0.4.B.5.A.6.b6.7.T.8.B.

TTpeAAOr KOHTPOAHE BeXXbe - pellersa:

2.1.15.2.2.14.2.3.12.

2.4.a) AB,CD,BB',CC’; 6) AD,A'D',B'C’;

B) A'B',C'D',AA’,DD".

2.5. MeT Tauaka oapehyjy jenHy paBaH, YKONMUKO
CBe TauKe nNpunagajy Toj paBHu. Hajeuwe je
oapebheHo 10 paBHK, YKONMKO HUjegHa of
4 Tauke He NpUNagajy jefHoj paBHM.

2.6.7.

2.7.a)a(C,C", D', D);

6)a(A D,D', A'),a(B,C,C',B'),a[AB,C,D),
afAB.C', D).
2.8.8.2.9.15.2.10.AB'=7cm. 2.11. AB’=12cm.

2.11. a=60°

2y -4=10.
JegHakocT je 7 - 5 = 2. Heke og moryhnx
jeqHaunHacy 5+x=7,2(x-5)=7,7(x+2) =5.
Heke op moryhux jegHaunHa cy: 2 - (x - 3) + x =4,
2:x-3+x)=4,2-x-3)+x=4.
TpaxeHa jegHaunHajen+(n+1)+(n+2)=39n
MMa jeHY HenosHary.
TpaskeHa jegHaurHa je 2(a + b) = 24 v Uma gBe
HenozHaTe.
JegHaunHe x + 3 =xn 2y = 2(y + 1) Hemajy

peletba.
a)2m=1;6)m+6=0.




JepHaunHe X+ x =2x 1 x - 0 = 0 umajy

BecKkoHaUHO MHOTO peLUek:a.

Jecy, jep 06e nmajy peluerbe 9.
5:9=4513.9+7=34

3aTo LWITO je CKyn pellera NpBe jegHaurHe
S,=16}, a ckyn pewuersa gpyre jefHaunHe
5,={-6,6}

JegHaunHe 6z=541n63:2=7,Tj.7z=63 cy
eKBUBaJIeHTHe 1 InHeapHe (Mmajy pellerse 9).
JepHaunHa z* — z = 72 ma peluersa -8 1 9 1 HYje
NMHepaHa HUTK eKBUBaNEHTHA Ca MPETXOOHOM.
Jecy, jep obe Hemajy pelerba 'y CKyny peanHux
bpojeea, Tj. S, =5, =.
12x=20,3x=5,x=0,6.

7a-6=50+5=21.

AKo je n Heku npupofaH 6poj, oHAa jeaHauWHa
2ny + 17n =0 3a cBaKW NpUpoAaH 6poj n
JeprHNLIEe 6ECKOHaYHO MHOTO eKBUBANEHTHWNX
jenHaunHa.

3aTo WTo NpBa jefiHauKHa 1MMa cKyn pelleka

S] =1{-10,10}, a gpyra 52= {10}

MNpea jegHaurHa UMa CKyn pelletba S, = {6}, a
CKyN pelueta Apyre jeaHaurHe je S, ={-6, 6}.
Jecy, jepjeS,=5,=5,={0}L
9x=63,x=7,najem-7=77,m=77:7=11.
M3 5y + 20 =0, cnegn pa je y=-4.
Tapajelly=-44=n.

3aTowToje S =14=5 ={14,-14}.
JepHauvHe Cy eKB/BaNEeHTHe, jep je S, =5 =R.
JecTe, jep 13 l: 4 cnegpy (36or jegHaKocTH
peynnpouy Hmixape,qucm) paje X_2 (x=0),a
TO je ounriefHo J'WlHeapHaje,u,Hat!MHaA.r

Huje, jep Hema obnuk ay = b.
a)x=2;6)y=9;B)z=3.
a)a=13;6)b=10;B)c=4.

a)x=-1;6)y=1.

a)x=0;6)y=0.

MNpea jegHaurHa UMa cKyn pellerba S, = {1}, a
Apyra S, = {0}. Hucy ekBupaneHTHe.

Mpea jegHaunHa je ekBMUBaneHTHa ca 3y = 25, a
Ipyraca 12y =15, n obe cy nuHeapHe.
alllzn+n+1+n+2=n+3+n+4,cegn
3n+3=2n+7un=44+5+6=7+8).
6)3n+n+2+n+4=n+1+n+3, cnegu
3n+6=2n+4mnn==-2(-2+0+2=-1+1).

[lata jegHaurHa je eKBUBaneHTHa ca 3x =9, Tj.
X =3 11 CBe eKMBaleHTHe jeJHayuHe cy ax = 34,
roe je a 6uno Koju peanaH 6poj nsyses 0.

Cee jefHaumHe obanka ax + 13a =0 (a 6uno
Koju peanaH 6poj u3aysee 0).

lNpea jegHaunHa nma ckyn pelerba S, = {1}, a
Apyra S,= R (ueo ckyn peanHux 6pojesa) n 36or
TOra HUCY eKBMBaNeHTHe.

a)x=3;6)a=3;n)b:—%;r)c:&

a)x=3;6)y=2:8) z:—g.

a) g (jepHauMHY NomMmHOXW ca 6);
5)y=20;s) 2272?4,
X
a)x=2a,6) a=—.
) ) 5

a)x+7=0;6)2y=8;8) z,/5 =51 4a=3.
Pelwerse TecTa 204 NnpoBepuTe Ha N1aTGopmMm
e36upka, jep ce 3a CBaKOT KOPUCHMKA Ha
nnat¢opmm http://www.ezbirka.math.rs/
reHepuwe noceGHa 1 pa3InMunTa KOMOMHaLwmja

3ajaTaka.
a)a:?;ﬁ)b:i;s)c:—i.
11 11

a)x=42;6)a:E;B)b:_5.
19
y=-34;40.x= —
a=3. X= x:ﬂ.
18
a)x=3;6) ¥ 25; B) YBoherem cmeHe l: X
4

noﬁmjace:£+2—x:5+3—x mx=12, z:l.
: 2 4 2

a)C=—;6)x=2.

) 3 )

a)x=0;6)y=-1;B)z=1.56.x=7.

a) Hema pelleksa; 6) jegHo peluerse, x = -2,

a) JegHaunHa nma pelwerse x =0,5.

6) JegHaunHa nma 6eckoHauHo peLletba.

B) JegHaunHa Hema pellersa.

r) JegHaunHa nma pellerse x = 0.

a) Mpea jegHaunHa VMa jeqHoO pellerbe, a Apyra
MMa DeCKOHauHO MHOTO peLLeHba, Na HUCY
eKBMBaneHTHe.

6) MpBa jeAHauMHa HeMa peLlersa, a Apyra UMma
pelwetrbe X = -36, Na HUCY eKBNBaNeHTHE.

MNpBa jegHaunHa nma pewetse 3. 1a ou

jeAHaunHe bune ekBMBaneHTHe 3a=6na=2.



3a Ma Kojy BpefHOCT peanHor 6poja b,
jemHaurHa 5x = b he umatn jegMHCTBEHO

pellerbe X = .

Ako je a=0, jenHaunHa ax = 2021 je Hemoryha.

JepHaunHa (x-3)(x-4) = (x-2)(x-5) je

ekBMBaneHTHa ca 12 = 10 1 Hema peLlera.
JepHauuHa ax = 12 je 3a a = 0 Hemoryha, a
3a CBe oCTane BpefHocTW peanHor 6poja a

: ; 12
JefHauYHa nma JeAMHCTBEHO pellee —.
a

Ako je a=b=0, jegHaumHa ax = b uma
DeckoHayHO MHOrO peluerba.

Anrebapckum TpaHchopMaLMjama jefHauUnHa
ceceogu Ha(m-2)(a+2)x=m-2.

a) Ako je m# 2 1 m # -2, jeHaunHa nma

jeMHCTBEHO pellere X = .
m+2

6) Ako je m = -2, jegHaunHa nocTaje 0-x=-4
1 HeMa peLlerba.

B) AKo je m = 2, jeqHaunHa nocTaje 0 x=0n
Ma 6ecKoHauHO MHOTO pellietba.

r) JegHaumHa nma uenobpojHa peLlensa, ako je
(m+2)ef-1,1},1j.akoje me{-3,-1%

4x+3=4(x-1),5(y-7)=5y-35(x, y<R).

a) s:{ 3.3 };6)5={0,2}:a)5={—7,7}.
2 2

JepHauuHa ce cBoaK Ha X2 — 8x = 0, U FbeH CKyn
pewetba je S ={0, 8}.

JepHaunHe: (J1) " U3) MMajy cKyn pellemra
5=1{-9,9} ¥ eKBMBaNEeHTHe cy.

JegHaunHe: (Jz) " U4) VIMajy CKyN peluera
5=1{9} n ekBMBaNeHTHe cy.

a) JegHaunHe cy eKBMBaneHTHe U UMajy

CKyn pellerba S = {0}. 6) JepHaunHe cy
eKBUWBaJIeHTHe 1 NMajy CKyn pelwera S = {3}
B) JefHaunHe Cy eKBMBaNeHTHe 1 UMajy CKyn
pewema S =, Tj. Hemajy peluera.

Pellere TecTa 212 npoBepuTe Ha Nnatdpopmu
e36upkKa, jep ce 3a CBaKOT KOPWCHMKA Ha
nnardopmm http://www.ezbirka.math.rs/
reHepyiwe noceGHa 1 pa3nuunTa KOMOMHaLKja
3afartaka.
a)x=3;6)y=8;B)z=10.
a)y=0;6)ye{-3,0, 3%
JepHaunHa (y-32=9-y2=(3-y)(3+y)

nma fBa pellersa: 0 m 3.

JegHaumHa (3x - 4)2— (2x+ 19)* =
=(3x-4-2x-19)(3x -4+ 2x+ 19)=0wnma gea
pewerba: 23 1 -3.

Camo jegHo: 0.

Pelwerse jepHaurHe (x + 12 =%+ 2x + 1

je 6uno Koju peanaH 6poj. Pewetbe apyre
jeaHaunHe je 6MNO KOjW HeraTMBaH peanaH
6poj. laTe jegHaunHe HUCY eKBMBaNeHTHe.
Mory, Ha npumep: x =3 1 (x—3)*=0, rge je
S=3Lunn2y+5=2(y+9)uy*+13=0,
rgejeS=J, mMné4(z-5)=4z-20n

728 - 14 = 7(z* - 2), Koje nMajy beckoHauHo
MHOTO peLlersa.

AKo je n cpefitbn o faTuX 6pojeBa, oHAa je
(n=1N+n+(n+1)=15.Cnegn gajen=>5.
TpaxeHn 6pojeBn cy 4,5 n 6.

Ako 6paT 1Ma X roINHa, OHJA CecTpa UMa 2x 1
oHAa je 2x-x=7.[Jakne, x=7.bpatuma 7, a
cectpa 14 rognHa.

AKo je n TpaxeHun 6poj, oHda je a + n_ 54,
Cnepn fa je n =120.

AKO Krb1ra uma X cCTpaHuua, oHaa je
%+12+§:x. Cnegn pajex=72.

AKo je n TpaxeHn 6poj, oHda je n — ;: 12,
an=14.
HekKa je n TpaxeHn 6poj cTaHoBa. Taga je

n—15(l+1]—BCTaHosa.
3 5

AKO jeflHa ONOBKa KoLUTa 0 INHapa, oHpja
CBeCKa KowTa 52 — 0 AnHapa, na je
40+3(52-0)=168,0=168-156=12.
Onoeka KowwTa 12, a ceecka 40 AuHapa.

AKo je n cpegr 1 of aTnx 6pojeBa, oHaa je
11n=187.Cneaw pa je n = 17. TpaxeHn OpojeBu
cy:12,13,13,15,16,17,18, 19, 20, 21, 22.

AKo je n cpeatu o, faTux 6pojesa, oHAa

je 36up Tux 6pojesa jegHak 5n. tbuxosa
apuTMeTnuKa cpefinHa je5n:5=n=1.
TpaxeHn 6pojesn cy -1, 0, 1, 2, 3 1 kb1xoB
npowvssog je 0.

AKo cBecKa KoluTa s AuHapa, oHAa bpaHko uma
4s + 8, oAgHOCHO 55 - 12 AnHapa. M3 jefHaunHe
45 + 8 = 55 - 12 pobuja ce fa cBecKa KowwTa

20 gmMHapa v fa je bpaHko 1mao 88 guHapa.
Ako ce ca 120 kg ceHa 5 oBaLia MOXe XpPaHUTU
8 faHa, oHpa ce IHEBHI 0OPOK jefiHe OBLje X
pobuja 3 jegHaumHe 5 - 8x = 120. Cnegu ga je
X =3 kg ceHa. 3a ctago op 80 oeaua 3a 15 gaHa,
noTpe6Ho je 80 - 15 =1 200 obpoka. TpaxeHa

KonmnuunHa ceHa je 1200- 3 kg =3 600 kg.




Ako HoBumha og 5 guHapa 1ma x, oHga
Hoeumha of 2 guHapa uma 233 - x. 3 ycnoea
3ajaTka je 5x + 2(233 —x) =1 000.Cnegn pa je
x=178, na Hoeuuha of 5 gMHapa nma 178, a
of 2 guHapa 55.

Mocne 32E MUHYTa.

AKo je marba Undpa x, oHfa je Beha x + 3. Taga
je10(x+3)+x+10x+x+3=121.Cnegn pa je
22x+33=121,najex=4nx+ 3 =7.TpaxeHn
bpoj je 74 (74 + 47 = 121).

Y TpeHyTKy HUXOBOT CycpeTa bunw cy jeaHako
yaarbeHw of beorpaga (a v of, Barbepa).

Kakojes=vt, Toje 1980 =v -21. Cnegu pa je
v = 880 km/h. N

Mewauym he ce cpectn nocne

72:(6 + 6) = 6 yacoea. Mygea hie npehn

33 -6 =198 knnomeTapa.

40 000 km.

Heka je TpaxeHo Bpeme x MUHYTa. Taga je
120 (x + 1) = 150x. Cnegu Aa je x = 4 MUHYTa.
Jy»uvHa Bo3a je s=16- 18 = 288 meTapa. Bo3

Taj NyT npehe 3a 36 cekyHau. Kako je s = vt,

To je 288 = v- 36, naje v=8m/s unm 28,8 km/h.

AHka 1 bpaHka npenaze 13+ 17 =30km 3a
jepaH cat. Kako jes=vt, 10 je 3=30-t. Tapa je
t=0,1 uacoea, a To je 6 MUHyTa. AHKa he npehin
13-0,1=1,3km, abpaHka 17-0,1=1,7 km.
Heka je Bpeme nyToBatba 6p30r BO3a jegHaKo t.
Tapaje90t=60 (t+ 1,5). Cnegn pa je

t = 3 vaca. PacTojare namehy An B je
3.90=4,5-60=270km.

Heka je s oy»>knHa nMyTa of rHe3ga fo ctabna

(n 06pHyTO). Bpeme nyToBarsa off rHeE3Aa [0
CTabna je Tapa i, a BpeMme nyToBakba off CTabna
Jo rHespa je % Tapaje % + % =20.Cnegu pa je

85=300,majes=300:8=37,5m.
Heka je s gy»uHa nyTa n3mehy beorpaga u
MuHxeHa. Taga je % + > +%+ 40=s.
1
PewaBarem jegHaunHe fobuja ce paje

5 =960 Kunometapa.

AKO Opyri aTneTnyap Ma Kopak ayxuHe d,

OHfAa je AyXKMHa KopaKa NpBor atnetTnyapa
jenHaka 0,9d. Ako gpyru aTneTuyap 3a
HeKo Bpeme Hanpaeu h Kopaka, oHAa npeu
Hanpaeu 1,1d. To 3Haun Ja je NpBY aTneTnJyap
npewao nyt og 0,9d - 1,1n = 0,99dn, a apyru
nyT dn. Kako je 0,99dn < dn no6epHuK he
Ut gpyru atieTuyap.
CpeaHa 6p3mHa je KoMMUHKUK YKynHo npeheHor
nyTa ca yTpoLleHM BpemeHoM. AKo je
pacTojarbe of A Ao B jegHaKo s, oHfa je
=25 2 8005 _ooiim,
s L5 5s+3s  8s
60 100 300

AKO je ueHa MellaBnHe X OHfa je
20-500+30-600=50-x.Cnegw ga je

x =560 guHapa.

Heka je marby feo opaxa jegHak m. Taga je

= 130_m.,£lo6v|ja cepgajem=10,na

npewn geo cagpxu 10, a gpyru 120 opaxa.
AKO je W1pUHa UrpanuLuTa X, oHAaa je

2x + 2(x + 40) = 320. WnpwHa nrpanuwra

je 60 m, a gyxmHa 100 m, Na je NoBpLIHA
nrpanuwTa 6 000 m2,

Ako je Befin 6poj x, oHpa je 3x +2(17 - x) = 41.
Behu 6poj je 10, a Marbu 7.

3a 35 paHa.

Peluetbe TecTa 205 npoBepuTe Ha NnatGopmm
e36upka, jep ce 3a CBaKOT KOPWCHMKA Ha
nnatdopmu http://www.ezbirka.math.rs/
reHepuile nocebHa U paznnunTa KombrHauwmja
33jaTakKa.

MoepLwwuHa Tpoyrna je 210.

a) 59°,60°,61° 6) 58°, 60°, 62°.

AKo je fle/beHVK X, OHAA je fgenunal 5x+ 10,
naje 5x + 10 - x=1610. Pewaparem
jeoHaunHe pobuja ce na je x = 400, na ce pagn
o femery 2 010:400 = 5(10).
X+Xx+14+x+2+x+3+x+4+x+5=3,
6x+15=3,x=-2.

TpaxkeHun 6pojeen cy:-2,-1,0,1,21 3.

Heka je 6uno x eohku. Taga je

Ex+4:;x—2 nx=42.

Jabyka je 6uno 18, a Kpywwaka 24.
Heka ce 6azeH HanyHu 3a { caTh. Taga je
1 1

r—+——l =1wmt=15camn.
6 10 5



Heka cy ayXwvHe cTpaHuLa npasoyrior
Tpoyrna jefHaken—-1,nun+1.

M3 MNutaropuHe Teopeme je Taga

(n- 1)2 +n* =(n+ 1)2. Cnegmpaje n” =4nn
n =4, TpaxeHe cTpaHuuecy 3,4 n 5.

Ako ce geyumanHom 6pojy x geuMmanHu 3apes
nomepu 3a jefHO MecTo Y neBo, aobuja ce 6poj
KojW je feceT nyTa Marbu. [lakne,
10x-x=9x=13,86.

TpaxeHn 6pojesu cy: 15,41 1,54.

A) n C) cy HejefHaulHe, a B) je TauHa OpojeBHa
HejefHaKOCT.
3x-12>0,x+7<0,x+7=3x-12.

TpaxeHn 6pojeBn cy 1, \/E 2,m3,4.

X< -5,

3+4<5+6,9%-8>7x-6.

[a, jep je 3a Ma koju peanaH 6poj npen
cabupak HeHaraTvBaH, a Apyri nNo3nT1BaH.
X3, [

3--—>
HejegHaunHa x < 3 y cKyny npypogHux
bpojeBa MMa camMo ABa peletba (11 2),
a 'y CKyny Lenux 1 peanHnx bpojeea nma
DeCcKoHauHO MHOrO pellek-a.
Camo y ckyny peanHux 6pojeea.
a) S=R; 6) Hema peluemsa, 1j. S =,
a)-3<x<55=(-3,5);

( )

-3--» <5

6)1<x<9,5=[1,9);
[ )
1--» <9
B)-4<x<2,5=(-4,2];

( ]

4> <2

A

Y

N-6<x<7.5=[-67];
[ ]

-6 ---» w7

\J

a)x>0,5=(0,«);

A

0--»

h)x<- ﬁ,5=(-oo,-ﬁ].
]
w3

a)(-2,4), -2<x<4

6) [0, 7], 0<x<7;
B)[-53), -5<x<3;
rN-3,8, -3<x<8§;

a)(-=,1], x<1;

b)) [-6,»), x=-6.

a) Hema pewetba; 6) 6eckoHauHO peLlerba;
B) Hema pelliersa; r) 6ecKoHauHo pellietba.
Hucy. Ckyn peluersa npee je (-, 3 ), a cKyn
pelwera gpyre je (3, «0).

JenHa og moryhux je 2x + 7 = 27,

CKynoBW pellerba AaTUX HejeAHauMHa cy:

S, =(-%,4);S, =(-»,-6)uS, = (-=,4).
Mpema ToMe, ekBUBaNeHTHe cy Mpea 1 Tpeha
HejefHaunHa.

Hucy, jep je S1 =(-,0], a 52 = (-0, 0).

JecTe, jep je ekBuBaneHTHa cay < -22 U Mma
obnuk ay < b.

x+3<10.

Hucy,jepje S =[0,%),a 5, =(-w,x) =R.
S=R.

a)3x2+1>0;6)2y+10<2(y-4).

Hemajy. S, = (-3,0)n S, =(-3,0)w (0, ), na0
npvnaga NpBom, a He Npunaga Apyrom ckymny.
a)x<3;6)yz6;B)z<2;1)a< 15 ) b=21.
Hucy. Pewerse npee je m > 1, a pewwene gpyre
jem=0.

Jecy nuHeapHe, jep je NpBa eKBMBaNeHTHa ca
3y<25,appyracalby<12.

Hucy, jep je npBa ekBnBaneHTHacax < -3,a
Apyracax>-3.

AKo je rno3nTrBaH peanaH 6poj, oHAa AoKa3
cneapn U3 HejegHakocT: @) — rx > 9r; 6) ry > r.
AKO je r no3nTMBaH peanaH 6poj, oHAa foKas
cneaun 13 HejeQHakoCTW: rx + 7r = 0.

a) Hucy; 6) Hicy.

Ha npumep, HejegHaunHa 5(x + 3) > 5x+ 17y
CBaKOM off CKYNoBRa nMa pellerse S =,
a)x<4,6)y>17;B)-7<z 0oQHOCHO 2> -7,
a)m=7;6)n<-18,
a)x<-406)7zawma<7;B)b>-2.
a)x<5;6)5>aunna<5s;B)b=>-4.

a)x>11;6)-2>yuwmy<-2;B)-7<aunnna=-7.
35 63 144
a =e)y<—B)z< ——.
) x < 8 )y < 4 ) 13
Pelwemse TecTa 213 nposepuTe Ha nnatdhopmum
e36upka, jep ce 3a CBakor KOPUCHMKA Ha
nnatdpopmn http://www.ezbirka.math.rs/

reHepuiue nocebHa 1 pasnMunTa KOMOKHaLKja

3ajaraka.
a)(=5,»0),x>=-53x+17>2;
6) (—=, 4], y< 4,7y -3<25.
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a) a<3;6) bz%;n) C>E'
a) a>§;6)b>—;;3)c2—§.

31

60 45
>_—_:p)a>—: -5,
a) x> 7,(:i} 23,B)b<5

5

a) x<—4;6) y<——.

a)x< —4;6)x<§.

a)x>0;0)y=2-1;B)z< 1.

a) S = (-0, =); 6) Hema peLlerba.

a) x = 3; 6) Hema peLlersa;

B) HeMa pellera; r) x < 0.

a) S =(-=,0) v (0, »);

6) HejegHaunMHa Hema peLuemba.
a)3(a+3)2<0,cnegn pajea=-3;

B6)S=(-n,4) U4, 0);B)-17<c?<-11,5=0.

AKO je p MO3NTUBHO, NeBa CTpaHa je
No3UTUBHA, & fleCHa HeraT1BHa, Na HemMa
peLlerba. AKO je p HeraTvBHO, peLlembe je
pz-7.

Pewere HejegHaunHe je S = (-, 5) W (5, ),
jep HejegHaunHa HUje aeburHNCaHa 3a X = 5.
(2x — 14)* £ 0 umje jeAMHOM pellerse je 7.

Mozke n HejefHauMHa 13 3apaTKa 166 a).
Peletbe HejefHauMHe je X < 22, na TakBuX
npupopHux dpojeea uma 21.

Pewete HejegHauvHe je Y > ——, na je
TpaXeHu Hajmaru Leo 6poj —2.

CBI1 NO3UTUBHU peanHun 6pojeBu.

To cy ceu npupogHK bpojeen Behin nnu
jenHakwm ca 403.

Peluense TecTa 214 npoBepuTe Ha NnaThopmu
e36upka, jep ce 3a CBaKOT KOPWCHKa Ha
nnatdopmu http://www.ezbirka.math.rs/
reHepuiLie nocebHa 1 paznuumTa KoMmBKHaLmja
3ajartaka.

Hajsehu npupogaH 6poj je 26.

TakBWX Lennx bpojeBa MMa TauHo 5.

Hajsehu Leo 6poj, Koju 3agoBorbaBa
HejeqHaKocT 6,5 + 3y < 2 + y, jecTe -3.
TpaxeHn OpojeBn Cy CBU pealHn bpojeBn n3
nHTepBana (3, 4).

a) Hema peluemsa, jep anconyTHa BpegHoCT je
YBEK HeHeraTueHa; 6) ceu peanHu 6pojesu;
B) CBU peanHu 6pojesu.

MocToje. To cy bpojeBn 16 < x < 21, Tj.
6pojesu: 17,18, 19 u 20.

CamoTpu:1,2n3.

Jatux net tBpherba cy: 1) x> 35;
2)x<100;3)x>8;4)x>10,5) x> 5.
TpaeHn npupogaH 6poj je 9. TauHa cy
TBpHema 2), 3) n 5), a HeTauHa cy 1) n 4).

Heka je Maca Kajcuja k, a maca jabyka j.
W3 ycnoea 3apatka 6f > 10k. Ako ce faTa
HejefHaKOCT Nofdenu ca 3, gobuja ce

HejefHaKoOCT 2j > Ek > 3k, nacy 2 jabyke
Texe of 3 Kajcuje.

Pewetbe TecTa 215 npoeepnTe Ha Nnathpopmm
e36upka, jep ce 3a CBaKkor KOPUCHWKa Ha
nnatdopmu http://www.ezbirka.math.rs/
reHepuLLe nocebHa 1 paznMunta KombrHauuja
3aflaTaKa.

a) xe(—3,0)0(0,3);6) xe(-x,x);

B) xe(-2,2).

a) x<3,0)y<—5;8)z>17.

O6nacT feguHMCAHOCTN NpBe jelHaurHe je

X< 1,nanpeajegHaurHa HemMa pellena. [lpyra
jeQHauMHa YMa peLlerse 2, LWTO ounrnefHo Huje
pellerbe NpBe jeAHaumHe.

Ako ce yBefle cMeHa x = y + 2 012, gobuja ce pa
jey=0,najex=2012

N3 a’x - 3 =9x + acnegn
Jajea’x-9x=a+3uwm
(@-3)a+3)x=a+3.

Ako je a =3, gobuja ce
jeaHaunHa 0+ x = 6, Koja
ounrnefHo Hema pellerba.
Ako je a= -3, pobuja ce
jepHaunHa 0- x =0, Koja
nma 6ecKkoHauHo MHOTO pelleHsa.
AKkojea=3uma=-3,0H0a je,_llzl,HauMHa nma

jeBMHCTBEHO peLuetbe X = a3

Heka ce y kpy»xuhy kpaj TemeHa A Hanasw 6poj x.
Tapa ce y kpy»inhy kog TemeHa B Hanasu 6poj
1-x. Y kKpyxuhy Kog TemeHa C je 6poj
2-(1=-x)=1+x.Y Kpyxuhy kop TemeHa D je
6poj 3 - (1+x) =2-x Y kpyxuhy kof, TemeHa £
jebpojd-(2-x)=2+x.

36up 6pojesa Ha cTpaHuum AE je 5, na je
Xx+2+x=5Tapgaje2x=3ux=1,5.

TpaxeHn 6pojeen cy:%, LR 1

Kako je 0°C jegHako 32°F 1 jegaH nopeok
Len3njycoBe ckane jegHak ca 1,8 nogeoka
(apeHxajToBe ckane, To je x°C jeaHaKo

(32 + 1,8x)°F. CnnuHo je 1,8 -x°F jegHako

(x — 32)°C, na je ogrosapajyha TpaHcpopmaLuja
x—-32 oC.

X°F jepHako

AKo ce TemnepaTypa Ha obe cKare noknana,
OoHAa je (32 + 1,8x) = x, na je x = —-40°,



M3 npetxopHor 3apatka 14°F jegHako je ca

(14-32) _ _18
1,8 1.8

je32+1,8-10=32+18=50°F.

Kakoje S, =Rwn S, = R\{- 3} obe jegHaunHe

MMajy 6eCKOHaUHO MHOTO pelletba, ann HACY

=-10°C. CnnuHo, 10°C jegHako

EKBMBANEHTHe, jep je 5, #5..

CKynoBw pellerba AaTUX jefHaumHa cy:
5,={-9,9}5, ={9}5, ={-9,9}, 5, ={9},

na cy eKBrBaneHTHe npea u Tpeha n gpyra n

ueTBpTa jeAHauMHa.

Mory, Ha npumep, x + 5 = 12 je nuHepaHa

jeoHaunHa n X2 - 14x + 49 = 0 je KBagpaTHa,

a 06e umajy ckyn pellerba S = {7}.
a)x2-8x+12=(x-2)(x-6)=0,S={2,6};
6) S={2,5};B) S={-5,0, 5}

r) 5:[112’2]_
23 4

a)S=1{-3};6)5=1{0,1};B) S={-4,4}.

a)S =(4,=),5,=R S, =(5 =). Cee jepHaunHe
MMajy 6eCKOHaUuHO MHOTO pellerba U HUCY
eKBUBaneHTHe.

[lomeH jefHaunHe je (—=,8), Na je jeanHo
pellere jegHaurHe 0.
5={-22}.

X - P
M33—Tp:x,cnep,m)r—2+?.
Kako je x ueo 6poj Takas pa je
| x| <2, TojexjegHako -1,0unn 1.
Tapajepe {-9,-6,-3L
a)5,=1{-2,0,256)5,=1{0,3,7}
B)S,={-2-1,1,2}
a)x+5=12;6) (2x-6)(3x-12)=0;
B)| X|=xr)|Xx-6|+x-6=0.

5+ x

X+5=-4,x=-9.
Heka Hapa nma x puHapa. OHfa Jaroga nma
X+ 2- 456, jep kapa Jaroga nosajmun Hagn 456
OWHapa, oHJa Majy jefHake cyme. Ako Hapa
nozajmu Jarogu 456 auHapa, oHga he Jaroga
“MaTK f,Ba nyTa Buwe HoBuUA of Hage, 3Haun
Jaje 2(x —456) = x + 2 - 456 + 456. PeluaBarbem
jemHaunHe fobuja ce x=5- 456, na je Haga umana
2 280 anHapa, a Jaropa 3 192 guHapa.

Benvka KasasbKa je 12 nyTa,Opxa” og mane,
LUTO 3HauUW Aa oK BenKa KasarbKka npehe 12x°,
Mana Kasarbka npehe x°. [1a 61 ce kasarbke
noknonune, npeheHn nyTeBmn ce pasnuKkyjy 3a

360°% 7). 12x-x=11x= 360.)J,aKne,x=%. Kako

Mana Kasarbka 1°npefe 3a 10 ceKyHau, TO 3Haun
Aa je yTpoweHo epeme t=10- %z 327,27
CeKYHOM UNKU 5 MUHYTa 1 27,2727... CeKYHIMW.
[akne, kasarbke he ce NOHOBO NOKNONNTA Y

13 yacoBa 5 MyHYTa 1 27,2727 ... ceKyHau.

¥ 100 kg jarona 6uno je 99 kg Bnare n 1 kg cyse
MaTepuje. Kaga je geo Bnare ncnapuo, octano je
98% Bnare 1 2% cyee matepuje. Kako 2% cyBe
matepuje naHoce 1 kg, To fie 100% mace jaroga
m3HocTK 50 kg.

Heka je MaTemMaTUUKK rpaf, UMao X CTAHOBHMKA.
Mocne npee roguHe je 6poj cTaHOBHUKa 61o

X+ n,anocne gpyre x + n + 300. 13 ycnoea
3afaTka cnegm aa je x + n = (1 + 300%)x nn

X+ n=4x. 3Haun ga je n = 3x. 3 ppyror ycnosa
ce pobuja 4x(1 + n%) = x + n + 300. Kako je

n=3xcnepn Aa je 4x(1 +£) =X+ 3x + 300.
1252 100
100
x=50,n=3x=150.
Bbuno je 50 ctaHoBHUKa, Na ce gocenuno 150
CTaHOBHKa npee 1 300 cTaHOBHWKa Apyre
roA\MHe, TaKo a MaTeMaTUYKI rpaf, caga nva
500 craHOBHMKa.
lpoeepa: 3aucta je 150 ctaHoBHKKa 300%
noeehatba y ogHocy Ha 50. M 3amcTa je 300
cTaHoBHUKa 150% noeeharsa y ogHoCy Ha 200,
KOMWKO je rpaj MMao CTaHOBHWKa Moche npBe
rofuHe.
a) HejegHaunHy pelaBamo Kopuwherem
3HaKa CBaKor of] U3pa3a, Tj. CUCTEMOM Of
2 napanenHe 6pojeBHe oce:

4x + =4x + 300,12x> =30 000, x* = 2500,

X-2
————————————— (++++ _
0o 2 X

X+3
e o o e e ke e
-3 0 X

Pesyntyjyfin 3Hak ce gobuja no nHTepBanuma:
()6 >0, )+ <0n (+H)(+) > 0.

Pewere HejegHaunHe je: S=(-3,2);
6)S=(-=»,0) U (7,=);B) S:[—7,7].




a)S=(-0,0)U[5x)6) S=(-23);
B) [JlaTta HejegHaunHa je eKBMBaneHTHa ca

z+13-z+4 17

>0. 5 (4, =).

z-4 z-4

AKo je x < 0, HejeHAKOCT je NCNyHeHa, jep je
neea CTpaHa HejeIHaKOCTW YBEK HeraTMBHa.

AKo je x >0, oHfa 13 E <3 cnegn faje 6 < 3x,
X

OfHOCHO X= 2, Na je S = (-, 0) V[ 2, =0).

a) JeguHo pelwerse je a = 3.

6) HejegHaunHa b? > 16b je ekBMBanNeHTHa
ca b(b+ 4)(b-4) > 0. Kopuwhersem Tpn
napanesnHe bpojeBHe NpaBe gobuja ce
5=(-4,0)uU (4, ).

B)Cnegu faje-17 <c?<4,najesS=(-2,2).

Mozke. Ha npumep, ako uma 200 peanHux
Bpojeea 1 cBaku of X je 0,05. 361p HUXOBMX
KBagpara je 200-0,0025=0,5< 1.

Heka je umeHunnay jegHak x. OHfa ce nobnja

. 1 1 .
HejegHaKoCT < E Kako Je X NO3UTBaH

X
3
6poj, T je pelLerse HejeAHaUUHe X > 75—.

Hajeehu of cBUX MO3UTMBHMX pa3fioMaka je e
7

2

HejepHaunHa 2;2 0 ekBMBaneHTHa
X —=12x + 32
5-x)5+
jeca B=x)G+x) > 0. lata HejeAHauMHa UMa
(x —4)(x —8)

JomeH D = R\ {4, 8}. HejegHaunHy peluagamo
Kopurwherem 3HaKa CBakor of, 13pa3a, Tj.
cuctemom of, 4 6pojeBHe oce:

5-x
++++++++++++++H)-————
-5 0 45 8 X
5+x
R a0t e A e e e s S
-5 0 45 g8 X
x-4
——————————————— (+++++
-5 0 45 g *
x-8
———————————————————— ++
-5 0 45 g *

S=[-5,4)U[5,8)
——— [ttt )[4 - -

-5 0 45 g X

AKO HejegHauMHy 1< 3+2x < 2 pacTaBMMO Ha

. 3+2x 3+2x
[Be HejegHaunHe 21n <2,
x—1 x—1
OHjla pelliaBatbeM cBaKe off HbUx Jobujamo fa je
S, = (-0, -4] U (1,0) n S, =—wx, 1). Pewete pate
HejegHauMHe je S=S5 N S, = (—o, - 4].
2 [—

Ix 9 <8 (x = 3)(x =5)
X =7x+12 (x =3)(x—-4)
(x =5) 5 0.
(x-4)

CKyn pewetbaje S = (==, 3) U (3,4) U (5, 0).

X-x+1<0,(x=-12+x2+1<0.
JoburjeHa HejefHauHaA HEMa peLLEekba, jep Cy
npea ABa cabupKa yBek HeHeraTueHa, a Tpehu

1

xz3unx=4,

yBeK No3nT1BaH.
[lokas je aHanoraH NpeTxogHoOM.

W3pas 4 — (x + 1)’ (x —2)’< 4, naje

\/4 —(x+ 10 (x-2)* <2.Cppyre cTpaHe,
n3pasx®+ 2x+ 3 =(x+ 1)?+ 2> 2. lakne, neea
M JecHa CTpaHa jejHaurHe mory 6uTh jegHake
camo ako cy obe jegHake 2. To 3Hauu fa je
(x+12+2=2nKx+1)*x-2)?=0.JegnHo
peluere fobWjeHOr cucTema jefHaunHa je
x=-1, jep x = 2 3al0BOIbABA APYTY, a/M HUje
pellerbe NpBe jefHaunHe.

JeiHauMHa NMa HeraTVBHO pelleHe aKko je

me{_mri) u(4l 00)-
M32x+a>ax-3cnegna+3>ax - 2xun
a+3(a-2x.Akojea<2,oHfaje x > at ,

a+3
OLHOCHO X €
a —

ce2+3=5>0-x=0wHejegHaurHa ma

, oo]. Akojea=2, pobuja

6ecKkoHauHO MHOTO PeweHa.

AKojea>2,x < a+3

a+3
Xe| —om, .
a-2

Heka 1 kg maHgapyHa KowTa x eBpa. Taga je

A% <10m 10x > 11,x<§mx>%,

1,10 <x< 1,111..na 1 kg MaHOapWHa KoLWLTa TauHO
1 eBpou 11 ueHT. Tapa 12 kg MaHgapuUHa KoLTa
13 eBpa 1 32 yeHTa.

Heka je yKynHa Maca 6poH3aHKX Terosa x.

, OQHOCHO

Hajmarba moryha maca 9 cpebpHux TeroBa je
1+2+..+8+9=45¢, naje Hajmarba moryha
BpeaHocT OpoH3aHux Teroga 45 + 90 =135 g, Tj.
x> 135 g. Hajeeha moryha maca 6poH3aHunx Terosa
jel19+18+..+12+11=135¢g,1j.x<1354.

Maca 6poH3aHux Teroea je 135 g, na je maca
CpebpHux Teroea 45 g U maca 3naTHor Tera 10 g.



Tpeba nocmatpati M3paze x — 1 Mx+ 1 1 HUXOB

3HaK.

x-1

———————————— (+++++++
-1 0 1 X

x+1

———————— (+F+++++++++

-1 0 1 X

Paznukyje ce 5 cnyuajeea Koju cy Be3aHu 3a TpU

youeHa nHTepBana: (—o, -1), (-1, ) u (1, ) n

[Be rpaHnLe youeHUx uHTepeana: -1 m 1.

1) Akojex<-1,oHgajex-1<-2<0
nx+1<0wujegHaunHa nocraje
“x=-N+x==x+nmml=-x-1,
na je x = -2. Kako -2 npvnaga nocmaTpaHoMm
VHTepBany, To je -2 jeHO peLletse.

2) Ako jex=-1,0oHpaje 1 =0, na -1 Hnje
pelwere jeqHaunHe.

3)Akoje-1<x<1,oHgajex-1<0,ax+1>0
W jegHaunHa noctaje —(x - 1) +x=x+1
winm 1l =x+1,najex=0.Kako 0 npmnaga
NnocmaTpaHoM UHTepBany, To je fobujeHo jow
jeqHo pellerse.

4) Ako jex =1, pobuja ce 1 = 2, lWTo 3HauK Aa
X =1 Huje peLlere jegHaunHe.

5)Akojex>1,0oHpajex-1>0ux+1>0,nace
po6buja jepHaunHa x — 1 +x=x+ 1 unn
x = 2. Kako 6poj 2 npnnaga nocMaTpaHom
WHTepBany, 6poj 2 je pellerbe AaTe jeaHauUNHe.
Ckyn peLlersa jegHaulHe je S={-2, 0, 2}.

a)x,=-3,x,=3; 6)x,=-4,x,=6;

B)x,=3,%x,=9; rx =-6,x,=2;

B X, =-3,x,=5; b) JegHaunHa Hema
peLietba.
e)x, =-5; X)X, =-4;

3)x, =4, x,=2 m)S={0}U[1,).

Paznukyjy ce Tpun cnyJaja:
1) Ako je x <0, oHAa je | x| = —x,
na fata jegHauuHa noctaje
Il =x+x| +x| +x]| +x| =2000,
Il x| +x| +x| =2020,
|| =x+x]|+x|=2000,
| x| =2 020.
Pewerse jegHaunHe je -2 020.
2) Ako jex =0, jegHaunHa HeMa peluerbe,
jepje 0=2020.
3) Ako jex > 0, 0Hpia je| x|=x, na pgaTa jegHaumHa
noctaje|||| x + x| +x| + x| +x| =2 000,
Il 2x + x| +x| +x| =2 020,
[l 2x+x| +x]| +x| =2020,
| 3x| +x| +x| =2020,
|| 4x| +x| =2020,
| 5x] =2020.
Pewere jegHaunne je 404. Ckyn pelLere
pare jegHaunHe je S={-2 020,404 }.

N3 ||x - 2|- 1| =a, cnegun 3akrbyuak a = 0.
3ax<2jenHaunHa noctaje|2-x- 1| =|1-x| =gq,
3ax22,|x-3|=a.

Hobujajy ce uetnpun jeHaunHe:

y nHTepeany (-», 1): 1-x=gq;

y MHTepeany[1,2):x-1=a;

Yy MHTepBany[2,3):3-x=a

Yy MHTepBany[3,«):x-3=a.

Ako je a =0, pewerba cy: 1 1 3, N MMa uX 2.
Ako je 0< a< 1, pewetba jefHaunHa cy:
1-a,1+a,3-awn3+a nnmanxd.
Akojea=1, pewema cy: 0, 2, 4, 1 Mma nx 3.
AKo je a > 1, pellerba jegHayMHa cy:
1-av3+avunmaux 2.

Mpema Tome, Hajeehn Bpoj peluetba je ueTupu 1
nobujajy ceakoje0<a< 1.

A=\/a+2m +\/a—2\/ﬁ =

\/a—1+2 a—1+1 +\/a—1—2 a-1+1=2,

M3x*+200>0unx*-2x+ 100 =

=x-2x+1+99>0,

cnean2x=4022,najex=2011.

a) [lata jegHaunHa je eKBMBaNeHTHa ca
[x-3|=5najex, =-2,x,=8.

6) lata jefHauvHa je eKBMBanNeHTHa ca
[x[+|x=1]|=7ux,=-3,x,=4.

B) [laTa jeaHauvHa je eKBUBaNeHTHa ca
|x+4|=|x-2],najex =-1.

CBa pelletsa faTe jeaHaunHe cy -41 1 123.

a)s=(-7,7); 6)S= (—w.%) U1, )
B)S=(2,10);

9
S= _— 1 ;

rS=(-,-3)U(2,»)
B) $= (-, 1);

e)S=(-6,x); W) S=(-,12);
3)5=(—§.4); ) S=0,1).
a)x>0; 6)5=(—w,%).

JepHaunHa Hema pellesa, jep Y jeAHauUNHN

| x— 4| +|2x— 6| = 0 oba cabupka mopajy
6WTK jegHanun Hynw, a To HUje moryhe 3a ncty
BPeAHOCT HEMO3HarTe X.

Oeax =-2009 nx, =287.

Pewersa pate jefHaunHe cy: -4, -2, 0, 2, 4.

AKo je| x - 2| < 0,04, oHpa je
-004<x-2<0,04,najel1,96<x<204
n3,8416 <x*<4,1616.

Tapa je -1,1584 < x*- 5 < -0,8384,

naje| x*-5|<1,1584 =A.




Heka cy TpaxeHn bpojeBun pacnopeheHn no
KPYXHWLIM Y CMepy Ka3arbKn Ha YaCOBHWKY
PefoM: X , X, ... X, KaKo je ceaku 6poj Ha
KPYMHWLIM anconyTHa BpeHOCT pasnnke
J1Ba HapeHa NocMaTpaHo Y cMepy KasasbKiu
Ha YaCOBHUKY, TO Cy CBM HanMcaHK 6pojeen

HeHeraTviBHW. Heka je x, = a Hajsehn of HIX.
Kako je a jegHako anconyTHOj BpeqHOCTH
paznuke fga HapefHa 6poja a =| x, - x, |, jefaH
Ofi HbUX je Ha npuMep, X, = d, a apyrnx, = 0.
Tagajenx,=a=|x,-x,|=|0-x,|,x,=a.
CnnuHo jex, =0=|x, - x| =| a-x[, x,=a.
HacTaemajyhu gat noctynak, jobuhe ce aa je
X, =X, =X, =X, =X, =X,=anXx, =X, =X, =0.
Kako je 36up cemx 6pojeBa Ha KpY:KHULM jeiHaK
. 1
1,T01ex] =X, =X, =X =X =X=—

16
| -1 I
e |
I ‘ |
4 ! 4
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| | |
Ll __
’13, | 1’7‘3

4. TIPUSMA

a) He moxe; 6) He moxe; B) He moxe. 2. 6).

B.C

11

OcHoBHe uBuUe: AB, BC, CD, DE, EA, A B

11

CID'I’

Kako je y HeKoM of TeMeHa KoL|Ke CMeLUTeH
6poj x, = 1, T0 CY Ha MBILIAMa KOL|Ke Koje nonase
U3 Tor TemeHa pacnopehenu 6pojeen| x, - 11,

| x,= 1] n|x, - 1].KaKo cy x,, x, X, pasnnunTu
— Tocy nbpojesu| x,-1|,| x, - 1| n| x, - 1|
pa3nnumnTK, Na Ha MBKULIaMa KOLIKe 1Ma TpK v
BULLE pPa3nnunTiX OpojeBa. Moxe ce Jokas3aTi 1
Aia MocToju pacrnopef NpKU KOMe je Ha NBUL,aMa
KoLKe pacriopelieHo TauHo Tpu 6poja. To je
pacnopef, rae cy y TeMeH1UMa ocHoBe Kolke A, B,
Cu D pepom pacnopeheHn bpojeen 1,2,3 14, a
y ogroeapajyhim TemeHrima roprbe ocHoBe A,
B, C,uD, pepom 6pojesu 5, 6, 7 1 8. Tapa cy Ha
MBULIaMa KoLKe pa3meluTteHit 6pojesn 1 (6 nyTa),
3 (2 nyta) 4 (4 nyTa).

He. 2. pa. . He. 4. ga. 5. pa.
He. 7. He. 2. fa. 9. He. 10. ga.
pa. 12.He.12.ja. 14. He. 15. ga.
na. 17.pa. 18, He. 19. na. 20. pa.
fa. 22 He.23. He.24. pa. 25. pa.
na. 27.pa. 2&. He.

BpojeeHa jeaHakocT « Ix+4=5x-6
jeAHauMHa - y2-25=(y+5)v-5)
WAEHTUTET 17-3=18:2+5

.0, 3.1.4.5.5.A.6.5.7.B.8.T.

x=10.2.y=-1.3. JegHaunHa HEMa pellieHsa.
¥>-6.5.x>33.6.x>13.7.P=999 cm?,

1.12 Temena, 18 nenya, B crpana.
5. YeTBOpOCTpaHa Npu3ma UMa 8 0CHOBHIX VBMLA.

D.E, E A, bouHe neuue: AA,, BB,, CC,, DD, EE,.
Mpuama
5poj Metoctpana | LWectocTpaHa [epeTocTpaHa [leceTocTpaHa n-TocTpaHa
OcHoBa 2 2 2 2 2
bouHunx cTpaHa 5 6 9 10 n
CrpaHa 7 8 11 12 n+2
OCHOBHWX MBMLA 10 12 18 20 2n
BouHumx uenua 5 6 9 10 n
Menua 15 18 27 30 3n




602 cm. 8. He, ako je npu3ma npaea.
a) [a; 6) He. B).
a)4\/§ cm; 6) 12 cm; B)X\E cm.
8+/3 cm.
1243 em. 13 ¢m. 15.50cm? 16.6 cm.
a) Marba AnjaroHana ocHoBe je AC = 8J§ cm.
Beha gunjaroHana ocHoBe je AD =16 cm.
6) NnjaroHana 6ouHe cTpaHe je AB, = 17 cm.
) Beha gujaroHana npuame je AD = J481¢cm,
amamwa AC = V417 em. Buam cnnky.

He.
OcHoBHa nBuua 5 cm je a BucnMHa 10 Bem.

|
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al |
| / |
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( |
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"1600, N
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a —
a a

OcHoBHa neuya 12 cm je, a BUCcKMHa 12 cm.

10 cm.

OcHoBHa uBMUa 3 \/5 cm je, a BUCKHA 6J§ cm.
a), n.

25
3,5 25 35

2,5

3
3 3 3 3
5 5
3
3
3 3
3
5 5
3
3 3
4
4 2 4
4 4
2
4

Heka je uuua Kouke a. Taga je MN?= (4a)*+ a2,
OfHOCHO 289 = 17a%, a=~17 cm.
a)a=3cm,H=12cm;6)a=4cm,H=12cm;
B)a=2cm,H=12cm.

6). B).




a) a=3,5cm (Bngw cnuky); 6) a=2,5cm, na je
Jlarbe Kao nop a); B) a=3 ~.5. cm, Na je fare

Kao nop a).
a a
a a
a
a
BouHa uBKnua je 4 cm.
2cm
S B
2cm”Y 4cm 2cm 2cm
£ £
u (9]
< <
2cm‘) 4cm GZcm 2cm
C C
2cm

a)P=73,5cm?%6) P=294 cm?% B) P=150 cm?;
rNP=96cm%p)P=216cm% B) P=600cm2,
D=4 -\E cm.

P=94cm?,

MoBpuwKrHa Kolke ce nogeha 3a 44%.
P=2-(ab+ac+bc),460=2-(5-12+5-c+12-0),
c=10cm,d= J269 cm.

WMeunue kBagpacya=6.cm, b=8cm
nc=10cm, a noBpwuHa P =376 cm?.

44 cm?,

Mory ce cactaButK 4 pasnuunTa KBagpa
(cnuke a, 6, B, 1) NTo Kao: 12x1, 6x2, 4x3,
3x2x2 Koukuya. tbuxoBe vBULE CY pedom:
24x2x2,12x4x%2, 8x6x2, 6x4x4 (cm) .

P =200 cm?, Ps;=160 cm?, P =152 cm?,

P =128 cm? Hajeehy noepwuHy nma Keagap
cacnuke a) P, =200 cm?,

A
) (T[T TT [T

6)

B)

r

Tpeba gokynutn 3 KoH3sepee dpapbe.

a) P=840 cm? 6) P=168 cm?; B) P=552 cm?.
H=12 cm; a) iujaroHana ocHoBe je 6\/5 cm;
6) nujaroHana 6ouHe cTpaHe je 6J§ cm;

B) AWjaroHana npusme je 6~/6 cm.
a=5cm,H=6.cm. H=8cm.

P=608 cm?. 43. P= (144 + 384+/2) cm?.
P=312cm2
d=H= 12 cm=6x/5cm.KaKojed=a\/5,

N

OCHOBHa MBMLaA je a = 6 cm. lNoBplwKHa

npusme je P=(72 + 144\5)cm2.

P=(768 + 5126 ) cm?.
a)P=576cm? 6) P =153,6cm?, P=1152cm?

AKo je h BUCWHa OCHOBe, Tafia je

2
h? =107 - [ﬂ] =100 -36=64, h=8cm,
2

P=2B+M=2 14;2 ‘8+14-10+
+10-1042-10410-10,
P=488 cm2.

a) P=200 cm? 6) P = (128 + 144/30) cm2.
a)H=13cm; 6) 712 cm?

Heka je h, BucuHa napanenorpama Koja
OfiroBapa Ay»o0j OCHOBULMK, Tafa je

h= &:Bt:m.

2
P=2B+M=2-a-h+2-a-H+2-b-H=
=2.10-8+2-10-5+2-8+2-5,

P=(260 + 80+/2) cm2.

a
b h b
250\ /4
a
P=124 cm?2

a) P=(8+/3 +144) cm?;

6) P= (183 +279) cm?;

B) P=(128+/3 +1 056) cm?,
a=8m,P=(32+/3+408) cm>.
a:8cm,db: 17 cm,H=15¢cm,
P=(324/3 +360) cm?2.



H=22+/3 cm.62.P=(18+/3 +144) cm2.
a)a=6cm,H=3cm,P=(18\/§+54) cm?;
6)a=46 cm,P=(48\/§+144) cm?;
B)a=H=4cm,P=(8/3 +48) cm’.
P=(18+3 +108) cm2.

a)a=H=10cm, P=(50+/3 + 300) cm%
6)a=H=2cm,P=(2+3 +12) cm2.
a=4cm,H=6cm,P=(8\/§+72)cm2.
P=540 cm?, H=c=13cm, P=450 cm?.
b=5cm,B= a-zha =12 cm?,
M=(a+2b)-H=192cm? P=216 cm?
P=740 cm?.

a) P= (483 +288) cm?;
6)P=(4323 +1116) cm?

B) P= (7683 +2 112) cm2.

a=4cm, P=(48+/3 + 240) cm?.
a=4cm,P=(48+/3 + 360) cm’.
P=(108+/3 +432) cm?.
P=(108+/3 + 216) cm?.

a=8cm, H=8cm, P=(192+/3 +384) cm2.
P=(300+/3 + 600) cm?.

P=(54/3 +216) cm2.

P=(192+/3 +384) cm?.

HacTtana Tena cy npu3ame uuje Cy oCHoBe

jenHaKoKpaku Tpanesw, kbuxose NoBpLUNHE Cy
jenHake 1 nsHoce P= (96 J§ + 240) cm?2.

—
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| |

| |
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a) V=125 cm% 6) V=3,375 cm% B) V=162 cm®.

V=64 cm?3 P=384cm? V=512cm?3.
V=8cm-8cm-8cm=512cm’=
=0,512dm?*=0,5121

a) V=384 cm?3 6) V=65_875cm? B) V=48 cm?.

V=96 cm?,

V=§-a-b-c=%-20m-15m-2,5m=

=450 m*=450000 I.

P=126 cm?2

Heka je a nBnua noyeTHe KouKe, Taga jea + 2
MBMLA HOBE KOLIKe, Na BaXku 6a® + 96 = 6(a + 2)?,
OfHOCHO a=3 cm.

Mewrua Kouke je 13 cm, a 3anpeMuHa
V=2197 cm’,

a=6cm,a,=4cm,V =216 cm?, V=64 cm?,
V,-V,=152cm’,
V=48/87 cm?’.

KBapap ce cactoju ofi 14 KBagpaTa, Ma je nBuua
KBajpara V3 cm. Bugm CINKY.

RSN R ) S R

s e -~

WMenue keappa cy 3\/5 cm, \E cm, \E cm,a
3anpemuHa Keagpa je V= 93 e,
V=450001,45000:5=9000s=2,5h.

a) V=192 cm3;6) V=558 cm?; B) V=5,632 dm?.
H=4a,a=3cm,H=12cm, V=108 cm>.

[
|
|
|
|
|
! H
|
|
|
|
|
|

a a a a

B=25cm?%a=5cm,H=6cm, V=150 cm?3.

a=12cm,P=768 cm? P=608 cm?2.
V=1200cm?.
a= Z\E cm, H=6\/§ cm, V=120J§ cm?.
V=96 cm? CraHe 245 000 nuTapa Boge.
a) V=300+3 cm%6) V=256+/3 cm*
B) V=1,08/3 dm?.
a) V=180+/3 cm?* 6) V=803 cm*
B) V=1000+3 cm®r) V=16+/3 cm’.
H=8cm,a=6cm,v=72\6 cm?.
B=813 cm? M=1188+/3 cm?
H=22+3cm, V=5 346 cm’.
a=40cm;a) H=20+/3 cm, V=24 000 cm%;
6) H=120 cm, V=48 000/3 cm’.
V=323 cm 110. V=283 cm?.
a) V=324+/3 cm% 6) V=1 296 /3 cm?.
B=9\/§cm2,a=6cm,M= 126 cm?,
P=(18+/3+126) cm?.
P=(8v3 +48) cm?, V= 1643 cm’,
a=10cm, H=10cm, P= (503 + 300) cm2
P=(72/3 + 504) cm?, V= 504 cm”.




a)h:af,a:ucm,H:w\Ecm,

P=504+/3 cm?, V=1296 cm®;

6)a=6cm, P=126/3 cm?, V=162 cm?.

a) V=1152+/3 cm? 6) V=3 456+3 cm?;

B) V=9,72y/3 dm’.

V=1800+3cm? 119.V=2592+3 cm’.

a) V=3 240/3 cm?; 6) V= 750~/3 cm?;

B) V=9000 cm? r) V=270/3 cm®.

a=6cm,H=6cm, V:324J§ cm?,

a=H=8cm, V=768 cm?3.

B=54+/3 cm?, a=6 cm, P= (108 v/3+ 360) cm?.

a=12cm,H=3cm,P= 648\5 cm?,

V=648+/3 cm®.

H=3x,a=2x,x=4cm, B=96+/3 cm?,

M=576 cm? P=(192+/3 + 576) cm?,

V=11523 cm?.

H=d=a\/§=9cm,a=3J§ cm;

a) NoepuuHa Beher gnjaroHanHor Npeceka je
543 cm? 6) V= 72943 cm®,

V=288 cm? Z

P=(144+/3 +864) cm?, V=2 592 cm?.

m=40,5 kg. m=12,14 kg. He moxe.

Mckonahe KaHan 3a 2 cata 30 MUHyTa.
Hueo Bope he ce noguhin 3a 2,25 cm.

a) marbe of 10 cm.

CraHe 2450 000 nuTapa Boge.

KamMnoHoM MoXe fia ce npeBe3e HajBuLLe 907
uurnu.

MoBpwwHa jeaHe netse je 3 100 cm?, a CBUX
155 m2. MNoTpebHo je 38,75 kg boje.

Maca jegHe netee je
140cm-10cm-1cm-0,74 g/cm®=1036 g,
aceux 518 kg.

MapT1 je noTpebHo Hajmatbe 3 480 cm?
KapToHa.

3a Kpeuete yuMoHuLe NoTpebHo je 18,8
nuitapa 6oje.

P=(144+288+/2) cm?, V=864 cm’.

55,43 kg.

MoBpLlNHa KpOBa MpeKprBeHa Lpenom je
2002 m? =282 m2,

64 cm.

a) 4 packe; 6) 3 200 grHapa.
18,729 kg.

a) P=504 cm?, V=648 cm?;

6) P=864cm? V=1728cm?
B) P=576 cm?, V=864 cm?;
rNP=1224cm? V=1728 cm?’.
a) P=500cm? V=625 cm?

©6) P=550cm? V=625 cm3;

B) P=500cm? V=625 cm’.

MBuua Kouke je 746 cm. MoeplunHa KoLKe je
1764 cm?,

[QvjaroHana keagpa je D=va* +b* +¢? =5+/3 cm,
JnjaroHana Kouke je 5 \/5 cm, a UBMLa KoLKe

5 cm. MNoepuwwrHa Kouke je 150 cm?, a
3anpemuHa 125 cm3,

Menua Kouke je 16 cm a 3anpemnHa KoLke je
4096 cm’.

Mpecek paBHW W KOLKe je jefHaKoKpaKu Tparnes
noBpLnHe 162 cm?.




PacTojarbe LeHTpa Kouke of jefHe 1BKLe jeAHaKo
je nonoBWHK gujaroHane ctpaHe. Buaw cnmky!
Wenua Kouke je 16 cm. NoBpLUKMHA KOLKe je

1536 cm?
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Heka cy a,b,c neuue KBagpa. Taga jea=2 cm,
b=4cm,c=8cm,V=64cm’.

Weuue kBagpa cy

\/m2+n2—p2 \jm2+p2—n2 ‘jn2+p2—m2-
2 ' 2 ' 2

Heka cy a, b, c nBMUe kBagpa.
Tapajea:b:c=3:4:12, on0HocHo a = 3x,
b=4x,c=12xrge je x KoepuLnjeHT
NPONOpLNOHANHOCTH.

M3: 522 = (3x)* + (4x)? +(12x)?,

x=4, cnegna=12cm,b=16cm,c=48 cm.
3anpemuHa KBagpa je V=9216 cm>

Heka cy a, b, ¢ vBULe KBagpa.
Tapajea:b:c=m:n:p, o0HOCHO
a=mx, b=nx, c=px, roe je x koepuunjeHt

NPOMOPUNOHATHOCTH. D

M3: D*= 24 (Nx)*+ (px)?, x= —F——r——
3 (mx)*+ (nx)*+ (px)?, x m

mD

7'
M +n*+p?

nD

T
Jm? +n*+p?

pD

ym*+n*+p?

3anpemuHa KBagpa je

a=

b:

cnegn ¢ =

Ve mnpD’
(m;1 +n*+ p;l)\/m2 +n*+p*-
V=36 cm’.
v=PRRP,.

3n uBWMUA, 2n TemMeHa, n + 2 cTpaHa, n(n-3)
NPOCTOPHWX JWjaroHana.

V=163 cm3. 14. P=128 cm2.

Heka cy a, b, c B1LE KBagpa.
Tapaje 2ab+ 2ac+ 2bc =924, a*+ b*+ =676,
a?+ b*+ 2+ 2ab+ 2ac+ 2bc =1 600, 0AHOCHO,
(a+b+c)*=1600,a+ b+ c=40cm.36np cBrx
nBMUa KBaapa je 4a + 4b+ 4c= 160 cm.

MBuua pomba je 4 cm. [y»a anjaroHana ocHoee
jed V3emna je 1 BucrHa npnsme 4 J3em.
3anpemuHa npursme je 96 cm>.

OcHoBHa nBMLa jea=6 cm.
W3 H?=D*- (aﬁ)zcne,u,m HajeH= 6«.5 cm.
3anpemuHa npuame je 21 62 cm?. Bunawn cnnky!
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P=1800cm? V=3600cm?

H= M:?cm,hzzcz— — | =4cm,
2 2

B=28cm:M=168cm? P=22,4cm?
V=196 cm?. Bugn cnuky!

V=140 cm?.

MoepLumHa Beher AnjaroHanHor npeceka je
300 cm? MoBpLUMHA Makber AujaroHanHor
npeceka je 200 cm?,

V=483 cm®. 23. V=288 cm?.

P=(96 +88~/3) cm?, V=96 4/3 cm’.
P=(192+128+/2) cm2.

V=6 \/g cm?.

Mpecek paBHW K NMPU3Me je WecToyrao
nospwwHe 3a2 Bugm cnuky!

s -

L —




a=4ﬁ cm,H=12~J§ cm,
P=(16+/3 + 288) cm? V=96 /6 cm?,

Heka cy M M, cpeguiuTa, peiom, MBULA

BCn B1Cr N3 AM=10cm, cnegna= 20‘/‘;’ cm,
3

H=10 cm. MNoBpwwnHa npn3me je

Sk
P=2.

3
+3- 20‘5 -10,
4 3
P= 8003 cm’
3
M
C 1 B, C M B A,
A,;
|
M
c ; A A
A
V=2864+2cm? 31.V=3 072 cm’.

P=(260 + 80+/2) cm2.

Heka cy a,b,c uBMUe OCHOBE Npu3Me.

3 aH =64 cm? bH =80 cm? cH =48 cm?,
H=16cm, cnegn gajea=4cm,b=5cm,
¢ =3 cm. 3anpemirHa npu3me je V=96 cm?,

He.2.da.3.He. 4. ga. 5. He. 6. He. 7. pa. 8. ga.

ga. 10.pga. 11. pa.

D=17 cm.

P,=48 V2 cm2

0=(12/3+18)cm.

P=600cm? V=216 cm?>.

Pp: 50 cm?,

PacTojarbe LeHTpa KoLuKe of jedHOr TeMeHa
JeHaKo je NONOBWHK JUjaroHane Kouke.
LwnjaroHana kouke je Zﬁcm. Meunua Kouke je
2 cm. MNMoBpLnHa KoLKe je 24 cm?, 3anpemMnHa
KouKe je 8 cm?3.

M =900 cm?.

P= (723 +360) cm?.

P=(72+144+/3 ) cm2.
V=162+/3 cm.
V=576+/3 cm?.
V=25cm?
V=720 m*=720 000 I.
m=117 kg.
7 560 guHapa.



MHAEKC TTOJMOBA

6aza npusme 136

6ouHa nemua 136

6ouHa cTpaHa npusme 136
HpojeBHa jegHakocT 79, 133
bpojeBHa HejegHakocT 109, 110, 111

B
BMa/bMBO Teme 70
BUCKHA 136

C

reomeTpujcko Teno 69
reomeTpujcka cpegmHa 30

A

JujaroHana nonvepnpa 69
JujaroHanHu npecek 141
JwjaroHana npusme 139

Jopekaepap 71

E

eKBMBaJleHTHe TpaHcdopmaLmje jegHauMHa 85
EKBMBaNeHTHe TpaHcdopMaLMje HejeaHaumHa 117

3

3anpemuHa npusme 158

n

nBuLa nonviegpa 69
n3pas 79
nKkocaegap 71
nHTepsan 111

J

jenHakocT 78

jegHaunHa 78

jeqHakomBW4YHa npu3mMa 137

jeoHaunHe Koje ce cBOAE Ha NIMHEPaHY jedHaunHy 95

K

keagap 137
KoedunumjeHT cnmyHoCTK
KonMHeapHe Tauke 39
KOoMMiaHapHe Tauke 43
Koca npusma 136

Kouka 137

Al

NWHeapHa jefHayYnHa ca jejHOM Hero3HaTom 79
JIMHeapHa HejegHauMHa ca jegHoM Herno3HaTom110

M

mMaca Tena 166

MVYMOWiazHe npaee 46
Mofenupame npobnema 101
Mpexa npusme 143

H

HarmbHy yrao npage npema paBHM 66
HejegHakocTt 109

Hemoryha jegHaunHa 93

HeoapeheHa jegHaunHa 93

HOpManHa (opToroHanHa) npojekunja 61
HyMepHuKa HejegHakocT 112, 115

0

ogpeheHocT npaee 38

ogpeheHocT paBHM 42

ofaroeapajyhu yrnosu Tpoyrna 22
ogroeapajyhe cTpaHuue Tpoyrna 22, 23, 24, 27
oKTaegap 71

omoTau npusme 136

OCHOBHa usKuUa 136

OoCcHoBa npusme 136

T

napanenenuneq 137

napanenHe npaee 46
nnaHUmeTpwrja 38

MoBpLUMHa oMoTaua 148
rnoBpLwnHa ocHoBe 148
MoBpLUXHA NpaBse npusmMe 148
nonvepap 66

npaea 38

npyMeHa jegHauynHa 99
npaeunaH nonvenap 71
npaeunHa npusma 137

npaBwuiHa TpocTpaHa npusma 137
npaea (ycnpasHa) npuama 136
npu3ma 136

nponopuyuja 12, 20

npo6nemu KpeTarsa 102
npo6nemun melarsa 106
npojekTyjyhn 3pak 61
npojekuujcka pagaH 61

rnpaeuHa yeTBopocCTpaHa npusma 137

MpaBWHa WecTocTpaHa npwsma 137




o IS MHAEKC TTOJMOBA

P

paeaH 38

pasmepa 12

pelwene nMHeapHe jefHaunHe 92
pelene nMHeapHe HejeqHaunHe 111

C

cameprbuBe fyxn 13, 14

CKYN pelletba jegHadmHe 80
CKYN pelera HejegHaunHe 115

T
Tanecoea teopema 15,16, 18
Tauka 38

Tauka npopopa 52

Teme 136

Teme nonnegpa 69
TeTpaepap 71

l.l

yeTBpTa (reomeTpujcka) nponopyuoHana 12

cnnuHocT 12, 22, 23, 24, 25, 26, 28, 30, 32, 34 X
CcTepeomMeTpuja 38 xekcaepap 71
CTpaHa nonnepgpa 69
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