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PEY AYTOPA

MowTtoBaHun untaoun, Haym wecror paspega,

Kapma saBpunmTe oBaj paspej, octahe BaM caMo joum fiBe TofMHe JI0 Maje
MaType. MoxeTe CHTYPHO O4eKMBAaTH Jia he ce rpaguBo M3 HiecTor pa3pefa
MIOjaBMTH M Ha 3aBPITHOM MCIIUTY jep ce JI0 cajia TO Pe[lOBHO U leniaBano. Kao
TpajHO 3Hame, ocTahe BaM MOjMOBM HeraTMBHMX OpojeBa M MaTeMaTHYKHMX
flokasa (yrmaBHOM MOAYAapHOCTH TPOYITIOBa), Koju he Bac mpatuTi Kpo3
fabe mKonmoBame. OBaj ypbeHMK cMO OCMMCIIIM TaKo /la BaM MOMOTHe Y
caB/afiaBatby rpajMea 3a INecTH pa3pe]], alu M Jja BaM OCTaHe Kao TpajHa
BpefHOCT Koja he BaM cBakako moMohn fia ce cripemare 3a Manry MaTypy Kaja
3a To iohe Bpeme, MM 9aK 3a TaKMITUerba 13 MaTeMaTike. Ofabpami cMo THM
OJ] TPH AyTOPa Ca CTPYYHMM 3HambMMa Y HacTaBM, METO[UIIY, HAYIIH, KA0 M ca
BenmMKNM fioMahuM 1 MehyHapoJIHMM MCKYCTBOM Yy NpefiCTaB/bamky TpajiuBa
¥ cacTaB/balby 3aJlaTaka 3a KOHTponHe BexkOe, Mane MaType u MehyHapogHa
TaKkMi4ea. 36Ky 3ajjaTaka caunmbaea ckyn off mpeko 1000 saparaka.

Cpehmno,
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UEJIU BPOJEBU

Ja 6ucmo gonwmm o HoBux OpojeBa, koje hemo HazmsaTH ,uenuM GpojeBumMa’, moTpebHO je fa
ce IpBo no3abaBuMo HeraTHBHNM OpojeBnma. Behina Bac ce Beh cycpena ca mojMom HeraTHBHOT
6poja, Majia Tora MOXJIa HUCTe HM CBECHM, a/IM M2 OBMX npuMepa he am 6uTH jacHo j1a jecTe.

’ 4

3HaMo fla ce BOJja 3aMp3aBa Ha TeMIepaTypH

MHHYC 3aMeHMTH M MaTeMaTMYKMM 3HAKOM 3a
MUHYC ,,— ¥ CHMOGO/IIYKI 03HAYMTH TEMIIEPATYPY
o Muuyc et crenenn Llensujyca uapazom -5 °C.
Ha TepMoMeTpY ce TO Bp/IO IaKO OYMTaBa.

of Hyna cTeneHu Ha llenaujycoBoj ckamm - g —
(osuaueno 0 °C). Csu cre Beh Bujienu cHer M Jief, Wy | N °C
¥ 3HaTe /Ia je TeMIlepaTypa Jiefla M CHera HinKa off — 30 — 30
Hy7Ie, Tj. HeraTnBHa. Takohe, HebpojeHo myTa cTe » ;2 - ;:
CTTyIlIany BpeMeHCKY NPOrHO3Y i HABHKIH CTe ce . v g
Jla Cy HajaB/bMBaHe TeMIlepaType NIeTH OKO TPH- — 10 e
meceT crenenu (ozgadeno 30 °C), a 3MMH OKO MH- - 5 - 5
HYC 5 CTeleHn. Y OBOM CTy4ajy ped MHHYC 03Ha- — B — 0
4aBa HeTaTHBHY TeMIlepaTypy. Moxemo peu = _?u & —5!"0
Q

nPHII- CHrypHO CTe IpMMeTH/IN Ia HEKM TH(TOBM MOTY
Jia ce CITycTe y mofipyM 3rpajie. Heke arpajie nmajy
¥ HeKO/IMKO HHBOA MCIIOf, HHBOA 3eM/be, Tj. MCIIOf
HHMBOA ITpH3eMEa. To cy 06MYHO HUBOM TIOIPYMa
WM MIAPKMHTA KOji Ce Ha/lase MCIOJ] MpH3eMiba,
a 03HAYaBajy ce 4ecTo JTATMHHYHMM CloBoM ,P”
Tako ce IpBM HMBO MCIIOJ] NpH3eM/ba 03Ha4aBa
nzpazomM P1, Ipyru HUBO HCTION IPH3EMBA M3PA30M
P2, u Tako game. MehyTum y Hekum rmdroBuma,
yMecTo C/IoBOM ,,P’, HHBOM MCIIOfI TpH3eMIba Ce
03HAYaBajy Npef3HaKoM MMHYC ,,—, TTa CXO[[HO TOMe
TIPBM HMBO MCTIOJ ITPH3eM/ba 03Ha4aBaMO H3PasoM
—1, ApyTH HUBO UCIION IIPH2EM/BA M3Pa30M —2 UT]I.
AKO jour M caMo mpu3em/be o3HauMMo Gpojem 0
(uyna), mobujemo aBe BpcTe KOMaHIHMX Tab/H 110
nudTOBUMA, K0 Ha CITMIIH. p

Tpehm coipar

APYTH CIIpaT

N
T

E
E
:

-

/3 OBMX IpMMEPA je jaCHO 1a HeraTHBHH OPOjeBH MOUMILY MPEI3HAKOM MIHYC KOjH 03HaYaBa
BPEIHOCT ,,JICIIO] Hy/e" (Ha MpUMep, TeMIIEpaTypa MCIoJ Tayke 3aMp3aBamba Bojle, WIH HUBO
ucnop npuzemmba). CBe mTo cafa Tpeba 1a ypajgmuMo jecTe [ja OBA 3amaXkama O HETaTHBHMM
OpojeBMMa IPETBOPHMO Y je3NK MaTeMaTHKE M JIa HAyIMMo 1a GapaTraMo HeraTuBHMM GpojeBimMa.

UENM 6POJEBM & [ ‘
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CKyn uenunx 6pojesa u bpojeBHa rnpaea

)) Iogcemiumo ce: O ckymoBumMa N u N, cMo yuauiau y 5. paspeny. bpojeen 1, 2, 3, ... cy npupoaun
6pojesn. Cxyn npuponuux Opojeeaje N=1{1,2,3,4,..}.

Bpoj 1 je najmamsu @ Crpenuua nokasyje g 4 je6poj yckyny N

npupogat 6poj. cMep y koM 6pojeBn pacTy.
5 je cnenfeunx Gpoja 4

3  je nperxonumuk 6poja 4

NPETXONHHK ClenbeHnK
Caaku bpoj y ckymry N, ocum 6poja 1, MMa cBOr IpeTXoHMKA M cBor cneffennka. bpoj
1 uma camo cnegbennka (To je 6poj 2), anu He M NMPeTXONHMKA, IITO 3HA4YM J1a je 6poj 1
HajMamM 6poj y ckymry npupopguux 6pojera N. &

3 Mogceitiumo ce: Via 5. paapena auamo fia je 6poj 0 (yra) mperxopamx 6poja 1. Kayy ckymm mpupomx
bpojesa N npommpumo 6pojem 0, nobujemo mpommpen ckyn N, = {0, 1, 2, 3, 4,...}. CBaxu 6poj
y ckymry N, ocum 6Gpoja 0, MMa cBOr npeTXofjHMKa M cBor cnefibennka. bpoj 0 je HajMamu 6poj
y ckymry N,. [Tonrro je 0 Hajmamu 6poj y ckymy N, , 6poj 0 Hema cBor npeTxogHMKa y cKymy N,
arm MMa cBor olefbennka (o je 6poj 1).

0 je Hajmamm @ Crpenuija noxasyje g 3  je 6pojvck N,

6poj y cxymy Ny cMep y KoM OpojeBH pacTy. i

\ 4 je cnepbenuk 6poja 3
> 2 je mperxomumuk 6poja 3

&

NPeTXOAHUK  cneffeHuK

Jaxse, Beh 3HaMo fja Mako MOXKeMO ITPOIIMPUTH cKyn OpojeBa Tako wTo hemo HajMameM
6pojy ckyna ofierm Ty NpeTxogunka. Tako je 6poj 0 yBenen kao npetxopuuk 6poja 1. Anmm mra
aKo cajia xenumo Ja 6pojy 0 yBegemo nperxogHuka? Moxemo mu To yuunutn? HapaeHo fa
MOXKeMO, Ha crlefiehy HadmH:

YMNAMTH. NOBEXXW. BAHII:YHH:@}

Yeemmo 6poj —1 kao npetxopuuka 6poja 0. Cammum TiM 6poj 0 nocraje cnenbennk 6poja —1. =
I1a HacTaBMMO OBaj IpolLiec:

Yeemumo 6poj —2 kao nperxopuuka 6poja — 1. Camum TiM 6poj -1 nocTaje cnenbennk Gpoja 2.

Yeemumo 6poj —3 kao nperxopuuka 6poja —2. Camum M 6poj -2 nocTaje cnenbennk 6poja 3.

M Tako game.

LIENK BEPOJEBKM



Hoge 6pojese -1, -2, -3, ... HaroBapaMo ,,MMHYC jefiaH’, ,MHHYC IBa”, ,MHHYC TpH~ WTH. [lomTo
13 5. paspenia Beh 3HaMo Kako rpadwuKy 1a MPMKKEMO MPETXOMHUKE H CIefOeHIKe, MOXKEMO TO
OfIMAX YUMHMTH M ca HoBuM OpojeBuma -1, -2, -3, —4, kao Ha cnenehoj cmumm.

0 je nperxopuux Opoja 1 1 je cnenbennx Gpoja 0

' ' . ' . — —1 je mpetxopuuk 6poja 0; 0 je cnepbennk bpoja -1
-l . 0 : -2 je nperxopuuk 6poja -1 é—lje cnenbennk Gpoja -2
nperxofunk cnepbennk | |-3 je npeTxopuuk 6poja -2 -2 je cnenbenuk bpoja -3

—4 je nperxopuuk 6poja -3 —3 je cnepbennk Gpoja -4

OBMM IIOCTYIIKOM CMO YBelH CBe HeraTHBHe OpojeBe, fakie oHe OpojeBe KoOjH TIOYMELY
3HAKOM MMHYC ,,— - To je mpeTxoguuk Opoja 0, ma 23aTMM MpeTXOJHUK NpeTXofHMKa 6poja 0, u
Tako filarke. Kako m3 rpajjusa 3a 5. paspeqi Beh 3aHaMo fa je CBaKM NPeTXOJHMK Mami Off CBOT
clefibeHMKa, jacHO je Jla Cy CBM HeTaTHBHM OpojeBn Mamu off Hy7e. Jlakie, MojkeMo cnoOofiHO
pehu ga cy neratueHu Gpojeen ceu GpojeBn Mamu O HYTIe.

NPUMEP 1. ' Hapenu npeTxofHuke U cegbennke cnefehux 6pojesa: -3, 0m 7.

PEWEHE  a) IIpetxopuuk 6poja -3 je Opoj -4, a cnenbennk 6poja -3 je 6poj -2.
6) Ilperxopuuk 6poja 0 je 6poj -1, a cnenbennk 6poja 0 je 6poj 1.
) Ilperxoguuk 6poja 7 je 6poj 6, a cnenbennk b6poja 7 je 6poj 8.

Hampaeumo cajia jenan HoBM cKyn Opojepa Tako wto hemo npomupuTti ckyn No CBUM
HOBOYBeJleHIM HeraTHBHIM OpojeBuMa. Taj HOBM CKYTI Ce 30Be CKYTI LieniX OpojeBa, 03HadaBa
ce C/IOBOM Z, M cafipiu y cebu cBe pupofiHe OpojeBe, HYTY i CBe HOBOYBeJleHe HeTaTHBHe
6pojeee. Ckymn 1jenux 6pojesa Moxemo fedmHucaTi Ha orefiehn HauMH.

Ckyn nenux Gpojeea
Z={,-4,-3,-2,-1,0,1,2,3,4,..}

MNPUMEF 2. Kojem op ckynoea N, N, u Z npunafajy cnegehu 6pojepn: 8, -3, 11, -6,0mu 7.

PELWEE  a) Ckyny N npunagajy opojesu: 8, 11 n 7.
6) Ckyny N, npunagajy 6pojeen: 8, 11,01 7.
8) Ckyny Z npunapajy ceu 6pojesn: 8, -3, 11, -6,0u 7.

Bpojeeu 1, 2, 3 ... cy npupopuu 6pojeBu, anu cy Takohe u nenmn 6pojern. Ilpupopnne bpojepe
MOXKeMO M yTauije Ha3BaTH. To Cy MO3NTHEBHM Lienn OpojeBn. O3HaKa 3a CKYNl MO3MTHBHUX
mennx Gpojera je Z*, Te MOXKEMO HaIIMCATH:

Z'=N={1,2,3,4,5,..}

LIENW GPOJEBK g
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Cmrgaum cumO0710M, /i ca MMHYCOM, 03Ha9aBaMo CKYTI HeTaTMBHMX Lie/x OpojeBa:
ey et O S T

Cee nosuTHBHe Liene OpojeBe MOXKeMO IMCATH M ca Mpef3HaKoM IUTyC .+ ucIpeq Opoja, amu ce
06u4HO Taj Mpefi3HaK IUTYC M30CTaB/ba KoJi TO3NTHBHMX OpojeBa, TAKo la MMaMO:

+1=1
+2=2
+3 =3 1 TaKo Hame.

)) Hogceitiumo ce: BpojeeHa nomynpaea je OMyTIpaBa Ha Kojoj npeicTas/bamo OpojeBe cKyma
N;- ITogeTHy Tauky O HazMBaMO KOOPIMHATHH MoYeTakK, M Tauku O npuapyxyjemo 6poj 0.
Ha oy je 6poj | mpuapyxeH Tauky | Kojy HaaMBaMo jeTMHMYHA Tauka. [Iy:x Of HasuBamo
jemMHIYHA IYK, a AyKUUY Te Ayxu obenexasamo uspazom |Of] Kojy Ha3nBaMO jeIHMHNYHA
ny:kuHa. CBaka Tagka OpojeBHe nonynpaBe npuapyxena 6uno koM Opojy 3 ckyna N, je 3a
jJeIMHIYHY TyXUMHY YIa/beHa off Ta4Ke NpupYyxeHe cnendenuky Tor 6poja. Tako je, Ha npumep,
Tayka NpuApYy:keHa O6pojy 4 3a jeIMHNYHY TYKUHY yIa/beHa Off Tauke NPUApYXeHe Opojy 5
Koju je cnenbenuk Opoja 4.

jEMMHHYHA jemMHHYHA
AyAHHA Ay#HHA
Py e Ny
0 I
. * f f f f f -
0 1 2 3 6 7

4 5
NPETKOAHHMK  ClenbeHnK

£

ITo y3opy Ha 6pojeBHy mo/mympaBy, yBeiuMo OpojeBHY IpaBy fia OMcMO IpefcTaBIWIN Lefle
6pojeee ckyna Z. bpojepny npaey fobujaMo Tako mTo:

1) npoay:xumo GpojeBHY NOMYTIPaBy off KOOPAMHATHOT ModeTKa O y CYIPOTHOM CMeEpPY,

2) Tauke HpojeBHe npaBe NPHAPYKYjeMo LemmM OpojeBMMa TAKO IITO Ce APXKHUMO ITPaBHIa
71a CBaKM crlefbeHMK MK NpeTXofHMK 610 Kor Opoja Mopa O6MTH ya/beH 2a jefMHHYHY

IYKMHY off Tor Opoja.
jemMHMYHA jemMHIYHA jemMHIYHA
Ay*HHA Hy#MHA Hy#MHA
—— — = — =
o
-y f f f f * * f f f -
-5 4 3 -2 -1 0 1 2 3 4 5
R/ N A R/ N A AN
MPETXONHHK CaeAbeHHK
€ g h >
HETaTMBHM 1enH OpojeBn MO3UTHBHHY 11emH 6pojeBn

JacHo je a oBako KoHcTpyucaHa OpojeBHa npaBa uMa crnefiehe ocobune:
a) Ioautueuu temm 6pojern Z* ce Hanmase JecHO Off KOOPAMHATHOT oYeTKa O.
6) Heratusuu 1jemu 6pojern Z~ ce Hanase MeBo Off KOOPAMHATHOT noYeTka O.

LIENW EPOJEBK



NPUMEF 3. Ha 6pojeeHoj npaBoj obenexu TauKe  Ipuapyxu uM 6pojepe: -9,8,-3,11,-6,0 u 5.

0]
PELIEFE -~ >
-9 -6 -3 0

3A0ALIN O
1. Onpenn cxymoge: a) NUN,; 6) NIN,; 8) N\ N r) N, \ N.
2. lat je ckyn A = {3, 8, 15, 0, 27}. Onpermu cxyn S xora ymHe criefbennim 6pojeBa 12 ckyma A.
3. llar je ckyn B= {4, 5, 18, 1, 24}. Onpenu ckyn P kora uiHe npeTxofuuiy 6pojeBa uz ckymna B.
4. Oppenu 36up npeTxoguuka u cnegbennka 6poja: a) 6; 6) 2; 8) 11; r) 26.

5. Onpenu ipupopan 6poj n, aKo je 30Mp mETOBOT NPeTXOAHUKA U CleflbeHNKa jefHaK:
a) 14; 6) 100; 8) 36; r) 2024.

6. Kopucrehu uene 6pojese sanuim: a) Temneparypy of 12 crenenu ucmop Hyne;
6) HagMopcKy BucuHY off 1347 m; 8) mybuny off 7 m MCHIOf IOBpPIIMHE MOPa;
r) TenecHy Temmneparypy of 36,5 cTeneHu.

7. PykomeTHM THM A je nocTurao 17 rofoBa BHllle Hero INTO je MPMMMO, 2 PYKOMeTHHM THM B
je mocTHrao 6 roNoBa Mase Hero IITO je mpuMuo. Kopucrehu nene 6pojese, samumm ron
pasmuky exune A u ekune B. (IIpeckoun oBaj 3afiaTak ako He 3Halll IpaBy/ia pyKOMeTa.)

8. JTat je ckym A = {-14, 5, -26, 0, 91}. Onpenu koju eneMenTH CKyTia A Ipunajajy ckymy Z,
a Koju ckymy Z .

9. Hanuum 11 yzacronuux uemx Opojeea Tako fa Mehy muma Oyzie jenuax 6poj noauTue-
HMX M HeraTMBHMX OpojeBa.

10. Hanmumm 6 y3acTonHMX Henux OpojeBa off KOjUX Cy TauHo 3 HeraTHBHA Opoja.

1. Viapauynaj cnegbennka: a) HajMamer nenor 6poja ckyma Z™; 6) uajeeher enor 6poja koju
HHje IPHPOJaH.

12. Nlar je ckyn B = {-3, -25, -38, -1, —44}. Ogpenu ckyn P kora uynHe nperxoguuuy Hpojesa
M3 cKymna B.

13. Onpenu npeTxogHMKe: a) HajMamer Lernor 6poja ckyna Ny; 6) Hajeeher nenor 6poja ckyna Z-.

14. Haupraj 6pojeBHy nmpaBy M Ha B:0j 03Ha4u Tauke A, B, C u D Koje pefioM ofiroBapajy Lie-
num bpojeeuma - 4, 3,0, -1.

15. Llemum Gpojesuma -3 u 2 Ha 6pojeBHoj paBoj ofroBapajy rauke C u D. [ly:x CD uma

pyxuny 10 cm. a) Oppeny gyxuny jenuHu4He gyxu. 6) Ha 6pojernoj npaeoj, ogpeny
tauke M u N kojuma ofiroBapajy 1jenu 6pojeu —4 u 5.

16. Onpenu ckymnoge: a) ZUN; 6) Z[1N,; 8) Z\ Ny; 1) Ny \ Z.
17. Onpenu ckymose: a) ZUN; 6) Z[1N; 8) Z\N:r) N\ Z.
18. Onpenm ckymogre: a) Z*UZ%6) Z*NZ58) Z°\Z50) Z°\ Z°,

LIENW EPOJEBK 1 1



HMCTOPHJA BPOJA O

¥ 5. paspefiy cMo M3 MCTOPHje CasHANM Kako ce pauyHa (6poju) speme. Hayumnnu cMo Aa ce rofiuHe ipe
Xpucrosor pobema bpoje kao ,, 1. roguHa npe H. €] ,2. TOAWHA Npe H. €. HT[,, 4 JIa C& TOMHE HAKOH
Xpucrosor pobema 6poje xao ,, 1. roguna H. €7, ,2. rofMHa H. € UT. AKO TOMHAMA Ope H. . J0faMo
Tpef3HAK MUHYC ,— a FOfIMHE H. €. 03HaYMMo Oe3 npefjaHaka, jacHo je Aa MoxeMo obenexuTi:

rofiMHE Npe H. €. HeraTMBHUM Gpojeuma—1, -2, -3, 4, -5, -6...,a

rOfIMHE H. €. NO3NTHBHNM OpojeBuma 1, 2, 3, 4, 5, 6...
IMopceTnmo ce neHTe BpeMena u3 Mcropuje 3a 5. paspen, anu cajja CIHKY I€HTE BPEMEHA JOIIYHHMO
GpojeBHMM NONyTIpaBaMa M JJOMMIINMO HETATHBHE M MOSHTHEHE OpojeBe OHAKO KaKO CMO MX HAYYHIIH

y NPeTX0HOj NEKIHjM.

PAYYHAILE BPEMEHA IO XPHINEAHCKO] EPH

1. rogvHa npe Xpwcra T 1. rogvHa
B - :--.' -'|.|- .\.J- .L.z_:l - ¥ TR -. Hun—. cPE
, 1 IpeT: nmhancka epa) i (xpumhancka epa)
490, roguHa npe Xpwcra 336. rogwHa npe Xpucra 330. roguHa 476. roguHa
Maparoncxa BuTka AnexcaHgap Benwma OCHWBaHE nag 3anagHor
oceaja Nepowjy KoHCTaHTMHONO/bE ~ PUMCKOT LapCTea

[se nonynpase Koje o3Havasajy rogune no Xpmufiadckoj epy

- - — v B & o —8 =
-430 =336 -1 1 330 476

Crapu Pumbann, a ii EBporvsans Tor BpeMeHa, HHCY 3HA/H 33 HeraTueHe Opojese. A zammo?
Onrosop je Bpno jegnocrasan... Hucy 3namn ga 6poj 0 nocroji.
Crapu Pum/sanm cy, HapaBHo, mucany bpojeBe pumcknm mmdipama, Ha npumep 1, IX, VI, DCI, MCX.

Y pumckom GpojeBHOM CHCTEMY He MOCTOJM 03HaKa 3a 6poj 0. Yak uu crapu [pum, Koju cy ofmudHO
Gaparany reoMeTPHjOM M pa3loMI[MMa, HHCY 3Hamu 3a Opoj 0. Mako cy Hekn cTapH rPuKH acTPOHOMH
KOPHCTHIIH HYTTY Y CBOJHM npopauyHumMa, 6poj 0 unak Huje 61o pacnpocTpaset y crapoj [puxoj. Cyouenn
3arOHETKOM TIOCTOjaksa ,,HHYETa', CTapy rpukH dunosodu cy ce MydHH muTameM: ,Kako obenexarmi
HEWTO WTo je HimuTa?” M HUCY Hanasuan ofirOBOP Ha 0BO MHTamke. [lo BHXOBOM MHIUBEHY, Hyna 61
NPENCTABBANA ,HUINTA', 3 HHINTA Ce He OM MOITIO PECTABMTH HEYMM, 11a Hi Opojem. JlaHac 3HaMo fja
crapu rpukn ¢mnozodu Hucy 61nn y npasy, a 6poj 0 je crurao go Espone ca BenMKHM 3aKalIREHEM, TEK
y 11. BeKy, a Halla0 MIMPY MPMMEHY KOf] EBPONCKMX MaTEMaTidapa Tek ¥ 13. Beky.

Bpoj 0 je sanpaso jegan off Hajeehmx nayma yoBeuaHcTEA. IIPBM M3BOPH KaXKy Jja CY HELITO CHMYHO IH-
¢pu 0 xopuctim Meconorami jom 4000 rogmsa npe H. €., BaBnnonum oxo 300. roguse npe H. €., Kao
¥ gpesne Maje (kynTypa Ha laHamsoj TepuTopiji Mekcika, Ha noTnyHO ApyroM Kpajy ceeta) Beh oko
400. roguse H. e. Amu undpa 0 Huje ucto wro 1 6poj 0. [osnasamem wndpe 0, Bapunonum u Maje cy

MOITIH fla Hamuury Gpojese off Bume 1pdapa M Jla pauyHajy NOTIHCHBAEM Indapa, CTHYHO OHOME IITO
AaHAC YY4MMO M3 MaTemMaTHEe off 1. Ao 4. paspefa. Anu To joill yBeK Hije sHaunmo ga cy Maje n BaBunonim

pasymenu nyH 3Hauaj 6poja 0 kao nperxopuuka 6poja 1 u cnepbennka 6poja —1. [ennjaman uaym 6poja 0
YOBEYAHCTBO JIYTYje CPEN0BEKOBHMM MHIMjCKNM MaTeEMaTHIaPHMA.

Lndpa 0 ce nojaswyje y Mamuju u Kian eeh oko 1. Bexa H. e. anu ce He 3Ha fia v ce umdpa 0 Ty nojasmna
HE3aBMCHO, WH je focnena n3 Basunoxa. 3Ha ce aa je Beh y 4. u 5. Beky nipe H. e. AekagHu cHcTeM Huda-
pal, 2, 3..,9y3 madpy 0, 6uo y ynorpebn y Mumuji u Kunn, a oko 500. roguHe H. €. TO3HATH HHIHJCKH
maremariuap ApjabaTa noka3syje Kako jia ce KOPHCTH JeKaHM cHCTeM Iudapa 3a payyHarke BPEHOCTH
MaTeMaTHYKHX H3pa3a. Mcropuuapn HUCY carnacHu fa i je Apjabara naymurems 6poja 0 jep Hije cacBuM

Q::; jacHo f1a mu je Apjabara pasymeo cBe MaTeMaTiuke ocobure 6poja 0, 3a paamuky op umdpe 0.
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[ Mnak, koHauHo Tek 628. rofMHe H. €. MHAWjCK1 MaTemarnuap bpamarymra nokasyje aa 0 auje camo uudpa,

Beh f1a je Gez nkakee cymise O6poj Koji je npeTxoguuk Opoja 1 1 yBoaH NpaBnIa MOfIEPHOT PauyHaH:a Y3
nomoh 6poja 0.
Apamn cy, Tpryjyhu uamehy Vnpnje n Espone, npesemn y 11. sexy uyny o Espone, a 6pojesn koju ce
JlaHAC KOPHCTE ¥ MATEMATHIIM ITHITY CE apanckuM pdpama, Wi joll TaYHWje HHJI0-aparcKkuM mudpama.
IIpBH eBPOTICKH MaTEMATHIAP KOjH je, 10 y30PY Ha MHJIMjCKE W apancke HayWHHKE, IOYe0 la KopucTH 6poj
0 y cBojum mucaHMM pafioBMMa Kpajem 12, Bexa 61o je uyBeHM HTanujaHcky MatemarHyap Oubonaw.

roguse no Xpumhanckoj epu nofia wHao-apancrMx wndapa
W Mmogephe Teopuje Gpojesa
Apjabata ;
{H“ﬂ"‘f'j’al Hpanmaimlﬂma
o 500 [ A
~4 000 -300 -1 1 100 400 | 628 - 1200
Meconotammja Baswunox WHowja Maje bBpamarynma DuboHaum
Kuna (MHgwja)
WMsym Bpoja 0

Besxmre nojacepe. Ya0yypHBa BOXEEA KPO3 HCTOPHJY MaTeMaTHKE TeK nounise. Pasymesamen Gpoja 0, kao
fipoja xoju ce Hanasn namehy Gpojesa —1 u 1, Tex kpehemo y y36ybnBy BoXY Kpo3 Teopujy Opojesa.
Teopuja Gpojesa je W JaH-aHAC jefHA Off HAj3aHHM/BMBHJMX IPaHa BUCOKe MateMartike. Ha myTy mo tix
BHCHHA, Beh cMO HANIPABM/IH OCHOBHE KOPAKE YCBajarha HEraTMBHMX M NO3WTHBHKX Opojesa, kao u Gpoja
{ xoju Huje HM HETATMBAH a HM NO3WTHBaH. bea Hyne ganac He Ou 6MN0 MoOJEPHE MaTEMaTHKE, AMH HH

HAIPeTKa MOZIEPHMX HayKa Kao IITo Cy (hu3uKa, XxemMuja, Guonoruja, MeIHIfMHa, a nocebHo nHopMaTHLa
¥ JUrMTA/THA ENEKTPOHMKA ¥ KOjHMA Ce CBe 3acHWBA Ha caMo fiBe undpe On L

%,

i
{L}l i

bBpamarynrTa, MHJIHjCKH
MaTEMaTHYap M acTPOHOM,
poben 598. roguue H. e. Bpa-
Marymra je 610 npBM MaTeMa-
5[ THYap KOjM je M3HEO paBMIa
| pauyHama c HynoM. Fberos
Hay4YHM HacnegHMK bBackapa

ApjabaTa, HHIMJCKHM Ma-
TEMATH4Yap M aCTPOHOM,
poben je oxo 476. rogune
H. €. AyTop je gena Apja-
famuja u Apja-cudanma.
BaBuo ce reoMeTpHjcKkmuM
purypaMa M HBHUXOBHM

CBOjCTBMMA, jefHAYMHAMA s ~ 1l onmcao ra je Kao ,aparymn
H APYTHM 00/IaCTHMA MaTEMATHKE. Kpyra MatemaTHuapa. Hberoso geno Bpamaiyn-
Hherosa iena cy yrunana Ha Bpamarymry, apy- ffacuganiiia je HajCTapMjH MO3HATH TEKCT KOjH
rOoT MHJIMjCKOT Maremarnuapa, Ha An Xope- Hy/Ty pasmatpa kao 6poj 1o cebm, a He caMo Kao
amuja (kojer hemo nomenyTy y Temn Pammo- ungpy y npeAacTapmbasmsy Apyror 6poja. On ak
HamHM Opojesn) 1 Ha OpojHe MaTeMaTHuape. HaBOJM [IPaBHiia 33 aPUTMETHKY Ca HETaTHBHUM

GpojeBHMa M HyTOM.

\ ;'(} J \ '._? v

Neonappo ®ubonaun (1170-1250), wranujaHckn MaTeMaTHuap, Mo3HAT W kao Jleonapgo
n3 Inse, 6MO je MOIHATH 3aMAJHH MATEMATHYAD CPENILET BeKa. Y CBOJHM IeNMMa je BelH-
430 MHO-aparncky cucTeM Gpojeea, Gasno ce Teopujom Gpojera, a ocTao je 3anamhen T3s.
DOuboxaunjes Hu3 (Hu3 GpojeBa y koMe 36up nperxofHa ABa 6poja y HM3Y Aajy BpeHOCT
HapegHor 4aHa Hu3a). CBoja 3sanakama o0 MpUMeHaMa WHJ0-apanckux mudapa y apume-
THIM 3amMcao je y Aeny Keula o abaxycy (wim Kweula pavyna).

/]
4
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CynpoTHu 6pojeBu U ancoslyTHa
BpeaHocT bpoja

Tornenaj cnuky. [la mu sHam 3a MIpy ,hopaee 6ake”? Jefina Bepauja Te UTPe IOYHEE OBAKO.
JlBa urpaga cy okpeHyTa jefian gpyrom nebuma. Ha 3nak nouumy fa ofbpojaBajy kopake u
Aa ce kpehy McToBpeMeHO, CBaKM 110 KOPaK, MCTHM MpaBlieM, a/li ¥ CYIPOTHMM CMepPOBHMa.
3a cBakm KOpaK KOjM jeflaH MIpad KpeHe Y jelHOM CMepY, IPYTH KpeHe y CYIIPOTHOM CMepY.
JamucnuMo fja ce urpauu Kpehy no 6pojeBHoj mpaeoj. 3a cBaku KOpak KojM jejaH urpad
HAYMHHM ¥ TO3UTHBHOM CMEpY, APYTH Ha4MHM ¥ HeraTuBHOM. To 3Ha4un f1a 3a cBaku ofibpojan
Opoj y moauTHBHOM CMepy, IOCTOju jeiaH Opoj onbpojan y cynpoTHOM, HETATHBHOM CMepY.

v
HETaTHBAH
cMep
.
i
-
L] I - ] I 1

i5 a4 iF <% =1 W h 2 3 4
K MR K AR IR N SN TS A S

r< <

=Y
w
NO3UTHBAH
cMep
4 —>
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L}
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T
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ITonTo je HeraTMBaH CMep CYNPOTaH MO3UTHBHOM CMepY, KaKeMo fIa Y CKYTy Lienux OpojeBa
Z, ceaky nozutHBal 6poj n MMa cynporan 6poj koju obenexxapamo uzpazom —n. OBo IpaBMIoO
je Bp/o Mako MpuMeHHTH, miTo heMo wrycTpoBaty cnefehnm mpumepoM.

NPUMEP 1. - Opgpemu cynpoTHe OpojeBe cnefehim noauTHBHUM OpojeBUMa:
a) 4; 6) 19; B) 231.

PEWEKE  a) Cynporal 6poj moautueHoM Opojy 4 je HeraTuBau O6poj —4.
6) Cynporau 6poj mosutueHOM Opojy 19 je neratuean 6poj -19.
8) Cynporau 6poj nozutueHOM 6pojy 231 je HeraTuBaH 6poj —231.

Haxrne, nako je ogpenuti 6poj Koju je cynporal no2uTHBEHOM Opojy. [lobujaMo ra Tako mro
HAMMILIEMO NPei3HAK MUHYC ,,— MCIpe]] IO3MTHEHOT Opoja i . IpeTBOPUMO™ I'a Yy HeraTuBaH Opoj.

AnM Kako Ja ofipenumo OpojeBe cynpoTHe HeraTMBHMM OpojeBnma? Hu To Hmje Temko. Beh
3HAMO JIa, AKO je n Mo3UTHRAH Opoj, OHIa je HApaBHO HeraTuBaH 6poj —n cynpoTaH 6poj MOZMTHEHOM
6pojy n. Ay Baxku 1 o6pHyTO, mosuTBaH 6poj n je cynpoTan Opoj HeraTHBHOM Opojy —n.

MNPUMEF 2. Oppenu cynpoTHe 6pojeBe cnefehim HeraTHBHMM OpojeBnMa:
a)-7;  6)-21; B) -421.

PEWEKE  a) CynporaH 6poj HeraTuBHOM Opojy -7 je moautueaun 6poj 7.
6) Cynporau 6poj HeraTuBHOM 6pojy -21 je moautueaun 6poj 21.
8) Cynporau 6poj HerarneHoM Opojy —421 je nmoautuean 6poj 421.
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Capa Beh MOXKeMO Jja HAMMIIEMO NPaBUIO:
cynporas 6poj noauTHEHOM 6pojy 1 je HeraTHBaH Opoj —n, U
cynpotaH 6poj HeratTuBHOM Opojy —n je moauTHBaH 6poj n.

L]

ey

Moxemo pehu fa cy 6pojeBu n M —n CYNIPOTHH jeflaH IPYTOM, WM IPYTHM pednMa,
GpojeBu n 1 —n YMHe Nap CYNPOTHUX GpojeBa.

YMAMTH, MOBEXM, 3AHM-|M~‘O:-

—

Bupumo aa cynporan 6poj mosuTuBHOM Opojy HamasMMo BP/IO JIAKO TAKO IITO HAITMIIEMO
Mpei3HaK MMHYC ,— WCIpe]| MosMTUBHOT Opoja. A miTa ce flelIaBa ako XKemMMO Ipel2HaKOM
MUHYC Jia obenexxuMo cynportal 6poj Hekor HeraTHBHoOT Opoja? Jla 61cMo To yomuTe ycremy aa
ypapumo, notpe6Ho je ja mpeo HeratuBaH 6poj craBuMo Mely 3arpajie, I1a [1a OHJIa MCITpeN 3arpajie
CTaBMMO TIpefizHaK MUHYC. Ha mpumep, ako KelMMO J]a HalMLIeMo ,,CYTIpoTaH 6poj HeraTHBHOM
6pojy -7, To MaTeMaTH4YKH MUINeMO 0Bako —(—7). Amu nowrto u3 [Tpumepa 2a) peh 3namo na je
6poj 7 Tpakenu ,cynpotan 6poj HeraTHBHOM 6pojy 77, creliu 1a MOXKeMoO Jla HalMIlIeMO:

A=) =7.

OBO IWTO CMO IIPMMEPOM MOKa3a/In,
MOXKeMO YOITIITHTH M 33 CBe
1ene Hpojese.

Konauuo, mozabasumo ce u 6pojem
0. bpoj 0 HMje HM MO3UTHBAH HU
HeraTuBaH, Te 6poj 0 mopamo
nocebHo TyMauuTH. To YMHHUMO
TaKO LITO KaXKeMo 71a je 6poj 0 cam
cebu cymporan.

L]

YNAMTU, NOBEXXW, 3AKJbYYN—
3a 6uno xoju 1enu 6poj n, BaXM jefHaKoCT =

—(-n)=n.

.

YMNAMTH, NOBEXXWU, 3AKJbYUN—
Bpoj 0 je cam cebu cynmpoTaH, i 3a mera Bake =

jEMHAKOCTH

0=0 u —(-0)=0.

NPUMEP 3.  Ha 6pojeBHoj MpaBoj yLIpTaj Tauke Koje ofiroeapajy OpojeBnma 3 u —8, Kao M lUXO-
BHM CynpoTHMM OpojeBuma. Ofpeny KOMMKO jefMHIYHMX JYNHA je CBaKa Off THX
Tayaka yJla/keHa of] KoopAuHaTHOr noderka O.

PELWEWE  Bpoj cynporan 6pojy 3 je 6poj —3. bpoj cynporan 6pojy -8 je 6poj 8, 1j. —(-8) = 8.
YiprajMo Tadke Koje ofiroBapajy oBMM OpojeBMMa, M OfIpelMMO PacTojambe off KO-
opAMHATHOT ModeTKa O 10 CBaKe TadKe jeflHOCTABHUM OpojameM jefMHUYHUX JTy-

JKHHa HBMED}? CBAKe TAYKe H KOOPOHHATHOT ITOYETKA 0.

-
8

8 jemMHHYHNX [y#MHA 8 jenMHMYHNX Ty#IHA
A A
—
‘H 1 | I | ' | | ' I ' | ] 1 1
-4 -7 6 -5 4 -3 -2 -1 O 2 3 4 5 6 7

J

3 jenuanyHe

IyKHHE

3 jequHN4HE
DyAMHE

LIENW EPOJEBK
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PELLEFLE |-6| =6

Ca cnuKe U3 NMpeTXOAHOT NpHMMEpPa Ce jacHO BMM Jla Cy /iBe TadKe Koje NpefcTaBkajy ABa

cynporHa 6poja, Ha npumep 8 1 -8 , Hanase Ha CYIPOTHUM CTPaHaMa ¥ OHOCY Ha KOOPAMHATHH
noderak O, anmu Jia Cy jefHaKo yiakeHe Off KoopAHHAaTHOT modeTKa O. Jlakme:

— Tayka npujpyxeHa 6pojy 8 ce Hanasu 8 jefMHMYHMX Ty>KHMHA JecHO off Tauke O, a

— TaykKa npujpyxeHa 6pojy —8 ce Hanasu 8 jeqMHMYHKX JY>XHHA NeBo off Tauke O.

W1

YNAMTW, MOBEXMW, 3AK/bYUYMN—
Tauke npuppykeHe CympoTHUM OpojeBMMa n M —n Ce Hanaze
Ha MCTOM OfICTOjalby Off KOOPAMHATHOT OYeTKa, A/IH Ha
CYNPOTHHM CTPaHaMa y OffHOCY Ha KOOPIMHATHH MOYeTaK.

Hyxuna namehy 6uno xoje Tauke Ha 6pojeBHoj MIpaBoj M KoopauHATHOT ModeTka O je of

noceGHOT 3HaYaja M TOj AYKHMHM, MEPEHO OPOjeM jeTMEMYHNX [YXKHHA, fajeMo mocebHO MMe,
ancomyTHA BpegHOCT, cnefehom geduHummjom.

bpoj jenuan4uHuX AykuHa u3Mehy koopauunaTHoOr modetka O u Tauke

IPUAPYKeHe HeKOM HeoM 6pojy 1, Ha2uBa ce aCOTyTHA BpeIHOCT Gpoja
n u obenexana ce uapazom |n|.

AmncomyTHa BpegHocT Gpoja |n| je sampaBo mepa opmcrojama Gpoja n of Hyme, M HecTo
MaTeMaTH4YapH 3a alcoMyTHY BpefHOCT Opoja Kaxy Jia je TO ,,yia/beHOCT Off HyTe .

YNAMTU, NOBEXW, 3AKIbYUU—( ))-
ITowrTo ce Tauke NpUApPYXKeHe CYMPOTHMM OpojeBMMa n M —n Halasze

T
Ha MCTOM OJICTOjasy Off KOOPAMHATHOT N0YeTKa, jacHo je ja bpojesn n
W —1 MMajy MCTY allCONYTHY BPEHOCT, Jakile:

|n| = |-n.

NPUMEF 4. ' Ha 6pojeBHoj npaBoj yipTaj Tauke Koje ofiroBapajy 2ajaruM OpojeBuma -3, 4, -6, 7.

Onpenu 6poj jenMHMYHMX Ay:kuHa u3Mehy cBake ylpTaHe Tadke M KOOPAMHATHOT
nodveTka O ¥ Ha Taj HAYMH OffpefiM AIICOMYTHY BPeNHOCT CBAKOT Of] 3aflaTX Opojesa.

. 71=7 OunTaBameM pacTojama
6 jeNMHHYHHX 7 jeqMHHYHHX c
fa— Js— Y jefMHIYHUM Ty KHHaMa,
| Il | A JOMa3HMO M0 PEIlEHa:
o J |-3| =3,
-—rTT T+ T+
-6 -3 01 4 7 |4] = 4,
|-3]=3 4| = 4 |-6]=6u
3 jenuunune 4 jegMHMYHE 7| =7.
AYAHHHE AYVAHHHE

LIENW EPOJEBK

W12 oBor npumepa npumehyjemo fa aniconyTHa BpeJHOCT HeKor 6poja He Moxke OMTH HeraTHBaH
6poj, jep ofcTojabe o KOOPAMHATHOT II0YeTKa He MoXe OMTH HeTaTHBHO. AKo OPOj HMje HeTaTHBaH,

OHJIa je alCONMYTHA BpelHOCT Tor Opoja jemHaka caMmoM Opojy. A ako je 6poj HeraTMBaH, OHJIA
je ancomyTHa BpefHOCT Tor Opoja jefnaka cynpoTHoM Opojy, jep je cynpoTtan 6poj mO3MTHEAH.

w1

YMAMTU, MOBEXW, 3AKIbYUM—( ))-
AKo n umje ueratuBau 6poj, oupa je |n| = n.

=

AKo je n ueraTusa 6poj, oupa je |n| = -n.




MPUMEP 5. - Ompeny anicomyTHe BpefgHocTH OpojeBa —268, 0, 58.

PEWIEHE ) -268, je neraTuBaH 6poj, gaxne |-268| = —(-268) = 268.
0 Huje HeraTuBay, a K mo3uTHBau 6poj, faxne |0| = 0.

58 umnje neraruBau 6poj, naxne |58| = 58.

L
e

YNAMTU, NOBEXMW, 3AK/bYUYMU— =
ATICONMYTHY Bpe[HOCT HeKor Opoja fobnjaMo Kajj OTKIOHHMMO 3HaKe &

»|" ¥ mpenauake ,—” M ,+" a cauysamo camo undapuu geo Gpoja.
/ orknonm {:: cauysaj
[23] » [@ > 23 ..jmaxie [23]=23
10 > J#10f > 10.pawre  |-10[=10
o] é,{@}" > 0..jaxme 0]=0
|+110] 5 [£#A10)/ > 110.jacme [+110] =110
I-6] > | f@]{ >  6..1aKkmne |-6| =6

3A0ALUM D

19. Ogpenu 6pojese cynportHe 6pojeBuma: 6,2, 9.
20. Ogpenu 6pojese cynpotHe HpojeBuma: -4, -1, -8, 0.
21. Ogpenu 6pojeee x, ako —x € {11, -12, 24, -32, -100}.

22. Koju ofi 2anuca cy TayHe jeHAKOCTH?
a)-(-3)=3; 6)-(-10) =10; B) -(-0) = 0.

23, Oppenw anconyTHe BpeguocTi 6pojepa: -9, 5, -2, 0 n 13.
24, Nlonyuu Tabeny:
x 5 -2 -4

| x| 0

25, 3annum 6ea sarpana pojese:
a) —(+24); 6) ~(-17); B) +(-8); ) -(-(-4)) n) -(+(-22).
26. Ako je |a| = 5, xkonuko je |-a| ?

27. Koju OpojeBu uMajy anconyTHY BPeJHOCT jeffHAKY:
a) 0; 6) 2; B) 7; r) -10?

28. Ogpenn BpenuocT usapasa |-5| + |6] - |-7|.

LIENW EPOJEBK 1 ?
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Kapa ce mudproM ca 3. ciipata ofjBezeMo Ha 1.

E
W

Mopeherwe uennx 6pojesa

-

CITpaT, KaXkeMo Jia CMo ce ,crrycTimn” jep je 6poj @ Tpehu cripar

3 pehu op 6poja 1, u To mumemo: 3 > 1. Jlakne,
CIIymITalhe 03Ha4aBa BOXIBY ca CITpaTa Koju je
obenexxen pehum OpojeM Ha cripart obenexen
MamuM b6pojem. [Tornenaj caa CIMKy KOMaHJIHe

-
© ) pymcnpar | (3)
. 9

tabne y mdTy. Ako ce ca HMBoa —1 ofiBe3eni Ha vpaRcpaE

HMBO —2, jacHO je [1a ce CITyIUTAI, 3 TO OHJIa 3HaYN

n1a je 6poj —1 sehu o 6poja —2, ¥ TO MHIIEMO: Pr npH3eMibe 10
-1 -2. V2 oBor npumepa ca madToM, jacHo je '

Za cBe Iefnie OpojeBe MOXeMO NOPEIUTH TAKO ..1,9 NPEM HUBO MOJ @
zia 3a 6buno koja iBa paanuuura Opoja MoxKeMoO HpPH3EMIbEM
YTBpIUTH KOju je Behu.

@ :29 HDJJIJ;PI}[E{IB}LEEM @ @

Ynopehusame nenux 6pojera je Hajnakie yTBpAuTH Ha OpojeBHOj IpaBoj. AKo ce Ha OpojeBHOj
npaeoj npeu 6poj Hanazu AecHo off Apyror Opoja, oHfIA KakeMo fia je mpeu Opoj Behn op gpyror.
Jemnaxo Tako, MoWITO ce ApyTH Opoj Hamasu TeBo off MPBOT, KaXKeMo Jia je Apyru Opoj Mamu of

IpPBOL.

A

L}

=

O
] L] ] L] I '
0

M2 oBor jegHOCTaBHOT PaBWIA, TIOT/ENOM Ha OpojeBHY IIpaBY, 3aK/by4yjeMo:

=< <543 <c-2<-1<0<]l<2<3I<d<5<...<n<..

MPUMEP 1. - Ha 6pojeBHOj ITpaBoj yIIpTaj Tauke Koje ofroBapajy Opojesuma -7, 4, -2, 0 1 6, ma

PELWIEH:E

satuM Te OpojeBe nopehaj penom off Hajmamer fjo Hajeeher.

H | | | | | | ' | | l’ | | | ' | H’
-7 -2 0 4 6

Uurtamem Opojepa ca OpojeBHe npaBe crieBa HafjecHo nopehajmo bpojese
IO Be/TMYMHM.

T<=2<0<4<b

Ilornenaj Ha 6pojeBHoj MpaBoj yIpTaHe Ta4yKe Koje offroBapajy 6pojeeuma k, n, M m.

2 L L =
k m H

-

Iowro je 6poj n mecHo of OGpojera k M m, MOXKeMO OfjMAaX HalMCAaTH n > m M n > k.
Crmano ToMe, 6poj k ce Hamasu neeo of Opoja m, ITO 3HAYM [Ia MOXKeMO Hamucaty k < m.
Vi jeqHocTaBHMje, nopeheme cBa TpH Opoja MOXKeMO NPeCTABUTH 3aIMCOM k < m < n, WIK

n>m:>k.

LIENW EPOJEBK



YMAMTH, NOBEXW, 3AK/bYUN—(" ))-
Ceaku nozutHeal 6poj je Behu off ceakor HeraTuBHor 6poja. =
Ceaku nozutieal 6poj je Behu op bpoja 0.
Cpaku HeraTHBaH 6poj je Mamu off 6poja 0.

Axo ynopelyyjemo gea noantneHa 6poja, Behn je onaj koju je ya/seHMjH off HYTIe.
JIlpyrum peunma, eehu je oHaj Koju nma eehy anconyTHY BpeJHOCT.

Axo ynopeljyyjemo nea HeraTHBHa Opoja, MamH je OHaj KOju je yIa/beHHjH Off HYTIE.
JIpyruM peunma, MamH je OHaj Koju mMa Behy anconyTHY BpegHOCT.

MPUMEP 2.« Bea yupraBama M 03Ha4YaBama Opojera Ha GpojeBHoj npaBoj, nopehaj 6pojere
-100, 56, 17, 0, 17, 80, —45 op HajMamer Ka HajBeheM.

PEWEKE  a) [Tornegajmo npeo noHyhene HeraTueHe Opojese. Hajmamu mehy muma je —100
jep je Hajyna/seHMjH Off HYTe, Tj. MMa HajBehy ancomyThy BpegHocT: 100. Cnegehn
HajMatbH je —45, nma 3aTuM —17. M cTora moxkemo Hanmcati —100 < —45 < -17.

6) ITomTo 3HaMO J]a Cy CBM HeTATHEHM OpOjeBM Mamu Of] Hy/e, KopucTehu penleme
a) Moxemo offMax Hammucatn —100 < 45 < -17 <.

8) ITouyhene nosutueHe 6pojese Beh suamo 1a ynmopegumo: 17 < 56 < 58. Tlowro cy
CBY TT03UTHBHY Opojeu Behwu op 0, mmamo 0 < 17 < 56 < 80.

r] ObjenumapamemM pentesa 6) u 8) gobujamo:
=100 < -45<=-17 <0< 17 < 56 < 80.

3A0ALMU
29. TpenyTna TeMneparypa je: Bamero -5 °C; Hum 3 °C; Beorpag -2 °C; Cjenmna 10 °C;
UYauak 0 °C. ¥V koM rpajy je TpeHYTHO: a) Hajxnaguuje; 6) HajTormmje?

30. Oppenu ancomyTHe BpefHocTH 6pojera —12, 6, -3, 9. Koju op 6pojesa -12, 6, -3, 9 je
Hajomxu Tauku 0 Ha 6pojeBHoj Mpaeoj?

31. Ynopenu Gpojese:
a)0mu32; 6) -26 u 0; B)-13m12; r) 17 u 45.

32. ¥Ymecto kpy:xuha cTaBu jeflan off 3HAKOBa > MM <, TAKO JIa McKa3 Oyfe Ta4aH:

a-12()-25:  6)-4()4 8)11()-6; N17()4

33. 3a koje BpegnocTH Henor 6poja a je TauHa, a Kajja HUje Ta4Ha HEjeJHAKOCT: @ > —a?

34. Komuko uMa 1enux OpojeBa 4Mja je alicoOMyTHA BPeHOCT Maba Off 5.

35. Illta je Behe: a) |-1| wmu —3; 6) 2 wn —|-4}; 8) —(-7) wm |-5|?

36. Ilopebaj y pactyhu uu3 uene 6pojee a, buc, akoje: -1 <a<1l,-4<b<0ul<c<9.
37. Tloxaxu J1a 3a CBaKM 11€0 BPOj @ Baxu HejegHakocT —|a| < |a|. Kapa Baxu jegHakoct?

38. Onpenu ckyn C xora unHe 1en OpojeBH uMja je anconyTHa BpegHocT Beha of 2
Mama of 7.

uenmsrosesn € 19 €€
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1.4. Cabupame uenux bpojeBa

2 IMogceimiumo ce: Axo sxermmo Jia cabepemo iBa Mo3UTHBHA cabupka 2 1 4, TO 03HAYABAMO Ko
onepauujy 2 + 4, a sanpaso Ha OpojeBHOj TpaBoj o3HaYaBamo crenehe.

a) ITpeu cabupak 2 03Ha4aBaMo Kao MOYeTHY TauKy, fakne: ,Kpenu op Gpoja 2"
6) 3nak yc .+ YNTaMO Kao .1 MoMepH ce”.

B) [Ipyru cabupax 4 03HaYaBa CMep M BPeHOCT IOMepama, Iak/e .,y MO2MTHEHOM CMepy
3a 4 jegHHNYHe TyKHHe",

Tako omepanujy 2 + 4 uuramo ,Kpenn op Opoja 2 1 moMepy ce y HOZMTHBHOM cMepy 3a 4
jemnuuuHe nyxuHe”. Ha 6pojesHoj mpaBoj, To obenexaBamo ciegehum gujarpamom.

+” 3Haun cMep u 6poj jerMHIIHNX
]:_{}MEFH ce AYHHHA IOMepama
ungpalinja = P /—i-g e
6 'I" . -+ T + { % T : - >
Ha 6pojeBHO] 4 ) @
npasoj
noueTHu 6poj 36up npepcrasma T

TA4YKY HaKOH MOMEPdHha

HakoH noMepama, 3aBpLIaBaMO ¥ TAaYKKU NPHAPYXeHoj 6pojy 6, Koju HazuBaMo 30mp.

£

ToToBO Ha MCTH HaYKMH cabupamMo 1 HeraTHBHe Opojeee. O6jacuuhemo To Ha NpuMepy cabupama
nea 6poja. [Ipeu cabupak Heka Oyne 6poj 1, a gpyru cabupak Heka Oyne neratueaH 6poj -5. Y
OBOM C/Ty4ajy IpyTH cabupak Mopamo craBuTi Mely sarpagie, u HanucaTH 30Mp Ha cnefiehy HaYMH.

1+(-5)

YMAMTMU, MOBEXM, 3A|{rwuu~‘O':
Kapia je nmpyru cabupak Heratueas 6poj, oHja fpyru cabupak craB/baMmo y sarpagie. =

npeu cabupak ApyTH cabupak  MoOrpelnHo NpaEnTHO
1 -5 1+(-5)
3 -2 34+ (=2)
-5 -11 -5+ (-11)

IIpukaxkumo cajia onepauujy 1 + (-5) Ha 6pojepnoj npaeoj:
a) IIpeu cabupax 1 o3nagaBaMo Kao NMoYeTHY Ta4uKy, Aaxe: ,Kpeun og 6poja 1"
6) 3nak ryc .+~ YMTaMO Kao ..M MoMepH ce’”.
B) JIpyru cabupax (-5) osHa4aBa cMep ¥ BpeJHOCT IOMepamba, Jak/e: ,,¥ HeTaTHBHOM CMepy
3a 5 jeIHHMYHNX TY:KHHA".

Taxko, onepauujy 1 + (-5) uuramo: ,,Kpenn of 6poja 1 1 momepu ce y HeraTHBHOM cMepy 2a 5
jeTMHUYHNX IY:KHUHA", a Ha OpojeBHOj MpaBoj To obenexaBaMo OBAKO:

LIENW EPOJEBK



n cMep M 6poj jeTMHHIHHX
. »+ 3HAUM
Glilﬂf?il;{;a et ce AyKHHA IOMEpPa:a
Ha Gpojestoj NSNS
npasoj - T T é T T T T ) | -
1
30Mp NpeficTaB/Ba TAUKY T noueTHH Gpoj —F

HaKOH NOMEpPakha

HakoH nmomepama, 2aBplIaBaMo y Ta4Ky IIpHpYy:keHoj Opojy —4, Koji HazuBaMo 26mp.

NPUMEP 1. * MapauyHaj cneiehe:a) -3 +6; 6) -5+ (-3); 8)5+ (-4).

6
PEWEIEE Da) -3+ 6=3 g LNONONINNN,
3 @
-3
T OSET NET N
ﬁ]_5+(_3}=_8 - T T T . - T T B
5
4
T TN N T
B)5+(-4)=1 5

F ]
L |
L

HDHCETHMD cecanma ocobiHe KOMYTaTHEHOCTH, mja KaKO 3a MpUPOoTHE, BaX M 33 1efle ﬁPDjE'HE.
(L )

YMAMTI. MOBEXW, 3AKIbYUM—( ))-
3a 6uso Koja fiBa uena 6poja a u b, Baxyu ocobuHa KOMYTATHBHOCTH =~ =
(mpomena MecTa caGupaka), Kojy hemo HanmucaTH y 4eTHpH paznuyuTa
obmuka 1a 6 6110 cacBMM jacHO J1a BaKM M 3a HeraTHBHe Opojese.

a+b=b+a
—-a+b=>b+(-a)
a+(-b)=-b+a
-a+(-b)=-b+(-a)

NPAMEP 2. yBEPH CE 1a 3aK0OH KOMYTAaTHEHOCTH BAKH 3a [Ba IIPHMEDa CﬂﬁHPﬁI‘h}l:

a) cabupame OpojeBa -4 u 5, 1 6) cabupame Gpojepa —6 u 2.
PEWEHRE )a)-4+5=5+(-4)=1

5 -1
SATNS NSNS BTN N N
-—TtrTT T T11 = TN
- ® 5
6) =6 + (~2) = ~2 + (=6) = -8
-2 ]
N METNETNETNE N,
B | T T T ' T ™ WK ==¢ T T T T | p— T

Capia 3HaMo Kako Jia OpojameM Kopaka no OpojeeHoj npaBoj cabepemo cee Lene 6pojese,
yK/Byuyjyhu u HeratuBHe OpojeBe. AmM ofjMax youaBaMo Jia Gpojame Huje nmako ako Tpeba ma
cabepemo iBa Benmuka Opoja, Ha mpumep 328 + (—407), jep 61 mpeTepano gyro Tpajano 6pojaru 407
KOpaka yreBo no 6pojeBHoj mpasoj. 3aTo hemo capia, y3 nomoh anconyTHe BpefHOCTH cabupaka,
obenomanuTi Mpaeuno cabupama koje he nam nomohu fa makme cabupamo Bemike Gpojeee.

LIENW EPOJEBK 21
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IIpe Hero mWTO yCTAHOBMMO NPaBWiIo, MOITEfajMo HeKOMMKO IpHMepa ca ManuM OpojeBuMa.

5+4=9, a/IM TO MOXKEeMO HAaIMcaTH M OBaKo: +5+4=+(5+4)=+9;

4+ (-5)=-1, a/M TO MOXKeMO Hammcati i oBako: 4+ (=5) = - (5-4)=-1;

-5+ (-4)=-9, a/M TO MOXKeMO HAaITMCATH M oBako: -5+ (-4)=—=(5+4)=-9;

(-4)+5=1, a/M TO MOXKeMO HAaImMcaTH i oBako:  (-4) +5=+(5-4)=+1.
[IpumeTHMO fja cabupLKM MMajy aTniCOMyTHE BPeaHOCTH |4 = |-4| = 4 wmm |5| = |-5| = 5, u ma

je, HapaBHoO, 5 = 4. Takole, TpUMeTHMO M JIa AaNICOMYTHA BpefHOCT 26Mpa Moxxe fa Oyze jenHaxa
36upy 5 + 4 = 9, unmm pasmuum 5 — 4 = 1. M capga younmo cneneha npasuna A) u B).

A) [Tpenanak 236mpa je jeqnak npenzxaky cabupka ca eehom ancomyraom Bpefnomhy 5.
b) AnconyTHa BpegHoCT 30Mpa jegHaKa je:
1) 36upy ancomyTHHX BpefHOCTH 5 + 4 =9 ako cy cabupuy MCTOTr 3HaKa, HIOP. -5 1 —4, WK

2) paamuiy aniCOMYTHUX BpefHOCTH 5 — 4 = 1 ako cy cabMpiy CynpoTHOT 3HAKa, HIIP. 4 u 5.

HPHMEHHMO Caja OBO OIIITE NPpaByuIQo Cﬂ.ﬁllpalb'ﬂ IIDMﬂh‘_F AMCONMYTHHX BPETHOCTH.

MNPUMEP 3. Mapadynaj 3bupoBe cnefehnx napopa cabupaka: a) -47 u 12; 6) -123 1 -92.

PELWEE  a) A: ITpenanak 36upa je ,—" jep —47 uma Behy ancomytHy BpefHocT off 12.
B: Cabupuu cy CynpoTHOI 3HaKa, IIa 0f[y3MMaMO aliCONyTHE BPeJHOCTH.
47 + 12 =—(|47] - |-12]) = -35
6) A: ITpenznax 36upa je ,—~ jep —123 uma Behy anconyTHy BpegHoCT of —92.
B: Cabupuu cy MCTOT 3HaKa, 11a cabupaMo arncomyTHe BPeJHOCTH.

~123 + (-92) = —(|123] + [92]) = -215

3a Kpaj oBe NeK1yje, IOJICETMMO Ce M TPH 2aK0oHa cabMpama Koju Baxe 3a Opojese ckyma N;:
3aKOH KOMYTaTHEHOCTH, 3aKOH ACOIMjaTHEHOCTH ¥ 2aKOH HeyTpanHor eneMeHTa. VMcri T
3aKOHM BaxKe U 3a 1lesle OpojeBe, i oBfie heMo MX caXkeTo M3MOKHUTH.

L]

YNAMTU, NOBEXM, anmyuu@}
Axo cy a, b u ¢ Tpu ena 6poja, Taia Baxu: =

a+b=b+a KomyraTtnenoct. Pefocneq cabupaka ce Moxe
IIPOMEHMTH.

a+b+c=(a+b)+c=a+(b+c) AconmjatneHocT. Cabupuy ce MOTY IPOH3BOIEHO
TPYIIMCATH.

a+0=0+a=a Heytpanuu enement. bpoj 0 je HeyTpanun
elleMeHT cabupama.

YpaguMo npuMep Koju MITYCTypYje MoryhHocT cabupama 1jemux 6pojesa.

LIENW EPOJEBK



NPUMEP 4.  Munal IiaHupa Ia Hanpaey 3abaey 2a ceoje gpyroee. 3Ha fia he o pouTesa fobuTh

1 750 munapa, opi 6axe 920 muHapa, a o crpuia 400 munapa. Ha 3abasu he mopatu 1a
mwary 2 100 aunapa 3a xpany u 1 800 gunapa 3a muhe. J1a ma he Munan uMary JoBOb-
HO HOBIIa 3a 3a6aBy? Axo nehe, komko he My HOBIIa HefocTajaTH?

PELWEHE  JTa 6ucMo ypaiuiu oBaj 3afiaTak, HarpaBumo Tabemy |

NPHUXOJa M PacxXofia Kao Ha C/AMIM, ¥ KOjoj CMO | ' :Ha-'mﬁ' ' ﬁp,,,'mﬁ
pacxojie IPeCTABM/IN Ka0 HeTATHRHE IPUXO]IE. ' DONMTENM 1 750
Cabepumo cajia cBe IpUxoe: Gaka 320
|| CTpvy 400
[(1750 + 920 + 400)] + [(- 2 100) + (- 1 800)] . [ apua =
Cpebhusamem nobujamo L nu_he _ — 1800

3070 + (~3900) = -830.

Munauos 36up je —830. [laksie, 36up je HeraTusau, mwto 3uaun ga he Munau 6urn
y MMHYCY M Hehe MMaTH JoBO/BHO HOBIIA 3a 3a0agy. [TomTo je ancomyTHa BpefHOCT
36upa jenuaxa [-830| = 830, To 3uaum ga Munauny segocraje 830 guuapa ia 6u morao
7ia Harpaeu 3abasy.

3A0ALMU

39. Y pauyHOBOJICTRY, BaXKHH IOjMOBY CY NpHX0J, pacxop u canjo. [Ipuxon ce Hajuemhe
obenexapa ca .+, pacxop ca ,,— . Canpo je 30up npuxoza u pacxoga. Canjio moxe 6uTH
MO3WTHBAH M HeraTHBaH. HeraTeau camjio ce y HeKMM CHTYal[jaMa Ha3uBa i JIyT.
INonyuu cnegehy Tabmuiy.

ITpuxop 2000 3400 5700 7300
Pacxop 1200 4000 5700 10000
Canmo 800

40. JTaza je 2a pohenupnan nobuo 3 000 gunapa op mene, 5000 guuapa o 6abe u 7 000 TuHapa
op TeTke. Pohenpancka sxypka je komra 20 000 gunapa. Kakae ucxop he umarn npocnaea
Jlazunor pohenpana, Tj. 1a mu he Jlasu ocraTu HeluTo HoBua wiK he Mama u Tata Mopa-
TH Jia IIOKPHjY HEKM M KOJIMKM OyT?

41. Ynopenu BpeIHOCTH M3pa3a:

A=(-1)+(-2)+(-3)+(-4); B=(-5)+(-6) mn C=(-7)+(-8).
42. Ha konMKo HaumHa ce 6poj —8 Moxxe IIpuKazaTH Kao 20up jBa HeraTMBHA Liena Gpoja?
43. YmecTo x Hanumy ofroeapajyhe 6pojepe Tako fa cy TayHM MCKa3M.

a 7T+x=2; Blx+(-12)=0; B) 6+x+(-9)=5; rN -3+x+8=-1.
44, ViapauyHaj (-1) + 2+ (-3) + 4 + (-5) + 62
45. MapauyHaj 23 + (-22) + 21 + (-20) + ... + 3+ (-2) + 12

46. Jlar je ckyn A ={ -11, 8, -3}. Mapauynaj 36up 6pojeBa u3 ckymna A ca 30MpoM BHXOBHX
arcoMyTHUX BPeJHOCTH.

47. Konuko nanHocH 26Mp 5 Hajeehnx paanuunTHX HeraTMBHMX Henux OpojeBa?
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1.5. Opy3uMatbe Luenux 6pojeBa

>> Iogcewiumo ce: Paznuky npupopuux 6pojeea a u b 2a Koja Baxku a = b, nuieMo uapazom
a-b.
AKo jec=a - b, Tapa:
6poj a HazanBaMoO yMameHHK,
6poj b HasuBaMo yMamuIan, a
6poj c HasMBaMo pa3nuKa.

&

ITpuMeTHMO Jla KOfI Ofy3MMama y CKyITy IpupofiHuX OpojeBa, yMamunal] He cMe OuTu Behn
Ol YMambeHMKa, flakie a = b. Anu MPMIMKOM Ofy3MMama y CKymy Lenmux OpojeBa, ymMamuaal
moxke OuTH M Behu off ymameHHKa. To MOCTIKEMO TaKo IITO KOPHCTHMO CYNpoTHe OpojeBe fja
noMohy \BHX HCKaskeMo ollepallijy offy3uMama Ha ciefehn HauuH.

YMAMTH, NOBEXW, 3m{rwuuﬁ':
HOBA JIEOMHVIVJA OIY3MIMAHbA: S

Onpyaumame Opoja n je McTo WTO N cabupame cynpoTHor Gpoja —n.

JIpyTHM peunMa, aKo off yMameHNKa @ Ofly3MeMO YMamMian, n,
TO je MCTO Kao Aa 6poj a cabepemo ca cynipoTHHM OpojeM —n.

McToBeTHO, aKO Off yMameHHKa @ Offy3MeMO YMatbiIall —,
TO je MCTO Kao fa 6poj a cabepemo ca cympoTHHM OpojeM n.

MaTemMaTH4KM, TO UCKa3yjeMO OBAKO:

a-n=a+(-n) wm a-(-n)=a+n

M To je cee. ¥2 moMoh HeraTMBHMX, WM TadyHMje CYIPOTHUX OpojeBa, M0jeJOCTABMIM CMO
ofly3MMatbe. 3alpaBo, TOKOM yuetha MaTeMaTHKe, ¥ CTapijuM paspeqima hemo yBomuTy cioxkeHmje
1nojMoBe fla OMcMO IojeHOCTaB/BMBA/IN padyyHame. Tako cMo OBfle yBelM HeraTHBHe OpojeBe,
KOjH M3ITIeNajy CIOXKEeHO, a MOjefOCTABM/IM CMO 3HAYEH:Ee Olepaliije Ofy3uMamha.

NPUMEP 1. - Kopuctehu HoBY flehMHMIIN)Y offy3uMatba, M3padyHaj cnefiehe paamuke:
a)12-14; 6) -56 - 78;
B) =17 - (~19); r) —67 — (-337).
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PEWEHKE  a) Cynporan 6poj ymamuony 14 je 6poj —14. Crora je ogy2umame Opoja 14 ucro
mTo ¥ cabupame Opoja —14:

12-14=12 + (-14) = -2.

6) Cynporau 6poj ymamuony 78 je 6poj —78. Crora je ofyaumame Opoja 78 ucro
mTo ¥ cabupame Opoja —78:
~56 — 78 = -56 + (-78) = -134.

8) Cynpotau 6poj ymamuony —19 je 6poj 19. Crora je ogyaumame 6poja —19 ucro
mro ¥ cabupame 6poja 19:

~17-(-19)=-17 +19=2.

r) Cynporau 6poj ymamuony —337 je 6poj 337. Crora je ogyzumamse 6poja —337 ucrto
nrro ¥ cabupame 6poja 337:

—67 - (-337) = -67 + 337 = 270.

3ANALM

48. Oppeny BpeHOCT H3paza:
a)7-15; 6) (-6) - 10; B) (-11) - (-4); r) (-12) - (-21).

49. Kopucrehn unmenniy aa je ogysuMame cabupame cynpoTtHor Opoja, MapadyHaj:
a) 7 - (-5) 6) (-6) - 8; B) (-10) - (-4); 3-1L

50. Ynopenu epennocTn uapaza: A = (-1) - (-2) - (-3) - (—4), B=(-5) - (-6) n C=(-7) - (-8).

5. Kopucrehn sakoH KOMyTaTHBHOCTH 3a cabupatbe yIpoCcTH M3pa3e M U3padyHaj Bpef-
HOCT crefiehux napasa:

a)5-14+9;  6)(-13)-(=7) +13; B)24 - 16 + (-24).
52. Jlonyun tabemy:
x 3 4 5 6 (-1) (-2) (-3) (-4)
¥y (-11) | (<100 | (-9 | 8 | (7> | (=8) [ (-10) 11
x=y
53. Uzpauynaj:a) 8- (-7)-6; 6)(-4)-3-(-2); B)(-10)-(-9)-(-8); r) 5-4-3.

54. 36mp pea nena 6poja je 6, a LUXOBa paanuka —8. O kojum OpojepuMa je peu?

55. 36up aBa nena 6poja je 6, a aNCONMyTHA BPeJHOCT BUX0Be paznuke je 2. Onpeny Te
bpojese.

56. Moxe mu 26up nBa 6poja 6uTH 8, a pa3nMKa BUXOBHX aNCOMYTHUX BpenHocTH 107
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1.0. A3pas3u ca 3arpanama

2> IMogcemumo ce: 3arpajie KOPUCTUMO J]a TPYTIMIIEMO OTlepalfije i IPOMEHUMO PelocieN
payyHama. Ha npumep, ako 36up tpu cabupka 2, 7 u 3 nanumemo kao 2 + 7 + 3 onfa
padyHaMo pefioM clieBa HajlecHo, lak/e Npeo cabepemo 2 i 7, 1Ia Tek oHfia cabepemo 6poj
3. Amm axo 36up Hanumemo Kao 2 + (7 + 3), oupa npeo cabepemo 7 u 3, na Tek oHpa 2.
Peaynrar je MCTH, a/H je pefocie] padyHama Jpyraduju.
2+7+3=2+(7+3)
[ e —
9 +3=2+10

12=12

O6uyHo 3arpajjlaMa rpynuiieMo 36upoBe MM pas/inKe TAko a OaKIIaMO PayyH, Ha
npumep 7 + 3 pgaje 10, a 6poj 10 ce game nako cabupa. &

MNPUMEF 1. - [pynuuu onepaijije Tako fia ceOM onaKmam padyH.
a)37-41+63-19; 6)24-14-7-6+313.

PEWEHE a) 37 - 41 + 63 - 19 = (37 + 63) + (-41) +(~19) = 100 + (~60) = 40
100 -60

6)24-14-7-6+313=313-(7+6) +(24-14)=313-13 + 10= 300 + 10 =310
3 0 300
1 1

> Hogcemumo ce: BpcTe 3arpajia — y MaTeMaTHI[} ce KOPHCTe TPH BPCTe 3arpajia:
obuyne (), yrmacre[] wu BuTHHacre {}.

Kapia jequy BpCTY 2arpajia CTaB/baMo Y IPYTY, OHJa 00MYHe CTAB/baMO Y YITIACTE, A YITIACTe
CTaB/baMO ¥ BUTHYACTe, Kao Ha npumep {129 + [125 - (14 + 6) - 5]}, a xkapg pauyHamo,

padyHaMo M3pase pefoM:
1) mpeo y o6munmm ( ), 2) satuM y yrmacTiM | |, 3) Ha Kpajy ¥ BUTHYACcTHM { }, Jak/le, OBAKO.

{129 + [125 - (14 + 6) - 5]} = {129 + [125 — 20 - 5]} = {129 + 100} = 229
(4+6) [125 - 20 - 5]} = (129 + 100}
20 100 229

«

26 LIENW EPOJEBK



MPAMEP 2.« Mapauynaj 17 - {(9 - 15) - [3 - (-17 + 9)] + 19} -32

PEWEHKE 17 -{(9-15)-[3-(-17+9)] +19}-32=17-{-6-[3-(-8)] + 19} -32=
| S —— e —
B -8 11
=17-{-6-11+19}-32=17-2-32=-17
—
2

Y HeKMM CHTYallMjamMa, Iji/b HaMm Hehe O1TH la rpymanemo u3pase y 3arpajie, HUTH JIa IOCTeTIeHO
padyHaMo M3pase y sarpajama, Beh ga sarpajie yKIoHMMO, WIH IPYTHM pedyMa jia 3arpafie
eTMMIHNIIEMO. Jolll M3 5. pa3pefja 3HaMo 3a JIBa OCHOBHA ITPaBiIa eMMMHHHCAba 3arpaja:

L]

YNAMTH, MOBEXMH, BAH.I'I:E"-IMJOE
A) Cabupame 6poja ¢ ca 301pom bpojesa a u b: =

c+(a+b)=c+a+b

B) Opyaumame 36upa bpojesa a u b ox 6poja ¢

c—(a+b)=c-a->~b

CeTuMo ce fia je pazmuka (a — b) jennaxa 36upy [a + (-b)], ma Mmoxxemo npuMeHNTH IpaBMIa
cabupama 1 offyaumama A) u b), na nahemo HoBa npaeuna.

LY

YMAMTH, NOBEXM, aﬂmwuﬂ':
B) Cabupame bpoja ¢ ca paamukom Opojeea a u b =

c+(a-b)=c+a+(-b)]=c+a+(-b)=c+a-0b.
I') Opy2umame paznuke 6pojesa a u b o 6poja c:
c-(a-b)=c-la+(-b)]=c-a-(-b)=c-a+b.

Kap y npaeuna A) u B) samenumo ¢ = 0, 1ob1jMo npeo npaenio eTMMHHNCABA 3arpajia Koje
Ce JIAKO ITaMTH:

L )
#

YMAMTH, MOBEXXMU, 3AK/bYUN—( Y)-
+t(@a+b)=+a+b Kap je ucripeyq; sarpafie +, 3arpajiy oopuinmu, a =
+(a-b)=+a-b npefiaHaKe YIITHIIH.

A xap y npaeuna B) u I') 2amennmo ¢ = 0, fobujMo Apyro npaeuio eMTMMHHNICAKA 3arpaja
KOje ce TIaKO IIaMTH:

YIMAMTW. MOBEXXW, 3AKJbYUYHN— -
~(@a+b)=-a-b Kap je ucripeqt sarpafie —, 3arpagy oopumiu, a =
—(a-b)=-a+b Ipefj3HaKe CYIIPOTHHMA 3aMeHH.
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NMPUMEP 3. ' EnMMHHMIITN Jarpaje 3 CIIE]IEh]-D[ H3ipa3za:

a) 231 + (19 - 92); 6) 432 - (-15 + 4);
B)2-(1-4+9); r)8+(-7-6+4);
o2+ [-a-(-4+b)]; Rl5-{-4-a+[-(7+b)+(8-c]}.

PEWEHE  a) 231 + (19 — 92) ucnipep 3arpage je .+, n1a 3arpajie 6puiemo, a 6pojese y
zarpagau 19 u 92 ynucyjeMo HellpoMemeHOT IIpefi3Haka +19 u —92, naxne:

231 +(19-92) =231 +19-92.
N,
+19 - 92

6) 432 — (-15 + 4) ucnpen 3arpaje je ,,—, I1a 3arpajie Opumiemo, a 6pojese y
sarpagu —15 u 4 MemaMo cynpoTHMMa +15 u —4, fakne:

432 - (-15+4) =432 +15-4,
LS.
+15-4

B) 2 - (1 — 4 + 9) ucnipep 2arpape je ,,—, 1a 3arpajie Opuinemo, a 6pojese y 3arpagu
1, -4 u +9 MewaMo cynmpoTHuma —1, +4 u -9, faxme:

2-(1-44+9)=2~1+4-9,
M, et
~1 +4=9

r) 8 + (-7 — 6 + 4) ucmpen 3arpaje je .+, na 3arpafie 6puienmo, a bpojese y
3arpaju —7, —6 M +4 ynucyjemo HellpOMeHEeHOT Npefi3HaKa —7, —6 1 +4, nake:

B+(-7-6+4)=8-7-6+4.
-7-6+4

n) 2 + [-a - (-4 + b)] Ilpeo enumuuMIIMMO obK4He 3arpage. Mcnpen obuyne
sarpafie ,,(” je —, ma ob6uune 3arpajie OpumieMo, a Benu4IKMHe Y 0OMYHNM
sarpajiama —4 u +b MemaMo cynpoTHuMa +4 u -b, fake:

2+[-a-(-4+b)]=2+[-a+4-b].
+4-b
Cajia enMMHUHHIITMMO YITIacTe 3arpafie. Micnpen yrmacre 3arpage [ je +, ma
yrnacre 3arpafie 6puiemMo, a BemuM4uuHe y YIIACTHM 3arpajfiama —d, +4 u -b
YIIMCYjeMO HeIPOMEemeHOT 3HAKA, TaKe:
2+[-a+4-b]=2-a+4-b.

—a+4-b

) ITpumenuMo cafia Masno Opxu NocTynak, 6es obpaznarama:
5-{4-a+[-(7+b)+(8-0)]}=5-{-4-a+[-7-b+8-¢]}
—— —— b d

-7-b +8B-c¢ —?—b:ﬂ—c

=5-{4-a-7-b+8-c}=5+4+a+7+b-8+c
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3AAALM D
57. Kopucrehu ocobuHe pauyHCKMX onepaljija Ha HajOpxu HaYMH W3padyHaj:
a)33+28+67; 6)156+29-56; B)43-79+79-57; r)145-37+55-63.
58. MapauyHaj: a) (-75) + (-28) + 75 + 28;  6) 123 + 456 — 323 - 256.
59. Mzpauynaj BpeHocT u3paza (28 — 60 + 32) - (1234 — 5678 + 9012 - 3456 + 7890).
60. Oppenu BpegnocT M3pasa: a) —(-2); 6) {-3-(-3)]; B)-{4-[-4-(-4)]1}.
6. MiapauyHaj BpeHOCTH M3pa3a:

a)l1-[2-3+(-4)]; 6) (-10) + 5-[(4 - 3) - 13].
62. VapauyHaj BpeJHOCTH M3pa3a:

a){10-[ 9~ (-8)] - 7}; 6){1+2-[(3+4)-5]);
63. Komko je: a){ -1 -[-2 - (-3)1h 6){[(-5)-6]1-7}?
64, Iocrynuum ocnobabamem of 3arpaja, ofpeny BpeHOCT M3pasa:

a) {11 +[12 + (13 - 14) - 15] - 16}; 6){8+[7(6:2) -3]-4}.
65. MapauyHaj:

a)l{5-[6-(-7)1}; 6){-8+[(-7) - (6-5)]}.
66. VapauyHaj:

a) |-3 -|-2||; 6)|5+|6 - 7| +|8 - 9] + 10|

67. Onpenu Bpenuoct m3pasza |5 - {4 +[3-(2+ 1)1}

68. Tloctaeu jenan map sarpaga ,,( )", Tako ga Oyze tagan 2anuc 1 -3 -2 =0.

69. Ogpeny BpenHocT n3paza 30 — 29 + 28 - 27 + ... + 4 - 3 + 2 - 1. ITomoh: kopucTH 2arpage.
70.Mzpauyynaj 1 -2+3-4+5-6.

71. Ilocraeu jepaH map 3arpafia ,( )", Tako ga 6yze TauyaH 3anuc
1-2+3-4+5-6=1.

72. Tloctaeu jenan nap 2arpafa ,,( )", Tako ga 6yge TauaH 3ammc
1-2+3-4+5-6=-1.

73. Op 26Mpa HajMamUX feceT NpHpoIHKMX OpojeBa ogyamu 26Mp Hajeehux neT HeraTMBHMX
nenux Opojesa.

74. Koju 6poj ce mobmja xaga ce o 26upa npeux 100 HenmapHuX NpupogHKX OpojeBa ofy3-
Me 26up npeux 100 mapuux npupopHux Opojesa.

75. MapauyHaj epegHocT M2paza 1 -2 -3+ 4+ 5- 6 — 7 + 8. Ilomoh: xopucTu 2arpape.
76. ViapauyHnaj ppegHocTM3paza 1 -2 -3 +4+5-6-7+8+9-10- 11+ 12.
77. Viapauynaj ppegsocT M3paza 1 -2 -3+4+5-6-7+8+9... + 96+ 97 - 98 - 99 + 100.
78. Axojea=>5, b=-3uc¢=2, uapauyHaj:

ala-(b+c) 6)a-[b-(c+b)+a); Bla-{a-[b-(b-0)]}.
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1.7. MHO)XXeHe Lenux bpojesa

»» Iogcemumo ce: Tipouasoy 6pojesa a u b obenexapamo uapazom a - b. Ako jec=a- b, Taga
6poj a HazMBaMO YMHHIAL,

6poj b nasusamo Takohe unHMIaL, a
6poj ¢ HaauBaMo NPONBO]I. &«

ITpu mMHOXewY Hemx Opojesa, yBepuhemo ce [ja Bake CBa IMpaBWIa Koja Bayke M IIPH MHOXKeHY
npupopHux Opojesa, a oHja heMo TOM CIIMCKY OJIaTH CaMO jOII: PABNTO MHOXeHa Opojem —1.
TTopceTHMOo ce, jake, TPBO MPABM/IA KOja BaKe 3a IPUPOJHe, a1 ¥ 3a Lierie Opojese.

L

YIAMTH, MOBEXW, 3A|<rhwu—‘@':

AKo cy a, b u c Tpu 1ena 6poja, Taga Baku: =
a-b=b-a KomyratupHocT. Pefociie] UnHMALA Ce MOXKe

TIPOMEHHUTH.
a-b-c=(a-b)-c=a-(b-¢) AcoumjarueHOCT. YNHHOIM Ce MOTY IPOU3BO/BHO

TPYIIHCATH.
a-1=1-a=a bpoj 1 je HeyTpanTHH eleMeHT MHOKEHA.
a-0=0-a=0 MHuo:xkeme HynoMm. Moxeme 6pojem 0 gaje 0.

> Hogcemumo ce: TIpHMEHNMO HeKe Off HaBeJ[eHNX 3aK0Ha J1a GMCMO TaKo H3pagyHamH
npouzeofie cefehux nemnx 6pojepa:

a)14-35-1; 6)12-15-35 B)7-11-0-408.

Ero npepyiora pemlemsa (amM uMa 1 Apyrux MoryhHocrs):

a)l4-35-1=(2-7)-(7-5) -1 Pa3/IoXKUIM CMO CBAKM Off YMHHIIALA
=[(7-7)-(5-2)]-1 Nperpynucame: KOMYTaTUBHOCT M aCOLMjaTHBHOCT
=[(7-7)-(5-2)] MHOXeme OpojeM 1 He Mema Opoj
= [49-10] = 490 MOMHOMXH/IH CMO JleTMMHYHe IPOM3BO]le

6)12-15-35=(2-2-3)-(3-5)-(7-5) paznoxwix CMO CBaKH Of] YMHM/IALA
=(2-5)-(2-5)-(3-3-7) mnperpynucame: KOMyTATHBHOCT M ACOL[MjaTHBHOCT

=10-10-(9-7) M3padyHaIH CMO JIe/IMMIYHe IIPOM3BOJie
=(9-7)-(10-10) TperpynHucame: KOMYTaTMBHOCT M acOI[MjaTMBHOCT
=63 - 100 = 6300 TIOMHOKH/IH CMO JIETHMITYHE IIPOH3BOJIE

B)7-11-0-408=0-(7-408-11) IlIperpynucame: KOMyTaTHBHOCT ¥ aCOLMjaTHBHOCT
=0 MHOXKeme bpojem 0 gaje 0. «

Cpe 1ITO HaM je cajia moTpebHO a 6HUcMO payyHa/IN IPOM3BOJe Lenux 6pojeBa je ocobmHa
MHOXema Opojem —1.

YMNAMTH. NOBEXH, 3AKIbYUH
3a ceaxu uem 6poj a, Baxku cnenehe npaeuno:
Muo:xeme Opojem -1 npeTBpa cBaku 6poj y meMy cynportaH 0poj.

-l-a=a-(-1)=-a um -l-(-a)=-a-(-1)=a

30 LIENW EPOJEBK



ITozHaBame MpaBK/Ia MHOXema OpojeM —1 je noBo/sHO fia ce moMHOXKe OM7IO Koja iBa Lena 6poja.

NPUMEP 1. - Kopuctehu npaBwio MHOKeiba OpojeM —1, napadyHajmo cnefehe npoussope:

PELWIEH:E

a) -1-(~1); 6) 21 - (-10); B) (~15) - (-14); r) =16 - 25.

a)-1-(-1)=-(-1) TIpUMeHWIM CMO IIPaBM/IO MHOXeHa Opojem —1 Ha 6poj (-1)
=1 3HAK ,,— Mcrpey Opoja npersapa 6poj y cebu cymporas 6poj
6)21-(-10)=21-(-1-10) mnpaBwIOM MHOXeHa Opojem —1 umamo —10=-1-10
=-1-(21-10) mHperpymicame: KOMyTaTHBHOCT ¥ ACOL[MjaTMBHOCT
=-1-210 H3PavyHa/I CMO IeTHMHYaH ITPOH3BO]
=210 IIPaBHIOM MHOMea Opojem —1 gobujamo 210 =-1- 210

8)(-15)-(-14) =(-1-15)-(-1-14) mnpaBunoM MHOXema Opojem —1 uMamo
-15=-1-15u-14=-1-14

=-1-(-1)-(15-14) nperpynmucame: KOMyTaTHBHOCT M
aCOLIMjaTHBHOCT

=1-(15-14) (~1) - (-1) = 1 u2 Tauxe a) oBOr IpUMepa
=(15-14)=210 MHOXeme Opojem 1

r) (-16) - 25=(-1-16) - 25 mnpaBuIoM MHOXema OpojeM -1 uMamo —-16=-1- 16
=-1-(16-25) mOperpynucame: KOMyTATHBHOCT M aCOIMjATHBHOCT
=-1-400 H3padyHaIH CMO IETHMHYaH IPOM3BO]

= —400 MpaBH/IO MHOXKema Opojem —1

W32 npepxonuor npuMepa npuMehyjemo fa je mpoM2Bo]] HeTAaTMBHOT M IMOSHTHEHOT Opoja jemHak
HeraTuBHOM Opojy. [Ipumehyjemo u f1a je mpouzBof ABa HeraTHBHA Opoja, MK IBa MO3MTHEHA
6poja, jenHak noauTHBHOM Opojy. YKpaTKo, MOXKeMo fia M3BefieMo u clefiehy Tabmiiy MHOXKelba
nenux 6pojeea.

a) ITponzeop Ba YMHMOLIA je TO3UTHBAH =
KaJla Cy YMHHMOLM MCTOT IIpefi2HaKa.

6) IlpousBop IBa YMHMOLIA je HETATHBAH e — b b b "
KaJla Cy YMHHMOLM CYIIPOTHOT IIpefj3HaKa

WIH YKPaTKO: Tpousson | a-b |-(a-b)|-(a-b)| a-b

(YL

YIMAMTU. MOBEXM. SAI{J'HF'-IMJ@}
—

UnHHmaD a a - -l

a-b=-a-(-b)

—a-b=a-(-b)=-(a-b) (Tabmia MHOXeH:A)
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NPUMEP 2. ' MapauyHaj:
a) (-15) - 18; 6) -14 - (-10); B) 8 - (-15) - (-25).
PEWEHE a)(-15)-18=-(15-18)  OpuMeHMIN cMO (-a)-b=-(a-b)
... ...
6) -14-(-10)=14-10 npuMeHWM cMo —a - (-b)=a-b
= 140
B) 8-(-15)-(-25)=8-[(-15) - (-25)]  nmperpynmMcame: acOLMjaTHBHOCT
=8-[15-25] npuMeHumm cmo (—a) - (-b)=a- b
=(8.25)-15 KOMYTaTMBHOCT M aCOLIMjaTHBHOCT
=200 - 15 = 3000
NPUMEP 3. Vpana je samucnuna 6poj. Kaga ce cynporan 6poj MBaHMHOM 23aMHIIVBEHOM TTOM-
HOXM ca -3, nobuje ce nponseoq jenuak 21. Koju je 6poj Meana sammcmmna?
PEWEHE & O3payumo cnoBoM x 6poj koju je Mipana samucmuna. CynporaH 6poj ToM 6pojy x

je —x. Kaya —x momMuoxuMo bpojeM -3 nobujemo npouaeop (—x) - (-3) koju Tpeba
na 6yze jennax 21. [lakne go6ujamo jeqHadnny:

(-x)-(-3) =21,
Kojy Tpeba aa penmmo. [Tpumenumo mm npaeuno (—a) - (-b) = a - b na nesy crpany
jenHaumHe, fobujamo (—x) - (-3) = x - 3. Taxo jequaunna f06Mja HOBK OOMMK:

x-3=121,

a peuemse je x = 7. Jlaxse, ViBana je samucnumna 6poj 7.
Ilporepn peaynrar. Cynportau 6poj 6pojy 7 je -7. Kaga ce -7 nomMHOoxH Opojem
-3, nobuje ce mponzeop (-7) - (-3) =7 - 3 =21, gakne, fobpo cMo OATOHETHY/H JIa
je Vipana sammucmmna 6poj 7.

Habhumo cajia Ha4MH J1a jefHOCTAaBHO OfIpelMMO MpeJ3HaK MPOM3BOJa MHOTO YMHU/IALIA.
YBepu ce y Ta4HOCT pesynrara cneflehux jemnaxocrn:

a)l-(-1)=-1;
6)1-(-1)-2=-2;
B)1-(-1)-2-(-2)=4;
01-(-1)-2-(-2)-3=12;

) 1-(<1)-2-(=2)-3-(-3) = -36.

Youmumo cnefiehe npasuio.

AKO HWUTH jeflaH YMHWIAL] HHje jeHaK HYIIH,
MpOM3BOJ je MO3UTHBAH Kajja MPOM3BOJl YMHY NapaH Opoj HeTaTHBHUX YMHMIAIA,
MPOM3BOJ je HeTaTHBAH KaJla MPOU3BOJ] YMHM HeMapaH Opoj HeraTHBHUX YMHIIALIA.

YMNAMTH. NOBEXK, 3AKJbYUYH
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NPUMEP 4. Onpenu 1a 1M je IMPOM3BOJ| HETATHBAH, MO3MTHBAH 1wmn 0.

PEWIEH:E

(-6)-7-(-125  6)(-6)-(-2)-(-1):5  8)(-6)-7-0.

a) Hutu jepan wuumnan uuje 0, a uMaMo napas 6poj (IBa) HeraTMBHMX YMHMIALIA.
IIpouasopq je mozNTHERAH.

6) Hurw jenan unnmmnal Huje 0, a MMaMo Henapau 6poj (Tpy) HeraTMBHMX YHHMW/IALIA.
[Tponaeop je HeraTHBaH.

8) Bap jepan ynHunan je 0. Ilpouzsof je 0.

3a caM Kpaj nexiuje, IOACETHMO Ce ocobune ]IHCTP]-E‘ﬁYTHBHDCTH MHOMXEHha ¥ OQHOCY Ha
caﬁlrparhe M offyaumMmame. Kako 2a npupopHe ﬁPDjEBE, 0Ba 0COOMHA BaXKH M 3a nemne ﬁpﬂjEHE.
WLy

YMNAMTH, NMOBEXHW, 3AKILYUYH

AKo cy a, b u c Tpu 1ena 6poja, Taga Baxku:
ocoOHMHa TUCTPHOYTHBHOCTH MHOKEehA peMa cadHpamy U 01y3HMamY.

a-(b+c)=a-b+a-c n a-(b-c)J=a-b-a-c

*MPUMEP 3. TypucTuuka areHuuja Bogu haxe 1. u 2. paspena Ha ekckypaujy. Ceaxu hax 1. paape-

PELWIEH:E

na Tpeba ma ynnaru no 600, a ceaku hak 2. pazpena mo 800 guHapa TYPUCTHYKO]
arenuuji. TypucTHYKY areHIiHjy npeBo3 ceakor haka xomra 500 gunapa no haky.
Hauu 1. paapena he ce epaturu kyhu yeede, a haiu 2. paspena he npenohurn y kam-
Iy KOj! KOLITa TYPUCTHYKY areHuujy 400 muuapa no haky, n Bpatuti ce Kyhm cyrpa-
faH. AKO TYpPHCTHYKA areHuuja Tpeba fa opBene 67 haka 1. paspena u 39 haxa 2.
pa3pefia Ha eKCKYpaujy, KomMku he yKynaH npuxof] MMaTH TYPHCTHYKA areHIja?

Mpuxog | bax 1. paspefa | hax 2 paspepa

Ynnata 600 BOO
Tpancnoprt =500 =500
Kamn o ~400

I waunn: IIpuxop TypucTHYKOj areHuuju of jegHor haka 1. pazpepma je
(600 — 500 + 0) guuapa, a o jenuor haxa 2. paspena je (800 — 500 — 400) muuapa. [To-
LITO HAa eKCKyp2aujy uze 67 haxa 1. pasena, u 39 haka 2. pazpefia, mMaMo JIa je yKynaH
MIPUXOJ TYPUCTHYKE areHIje:

[67 - (600 - 500 + 0)] + [39 - (800 - 500 - 400)] =
= [67 - (100)] + [39 - (-100)] = 100 - 67 - 100 - 39 = 100 - (67 - 39)
=100 - (28) = 28 - 100 = 2 800 guHapa.
Il wauwn: [Ipuxon op ynnare je 67 - 600 + 39 - 800. IIpuxox 3a TpaHCIOPT je
(67 + 39) - (-500) nunapa, a npuxop 2a KaM je 67 - 0 + 39 - (-400) muuapa. Ykynan
NPHXOJ] TYPHCTHYKE areHIMje je:

[67 - 600 + 39 - 800] + [(67 + 39) - (=500)] + [67 - 0 + 39 - (-400)] =
= [40 200 + 31 200] + [(106) - (~500)] + [0 + (~15 600)] =
= [71 400] + [-53 000] + [-15 600] = 71 400 — 53 000 — 15 600 = 2 800 uHapa.
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3A0ALM

79. Komuko je (-1) +(-1) + (-1) + (-1) + (-1)? Mapauynaj 5- (-1).
80. Axo je x npupopaH 6poj, 1a m1 cy mapasu x- (-1) u 1- (-x) jemnaxmu?

81. Kopuctehu npasuno Muoxema 6pojem —1, uapauysaj:

a)4-(-2); 6) 7 - (-5) B) (-13) - 6; r) (-23) - 10.
82. lonyun tabemy:
x 3 - 5 6 (-1) (-2) (-3) (-4)
y (-11) | (<10) | (-9 | (-8) 7 8 9 0
£y

83. ¥V npazua nomka tabene ynuum npouseoj oaroeapajyhux 6pojepa y tabemu:

{-8) (-8) (-7) (-6) (-5)

(-2)
(-4)
(-6)
(-8)
(-10)

84. YmecTo x Hanumu ofroeapajyhu 6poj, Tako f1a ce gobuje TayHa jefHAKOCT:
a)x-(-1)=-14; 6)x-(-3)=24; B) (-6) - x=30; 1)(-12):x=(-72).

85. ITpouaeop fea 1ena 6poja je 77. Komiky je 36Mp BHXOBUX aliCOMyTHUX BPefHOCTH?

86. MapavyHaj mpon3BoJ] 4eTHPH y3acTOIHA Ilefa Opoja, of Kojux je HajBehn jegHak:
a) -2; 6) 0; B) 4; 7.

87. Akoje | x| | y| =4, KOMHKO pazMMYIMTHX BPEIHOCTH M3Pa3a X + ¥ MOXKEMO H00MTH?
88. Mapauynaj npouzBof cBuX 1enux Opojeea sehux ox (-17) u mamux op 11.

89. Jamuje (-1)-(-2)-(-3)- ... - (-99) - (-100) mosuTHEAH WK HeraTUBaH Opoj?

90. Ha konuko HaumHa ce 6poj 5 MoXKe MPHKA3aTH Kao MPOM3Bo] 3 pa3nuuuTa Hena 6poja?
91. Mapauynaj 1 + (-1) - (-1) - (-1) - ...- (-1) - (-1) (mpomnzeop cagpxu 2023 nyra 6poj —1).

92. Ilpou3poy HEKOMMKO Y3acTONMHKX 1enuXx Opojesa je 24. O kojum OpojeBuMa je peu?
Komiko MMa peliema?

93. IIpouaeoy Tpu pasnuuuTa Hena Opoja je 0, a muxos 26up je 1. O kojum 6pojernma je
ped, KO je jemaH off BUX jegHak 117
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HNemere uennx bpojesa

)) Iogceifiumo ce: y3ajaMHOT ofjHOCa uaMel)y onepaiiuje MHOXeHba U Jle/bemba.
AKkojec=a-b, Tama:
6poj a HaanBaMoO YHMHHIAL,
6poj b HazuBamo Takohe uMHMAaL, a
6poj c Ha3MBaMO NPOM3BO],
amu ako je b = 0, yjenno Baxku u fia je a = ¢ : b. Tapa:
6poj c Ha3MBaMO Jle/beHNK,
6poj b Hasueamo genmnanm, a
6poj a HazMBaMO KOMHYHHK. &«

Tpexonupajmo cafa Tabmaiy MHOXKe A 13 nekiuje 1.7, ami Tako Jja je MpeBpHeMO , HAITIABaYKe
M HaIMIINMO je Ha fiBa pa3nM4unTa HauMHa, KopucTehu jefHakocT c =a - bu a = ¢: b HapaBHO
aKo je b # 0. laxne:

HA3MB YHHWIAIN 4, TPeUMeHYj Y Ha3uB Konmn4HHK ¢ : b, y2 ycnos b # 0,
Ha3ue yMHWIaL b, npeuMenyj y Hazus gennnan b, y3 ycoe b = 0 a,
HA3MB NPON3BO] a - b, MpeuMenyj y Ha3UB Ie/beHHUK C,

M HAaIPaBMMO JiBe ucTOBeTHe Tabimue. Jley hemo HazpaTi TabMNIIA MHOXKERA, A IOBY JIECHY
Tadnnia nembemba.

Yuauian a a -a -a Ipomssop| a-b |-(a-b)|-(a-b)| a-b
YpHHIAaL b -b b -b Yuauman b -b b -b
Ilpomaeop| a-b |-(a-b)|-(a-b)| a-b YuHnmarg a a -a -
(Tabmmia MHOMEHA) l npenMenyj
NemeHnK c C - -C
Hemmmary b -b b -b
Komwuamk | c: b |-(c:b)|-(c:b)| c: b

(Tabnuua gememwa b = 0)

JacHo je 1a off Tabnmuile MHOMKEH:A YBEK MOXKeMO HAIIPAaBMTH Ta0nMu1y fAebera u 06puyTo. To je
3aTO IITO CY MHOXKEH:€ 1 Jle/bethe Ollepalifje Koje Cy II0Be3aHe, Kao IITO CMO Y IIpuMepy Bujemn. 1
Kao 1ITO CMO MOTTIM J]a M3KaKeMO IIpaBWIa 3a MHOJKeHe OpojeBa MCTOT WIM CYTIPOTHOT ITpefj3HaKa,
TAKO M 3a Jle/betbe MOKEMO MCKa3aTH CIMYHO MPaBuiIo.

Wb

YMNAMTHU, NOBEXXW, 3AKJbYUMN—( ) E'
A) KonuyHMK je TO3MTHBAH Kajfla Cy Je/beHUK W JIefM/Ial] MCTOT Ipefi3HaKa. =
b) KonMuHMK je HeraTHBaH KaJja Cy JieflbeHHK M Jle/THIal] CYIIPOTHOT NPefi3HaKa.

Wmn yxparko 3a b = 0:
c:b=(-¢c):(-b)
—c:b=c:(-b)=-(c: b),

LITO je MCTOBETHO OHOMeE IIITO je MCKa3aHo TabnuiloM ielbetha Y TOPHkoj Taberu.
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NPUMEP 1.

PELWIEH:E

Jokaxu: mebembe Opojem -1 je HcTo MITO M MHOXKeme Opojem -1, Tj.
c:(-1)=c-(-1).

Kpennmo of napasa c : (-1) u npuMennmMo mo3=arte ocobuHe.
c:(-1)=~(c:1) npumenmmucmoc:(-b)=-(c:b)zab=1
=-c IpuMeHMIH cMO c: 1 =¢
=—(c-1) npumenwmmMcMoc-l=c¢

=¢-(-1) npumenmwmucmoa-(-b)=-(a-b)zaa=cub=1

¥3 nomoh oBor npuMepa, HAMMIIMMO Cajfia MPaBWIA Jle/betha 32 jeHocTaBHe 6pojese 0, 1 m—1.

YNAMTH. NOBEXK, SAKIbYUH

w A,

3
S

36

c:l=¢c Hememe Opojem 1 je ucTo mTo M MHOXKee Gpojem 1 =
c:(-1)=c-(-1)=-c  pememe OpojeM —1 je MCTO WITO M MHOXeHe Opojem —1
c:ic=1 nememe Opoja camum cobom faje 1 (ycmos ¢ # 0)
c:(-¢)=(-c):c=-1  pememe Opoja cebu cynporuum bpojem paje —1 (ycnos c = 0)
0:6=0 Iememe Hyne gemuoleM b = 0, 1aje 0
c}ﬁ((— HE! HUKAKO! Bpoj 0 e moxe 6uTH Ienunall.
NPUMEF 2.« M3pa4yHaj:
a) (-115): 5; 6) -144: (-12); 8) 5- (-15) : (-25).
PEWEHE a)(-115):5=-(115:5) mnpumenwm cmo (—¢):b=-(c:b)
=-(23)
=-23
6) -144 :(-12) = 144: 12 npumenumm cMo (—c) : (-b)=c: b
=12
B) 5-(-15):(-25) = [5-(-15)] : (-25) pa4dyHaMO C/IeBa HAJIECHO, laK/e
MIPBO MHOXKEHhe
= [-(5-15)] : (-25) npumenunu cmoa - (-b)=—(a-b)
= [-75] : (-25)
=75:25 npuMeHW M cMo (—¢): (-b)=c: b
=3
NPMMEP 3. ' 3npaBko uMa 6 000 guHapa, a e fa Kynu Tabner pagysap 2a 10 000 guuapa u
eleKTPOHCKY 0/10BKY 2a 2000 gunHapa. ¥ npogaBHuiy cy My pexkan aa 6000 guHapa
MOJKe Ja II/IaTH Of]MaX, a /la 0CTaTaK MoxXe fa Iwiaha Tokom uene cnefehe rogune y
jenHakuM MecedHuM parama. Komuku he 6utn 3npaskoR Meceunn nyr?
PELWEHE  3mpaBkoB 30Mp Ipuxofia 1 pacxofa je 6 000 — 10 000 - 2 000 gunapa, 1 Tpeba fia ra no-

mermu y 12 meceunux pata. MeceuyHa para ce fobuja kajia 30Mp npuxofa M pacxofia no-

IemimMo Ha 12 Mecelu.

Jaxme, 3qpaBKkoBa Mecedya para je HeraTMBHa, TadHo —500 guHapa, WTO 3Ha4M J1a

3ppaeko Tpeba Meceuno fa ucnnahyje gyr of 500 IMHApa NpoJaBHMIIN.

LIENW EPOJEBK



3A0ALM

94, WapauyHaj:
a)(-7):1; 6)7:(-1); 8)(-7):7,

95. Axo je n npupogaH 6poj, KONMUKo je:
aln:(-1); 6){-n):1; B)(-m):(-1)?

96. Kopuctehu unmennny sja je nememe ca (—1) ucto mro u MHOXeme ca (-1), uapauyHaj:

a)23:(-1); ©) (-14):(-1); B)(9-15):(-1); r)(-13)-(-5):(-1).
97. NapauyHaj: a)4:(-2); 6)27:(-3); 8)(-16):4; r1)(-24):6,
98. Kopucrehn tabmuuy nemema nenux 6pojesa, fomyun tabemy:
x 12 14 (-16) | (-18) | (=20) | (-22) | (-29) | (-26)
y (-3) (-2) (-8) | (-6) 5 11 12 13

X:. ¥

99. Jamuje (-1):1=1:(-1)= -1:1= -12
100. MapauyHaj: a) (-14) : (-7);  6)(-36):(-9); B)(-51):(-3); 1) (-35):(-7).
101. IlITa je Behe: (—100) : 50 s 25 : (-5)?

102. ¥mecro x Hanmmy ofiroapajyhu 6poj, Tako a ce mobuje TauHa jefHAKOCT:
alx:(-1)=-14; 6)x:(-3)=8 8B)(-6):x=3; 1)(-12):x=(-4).

103. Y npazHa norka Tabene ynuinM KOMMMYHUK ofiroBapajyhux 6pojeea y Tabenn ako je ebe-
HHMK Y IPBOM XOPH30HTA/THOM pefly, a Jle/iial] y MPBoj BepTHKAIHOj KOOHH:

(-12) 8 (-14) 28 (=50)
1 -12

(-1)
2 14

(-2) 4

104. Auka je Ha Tabrmu Hanucana jenan Heo 6poj paanuuut of Hyne. bpaHka je Taj Heo 6poj
TOJleNNIa ca lbeMy CYIpoTHMM OpojeM 1 Ha Tabnu HanmMcana pezynrar. Koju 6poj je
sanucana bpanka?

105. Konuko myTa je je mpou3eof YeTpy Hajeeha HeraTueHa ena Opoja sehn o 26upa Tpu
HajMama npupopnHa Opoja?

106. MapauyHaj BpegHoCT Mapa3a: [(-12) : (-4)] - [(-18) : 6].

107. Komuko je: (-1):(=1):(=1):(-1):(-1):(-1):(-1)2

108. Wapauynaj: [(-7) - (-8) - (-9)] : [(-2) - (=3) - (-4)].

109. M2pauynaj: BpegHocT M3pazaa: 3 + (- 4),akoje:a)a=6; 6)la=0; Bla=-18.
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CAXETAK

LUEJIN BPOJEBU

LIEJIX BPOJEBM:
Z={...,-3,-2,-1,0,1,2,3,...} Cxyn uemx 6pojesa Z unHe HeraTHBHY OPOjEBM, HYTIA, M TO3UTUBHK
Opojesu. Herarusuu 6pojeru ce MUIIY ca MPei3HAKOM MUHYC ,,— -

CYNPOTHW BPOJEBM:

nHH-n Cynporan 6pojeBu MMajy pasnuYuTe Mpen3Hake.
0=-0 Bpoj 0 je cam cebu cynpoTan.
|nf = |-n| Cynporau 6pojeBy uMajy MCTY aICOMyTHY BPEHOCT, Tj. jejHaKo Cy
yaamenu ofi Hpoja 0.
MPABWJIA CABMPAHA:
a+b=b+a KomyrarueHocT cabupama. CabMpiu MOTY MeHaTH MecTa.
a+ (b +c) = (a+h) + ¢ AcoumjaruBHoCT cabuparsa. CabupIIH ce MOTY IIPOM3BOTEHO TPYIIMCATH.
a+0=0+a=a Hyna je HeyTpanuu eneMenT cabupama.

OAY3UMAHE HETATUBHUX BPOJEBA:

a+(-b)=a-b o ;

N L Cabupame 6poja —b je ucro mro u ofgyzumame 6poja b.
OCNOBAHAHE 3ATPALIA:

+a+b)=+a+b

Ha-b)=+a-b Kai je ucripeyt 3arpafie ..+, 3arpajry o6puiim, a ripefiznaxe ymuim.

-(@a+b)=-a-b Ka je ncripep sarpaie ', sarpajiy o0pu1ini, a Ipej3HaKe CynpOTHHMA

—a-b)=-a+b IaAMEHI.

NPABUNA MHOXEHA U [IEJLEHA:

a-b=b-a KoMyTaTHBHOCT MHOXKeHA. UMHHOLM MOTY MEHhaTH MecTa.
(a-b)-c=a-(b-c)  AcouMjaTMBHOCT MHOXetba. YMHHOIM Ce MOTY IPOM3BOJGHO TPYIIMCATH.
a-l=a:l=a Bpoj 1 je HeyTpamHu efieMeHT MHOMKEha.

a-0=0-a=0 MHuoxKeme HYIOM.

a-(-1)=a:(-1)=-a Muoxeme Win je/bemne 6pojem —1.
ol « HE Huxako! Bpoj 0 ne moxe 6utn emanar.

OUCTPUBYTUBHOCT MHOXEHA NMPEMA CABUPAH:Y U OAY3IUMAHY:
a-(b+cl=a-b+a-c M a-(b-¢)=a-b-a-c
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AO0OATHU 3AOALA

110. Oppenn Tpojky npupogunx Gpojesa (p, n, s) Kojy
unHe 6poj p — NPeTXONHMK NpupogHOr 6poja n,
npupopan 6poj n u 6poj s — cienbeHUK MPHPOAHOT
tpoja n, axo je:

a) p=13;6) n =55; B) s = 222;
r]p+n 999; ,u]n+s~—2ﬂ23

‘111 35:{[:: NPeTXOHNKA IPHPOJHOT ﬁpo]a 1, IPHPOJHOT
6poja n u ciepbennka npupogHor Gpoja n je 333.

Irispaqyﬂ:a] ﬁPD_] 1.

‘112 [IpounTaj TEMIIEPaTypy Ha JaTHM TEPMOMETPHMA:
A B B F 1 B

. '

—5 —5
— 3 — 4
—3 —3
—2 —2
—1 —1
— 0 —0
—-1 —-
—-2 —-2
—-3 —-3

e

114. [lonyun napepuy Tabeny sHaLMMA € WIH € , KO Ce
3HA []a CKyNy A Npunafiajy HEraTHEHH 1emH Opoje-
BH, CKynTy B HeHeraTMEHM 1lermn Opojesn, a ckymy C
NO3MTUBHM LemH Opojesn.

7|13 |-2]4|0|-9]5]|-6|10

(S &
B S

= =

115. Nat je ckyn A ={-12, -7, -26, 0, -73}. Onpean ckyn
§ xora unHe cnenﬁennun ﬁpujcna M3 cx].rna A

116. Jepmumnuna gyx 6pojeene npase je 0,5 cm. Komu-
KO je pacTojame uamebhy Tauaka C u D xojuma cy
oppehenn nenn 6pojesn —17 u 13.

117. Ha 6pojesroj npasoj cy gate Tauke A u B xojuma
ofroeapajy uenu Opojen -2 u 2. Oppenw Tauke
Koje ofiroBapajy uennm 6pojesnma 0, -3, 4, -6,

118. Ha 6pojepnoj npasoj cy gare Tauke A u B, kojuma
ofiroBapajy uenu Gpojesn —4 u 1. Tauke A, u B, cy
LeHTPaMHOCHMETPHYHE ca Taukama A 1 B y ogHO-
cy Ha Tauky O kojoj ofroeapa neo Gpoj 0. Ogpenn
mene ﬁpqene m:-JH D,u;mnapa]}r TaykKaMa A, H B,

11"? Ilat je ckyn A = {-7, 8, -13, -26, 35}. O,upaun ene-

MeHTe ckyna B, ako ckyn B unne 6pojeBu cynpot-
HH elEMEHTHMA CKyTIa A,

120. Ha 6pojesnoj npasoj ogpenu Gpojese (Tauxe)
Koje npeficTaBkajy bpojeBe cynpoTHe GpojeBnMa:
3 4 611 2

121 Ku]n I& ﬁpl}_] cam cebn c]mpﬂTaH?

122. Oppeny ckyn A Kora ynHM 7 Y3aCTOIHMX LENMHX
6pojepa of Kojux cy 4 HeraTMBHA M ckyn B xora
yMHM 8 ysacTOMHMX nmapHMX Henmmx 6pojesa of
KG_]I[K qr 5 NO3UTHBHM.

123 ,[[aTJecw_mS { 11, 12, -5, 28, 11, 41, -12, 5}
Oppenu enemeHTe ckynma T Kora 4MHe acomyTHe
npc,m-mcm ﬁpu;ena M3 cx}rna S.

124 Iriapaq}m] | 1|+|—2|+| 3| +| 9|+| 1n|

125. Oppenm pegrocT n3pasa:
|-12] = |-11] + |-10] = |-9] + ... + |-2| - |-1] -

126. Tokaxmu fa 3a ceakn ueo 6poj a BakH HejeIHAKOCT:
|a| + |-a| = 0. Kapa Baxm jennaxocr?

127.]1a nu 3a cBaku ueo 6poj a, Bakm jeAHAKOCT
ol - |-a| =07

128. Oppenn cse uene 6pojere a Taxse fa 6poj |a| nuje
npupopaH 6poj.

129. Ha 6pojesnoj npasoj, o3Haun Tauke Koje oAro-
Bapajy 6pojeenma -5, 6, —1, 0 1 3, na saTum fgarte
6pojese nopebaj pemom o Hajmamer o Hajeeher

130. Bes osna4aBama Gpojesa Ha OpojeBHoj npaBoj,
nupebaj 6pojese -9, 56, -24,0, 13, -17, 26 u —45
off HajMarber Ka HajBehem.

131. Mlar je cxyn § = { -11, 12, -5, 28, 34, -41, -100, 3}.
Oppeny mopckyn A ckyna § Kora 4MHe IO3MTHE-
HH Opojeen u3 S u nofckyn B ckyna S kora umHe
HeraTHBHH 6pojesn u3 S. Oppenn ckynose AUB
ANB.
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132. Konuko uma HeratuBHMX Liennx 6pojeBa Koju cy
eehu o -5?

133. ¥mecto + nanuum jegHy og Moryhux undgapa tako
fia Gy TauHe HejeiHAKOCTH:
a) 56+ > -563;  6)-47 < 4+
B) =32+ > -321: r) =25+ < -258,

134. Jlata je nejeguaxoct (-2023) < (-202*) rze je * He-
no3Hara undpa. Konuko BPeIHOCTH MOMKE Y3€TH *
TAKO JIa fIaTa HejeiHakocT Gyze TauHa?

135. Ynopean uene 6pojese x u y, ako je 3 < x <8 u
“ll<y<l.

136. [la nu je Tauno TBpheme: CBaku nosutusaH Gpoj
sehw je of Ma kor HeraTueHor Gpoja?

137. Kopucrehn npasuna cabupama usspun cneehe
pauyHCKe onepanmje:
a) 7 +(-3); 6) (-5) + 11;
B} (-10) +(-7); 1) (-17) +17.

x 3 4 5 6

y |(-1D)f(-10)| (-9)

139. Kopucrehn 6pojeeny npasy, Tj. KpeTase y m03u-
THBHOM M HETaTHBHOM CMEPY H3pauyHaj:

a)7 +(-9) +5; 6) (-4) + 12 + (-15);

B) (-2) + (—4) + (-6); 1) (-6) + (-8) + 10.
140. Ilatn cy napasm: a =1 + (-2) + 3;

b=(-4)+5+(-6); c=(-16)+7nd=8+(-5).

H3pauyHaj BpejHOCT CBaKOT Off IaTHX H3pa3a,

ynopepu ux i nopebaj y pactyhn aus.

141. Kopucrehu sakoHe koju Baxe 3a cabuparbe ynpocTh
u3pase i M3pauyHaj BpeaHocT caepehix napasa:

a) (-13) + (-7) + 13; 6) 24 + 16 + (-24);
B) 5+ (-14) + 9.
142. Jyrapma Temneparypa je 6una -3 °C, a y Toky fjasa je
nopacna 7 °C. Komuka je Temneparypa 6una ypeue?
143. Bopocraj peke Case je y centembpy 6mo —56 cm. ¥
okTOGpY Cy mane Kullle ¥ BOAOCTA] je MOPAcTao 3a
220 cm. Komukw je y okTobpy 6Ho BoflocTaj peke
Cage?
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144. Cabepn cBe uene 6pojese sehe og —4 u Mame of 3.

145. Konuxn je 36up 17 ysactonHux uemux Gpojesa,
mehy kojuMa je jenHak 6poj NOIMTHBHMX M Hera-
THBHHX GpojeBa?

146. Komuko ysacronumnx uemux 6pojesa Tpeba cabpa-
TH fia 6u ce gobuo 36up 37

147. Kopucrehu bpojeeny npasy uspauysaj:

a) 17 - (-12); 6) (-16) - 5;
B) (-14) - (-9); ) 6- 13.

148. Komuxo je:a) (-1) -2 - (-3) -4 - (-5) - 6
6) 10 - (~9) - 8 — (~7) - 6 - (=5)2

149. atn cy mapasmza=1-(-2) + 3; b=(-4) - 5-(-6);
¢ =(-16) — 7 u d = 8 — (-5). Miapauynaj BpefHOCT
CBAKOT Off AAaTHX M3pasa, yuopenu ux u nopehaj y
pactyhu Hua.

150. ¥Ymecto » nanmmm oxrosapajyhe 6pojese Tako fa
CY TAaUHE jefHAKOCTH:
a)7-%=2 6) « - (-12) = 0;

B) 6-+=(-11) 1) *—(-3) = (-10).

151. Pasnuka gea cynpotna 6poja je —14. O kojum

tpojeBuMa je peu?

152. Mapauynaj 36mp u pasnuky najeeher HeraTusHOr 1
HajMamer MO3NTHBHOT Henor Gpoja?

153. Jlatn cy uenn 6pojesn (~13) u (-7). Mapauynaj:

a) wuxos 36up; 6) mHxOBY pasmuky;
B) 36up mHxOBOr 36Mpa M pasnHKe;

r) pasmuky muxoBor 36Mpa 1 pasnuke;
) pasnnKy BHXOBe pasiuke 1 36Mpa.

*154. Paanuka ymameHNKa M pas/uKe JjBa 1jena 6poja je
17. Kommkw je ymammnan?

*155. 36up pasnmuke u ymamHola Ba 1ena 6poja je —14.
Konmuemn je ymameHHK?

*156. 36up ymamennka, ymamnoua u pasnuke je 10,
a 36up ymameHuKa u paamke je (-2). Oppemn
YMaHmEHNK, YMabHIAL] M PasiHKYy.

157. 36mp pBa yena 6poja je (-5), a wuxoBa pasnmka 9.
O xojum GpojeBuma je peu?

158. Ha xonuko naunna ce 6poj (—4) Moxe npukasath
Ka0 Mpou3Bof ABa ena Opoja?



159.

Kopucrehmn tabmuny mHomema unemux 6pojesa,
M3pavyyHaj:

a) (-4) - (-7)
B) (-11) - (-6);

6) (-3)- (-8)
1) (-5)-(-9)

. Panko je Hanmucao jegas neo 6poj. CMMEBKa je Ha-

mucaHd 6poj MOMHOXHIA €A HEMY CYIpPOTHMM
6pojem u kao mpousBop gobuna Gpoj —36. Koju
6poj je sanmcao Panko?

. [Tpouzeon gea uena 6poja je —39. Komukm je 36up

Ta fABa 6poja? Konuko uMa pemremsa?

162. Wapauynaj npoussop nennx Gpojesa:
a)(-1)-(-2)-7; 6) 8-(-3)-(-2%
B) 4-5-(-6); r)(-3)-2-(-10).
163. onynu Tabmuiy:
x | 2] 3 |[D][E[ED]|D]|-5)
y 0|98 7 18] 9]0
z Dl 1] 2] 3] 4
X'yz
164. Vspauynaj nponssoy Tpu ysacTonHa nena 6poja,

165

aKO je HajMamH Off lHX jefjHaK:
a-5 6)-2 80 14

. ¥ Toky jennor mecena kadmh je 18 fana nocnoeao

ca mpuxopom of no 12 000 gunapa mo gany, a 13
maHa ca rybuTkoM of 7 000 guuapa no gaxy. Komm-
KH je canpio kadmha y Toky Tor Mecena?

. ¥MecTO 3Be3AMIe HamMIIK ofrosapajyhu ueo 6poj

TAKD Oa CYTH.'-.IHH HCKA3H:
a)(-1)-7-==14; 6) = -(-2)-3=(-12);
8) (=3)- * - (=5) = 30,

. 36up 7 ysacronuux 6pojesa je (. Konnkn je uxoB

npoussop?

. Kopucrehn 3akone 3a cabupare 1 MHOMKEE IIE/THX

6pojeBa Ha HajjeAHOCTABHMH HAUMH H3pavYyHaj:
a) (-2)-2023-(-5); 6) (-1)-27 + 99-(-27);
B) 67 + (=3) - 67 + (-2) - (-67).

. pouseop (-1)-(-1)-(-1)- ... -(-1)-(-1) capgpm

11 ymnmnana. Jla mu je Taj Npou3Boj NO3MTHBAH
WIK HEraTHBaH?

170. Wapauynaj 6pojesny BpegHocT cnegehinx uspasa:
a)(-1)-(-6):3;  6)8:(-4)-(-2)
B) 4-5:(-10) ) (-15):3 - (-4).
171. Vispauynaj epepHocT n3pasa:
120 : (—4): (=3) : (<2) : (-1).
172. Oppepu x: y, ako jex=7 + 8+ 9,a
y=01+(=2)+(-3).

176. Konuko najmasme ysacTonHmx nenux Gpojeea Tpe-
ta cabpatu ma 6u ce gobuo 36up 1017

177. Moxe mu yeo 6poj 6utn Behn of cBoje anconyTHe
BpemHOCTH?
178. 3a x = -1 u y = -5 u3apauyHaj BpeHOCT H3pa3a:
b=yl + 2yl - [x + 51
179. Uspauynaj: |1 - 2| + [3- 4|+ |5- 6| + .
o+ [2021 - 2022] + [2023 - 2024].

180. Axo je x = 5, uspauyHaj:
|x— 1] + |« - 2| + ... + |x - 100

181. Mapauynaj 36up gecet ysacTonuux uenux bpoje-
Ba aKO CY:
a) camo ueTHpy 6poja NO3UTHBHA;
6) camo Tpu Gpoja HeraTuBHA.

*182. Mory nu ce y cneiehnm jegHakocTiMa sBesgu-
1le 3aAMEHHUTH IHALMMA ,+ HIH ,— TaKO Oa ce
Ro6ujy TauHe jefHAKOCTH:
a)1#2+3+4+5+6+7+8=0;
B)1+2%3+4+5+6+7+8+9=07?

*183. Konmuxo je:
a) (-25)+(-24) + ...
6) (-85) +(-84) + ...

+ 28 + 29,
+ 87 + 887

*184. Ynopenu uene 6pojese a u b axo je:
a=1-24+3-44+45-6+..+99-100+ 101 n
b=1-34+5-7+..+97-99 + 101 - 103.
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*185. Pewn no x cnegehe jegraunne:
a(-10) +(-N+..+{x-1)+x=-45 (xec Z);
E-]x+{x+1]+ .+17+18=51 (xez}

‘13& 36up 2 023 ysacTonHa uena ﬁpn_]a jemnax je 0. O
kojum Gpojesuma je peu ?

*187. 36up nexonuko ysacromHux uenmx Gpojesa je
25.0 lco]nu ﬁpc-JcHHMa Je peq?

‘133 36}rp 10 ysacronaux uennx Gpojeea je 15. Ko]n
cy TO ﬁpl:-Jem{?

"13“? Hccm]e nu 2022 ysactona uena Gpoja Taksa fia je
BHXO0B 36:-1]} ]c,zmax a] 2021; ﬁ] 2 I]Zl, B} 2023.

"1'?ﬂ Ha Tafinu cy nanucasm ﬁpc;cﬂn -6,-5,-4,-3,-2,
-1. loaeo/beHo je y jegHOM Kopaky Ommo koja gpa
tpoja yeehatit 3a mo 1. [la 1 ce, nocie u3aBecHor
ﬁpcl_]a Kupai-:a Murynﬂﬁm CBH Jcm{am ﬁp-:ljem{?

191. Iocroje nu uenn Gpojesu x n y Takeu Aa je
x+y=—17Tnx-y=67

*192. Ynopenu uene 6pojese a u b axo je:

a=1-2+3-4+5-6+..
w+2019-2020+2021 -2022
b=2-4+6-8+..+2018-2020+2022.

193. Oppenu cee ysactonne uene 6pojeBe Tako ja je
HBHX0B 36mup —35.

194. Ha kpyxHuuy je sanucano uect uennx Gpojesa.
CBakH off BHX je jeflHaK ancoayTHO] BPeNHOCTH
pasmuke ABa 6poja Koju Cy Ha KPYMKHMIM HEro-
Bu nperxoguunn. Oppean sammucane GpojeBe M
I:MX0B PACIOpPe]] HA KPYKHHIH, aKo je 36up cBux
mecT GpojeBa jegHax 4.

*195. Moue mu 36up 2023 ysacronna uena Gpoja Gutn

2 023?

196. Konnko nyra 6poj (-2) Tpefa noMHOMMTH ca-
MM cobom ga Om pobGujeHm npomussopj Gmo:
a) (-32); 6) 256.

197. Oppemu ner pasnuunTix yenux GpojeBa umjn je
npoussop jeqHax 12,

198. Nlar je ckyn A = {-17, -16, ... 19, 20} koju je mog-
CKYII cKyma nenux 6pojepa. Mapauynaj:
a) 3bup enemeHarta ckyma A;
6) npouseop enemenara ckyna A.
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*199. Konuko pemersa MMa jefiHauMHa X - ¥ = 6, aKo Cy
XUy
a) npupopuu Gpojesn;
ﬁ] eyt ﬁpa;em-:?

2UU Mose 71 IPOM3BOJ, TPM Y3acToINHa Hena Gpoja
ﬁl{m a] ( 1} ﬁ] [.‘r? Haﬁpﬂ] Moryhe mpuMepe.

2U‘1 Mose 7 npoussop 4 ysacronsa uena 6poja
ﬁl-m-! 12{]? D Ko]HM ﬁp{}_]EHHMﬂ ¥ peq?

2U2 Oppenn cee uene GpojeBe x M y Takee fa je:
x-x- |y| = 96.

*203. ¥ nzpasy (-1) * (=2) * (=3) * (-4) * (-5) 3ame-
Hu cumbon * cumbomMmMa onepanmja +, —, - M :
TAKO Jla BpeHOCT AobujeHor napasa Oyme:
a] 19; ﬁ] 14; B] T

*2ﬂ4 Jla nu je MD["‘,Fhﬂ jenHaAKOCT:
(-19)- (-18) . (-12) (-11) = 12345678907

*205 Jla nu je Muryha jenHaKoCT:
(-19)-(-18) .- (-11) (-10) = 123456789007

Eﬂﬁ Konnuuuk jiBa 1ena 6poja je —6. Moxe nn muxos
npouasof buti —3457

207. Ha kpyxuuuy je HanucaHo AeBeT nenux Gpojesa
TaKo Jia je ’BUXoB npoussog 1. Onpens o KojuMm
ce GpojeBMMa pajJiM M KAKaB je HBHXOB pacropen
aKO je cBakM OpOj Ha KPYXKHHIM jefHAK KOTHY-
HMKY /iBa IpeTXofiHa 6poja. Konuko pasnuunTix
pellleisa HMa JJaTH 3af]aTaK?

*208. Ogpenm ueo 6poj koju npu gemewy ca 2, 3,4, 5
6 flaje ocTarak 1 M Koju MMa HajMamy Moryhy
ancomyTHY BPEHOCT.

209. Moxe nu ce u3 ckyna {-8, -7, -6, ..,7,8,9}
M30CTABHTH jEflaH ENIEMEHAT TAKO JIa CE ENEMEHTH
HOBOT CKYTa MOTY MOJETHTH Ha JIBa IMCjyHKTHA
NOJICKYTa, IPK YeMy je npoussoj 6pojesa y cBa-
KOM Off AMCjYHKTHMX NOCKYIIOBA jefHaK?



TAYHO - HETAYHO NMUTAJIULLE

1. BpepnocT M3pasa 7-9je . TauHO HeTAYHO
2. 36mp Tpw HajBeha neraTuBHa uena 6poja je - 6. TauHO HETAYHO
3. AnconyTHa BpegHocT 6poja — 5 je 5. TauHO HeTAYHO
4. Paanuka cnebennka M MpeTXoHMKa cBaKor nenor 6poja je 2. TauHO HETaYHO
5. Bpeanoct napasa 7 - (-2) je 14. TAYHO HETAYHO
6. ITpouasoj Tpu HeraTuBHA 1iena 6poja je mosuTHBaH 6poj. TauHO HETAYHO
7. Komunuk (-36) : (—4) je 9. TAYHO HETAYHO
8. 36up uenor 6poja u wemy cynporsor 6poja je 7. TauHO HETAYHO
9. ITpoussop Gpoja u weMy cynpoTHor Henor 6poja je npupoaan 6poj. TauHO HETAYHO
10. Axo ueo 6poj x uuje 0, onpa je x: (—x) = -1. TaYHO HETAYHO
11. 36up pewersa jeqnaunse |x| =5 je -5. TaYHO HETAUHO
12. ITpon3seop peemwa HejegHaunne |y| < 6je . TAYHO HETAYHO
NMPEQJION TECTA
1. 36up nperxopuuka u cnefbennka opoja (-7) je:
A)0; B) 12; B) -13; M) 14; ) -14.
2. BpegHocT u3paza (-7) + 3 — (-5) je:
A1 B) -1; B) -15; I 15; n)-9
3. Ilpoussop 6pojesa (-2), 5 u (-8) je:
A) 56; Bb) -60; B) 80; I -56; 1) -80
4. Bpepnoct uspasa (-72) : 4 + 6 - (-3) je:
A) 20 B) 36; B) 0; I -36; ) -20
5. latu cy uenn 6pojesu (-2), (-1), 0, 1, 2, 3, 4. Pasnuka npoussopa u 36upa gatux bpojesa je:
A)7; B) -7; B) -6; M 6; 1) -5
6. 36up 5 najeehux HeraTHBHUX Lennx Gpojesa je:
A) 10; B) -12; B) -15; r-21; ) -10
7. Ha konuko HaumHa ce 6poj 6 MoMke HamMCaTH Kao MPousBoj fiBa uena Opoja?
A)1; B) 2; B) 3; M 4; ns.
8. Bpeguocr napasa 128 : (-2) : (—4) : (-8) je:
A)2; b) -2; B) —4; M 4; n)-1
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KJbYYHU NOIMOBMU (o6HOBM npe peluaBaka KOHTPONHe BeXxbe):

Heraruenu Gpojeen KomyTrarHBHOCT

Ienu Gpojern AconMjaTHEHOCT
Ckyn nenux 6pojera Heytpanum enemeHT
bpojeena npaea Muoxkeme Gpojem ,,-1"
Cynporuu 6pojeen JOucrpubyTnEHOCT

ATCONMyTHA BpeTHOCT

MNPEAJION KOHTPOJIHE BEXXBE

5 5 Hanummn 10 ysacronamx nenmux 6pojesa, 0ff KOjUX Cy caMO TPM NO3WTHEA. 15
12 Oppeny cxkyn A Kora unHe cBH Lenu 6pojesn a, Takeu Aa je 3 < |a| < 7. Konuxkwu je 36up ene- 20
A MeHaTa ckyna A?
Ckyn X unHe cBu OpojeBu x Takeu fa je|x|< 8. Ckyn Y unne cBu OpojeBn y Taksu fa je
53 |¥| = 3. Oppenn: -
o a) 36up Hajmamer enementa ckyna X u Hajseher enemenra ckyna Y;
6) Paanuky HajMamer enemenTa ckyna Y u Hajseher enementa cxyna X.
21. | Mapauynaj BpegHOCT M3pasa: (-4) + 5 -6 + (-7). 15
29 36up net Hajeehux HeraTMBHUX Nenux Opojesa je 6poj x, a 36up 4 HajMamka npupogHa 6poja 20
| je 6poj y. apauyHaj BpefHOCT M3pa3a: X+ ¥, X—y M Y- X
23 | Oppepu BpegnocT m3pasa: 1 -3+5-7+9-11 + ... + 2021 - 2023. 25
Opnpenu BpefiHOCT M3pasa:
31 |a) (-8)-[4:(-2)) 15
6) [(-8):4]-[(-2): (-1)].
Hapauynaj:
32 |a) (-6)-[7-(-8):4] 20
6) (-2)-{3-[-4-5+(-6)]}
36Mp iBa MM BHILIE Y3ACTOMHMX Lenux Opojesa je (—4).
3.3. | a) VspauyHaj npoussop Tix nennx 6pojesa, 25
6) Komuxku je 36up anconyTHUX BpefHOCTH THX Lienux bpojesa?
41 Temneparypa Basgyxa yBeue je 6una 5 °C. ¥V Toky Hohm Temneparypa ce cmamnna 3a 8 °C. 15
o Konuka je yjyTpy 6mna temneparypa Baagyxa?
49 Jarn cy mapasm: A =[(-8):2+4+3-(-5) - (-9)] u B=[(-8) : (-2)] - (-6) + 3 - (—4). -
"~ | Nopehaj y pacryhu uns 6pojese:|A| - B, A+|B|, |[A+B| u |A-B]|.
43 Ha xonuko Haumna ce 6poj 15 Moxe mnpukasaTH Kao 30MpP HEKONIMKO Y3acTONMHHMX 25
™ | nenux 6pojepa? Hanummu cee Takse 36MpoBe.
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TPOYI'AO - npBu geo

TeomeTpuja je cacTaBHM Jle0 Halller XXMBOTA. [eoMeTpHjcka Tena M Gurype cy CByAa OKO Hac.
Komiko myTa cTe camo npouumu nopef cao6pahajumx anakopa pazmuuuTix 06/mKa M 3anuTanm
ce ITa OHY 3Ha4ye? OHM KojH cy 00/MMKa TPOYITIa IPeCTaB/bajy 3HAKOBe YI030pebha.

VNN

¥ oBoj obnacty yoauahemo ce ca oco6uHaMa TPOYI/Ia M CXBATHTH J]a HeMa HMKAKBe OITaCHOCTH
no Hac. Hanporus, To he Ham momohu 1a MHoTO G07/be pazyMeMo MPOCTOP ¥ KOMe XHBHMO.

2.1. OCHOBHMU efleMeHTU Tpoyrna

)) Iogcetaumo ce: ¥ 5. pazpeqy cMo ce YIIO3HAIN
Ca NojMOM MHOTOYTa0 (YHMja MHOTOYTaOHe TMHKje
M HheHe YHYTpallimhe 06macTi).

Tpoyraona nuHHja

Tpoyrao je yHuja TpoyraoHe MUHMjE U
eHe yHyTpallibe obmacTu.

Tpoyrao «

Ha cimum je Tpoyrao ABC (oGenexaBa ce AABC).
Tauke A, Bu C cy Temena Tpoyr/a. 3a ofenexaBame TeMeHa
KOPHCTe Ce Be/THKA NITAMIIAHA IATHHNYHA c1oBa. O6uyno
pefiociie]i TeMeHa HJie ¥ MO3MTHBHOM CMepy (CYyIIpoTHO
KpeTamy Ka3a/bKe Ha YaCOBHMKY).

Hyxu AB, BC u CA cy crpannne Tpoyria. Mory ce ¢ B

KOPMCTHTH M Majia TMCaHa TATHHIYHA CI0Ba f1a 6ucMo obenexx i CTpaHMITY Koja ce Haasu
HacmpaM (,,lipeko myTa”) oproeapajyher temena. Jlakne AB=¢,BC=a, CA=b.
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VHyTpanimy yrnoeu Tpoyrna cy £CAB, satum AABCu ABCA. YoOu4ajeHo je fja ce 3a lbHXOBO
obenexaBame KOPHUCTe Mana c/loBa rpukor andabera, na je ACAB = a, 3atum 4ABC = u
4 BCA = y. Takobe, yrnoBe MoXXeMO 03Ha4aBaTH ¥ KopucTehy TemeHa 4A = a, 3aTUM AB=f 1
4C=y.

Cajja umamo notnyHy cmuky AABC. c
L) a }F
— YMAMTW, NMOBEXMU, 3AK/bYUU—( ))- b
OCHOBHM efleMEHTH CBAKOT TPOYITA CY =
CTpaHille M YHYTPalllihi YITIOBH.
[
A c B

06um Tpoyrna

2> Hogceimumo ce: O6UM MHOTOYT/A je 36Mp AYXKMHA CTPAHUIIA TOT MHOTOYITIA. &«

O6uM TpoyTna je 306Mp [yKMHA CTPaHMIIA TOT TPOYITIA.
O=a+b+c

NPUMEP 1. - Mapauynaj o6um AABC, ako cy AyXHHe IBeroBUX CTpaHuia a = 3,4 cm, 3aTHM
b=28cmuc=4,5cm.

PEWEKRE ' O=a+b+c=34cm+2,8cm+4,5em=10,7 cm

NPUMEP 2. O6um AABC je 39,3 cm. Crpannia a je vajkpaha, a ceaka cnefieha cTpannia je 3a
3,2 cm gyxa op nperxofHe. Onpeau CTpaHMUILE TOT TPOYITIA.

PEWEHE  Crpanuua b je gy>ka ofa2a 3,2cm,naje b=a+ 3,2 cm. Crpanuua ¢ je gy:xa og b
3a 3,2 cm. Mjieja HaM je fja cBe cTpaHMIle M3pa3uMMo nomohy a, Ma MOXKeMo 3aKIbY-
YHUTH JIa je ¢ Jyxe off a 2a 6,4 cm, To jecT: c=a + 6,4 cm.
Capa MMaMo ad+b+c=393cm
a+(a+32cm)+(a+64cm)=393cm
Jra+96cm=393cm
3ra=393cm-96cm

3-a=297cm
a=297cm:3
a=99cm.

Konauuo, b=99cm + 3,2 cm = 13,1 cm,
c=99cm + 6,4 cm = 16,3 cm.




Ha uacoBnma My3amuke KyaType je 6uno peun o pasnu-
YHTHM MY3MUKMM MHTPYMEHTHMMA, NIa 3HAII [ja TIOCTOje
HKMYAHM, [YBAYKH, Yapauky HHCTPYMEHTH.

Hajcrapuju MHCTPYMEHTH CY yiapaukw, a mehy ynapauke
MHCTPYMEHTE criafja ¥ Tpuanri. Hasue uncrpymenTa no-
THYE Off UTanHjaHCKe peun triangolo, mTo sHaum Tpoyrao.
Tpuanrn nema ogpebeny sucuny tona. Tpoyrnacror je
obmiKa, TauHHje — 0011Ka je jeTHAKOCTpaHWIHOT TPOYT/IA.
Mako cTpanmiie HeMajy ofpeheny myxuny, oxe He npenase
35 cm. Kao urro BUAMIN Ha CIMIM, jEfaH YTao 0BOT TPOYTAa
je oTBOpeH, a Kpajesy IMIIKE HA TOM YTy CY 3aKPHB/LEHH.
Jla je saTBopeHor of/nKa, YenMUHA IIMIIKA, Off KOjE je CAacCTaB/hkeH, oTexaHo 6u Tpenepuna u He 6u
CTBapana 3BYK KakaB cTBapa.

\\1.\\
b w
k.

Tpuanrn _
wat

CeHpa ce ylapamkeM YeNHuHHM WTamihem, a Tpuadm je obemen KaHanos 3a jegan yrao. O6uuHo ce
OITAIIAEA ¥ OPKECTPY MojefMHAYHMM yZiapuMa. Tu cy yIapu ofiBojeHH Nay3ama.

OBaj My3HUKM MHCTPYMEHT j€ JIONYHA OPKECTAPCKOM 3BYKY, @ HEKA COMMCTIIKA MYy3NYKa JIE0OHMIA 34
TPHMaHIn je npaea perkoct. MehyTum, npenopyuyjemo Ti ga npecnymanm KOHLEPT 32 KIABHP Y eC-AYPY
{panna JIncra. OBaj ce KOHIEPT He OM MOTa0 3aMUCTHTH O3 TPHaHIA.

SAHAL@

1. Obenexu TeMeHa, CTpaHMlIe U YI/IOBe a) A 6)
TPOYITIOBA Ha HapeJHHM C/TMKaMa: /ﬁ\
C
p Y
E
2. Hammmu cee TPOYI7IOBe KOje yo4agar D
Ha HapeqHOj CTMIM (JecHo): a) 6)
F D
C
5
A B A B C

3. Ha kpyxuunu k yodene cy tauke M, N, B Q u R. Konuko uMa TpoyInoBa 4ija TeMeHa Cy
maTe Tadke?

4. ¥ tpoyrny KLM crpanuue tpoyrna cy KL = 11 cm, LM = 12 cm u MK = 13 cm. Mapauy-
Haj obum Tpoyrna KLM.

5. ¥ tpoyrny DEF je crpanuia e = 24 cm, Crpanuna d je 3a 5 cm Mama, a cTpanuia f je 3a
6 cm Beha op cTpanuie e. Komiku je obum Tpoyrna DEF?

6. Ha npaBoj a farte cy JiBe, a Ha K:0j IapanenHoj npasoj b gare cy Tpu Tauke. Haipraj op-
roBapajyhy cmMky M npeOpoj KoIMKO MMa TPOYITIOBa 4Mja TeMeHa Cy JlaTe Tauke?

7. ¥ Tpoyrny ABC, myxute ctpaumua cy: AB =7 cm, BC= 8 cm u CA =9 cm. Ha crpanu-
uu AB oppenu Tauky M koja obum Tpoyrna ABC enu Ha IBa jefiHaKa Jiena.

8. O6um Tpoyrna ABC je 75 cm, a Mepuy 6pojeBM HerOBMX CTPaHMILA CY:
a) TpM y2acTonHa npupopHa 0poja;
6) Tpu y3acTollHa HellapHa NpupofHa 6poja. Ofpeau cTpaHulle TPOYI/IA.
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2.2. YHyTpallu YrnoBu Tpoyrna

>> Hogcettiumo ce: Ha ciuum cy naparenHe IipaBe a M
b. Ilpaea t Koja MX cede je ILMXOBA TPaHCBep3aia.
Yrnoee Ha criMiy 3BaheMo TpaHCBep3anHN YTTOBH

(yrmoem Ha TpaHCBep3amnu).
YHaAKpCHH YTTIOBH CY jelHAKH (HIp. @ = §)

CarmacHM YITIOBH CY jefHaKH (HIp. a = a,)

HanaMeHMYHHN YTIOBH CY jefHAKH (HIOP. y = @)

Y 5. paspefly cMo yunin cabupame M Ofy3MMarbe YITIOBa KOHCTpYKTHBHO. Hauprahemo
IPOM3BO/bAH TPOYTA0 M IMPOBEPUTH KOMMKO M3HOCH 30Mp HerOBMX YHYTpallibiX YI/IOBA.

Bupumo f1a je 36up yHyTpammsux yI7IoBa oBor Tpoyria 180°. <<

Tla 7111 3a CBAKM TPOYTA0 BAXKH J1a je 30Mp YHYTpalIbBNX
yrnoea jemuak 180°? Yeepuhemo ce fa Bawu. 4
Ha cmmum je AABC. KoHCTpyHIIEMO TIPaBy p Koja
caapxu Tauky C M mapanejiHa je ca cTpaHMioM AB.
IMpoxgyxumo crpanuie AC u BC npexo temeHa C u @
obenexxumo obujene yrnoee ca d, e u 0. A B

ITpase AC u BC cy TpancBep3ane Npasux p M AB, To jecT
npeceliajy mpase p u AB. 3aTo MoxeMo mpuMeTHTH criefiehe:

a =0 (yrnoBu Ha TpaHCBep2au, Tj. Car7IaCHH YIJIOBM),

B = e (yrnoBu Ha TpaHCBep3any, Tj. CarNacHM YITIOBH),

y = 0 (ynakpcuu yrnoeu).
Tomro je § + 6+ £ = 180° anaum fa jem  + ff + y = 180°.

YMAMTW. MNOBEXW, 3AKJbYYH
36up yHYTpamIBLHX YTIOBA CBAKOT TPOYIIa je 1807,




MPUMEP 1. Y AABC paTi cy yHYTpallibi yI7IOBH & = 86° u f = 44°. Onpenu BemnauHy Tpeher
YHYTpaIlLET YI7Ia TOT TPOYT/IA.

PEWEE  TlomTo je & + 8 + y = 180° To anaum f1a je y = 180° - (& + fB), T0 jecr:
y = 180°— (86° + 44°)
y = 180°- 130° = 50°

BpcTe Tpoyrnoea npemMa yHyTpalwHbWUM YroBMMa

>> Ilogceiiumo ce: 3HaMo Jia je omTap yrao Mamu of 90° npae yrao jenuak 90° a Tym yrao
Behu og 90°, a mamu op 180°, <<

by

T1a /111 CBa TPW YHY TPAILIFSA YI7a TPOYIA MOTY YMAMTU, MOBEXU, 3AKIbYUN—( ))-

6uTH omTpa? A MOTry /M ¥ TPOYITy GUTH JIBa Cpaku Tpoyrao Mopa umaru bap =
npaea yrna? Mnm jefau npas u jefan Tyn yrao? AiBa OIITPa YHYTpalllkha yI/Ia.

ITpema BpcTH HajBeher yHyTpalumer yIma, pasnukyjemo cneiehe Tpoyrnose:

OumTpoyriu Tpoyrao je Tpoyrao 4sja cy cea TpH
YHYTpallliha yI7Ia OLITpPa.

IIparoyrmu Tpoyrao je Tpoyrao 4sja cy aea
YHYTpallliha yI7Ia OLUTPA, a jeflaH yrao je mpae. B

Crpannlie Koje rpajie IpaB yTao 30BY ce KaTeTe, a Tpeha
CTpaHMIla K0ja je HacIpaM IpaBor yI7ia je XHIIoTeHy3a.
ITomrro je y = 90° jacHo je fa je & + § = 90°, mTo MOXe
M0jeJHOCTABMTH pauyyHamhe HellO3HATOr OWTpPOr yrma. ‘oo @
Hanomena: CurypHo cre 9ymu 3a [Iutaropuny teopeMy
Koja he Bam 3HaTHO moMohn y M3ydaBamy reoMeTPMjCKUX
objexara. OHa ce o[HOCH Ha NPaBOYI/IM TPOYTao, aln
MMajTe CTPIUBELA [I0 7. pa3pefa. C

KaTeTa

Tpuka peu kateTa (katetos — kabetol) o3nauasa BepTHKaNHO CIYIITEH BHCAK.

Tpuka peu xunoTeHy3a (ipoteino — vMoTEIVW) 3HAYM ,,3aTE3ATH , TO JECT ,3aTerHyTa . OBaj Ha3uB 3anpa-
BO NOTHYE Of] ETMIIATCKOT HAUMHA KOHCTPYKI[}je NPaBOyraoHMX TPOYTI7oBa nomMohy 3aTesarma KaHana.

/)
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Tynoyriu Tpoyrao je Tpoyrao 4mja iga Tyn
YHYTpalllia yI7ia Cy OUITPa, a jefiaH TY1L. yrao

L
.

YNAMTW, NOBEXMW, 3AKJbYUYU— -
Jla 6ucMo, MpeMa yHYTpanlbuM YITIOBMMA, Of[pefiiIN KOjoj BPCTH NpHNaja
TPOYTao, JOBO/BHO je MpOBepHTH BelIMYMHY HajBeher yHyTpallmer yIma.

¥ Ilpumepy 1 Hajeehu yrao je 6uo o = 86°, maxte ourrap, na je Tpoyrao y Ilpumepy 1 omrpoyrmm.

NPUMEF 2.« Onpeny yHyTpalllkhe YITIOBE IPaBOYI/IOr TPOYI/IA, aK0 je jeflaH OlITap Yyrao Makbu
of Apyror 3a 23°.

PELIEE  3HaMo fia je y = 90° a f je mamu off & 3a 23°. 3ropuuje je pehm fa je a Behm ofy B 3a
23° 1j.a=8+23" B
Capa umamo a + f§ = 90°,

(B+23°) + B =90°

2-B+23°=90°
2-B=67° a
B=67°:2

ITpumehyjemo ma 67 Huje fe/bMBO ca 2, na je noTpebuo 1°
NpeTBOPUTH Yy MuHyTe. HacTapmamo:

f=66°60":2=33°30"
o =33°30"+ 23° =56°30".

3AHA@

9. Jla m1 ocTOje TPOYITIOBH YMjH CY YHYTPALIE:HM YITIOBH: a) 55°, 66° 1 59°; 6) 71°, 61° u 51°?

10. Y Tpoyrny ABC, yHyTpallib| YIZIOBH TpoyIna cy ZABC = 66° u 4BCA = 77°. Komxu je
ACAB?

11. MapauyHaj Heno2HaTe yInoBe Ha cnefiehum cukama:

12. Oppenu 1a 1y je TPOYTAO OLITPOYITIM, IPABOYT/IM WIN TYIIOYI/IM, AKO CY JIBa BeT0Ba YHY-
Tpallkha YI7Ia jefHaka: a) 62°u 73% 6)47°u43°% 8) 77°n47°% r)36° 1 55°.

13. YoM TpoyTNa cy x, 4x 1 7x. Kakas je Taj Tpoyrao: olITPOYI/IN MW TYTIOYT/IN?
14. Y tpoyrny ABC umamo a + f§ = y. Ila mi je Tpoyrao npaeoyrnu? 3amro?
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2.5. Cnosbalwiby YrnoBu Tpoyrna

)) ITogcemiumo ce: JIBa yrna cy cynneMeHTHA aKo UM je 30up
180°. Axo cy y2 TO M CyCefHM, 2a Te YIJIOBE KaKeMOo Jia Cy

ynopegun. Ha ciumm cy ynopenHn yroBu a u f.

&

Axo crpannny AB tpoyrna A BC mpogyxumo C
npeko TemeHa A, nocmarpahemo yrao koju je
JIOIYHA YINIY & [0 OIPY:KeHOT yI7a, TO jecT [0
180°. YoOuuajeHa 03HaKa 32 Taj yTao je ;. Yrao @
je YHYTpalIH:H yTao TPOYITIa, a &; je OroBapajyhu
crnobanmbn yrao. [IpumeTHMo fa 61 noTmyHo a

ncro 6umo u ia cMo cTpaHnny CA NpofyKimu A B
MpeKo TeMeHa A.

McTo MoxeMo ypaIuTH M KOJI IPE0CTanMx
TemeHa AABC u Ha Taj HauuH fobuTH
crno/banime yrose 5, 1 y,.

Crnoballlibi yTao TPOyITIa je yrao Koju je
ynopefiaH ofiroBapajyheM yHyTpauimeM yIiy.

YHyTpaulbH YITIOBH CY OCHOBHH efleMeHTH TPOYIJIa, a/li M CIO/ballllbi YIJIOBH MMajy CBOjy
YIOTY ¥ la7beM H3y4daBamy Tpoyrna. Maasojuhemo Hexomuko 6MTHUX 0cobiHa.

ITpeMa 03HaKaMa Ha IPeTXOHOj CIMIM, BaxKe crefehe jeqHakocT:
@+ a, = 180°% p + B, =180% y+ 7y, =180°

3uaMo J1a je 30Mp yHYTpallBHX yIioBa Tpoyria 180°. Ila iu je u 36Mp CO/balIbUX YITIOBA YBEK
MCTH?

Ouurnenno je: (& + &)+ (f + B.) + (y + y1) = 180° + 180° + 180°
a+a,+f+p +y+y =540
Tpynucahemo yHyTpallke U CIIO/bALIE YITIOBE TPOYITIA.

(@+B+y) +(a+py+7,)=540° e
180° + &, + B, + y, = 540° TTME“SE??TM Je
@, + 3, + 9, = 540° - 180° :
a,+ f, +y,=360°

TPOYrao « 51 .



ITocToju jour jenHa 3aHMM/BMBA 0cOOMHA CHIO/BALTIBMX YITIOBA.
3namo ajea + ff + y=180°
a rakohe m & + a;, = 180°.

M2 oBMX jeHAKOCTH 3aK/BYYYjeMo Ja je a; = B + y. CNMYHO ce MOXKe MOKA3aTH M 3a IpeocTane
CIIO/balllhe YI/IOBE TPOYT/IA.

s

YMNAMTW, MOBEXMW, 3AK/bYYN— :—

Hakne: @, =B +y
B =a+y CBaKH cTIo/ball B YTA0 TPOYITIA jefHaK je 36upy =
: B IBa, heMy HecycellHa, YHYTpallliha yT/Ia.
h=at+p

113 OBMX jefHAKOCTH CTIefl} /Ia je CTIo/balllibil yTao Tpoyria Behn of HecycegHOT YHYTpalliber yITa.

Jla 6ucmMo MOITH ia offpeiMMO CBMX LIecT YI7ZIOBa TpoyIia, Tpeba fja Ham Gyay mosHarta
[iBa YHyTpalliba yI/a, Wi JiBa CHo/balllikha yI7ia MM jeflaH YHYTpallbi M BeroB HecyceHM
CTIO/balIbM YTao.

NPUMEP 1. - Onpemn cBe yrnose AABC, ako je a = 56° u y, = 162°.
y, = 162°
PELLEHE a, = 180° - 56° = 124°
y=180° - 162° = 18°
B=180°-(ax+7y)
B =180°- 74° = 106°,
wim: f=a,-y
B=124°-18 = 106°.
Ha xpajy: B, = 180° - 106° = 74°.

NPUMEP 2. Y AABC ciorsaimu yrao y, =138° a yuyTpammu yrao f uaHocu % cycefHOT

cno/balmer yrna ;- Kojoj BpcTy, npema yrmoBMMa, IpMIIafia OBaj TPOyrao?

PEWEHE » y=180° - 138°=42°

B+ B, = 180°
2 7
7 B Bi=180°
%-ﬁ.:l&ﬂ“

%ﬁl:lﬂﬂ‘“:‘}:lﬂ“
B, =7-20° = 140°.

Cnemn = 180° - 140° = 40°
n a=180°- (40° + 42°)
a=180° - 82°
a =98°
ITomrro je Hajeehwn yHyTpammu yrao a = 98°, 23ak/bydyjeMo Jia je Halll TPOYTA0 TYIIOYITIH.
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MPUMEP 3. Onpe/ YHYTPALIhEe M CIO/balllihe YITIOBe TPOYI/Ia Ha CIMITH.
C
PEIWIEHE  3Hamo fa je 8 + B, = 180°. Inepajyhu
CNMKY, OBa jeHakocT gobuja obmuk x +40°
x+x+100° = 180°.

Jla/be pelllaBaMo Ha IT03HAT HAYMH:
2-x+100°=180°

x +1
2-x=80° A B
x=40°
OBo je 610 K/by4HH fleo 3ajlaTKa, cafia hemMo mako offpeIuTH TpaXKeHe yITIOBe.
YuyTpauimby yI/ioBH Cy: Cro/balimy YI7IOBH CY:
@ =60° a, = 120°
p = 40° B, =140°
y =40° + 40° = 80°. ¥, = 100°.
3A0ALM )
15. Jla 1 mocToje TPOYTIOBY YMjH CY CHIO/BALIELM YITIOBH:
a) 130°, 120° 1 110% 6) 1007, 121° u 141°; B) 105°, 115° u 140° ?

16. MapauyHaj cBe Helo3HaTe YHYTPAllke U CIIO/ballke YIJIOBE TPOYI/IOBA aTHX Ha Cile-
mehum cmtkama:

17. Vapauynaj Tpehu cnomalnimy U CBe YHYTpalllikhe YITIOBe TPOYITIA, AKO CY [BA CIIO/balllibha
yI7ia TpOyI/a jemHaka: a) 132°m 123°% 6) 77° 1 127° 8) 90° u 107°%; r) 130° u 70°.

18. MapagyHaj cio/balllibe M YHYTPalllibe YI/IOBe TPOYI/IA, aKO CY YHYTPallibi YITIOBH TPO-
yI71a jefHaKu 3y, 4y H 5).

19. Cnomamsy yIIoEM TPOYT/A Cy 4x, 5x u 6x. Jla mu je Tpoyrao npaeoyrmu? 3amro?
20. TlocToju MM TPOYTA0 YMjH Cy CIIO/BALILH YITIOBH X, 4x M 7x?

2. Kopuctehu Tepheme fja je 20Mp 1Ba yHyTpallkha yI7Ia TPOYIVIA je[HAK CIO/BAIIbEM HeCy-
CeHOM YITIy Ofipefii YHYTpalllie i CIIo/balllihe YITIOBe Ha cnefflehuM cimkama:

3y+14
3x 120° y+13° 6y+12°

22.Y Tpoyrny ABC cuMmeTpana cno/balliiber yITIa &, M CMMeTpasa CHo/balliber YIMa 3, ceKxy
ce noft yrimoM of 50°. Oppenu yrao y.

23. TTocToju MM TPOYTAO YMja Cy /IBA CIIO/BALIE:A YI7Ia oITpa?
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2.4. OgHoC cTpaHULa U yrnosa y Tpoyrny

Magsojumm cMo cTpaHMlle M YHYTpallllkhe YI7TIOBe Ka0o OCHOBHe efieMeHTe Tpoyria. Kakeu
cy muxoen Mel)ycobrn ognocu? Jla mu Ay:KnHe CTPaHMIIZ Ha HEKN HAYMH YTHUY HA BeTMIMHY
YHYTpaIlbUX YI7I0Ba, M 06puyTo? OfroBope Ha Ta MuTama gobuhemo yckopo.

)) ITogcettiumo ce: Y 5. pa3pey CMO ce YIIO3HA/IM CA OCHOM CHMETPMjOM, a oceOHY MaXmby
CMO MOCBETH/IM CHMETpaNM AYXKH. 3HaMO Jia je TO IIpaBa Koja cafipXM CpefMIITe AN
M HOpPMaslHa je Ha wYy (ceue je moj mpaBuM yrnoM). Takobhe, 3namo J1a je cBaka Tadka Ha
CHMeTpa/ny JyKH jellHAKO yla/beHa Off KpajeBa Te [IyXH.

Ha crmum je mpaga s cuMeTrpana Ayxu AB. Ocuom
CHMETPHjOM Y OIHOCY Ha MIPaBy s Ta4ka A ce Ipec/MKaBa
y Tauky B, nyx APy nyx BP, nyx AS y nyx BS,a 4SAPy
4SBP. TloniTo ce yrao OCHOM CHMETPHjOM IIpec/iMKaBa y
yrao Koju MY je jeffHaK, 3ak/bydyjemo fia je ASAP = ASBP. /..

BJKY 23 CBAKM TPOYTA0 Koju MMa Oap [iBe jeHake cTpaHMIle.
Y AABC nHa cnunu, ctpanuie AC u BC cy jenHaxe, a
mnmpaea s je cumerpana crpanuiie AB. ITomTo 3namo fa
CBe Ta4yKe Koje CYy jefHaKo yfakeHe off A M B npunagajy
CHMETPAJIH s, 3Ha4M f1a Tayka C npunaga cumerpanmm s. Ha
OCHOBY 3aK/by4ka ASAC = ASBC cneau 1a je a = 5.

A

\
S B
5

Opo Ham nomaxe fa gobemo o 6uTHe ocobuue Koja J
>\
s B

YMNAMTU, NOBEXMW, 3AK/bYYMN ':-_-
HacmpaM jefHaKiX CTpaHNIa TPOYI/a Hala3e ce jeTHAKH YHYTPANIbH YITOBH. ¥

[IlTa ako cTpaHMIle HUCY jefHaKe?

Y AABC na cmmim je AC > BC. Tajia nocToju Tauka M
Ha crpaunim AC, Tako fia je CM = CB. Y AMBC cy jeHaKu
yrnoeu Kopj TemeHa M u B (yrao ¢ Ha cmiim). [Tocmarpajyhn
Teme B y AABC, jacHo je fia je § > ¢. Yrao ¢ (kop Tauke
M) je cnorsammm yrao AABM, nia je Behm o HecycegHor
YHYTpallber yI/a, Tj.

@ >a.
N3 nBe Hejemuakocty (B > ¢ M @ > @) CIenu Aa je:
p>a.

YNAMTW, MOBEXMW, 3AK/bYUYMN— E-
Hacnpam Behe cTpannne Tpoyria Hanasu ce Behu yayrpammn yrao. §
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ITokazahemo na Baxe u oOpuyTa TBphema.
Hexa je y AABC Ha crmnim fato & = f5.

Huje moryhe fa je a > b, 3ato mro 61 oHpa Mopano
6utu a > B. Takohe, He Moxe 6uTH HM a < b, 3aT0 WTO TO
nojipasyMeea fia je a < f, a mpeTNIOCTABKaA je fia je a = 3.

Jakrne, ako je a = §, mopa Gutna=b.

YNMAMTHU, NOBEXH, 3AKJLYUYM .
Hacnpam jegHakMX YHYTpallllbMX YITIOBA TPOYITIA Ha/lale Cce jellHaKe CTpaHHIle. -

Hexa je y AABC na cmum fato f3 > a.

Huje moryhe fga je b = a, 3ato wro 61 oujia Mopano
6utu p = a. Taxohe, He Moxke 6uTH HM b < g, 3aT0 WITO TO
TojipasyMeBa Jia je f < a, a IpeTIIOCTABKA je fia je § > a.

Hakne, ako je f>a , Mmopabutn b > a. A B

YNAMTH. NOBEXKK. SAKIbYUYH .
Hacnpam peher ynyTpammer yrna Tpoyria Hanazu ce Beha crpanuna. o

OBo HaM MOMasKe J]a CA3HAMO jOII HelITo O MpaBoyIoM Tpoyrmy. [TowmTo je mpae yrao Hajeehn
yrao MpaBoyI/Ior TPOYI/A, CAelM /1a je CTpaHMIIA HacllpaM Hera Hajayska.

LY ]
-

YNAMTHU, NOBEXU, 3AKSbYUU— N
XunoTteHy3sa je Hajoy:ka CTpaHHIIA IPaBOYITIOT TPOYITIA.

MPUMEP 1. ¥ AABC je a = 68°, f = 50°. Tlopebhaj cTpanuIle oBOT TPOYITIa 10 BeIMIMHH.

PEWEHE  ITpeo Mopamo napadyHaT Tpehu yHyTpaunsu yrao.
y = 180°- (68° + 50°)
y =180°-118°
y=62°
Iomrojea>y>f Tosnaun fajea>c>b.




JeHaKOKpaKu Tpoyrao

JemHaKOKpaKH TPOYTao je TPOyTao Koju

Ha cmuum je jepuaxoxkpaku AABC rpe je
AB = AC. Jennake cTpanuile cy Kpamm, a Tpeha
CTpaHMIIa je ocHOBMIA. TeMe HacIpaM OCHOBMIIE je

yrao a
Py BPXY

MMa JIBe jefHaKe CTPaHMIIE.

EpX jeTHAKOKPAKOT TPOYITIA, 3 YHYTPallli:i yrao B a C

KOJI, TOT TeMeHa 30Be Ce YTao IpH BpXy.

Ha ocHoBY 3ak/by4Ka Jia Ce HaCpaM jeIHAKHX YHYTpallibHX
yIIoBa TpoyI/a Halda3e jeiHaKe CTpPaHMHIle, KaJkeMo J]a Cy YTTOBH
Ha OCHOBHIIH jeHAKOKpaKoT TPOyI/a jefHaku (Ha cmaum f = y).

YobuuajeHo je 1a jeHake eneMenTe TPOyria 06enexnMo HCTHM
CIOBOM, 11a 6MCMO je[HAKOKPAaKH TPOYTa0 MOITIM fia MpeiCTABMMO
Ka0 Ha CIMIJN.

NPHUMEP 2.

PELWIEH:E

OCHOBHLIA

Y jenHaKoKpaKoM TPOYIIIY yrao IpH Bpxy je 70° Oppenu Benn4yuHy yIia Ha
OCHOBHIIN.

Kopucrehu o3nake ca nmperxopHe cnuke, a = 70

a+2-f=180°
2-f=180°-70°
2:B=110°
B=110°:2
B =55°

NPHUMEP 3.

PELMEHE

YHyTpallmbi yTao Ha OCHOBMIH jefJHAKOKPaKoT TPOYT/A je YeTHPH IyTa Behu off
yrna npu Bpxy. Ofipe[in yHyTpalliibe YI7I0Be TOT TPOYIJIa.

Kopucrehu oznake Ha oy, f=4 - o A

a+p+ =180
x+4-a+4-a=180°
9-a=180°

a=180°:9
a =20°

B=4-20°
B =80°,

YMAMTHI, MOBEXW. 3AKIbYUM—( ))-

JloBO/BHO je 1a 3HAMO KOMMKH je jeflaH yTao jeHaKOKpaKor Tpoyrna ja bucMo =

CazHaIH KOIHEHN CY OCTamH YIJIOBH TOT TPOYTIIIA.
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JeQHaKoOCTpaHWYHU TPOYyrao

JenHakKoCTpaHNYHH TPOYTAO je TPOYTao
KOjHM MMa CBe TPH je[lHaKe CTpPaHMIe.

ITomro je 3 - @ = 180° tapa je a = 180 : 3, 1j. a = 60°,
JacHo je [ja cCIO/BALILH YTA0 jefHAKOCTPaHHYHOT TPOYITIA
ua"ocu 120°.

LI

YMAMTH, MOBEXW, 3AKIbYUN— ':-
YHyTpanimy yrao je[HaKoCTpaHHYHOT =
Tpoyraa u3nocu 607 a cnobammsn 120°,

MoxeMo HalpaBUTH IIOfle/Ty TPOYITIOBA U IIpeMa Ay KMHM CTPaHMIa Ha:
A. JepHakocTpaHWYHe (TPH CTpaHNIle jeIHAKHX TYKHNHA);
b. Jennakokpake (IBe cTpaHHIE jeTHAKNX TYKITHA);

B. PaznocTpaHHYHe HIH HejefHAKOCTpaHWYHe (TPH CTpaHNIle PasTNYNTHX TYKIHA).

B B
Y szapammma Moxe OuTH

3aHMM/EHMB NPaBOYINH TPOYyrao
UMjH Cy yHyTpammsu yrnosm |3
60° u 30°,

KapakTepMcTHYaH je 0o ToMe
ITO NpPeAcTAB/ba NOTOBHHY jef-
HaAKOCTPAHHYHOT TPOYITA.

Tauky A npecnMKaMo CMMETPHY-

HO Y OfIHOCY Ha IIPaBy § Koja cajp- _\

#H KareTy BC ¥ l€HY CIHMKY 03- 60°
Haunmo ca A,. [Jobujenn AABA, c A
je jenHaKOCTPaHHYHM. /)
o YTMAMTU, NOBEXW, 3AKIbYUM—( ))-

¥ npasoyrnoMm Tpoyray uMju cy yrnoeH 30°, 60° u 90°, xunorenyaa je =
IBa ITy'Ta Ay>a Off KaTeTe KOja ce Ha/la3u Hacipam yriaa off 30 creneHu.

Hunp. axo je AB = 10 cm, oMax 23ax/bydyjeMo fa je AC =5 cm.

3AHA®

24.Y AABC, ynyTpausy yImoeu cy & = 65° u § = 45°. Ilopebaj ctpanuiie a, b u ¢ no BemumHu.
25.Y jenHakoKpakoM Tpoyriy yrioBs cy 72° u 36°. IllTa je Behe ocHoBMIIa MM Kpak?

26. Moxxe MM yTao Ha OCHOBMIIH jefHAKOKPAKOT TPOYI/A fia Oyze:
a) 55°% 6)95°?

217.Y jepnaxoxpakom Tpoyrny ABC, ZABC = 54° u AC = BC. 1lITa je Behe ocHOBMI]a WK Kpak?
28.Y jenuaxokpakoM TPoOYI/y jefiaH yrao je 58°. IlITa je Behe ocnoBuna wm kpax?
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2.5. HejegHaKocTu Tpoyrna

Kpucruna je umana gyerupu wtamnha guje gy:xuse cy 4 cm, 5 cm, 6 cm u 10 cm. ITokymana
je, yaumajyhu no Tpu wranuha, ga sanpaeu Tpoyrao. Kopucrehn mranuhe o 10 cm, 6 cm
M 5 cm ycIena je la HallpaBM TPOYTao, Kao M ca 4 cm, 5 cm ¥ 6 cm. Kaja je Ha peq gomna
xombuuaimja 10 cm, 4 cm u 6 cm - feBojunija je 6uma 306ymena. Kao u y cry4ajy kaga cy
cTpaumie 6une 10 cm, 4 cm 1 5 cm.

10 cm 4 cm 6 cm

5cm

4 cm 6 cm ‘V 5cm
L. -

i
10 cm 10 cm

PaamMunsbana je 3aliTo y IIPBa fIBa C/IyYaja MOXKe Jla HallpaBy TPOYrao, a y pyra JiBa He.
OumnrnegHo MMa HeKe Bede ca AyXKMHaMa CTpaHMIA. Y NpBa fiBa ciy4aja Kpahe cTpanuue
MMajy IOBO/BHY AYAKMHY Ja ,IpecKode” Hajayxky. ¥ mpBoM ciny4ajy 6 + 5 > 10, a y gpyrom
4+ 5 > 6. Y tpehem cnyuajy je 6 + 4 = 10, na 6ucmo go6umm qyxK, a He Tpoyrao. Y nociegmeM
crmy4ajy je 4 + 5 < 10, na ounrnegso wranuhy gy:xuHa 4 cm u 5 cm HUKAKO He MOTY JIa ce
croje. ¥x, o o6u4ne fedje urpe fohocmo o tora ga Hac 6omm rnaga.

Kopucrehn KpucTnHuHO pasMMIIbaibe MOKAKMMO II0J] KOjUM YCTIOBHMMA TPH JYKH MOTY
GUTH CTpaHMIle TPOYT/IA.

cTpaHmily AB u o3Haunmo Tavky M Tako
Jia je pegocnen Tadaxka A, B, M u 1a Baxkn
BM = BC. ITowro je ABMC jegHakoKpaku, a
YITIOBM Ha OCHOBMIIM MC Cy jeiHaKu. . [P

A c B a M

Jar je AABC kao Ha croanpi. IIpomy:xumo
R

OuurnegHo je AMCA > AMCB, 1j. y > ¢. ¥ AAMC, y u ¢ Cy YHYTpallihi YITIOBH KOJ
Temena Cu M . [Tomro je y > ¢, Taja 3a \mMXOBe HacIpaMHe crpanuile Baxu AM > AC, To ject
c+a>bh.

CnuyHO ce MOXKe IOKasaTH M lajea+ b>c,kaon b+ c>a.

YNAMTHU, NOBEXXWU, 3AKJbYUYMU— }
36up aBe cTpaHnie Tpoyrna je eehn og rpehe crpanne. =

Vnu gpyraumje: CBaka cTpaHNIA TPOYITIA je Maba of 20Mpa IpyTe IBe cTpaHulle.
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ITohumo o HejemnakocTH ¢ < a@ + b. Heka je cTpannia c Hajoyxa y natom tpoyrmy AABC.
W32 nperxopHe HejeHakocTH cem: c —a<buc-b<a.
CrmMyHO NMOKa3yjeMo M y CIy4ajy Kajia je HeKa JIpyTa CTpaHMIla Hajayxa.
YIMAMTU, MOBEXXW, 3AK/bYUU -

Pasmika e cTpaHuIle TPOYTTa Mama je off Tpefie crpanme. =
Cpaka cTpaHula Tpoyria Beha je o pazmnke apyre Be CTpaHMIIE.

Cge 0OBe HejeITHAKOCTH MOXKeMO 3amucaT Ha cefiehn Haumh:

la-bl<c<a+b ¥ ommTem cryuajy He 3HAMO KONMMKE CY [yHKHHE
CTpaHM1ia, 11a je anconyTHa BpeHOCT Ty 360r Tora

fa pa3muka He 6yfie HeraTnBaH 6poj. ¥ KOHKPETHO]
c-al<b<c+a | CHTYalMju, CBAKAKO Mamy CTPaHMIY offy3uMamo of sehe.

|b-c|l<a<b+c

NPUMEF 1. © Jla IM IOCTOjM TPOYTAO YMje CY CTPaHMIe:

a) 8 cm, 5 cm, 6 cm; 6)9 cm, 13 cm, 2 cm?

PELWEHE  a) [TomrTo je 6 + 5 > 8, mocToju Takae TPOYTao.

6) ITomTo je 9 + 2 < 13, TaKaR TPOyTao He MOCTOjH.

i

YMNAMTU, NMOBEXMW, 3AK/bYUM—{" )-

JloBo/bHO je mpoBepuTH fia 1K je 30up fBe Kpahe cTpaunie sehu op Hajgyxe. =

MPUMEP 2. - JIBe cTpaHMlle TPOYI/Ia cy a = 5,7 cm M b = 3,8 cm. Komika moxke fa 6yme gyxuHa
Tpehe crpanue?

PEWEHE  OBpe ce He 049eKyje [la OfjpefiTe TA4HY AYKMHY Tpehe cTpaHulle, HeTo fia ofipefiuTe
rpaHMIle ¥ KojiMa oHa Mopa OMTH.

ITohumo op HejepnakocT a - b < ¢ <a+ b, nau3pauyHajmoa-bua+ b:
57cm-38cm<c<57cm+ 3,8cm
1,9cm < ¢ < 9,5 cm.

Jlakne, my:xuHa crpaHuile ¢ Mopa 6uru Beha o 1,9 cm, a mama og 9,5 cm.

NPUMEP 3. JTy>xuHe cCTpaHMLle TPOYT/IA, M3PaXkKeHe ¥ ,cm’ Cy IpupofHn Opojeen, a o6um
Tpoyria je 18 cm. Opfpeny cBe TaKBe TPOYITIOBE.

PELWEHE  36mp nee cTpanuile je Behu op Tpehe, na npeo Tpeba ofpenuTu nonoeuHy obuma
TpoyTaa. ¥ HauleM CTy4ajy To je 9 cm. CTpaHMIle TPOYI/ZIa MOpajy OMTH Mame off 9 cm.
Ilomro je a + b + ¢ = 18 cm, Moxemo npasuTu cnefiehe xombuuamuje:
(8 cm, 8 cm, 2 cm), (8 cm, 7 cm, 3 cm), (8 cm, 6 cm, 4 cm), (8 cm, 5 cm, 5 cm),
(7 cm, 7 cm, 4 cm), (7 cm, 6 cm, 5 cm), (6 cm, 6 cm, 6 cm).

L

YMAMTU, NOBEXXMW, 3AKIbYUYN— ':
Makcumarnia Iy>kMHa cTpaHMIle Mopa OMTH Mama off TONOBKHe o0MMa. =
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NPUMEP 4. CrpaHuiie jeflHAKOKPaKor TpoyT/a cy 4 cm u 9 cm. Konmmka je my>kuHa Kpaka?

PEIWEHE  Ako O Kpak 610 4 cm, TakaB Tpoyrao He Ou nmocTojao saro mrTo je 4 +4 < 9.

3nauM, TyKMHA Kpaka Mopa 6uti 9 cm, a ocHoBHMIIA je 4 cm.

AT

29. IlocToje MM TPOYTTIOBYU YHje CY CTPaHMILe:
a)5¢m,6cm,7 cm; 6)4,1 cm, 5,1 cm, 6,1 cm; B) 1 em, 2 cm, 3 em?

30. Crpanuue tpoyrna ABC cy: AB = 14,2 cm u BC = 10,7 cm. ¥ KojuM rpaHuiiaMa Moxe
6uTH cTpannia AC?

31. Umamo geTnpu wramiha wje cy gyxute 1 dm, 2 dm, 3 dm u 4 dm. Konmuko Tpoyrnoea
ce MOXKe CACTABMTH aKO 3a CBAKY CTPAHMIIY KOPMCTHII caMo jefaH mranuh?

32. imamo net mranuha umje cy gysmne 1 dm, 2 dm, 3 dm, 4 dm 1 5 dm. Komuko tpoyrno-
Ba Ce MOXKe CACTAaBMTH aKO 3a CBAKY CTPAHMILY KOPMCTHIN caMo jefaH mrranuh?

33. TlocToju M TPOyTao YMje ce CTpaHMIle Pa3lMKYjy 3a: a) 1 cm; 6) 2 cm; 8) 5 cm?
34, Ogpenu cTpaHulle jefHAKOCTPAHMYHOT TPOYITIA, AKO je leroR obum 9,6 cm.

35. Oppeny cTpaHMlle jefHAKOKPAKOT TPOYITIA Yuju je obum 15 cm, ako je:
a) ocHoBMIIa 3a 3 cm Mama of] Kpaka; 6) ocHoBua 3a 3 cm eeha off Kpaka.

36. Crpanunie jernakokpakor Tpoyria cy 10 cm u 21 cm. Ofpeny AyMHY Kpaka M TYKMHY
OCHOBHIIE TOT TPOYT/IA.

37. Crpanuie jefHaKOKpakor Tpoyria cy 8 cm u 14 cm. Konuku je meros 06um? Komiko
HMa peliema?

38. O6um Tpoyria MNP je 12 cm, a Mepuu OpojeBu cTpaHuila cy npuponun 6pojesn. Komu-
KO MMa TAKBHX Tpoyrmoea? Konuko off youeHHMX TPOYI/IOBa CY jefHakokpaku? I[locToju
M jelHAKOCTPaHW4YaH TPOYTao Koju uMmMa obum 12 cm?

39. la mu je TauHo TBpheme: Ako je Hajeeha cTpannua Tpoyrna Mama off 20KMpa IBe Mame
CTpaHMIlg, OHJIa TPOYTa0 IOCTOjH?

40. Konuko 1MMa jelHaKOKpaKHX TPOYT/IOBa YMje Cy AYy:KMHe CTpaHM1la IPMpPofiHK Opojesn n
4MjH je 06MM jegnax 15 cm?

41. la nu je cBaKa CTpaHMI]a TPOYITIA Maka Of OIOBHHE HeroBor obuma? 3amro?

“42. Ceno A M ceno B ce Hanaze ca pa3HMX cTpaHa IyTa p. [Jle Ha yTy p Tpeba HampaBUTH
GeH3MHCKY YMITY Tako Jia je 30Mp pacTojama of cena A u cena B jo 6enauHcKe mymine
HajMambH?

*43. Ceno A u ceno B ce Hanaze ca MCTe CTpaHe myTa p. [fie Ha nyTy p Tpeba HanpaBuTH
GeH3MHCKY IyMITY TakKo Jia je 30Mp pacTojama off cena A u cena B o 6enauHcke mymne
HajMamu?
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CAXETAK

TPOYI'AO - npBu geo

YINoBWU TPOYTTA:
a+f+y=180° 36Mp yHyTpalIkBUX YITIOBa TPOYIIA je 180°.
a + B +y = 360° 36mp cno/balllbKUX YI7TIOBA TPOYI/a je 360°.
a+ a, = 180°
B+ B, = 180° 36up yHYTpaller M CIIO/BALILET YI7IA TPOyTIa je 180°.
y+ 7y =180°
a=p+y " .
Bi=a+y CBakM CHo/ballllbM yrao TPOYI/A jeflHAK je
AR 30Mpy [1Ba, EbeMy HeCyCeljHa, YHY TPalliiba yIyia.
L=

MOAENA TPOYIMOBA NMPEMA YHYTPALUHWMM YTTIOBUMA:
OmTpoyriu Tpoyrao CBa TPH yI/Ia Cy OlITpa

IIpaBoyrmu Tpoyrao [iBa OLITpPa ¥ jejaH IpaB yrao, CTpaHHIlE Koje rpajie pae yrao
cy KareTe, a Tpeha je xunotenyaa
Tynoyrmi Tpoyrao /B OLITPA U jefjaH TYII yTao

OHOC CTPAHULIA U YTTIOBA 'Y TPOYTITY:

Hacmpam:
jeNMHaKNX CTpaHMIlA TPOYIIIA, HaJla3e Ce jellHAK YHYTPallliby YI/IOBM;
eehe cTpanuie Tpoyrna, Hasnazu ce Behy yHyTpaummy yrao.
Baske 1 o6puyTa TBphema.
JenHakoKpaku Tpoyrao [iBa jeHAKA KpaKa; YI/IOBM Ha OCHOBMIIM CY jefHAKH.

JemHaKoCTpaHMYHHM TPOYTA0 TPH jefiHaKe CTpaHMlle, YHYTPalllibi YIJIOBM Cy 1o 60°.

HEJEOQHAKOCT TPOYITIA

la-b|<c<a+b :
Cpaka cTpaHMija TPOYIVIa je Mama off 36upa

lb-c|<a<b+c ApyTe nBe cTpaHule, a Beha o anconyTtHe
|c-a|<b<c+a BPeIHOCTH BbMXOBE pasnuKe.




OJOOATHU 3A0ALUMU

44, Ha cnepehoj cnnum gar je tpoyrao AABC.
A

y B
G a B

Jonyau cnepehy tabeny Tako mro hem Tpa-
KEHMM CTPaHMIIAMA M YIZIOBHMA JOJIElMHTH
O3HaKe KOje MM I10 IaTHM CIMKaMa IpHIagajy.

Tpoyrao AABC

Crpanuna |AB= a= CA=

¥rao y=4

45.¥ tpoyrny KLM 36upoBm pgymuHa cCycef-
HHMX cTpaHuua Tpoyrna cy: KL + LM = 17 cm,
LM + MK =23 cm u MK + KL = 26 cm. Onpenu
obMM M gyxuHe cTpaHuia Tpoyraa KLM.

46.Y tpoyrny ABC, Tauka M je cpegmuiTe cTpaHue
AC, a fyauHe cTpaAuna cy: AB =17 cm, BC =
39 cm u AC = 28 cm. Ha ctpanuum AB ogpe-
pu Tauky K u Ha ctpanmum BC Tauky L, Tako fa
tauke K, L u M obum Tpoyrna ABC pene Ha TpH
jegHaKa fena.

47. Mose nu npecek gBa Tpoyrna 6uT Tpoyrao?
48.Y xonuko HajBuile Tauaka ce Mory cehn jegna
TpOYraoHa M jefiHa Kpy#Ha THHMja?

49. Haupraj ogroeapajyhe ciuke u napauyHaj
Tpehm yHyTpauImy yrao Tpoyria, ako cy Asa
YHYTpalllaka yI7a jefHaKa:

a) 52° u 65°%
6) 47° u 74°;
B) 17°u 27
r) 100° u 30°.

50. ¥ tpoyrny MNP na crpanmuu MN pata je Tau-
ka , Takea Aa je MN nopmansa Ha PQ. Haup-
Taj CAIMKY M ofipeau yrnose Tpoyrna MNP, ako
je AMPQ = 25° u ANPQ = 35°.

51. ¥ tpoyrny ABC, cumerpana AABC ceue cTpa-

aMy AC y taukm D. Haupraj ciuky u ofgpe-
I yrnose Tpoyrna ABC, axo je £ABD = 35° u
4CDB = 95°,

52. Ha ocnosy nogaraka Ha cneiehoj cnum ofpe-
oM yrnose Tpoyrna ABC,
2x
C

5.574 B\

53. Ha ocHoBy mopiaTaka ca CiMKe OfipeiH yrao .

54. MspauyHaj yHyTpaLie YITIOBE TPOYITIA AKO CY

OHHM jeflHAKH @, 3a 1 5a.

55.V tpoyrny ABC, ynyTpausn yrao a je 3a 15°

crenenn Behu of yHyTpamser yrna §, a yrao f8
je 3a 9° sehn op yHyTpammer yrna y. Oppenn
yrinose Tpoyrna ABC,

56. Ha cnepehoj cimum gara cy gea tpoyrna. Of-
PEMM X M ¥, 4 3aTHM M YITIOBE Y CBAKOM Off TPO-
yrnosa:

a) 6)
2x

2y-18° 3y-12

57.V npaBoyrnom Tpoyrny, jeiaH owTtap yrao je

J6°. Konukw je gpyru omrap yrao?



58. YuyTpammn yrnoeu Tpoyra cy &, 2a u 3a. [la 70. Ha cnepehoj cnnum gata cy gea tpoyrna. Opfpe-
1M je Taj TPoyTao npasoyran? AM X M ¥, @ 3aTHM M YHYTPAlle W CHO/BALIbE
.......................................................................................................................... VTTIOBE Y CBaKOM Of TPOYIIOBa:
59.¥ rpoyrny ABC yrao a je 3a 31° Behn op yraa §, a) 6
a yrao y je 3a 32° sehu o yrna a. Jlokaxwu fa je 5x

)
Taj TPOYTa0 TYIOYIIIM. 4y - 12°,
60.V tpoyrny ABC, yrnosu a u 8 cy jegnaku. Op- ’ :
pemu yrnoee Tpoyrna ABC, ako ce cumeTpane 3x x 3y+18 2y +6

YTJ]GBE. au ﬁ CEK}T o }ITJ]GM o1 TRED. iR R R e L R P P R R e A
.......................................................................................................................... M. Oppemt ja 1 je Tpoyrao omTpoyrIH, npa-
61V MpaBoyINIOM TPOYTIY CHMETpana npasor yIna BOYT/IH MM TYNIOYT/IM, KO CY [IBa HErosa
M CMMETpana jeffHOr OIITPOr yI/a CeKy ce mof CIO/BALNELA YITIA jefHaKa:
yrnom of 115° MapauyHaj omTpe yIMOBE TOT a) 110° u 1305
NpaBOYI/IOT TPOYITIA. 6) 80° u 1207

.......................................................................................................................... B) 125° u 145°%;
r)111°m 122°.

62. Y npasoyrnom tpoyrny A BC, cumeTparne olTpux
yI7oBa ceky ce y Taukm 5. Mapauynaj £ASB.

.......................................................................................................................... /2. Cnomamssn yrao npasoyrior Tpoyria je 130°.
63. TlocToju M TPOYTAO KOjH HMa JBa: CHpEIs. Yy TPl M CRUERUIIE JIARE Xk
a) omrrpa yrna; 6) npaBa yrna; IPaBOYITIOT TPOYI/IA.
H] T}'Tlﬂ. }'THH.? ..........................................................................................................................
.......................................................................................................................... 73. Axo ce cio/baluisK YI7I0BH TPOYTTIA PasinKyjy 3a
64, Yaytpaussn yrosu a u  y poyrny ABC cy kom- L P o L B b

neMeHTHH. Jla H je Taj TpoyTao mpasoyrm?
.......................................................................................................................... 74. Axo ce cnio/banimM yITIOBH TPOYITIA PasnuKyjy
3a 50°, ga nu je Taj TpOyTrao oWTPOYIIH?

65. Ilpa ynyTpausa yria y Tpoyray cy seha op 45°.

Ja nu je Taj Tpoyrao OWITPOYIIM, NPaBOYIIH

WM TYTIOYTamM? 75.V tpoyrny ABC, yrnosu a u 8 cy jegnaku. Of-
.......................................................................................................................... penu yrnose Tpoyrna ABC, ako ce cuMeTpane

66.Y tpoyrny ABC, ciiomauism yImoBs <y I e B I T T T

@, = 116" u f; = 127°. Konuku cy yHyTpallm

YITIOBH TpoyTaa? 76.Y tpoyrny ABC cuMeTpana clio/balubser YI7ia &,
.......................................................................................................................... H CMMETpana cho/ballliker yIia ﬁl CEeKy ce mop,
67.Y tpoyrny ABC, yHyTpaWilH YITIOBH TPOYT- yrnom op 45°. Jlokaxu fa je Taj TPOyrao mpa-
ma cy #ABC = 76° u 4BCA = 67°. MapauyHaj BOyr.
CHOBANIE IHOBE TPOYIMA ABC,
.......................................................................................................................... ﬂ. DI[PEI[H yITIOBE TPOYI/Ia ABC, aKo jf-' {BII!II[H CITH-
68. MspauyHaj cnomalme M YHYTPallise YI/IOBE ky) AC=AM = MB.
TPOYI/A, aKD Cy CIO/BAIIEH YI7IOBH TPOYITIA E
jemHaKmH Sa, 6o 1 T,
.......................................................................................................................... M
69. Y tpoyrny ABC, yHy Tpalls:# yTao & je ABa myTa
MaH:H O CBOT CIIO/BAIIELET YIId, 3 YHY TPallisi
yrao  je TPM myTa MamM Off CBOT CIO/BANIHET a S

yrna. Onpeny yHYTPalllle H CNO/ballkLEe YII0BE
Tpoyrna ABC,




88. Ako je yrao npn BpXy jeJHaKOKpaKor TPOyIna

/8. %ﬁﬁ;?ﬁiﬁi? MP OLITap yrao, OHJA je Taj jefHaKoKpakH Tpoyrao
JiaTa je Tauyka 5, TaKBa fia je owTpoyrnu. Jlokaxmu.
MN = NS = SP (sugu cmaxy). I R R e e T
Oppenu yrnoee Tpoyrna MNP. 89.3a crpanmue Tpoyrna ABC Bawm jegHakocT

AB = BC = CA = 13 cm. Oppenu yrnoBe Tpoyria
M N ABC.

/9. isa cnomanmma yrna y poyrmy cy seha op 135°. 90. ¥ npasoyrnom ADEF je FD = DE = 6 cm.

Ha nut je Taj Tpoyrao Tynoyrmu? Haupraj ogrosapajyhy oy 1 ofpeam ymose
......................................................................................................................... Tpoyrna DEF.

80.Y tpoyrny MNP, cTpaHMme Tpoyrna cy
m=12cm, n =10 cm, p = 14 cm. [Topebaj yrno-
BE TPOYI/IA 110 BeTHIHHM.

*@1. Y jepnakokpaxom Tpoyrny ABC (AC = BC),
Ha cTpanuuy BC para je Tauka D, Taksa fa cy
Tpoyrnosu ABD u ACD jepnaxokpaku. Oppe-

pu yrnose Tpoyrna ABC,

81. Y tpoyiny ABC, Ry SWee CYPRBRITE TPOFTHBCY: oo msmmii i oosmsosshsis s o s s bbb s s
AB = 5x, BC = 4xu CA = 6x. Onpeay HajMamu 1 97, IocToju v Tpoyrao umju je obum 1 m, a fBe
najsehu yrao rpoyrna ABC. HETOBE CTPAHMILE MMAjy Y HHHY:

.......................................................................................................................... a] 35 CH 45 CI]];

82. Yrnosu tpoyrna DEF cy: 4DEF = 5@, 4EFD = 6) 23 cm u 24 cmy

6@ u 4FDE = 7¢. He nspauynasajyhu yrnose B) 33 cm u 44 cm;
TpoyIna, ofjpein HajMasy u Hajeehy cTparMny r) 20 cm u 30 cm?
oyt DEF, R

93. Y tpoyrny ABC, ctpannua AB = 7 cm, a cTpa-
Hua AC = 4 cm. Ofgpegy KOMMEO PasmHaMTHX
Tpoyrnoea ABC moctoju, ako je MepHn 6poj
crpannue BC npupogan 6poj?

83.V tpoyrny ABC yrao « je 3a 5° sehu og yrna
33 6° Mamu off yrna y. [lopebaj no Bemnunan
ayxu AB, BC u CA ne pauyHajyhu yrnose Tpo-

yrma. 94. Konukn cy yIIoBM TPOYI/I, aKO je MPBM yTao
.......................................................................................................................... TP myTa Mamu of Apyror, a Tpehu meT myTa
84.Y tpoyrny MNP opfHOC cTpaHMua TPOyIia je sehu op npeor?
L e e e e e
12°. Ofpeit YIMOBe IATOr TPOYTIIA. 95. Mapauynaj 36Mp crio/balimux yIioBa TPOYI/IA.

96. Jla nu je cno/balleK YTao Y TPOYINY jefHaK 36M-
PY ABa yHYTpallliba HECYCE[HA YITIa TPOYTa?

85. Y tpoyrny ABC, 4ABC = 62°, £ACB = 70°. Tauka
D je Ha crpanuuu AB u gyx CD je cumerpana
4 ACB. Ynopenu nysu AB, BC, CA u CD. IllTa je

97. Ogpenun yrnoee Tpoyrna ABC ako je
Behe AD wmn CD? IlITa je Behe BD nnu CD? - - .

VHYTPalllkH yTao & = 58° 1 Clo/balllisH yrao

.......................................................................................................................... B, =110°
86| H{}CTﬂjH TTH jﬁﬂHaK{}KPaICI-'I Tpﬂyraﬂ quH c}r ..........................................................................................................................
YITOBM: 98. Cnomawsmn yrnosu tpoyraa cy 80°, 120° u
a) 66° u 57°; 6) 66° u 48°; B) 92° u 43° 160°. Kakas je Taj TpOyrao: olITPOYIM, IPaBo-
.......................................................................................................................... YTIH WK TYIOYTan?
87. Y npasoyrnom Tpoyrmy ABC, ca npasum yriom e
Kof Tevena C, ourrap yrao je SCAB = 43°. Koja T
CTPaHMIA je XHIIOTEHY3a NPaBOyIOr TpoyTaa? 61 _
Ilopebaj y pacTyhn Hu3 crpanmue AB, BCu CA .. ] B T S N T
AiaTor TpOyTHIa. 100. Mowe nu 36mMp jegHOr yHYyTpaulmer W jefHOT

CTOBALIELET YI7TIa Tpoyrna Girn 330°%




101. Cnomammsn yrao jegHakokpakor Tpoyrna je 100°.
HapauyHaj yHyTpalike yINoBe TPOYT/a.

*102. Kapa ce cnomamssn yrao kop Temena A noeeha
3a 20°, a cno/ealeH yrao Koj TemeHa B cMamH
3a 35° Taja ce YHYTpalllleM YTao KOJ TeMeHa
C cmamm 3a cBojy 4eTBpTHHY. M3pauynaj ymuy-
Tpalllik# yTao Koj TeMeHa C,

*103.¥ tpoyrny ABC cumerpana 4ACB obpasyje
ca crpanuuomM AB yrao op 128° Mapauynaj
omrap yrao usmehy npase AB m cumertpane
CIO/LALTLET YI7a Kof Temena C.

104. Mapauynaj yrioBe jefHaKOKpAKOr TPOYI/A, KO
Ce CHMeTpane yI/ioBa Ha OCHOBMIH CEKY MOJ
yriaom of 114°,

*105. ¥ tpoyrny ABC, nyx BK je cumeTpana 4ABC
(Ke AC). Axo je 4BKC = 70°, xonuxa je
pasnuka yrnosa: 4ACB - 4CAB ¥

*106. Xunotenysa AB npasoyrnor tpoyrna ABC npo-
[YKeHa je Mpeko TemeHa A o Tauke M Tako ga
je AC = AM u npeko Temena B fip Tauke P tako
na je BP = BC. MapauyHnaj yrao MCP .

*107. Jegan yryTpaussn yrao Tpoyma je 75°. Ogpenuty
ocTasle yI7IoBe TPOYIVIA, KO CE 3Ha /ia IIpaBa Koja
cajipAu TeMe [JaTor YI7ia /M JaTH TPOyTao Ha
[iBa jelHAKOKpaKa TPOYIa.

“108. Y jennaxoxpakom tpoyrmy ABC (AC = BC) kpak
AC je mpopyxeH npeko TemeHa C fo Tauke M,
Tako fa je CM = CA. Vapauynaj 4 ABM.

*109. Iat je Tpoyrao ABC. Axo cumMeTpana yInia Kof
TemeHa C, ca cumeTpanoM cTpaHuue AB ob-
pasyje yrao jefHaK MoNOBHHM YI7TIa KOJ| TEMEHA
C, na nmu je Tpoyrac ABC npasoyrmm?

“110. ¥rao f jennakokpaxor Tpoyrna ABC (AC = BC)
je 72°. Ha npopysxeTky kpaka AC npeko TeMeHa
A, u3abpana je Tauka D, Taksa fja je AD = AB.
Komuxu je 2CBD? Jla nmu je ACBD jennakokpak.

111. ¥ npasoyrnom Tpoyry xunoteHysa je iga myTa
seha o kpahe katere. Ofpenu owrpe yrnose Tor

TPOYTTA.

112. llar je Tpoyrao ABC u Ha ctpannun AC Tauxa
M, Tako na je AM = MB = BC. MapauyHaj yrose
Tpoyrna ABC, axo je yrao f; = 60°.

113. ¥ jepnaxokpaxom Tpoyrmy ABC (AC= BC), 4ACB
je Behn op 50°. Ha crpannun AB gara je Tauka D
Tako fa je ZACD = 50°, a na crpauuim BC Tauka
E Taxo pa je CE = CD. MapauyHaj 4BDE.

*“114.V jegnaxoxpaxom tpoyrny ABC (AC = BC) ua
kpaky AC pgata je Tauka D, a Ha kpaky BC Tauka
E, Taxee fia je AB = BD = DE = EC. Oppenu yrio-
Be Tpoyraa ABC,

“115. ¥ jennaxokpaxomtpoyriny ABC (AC=BC) Hakpa-
Ky AC pata je Tauka M TaxBafa je AB=BM = MC,
Oppenu yrnose Tpoyrna ABC,

*116. [ata je kpysaunua unjn je nentap O M Ha KPyH-
nuiy Tauke A, B u C, Takse fa je £ACO = 30°n
4 BCO = 40°. ViapauyHaj 4A0B.

*“117. Y jennaxokpakom tpoyrny ABF (AF = BF) Ha
kpaky AF pare cy Tauke C u E, a na kpaky BF
Tauka D, Tako ga je AB = BC = CD = DE = EF.
Oppenw yrnose Tpoyrna ABF,

“118. ¥ tpoyrny ABC yrao 4ACB = 40°. Cumetpana
CIIOLALITHLET M CHMETPAa YHYTPAIl:Er YI7Ia KOj|
TemeHa C cexy cTpanmily AB 1 meH NpofyKeTak
y Taukama M u P u ogpelyjy jeqHakokpaku Tpo-
yrao CMP. Mapauynaj 4ABCu 4CAB.

119. Jlar je jennakoxpaxm Tpoyrao ABC (AC = BC).
CuMeTparne yInoBa Ha ocHOBMIM AB jenHako-

Kpakor Tpoyrina ABC cexy ce y Taukm S.
a) ¥V kojum rpasnuama je gepurncan yrao ASB?

6) Axo je yrao ASB jegnak 118°, wrta je Behe:
ocHoBua AB wmn kpak AC Tpoyrna ABC?

120. Mepuu 6GpojeBu gyxHHA CTpaHMLA TPOYINA CY
ysacTonHu npupoptn 6pojesn. Jla nu je To yBek
moryhe?

121. IocToju 1 Tpoyrao unje cy mepan Gpojesn ay-
#uHa crpannna 100, 100 1 1992

122. Axo je AB=7 u BC = 11, y KojuM rpaHHLiama ce
kpehe crpannna CA?




*123. CnmeTpana yr71ia Ha OCHOBHIH W YITIA Y BPXY jefl-
HaKOKPaKOT TPOYITIA CEKY Ce M rpajie yrao of 61°
IlTTa je Behe ocHOBMIIA WM KPaK faTor Tpoyrma?

124. [lat je Tpoyrao ca yenobpojunm MepHuM Gpoje-
BMMa Iy:KMHA CTPaHMIA. JefjHa CTpaHMlIA je oy-
#uHe 100 cm, a gpyra 103 cm. Konukn je Haj-
MaH:H, 8 KomukH Hajsehn moryhn o6um Tpoyrna?

125. Oppepun cBe Tpoyrnoee umju je obum 10 cm, a
MepHH 6pojeBr cTpaHuIa cy uenn 6pojeBn.

126. [lat je Tpoyrao ABC Takae faje AB=7 cm n
BC + CA =15 cm. Y kojum rpaHuiama je ofpebe-
Ha gy:xuHa gysun BC?

127. at je Tpoyrao ABC Takas pa je AB=7 cm n
BC - CA =5 cm. Y kojuM rpaamiama je ogpebena
Oy#MHa gyAu BC?

*128. Cumetpane yrnosa Tpoyrna ABC cexy ce y Tau-
ki M. Jlokasath fia je Tauxa M Haj6mmmxa TeMe-
Hy Hajseher yrna.

HACNpaMHY CTPaHMIY Ha /iBa fiena. JlokasaTh
Jia je CBaKM Off TMX JIENIOBA MakM Off Cyce/jHe
CTpaHMIlE.

130. Y jegnakokpakom tpoyrny ABC (AC = AB)
ocuoBKIa BC je mpopy:xeHa npeko TemeHa C
o nIpou3Bo/EHE Tauke D,
Hlokasaru fja je £ABC > £ADC,

131. ¥ tpoyrny ABC cumeTpana cio/balsser yrna C
M CHMeTpana cio/balmer yraa B cexy ce y Tau-
ku M. Mapauynaj 4BMC, ako je ABAC = 58°,

“132.Y yuyrpaummoj obnacrm tpoyrna ABC pata
je Tauka M. JlokasaT fja Bae HejeHAKOCTH:
a) 4AMB > 4ACB; 6) AM + MB < AC + BC.

“133. ¥V ynyrpammoj obnactu tpoyrna ABC gara je
Tauxka M. [lokasaTu fa je 36mup gyxn
AM + BM + CM sehu of nonyobuma, a Mamn
of ofuma Tpoyrna ABC.

“134. Axo je D nponseoibHa Tauka crpasnie AB Tpo-
yrna ABC, Tapa je AC + BC - AB < 2 - CD. Jlo-
KasaTH.

“135. Ha cumeTpanu cnomaimser yria Koj TeMesa C
Tpoyrna ABC n3abpana je npoM3Bo/LHA TaukKa
M. NNokasatwu fga je MA + MB > AC + BC.

156.¥ jennaxoxpakom tpoyrny ABC (AC = BC),
Tauke A, u C, cy cpegninTa crpannna BC u AB,
Cumerpane crpanuna BC n AB cexy ce y TaukH
O, Tako fia je 4A,0C, = 121°, IlITa je Behe: ocho-
exia AB umn kpak AC ?

“137. lar je jennakokpakn Tpoyrao ABC (AC = BC),
a yrao Ha ocHosuum je 50°. Ha npogyserky
kpaka BC (mpeko Temena C) gara je Tauka M,
Tako fa je BC = CM. Jlokasatu fa je AM | ABwu
AM > AB.



TAYHO - HETAYHO NMUTAJTULUE

1. 36mp yHyTpammux yrnosa Tpoyrna je 180° TavHO HETAYHO
2. YuyTpamsH yImoBu TPOYIia cy 56°, 67°, 78°. TauHO HETAYHO
3. CBH yHYTpalllE:H YT7IOBH jeJHAKOCTPaHMYHOT TPOYINA Cy jefiHakm 60°. TauyHO HETAYHO
4. 36Mp OWITPHX YINIOBa MPABOYITIOr TPOYTAA jeaHak je 1007, TauHO HETAYHO
5. Ako cy owTpM YIMOBM Y jeAHakokpakoMm Tpoyrmy mo 40° onpa je Taj — SESTRG
TPOYTao TYNOYT/IH.
6. Axo je cnml:aum‘:u yrao Tpoyrna jegHak 110° onpa je oprosapajyhm s e
YHYTpallmH yrao jegHak 70°
1. 36up pBa cnomamsa yria Tpoyria je 1700, Ta4yHO HETAYHO
8. Aj‘m cy nB:d YHYyTpalilka yrna Tpoyrna jegHaka 50° n 80°, onpa je S g
Taj TPOYTao jefjHaKOKpPaK.
9. HacnipaM jefHaKuX yI7IOBa ¥ TPOYTAY CY jefHAKE CTPAHMIIE. TauHO HETAYHO
10. Crpannue Tpoyrnacy 5cm, 7 cm u 13 cm. TavHO HETATHO
NPEAQJIOI TECTA
1. Axo cy gBa yrna y Tpoyray 56° u 67°, oHpa je Tpehm yrao Tpoyrma jegnak:
A) 67°% B) 57° B) 477 ) 55°% ) 65°.

2. Cnomaunsy yrao Tpoyrna je 114°. Fhemy ogroeapajyhn yHyTpamsy yrao Tpoyria je:
A) 64% B) 65% B) 66° I 67% Il) 68°.
3. Jepau yrao y jegHakokpakom Tpoyry je 100°. Ilpeocrana gea yria cy mo:
A) 30% B) 35% B) 395 ) 40% ) 45,
4. Axo cy gBa yHyTpammsa yria tporna ABC jennaku 47° u 53°, oHJia je jefjaH cClo/balliL| yrao TPOYITIA jefiHAK:
A) 123% B) 37% B) 100% ) 43% 1) 137,
5. VayTpawmn yrnosu Tpoyria cy 44° u 66°. Taj Tpoyrao je:
A) owrpoyrnu;  B) npasoyrmw;  B) tymoyrnm;  [) jepmakokpax;  [1) jenmakocrpanmunm.
6. Tpoyrao ABC je jennakokpak u npasoyrnu. theroen yrnosu cy:
A)90°, 40°, 40°  B) 60°, 60°, 60° B 90°, 45°, 45% ) 90°, 30°, 60% 1) 90°, 55°, 55°.

7. O6um jepnakokpakor Tpoyrna ABC je 13 cm, a cBe CTpaHMlle MMajy AYAHHY H3PaXKeHY NPHPOAHMM Gpojem
IeHTHMeTapa. TakBMX jelHAKOKPaKHX TPOYTTIOBA MMa:

A)2; B) 3; B) 4; M s; 1) 6.

8. Xunorenysa AB npasoyrnor Tpoyrna ABC nma gyxuny 14 cm. Koja of HaBegennx gyxuHa moxe Gutn gy-
AMHa KaTeTe Tpoyrna ABC?

A) 30 cmy; E) 25 cm; B) 20 cm; 15 cm; )10 cm.

TPOYTAD & 6? ‘



KJbYYHU NOIMOBMU (o6HOBM npe peluaBaka KOHTPONHe BeXxbe):

CrpaHnie Tpoyria Xunotenysa

YHYTpammu YITOBH TPOYTIa Tynoyrnu Tpoyrao

O6um TpoyTna Coobalimbi YTIIOBH TPoyria
OmiTpoyrau Tpoyrao JelHAKOKpaKH Tpoyrao
IIparoyrin Tpoyrao JelHAKOCTPaAaHUYHH TPOYTA0
Karera

NPEONOI KOHTPOJIHE BEXXBE

11 ¥YuyTpaunsu yrnoeu Tpoyrna ABC cy 56° u 32°. Jla v je gaTi Tpoyrao olITPOYI/IM, Ipa-

15
BOYTIIM M/IH TYTIOYTAM?
12 VYuyTpainmu yrao jeHakokpaxor Tpoyria je 100°. Konuku cy octanu yrnoeu Tor Tpoyrna? [ 20
13 ¥YHyTpaumsu yImoBM TPOYITIa pasnuKYjy ce sa 12°. Oppenu yrao Koju rpajie cuMeTpana 25
o HajMaber ¥ cuMeTpana Hajseher yrna y Tpoyrmy.
Har je Tpoyrao ABC. Yuyrpammu £ABC =707, a cno/kammH yrao kof TemeHdena C je 116°.
21 Hanpraj ogrosapajyhy ciuky u uspauyHaj ocTane yHYTPalllihe M CIO/BAlILE YINIOBE TPO- | 15
yrna ABC,
99 Cnomamsn yrnoen Tpoyrna ABC cy ay, fin y. Axojeay + §,=210°u B, + 3, = 220° Jla 20

1M je Tpoyrao ABC olITpoyriM, NpaBoyTiH MM TYIOYIIH?

23 Jlat je npasoyrnu Tpoyrao ABC unju cy omTpu yrnoen « u 5. Oppeny yrao Koju rpajie 25
o CHMETPale CIOBAllEHX YITIoBa o) u 3.

YuyTpammen yrnosu f u y, Tpoyrna ABC, cy pefiom jegHaku 57° u 64°. Ynopegu crpaHuie

=L Tpoyrna ABC, =
¥ rpoyrny ABC, AABC = 36°, a AACE = 90°. CuMeTpana npasor yrina cedye crpauuuy AR
y Taukn M. 20
e a) Ynopegu ay#mn AB, BC, CA.
6) Ynopegn gysxu AM, BM u CM.
Sk Vrnoeu a u B Tpoyrna ABC cy 54° u 68°. CuMeTpane yHyTpalllHX yInoBa Tpoyrna ABC 25

cexy ce y Taukn S. Ilopehaj on HajMame o Hajeehe gyxm AB, BC, CA, AS, BS u CS.

IMocToje MM TPOYITIOBH YMje CY CTPaHMIIE:
41 a)7cm,9cmu 11 cmg 15
6) 6 cm, 10 cm u 18 cm? Objacum ofrosope.

¥V jepHaKoKpakoM TPOYI/y /iBe cTpaHHIE cy 7 cm u 15 cm. Oppenw tpehy crparnuy tor

42 . 20
jepHaxkokpakor Tpoyrna. O6pasnoxu peuleme.
¥ tpoyrmy ABC umju je obum 17 cm, cBe cTpaHHIle MMajy AYAMHY M3paXKeHY NPHPOTHHM

43 6pojeBuMa y neHTHMeTpHMA. KOMMKO MMa TaKBMX jeJHAKOKPaKMX TPOYI/IOBA M KONMMKe cy | 25

HBHXOBE CT]}EHH].],E?
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PALMNOHAJIHU BPOJEBW - npBu geo

Beh cmo Bupgenu fa nmpuseMmsbe 3rpajie
MOXKeMo o3Ha4aBaty 6pojem 0, a 1a HMBOE M3HAT -
NpH3eM/ba MOXKEMO 03HA3a9aBATH IOZUTHBHUM

bpojeBuma. CIM4YHO TOMe, HMBOe MCIOJ CIIPAT 3

npu3eM/ba MOXKEMO 03HAYaBaTH HeTaTMBHUM
6pojeBuma. CurypHo cTe Hekay] 03w y arpagu y
K0joj uamehy mpu2eM/ba M IPBOT CIIPaTa IOCTOjH
~Mebycrpar”.

Io yzopy Ha rpajuBo 13 5. paspefia, MeDycrpar
MOXKeMO O3HAYMTH Pa3mOMKOM % CnuuHO
ToMe, Meljycipar namelyy ciipara 1 u cripara 2,
MOXeMO Ha3BaTH CIIpaT 1%. Jlake, mo3uTHBHE

MelyycrrpaToBe MoxkeMo 00eNeX KM TH IIO3MTHEHIM

1 1 1
paznoMiiuMa E, 3aTHM 15, 3aTHM 25, MT.

CnuuHo Nemamy Ha Meljycrpar, MoxkeMo ce
CITyCTHTH Ha Melyycripar Koju ce Hanmasu uamehy
npu2eM/ba M nofpyma. [lakne, taj melycpar ce
Hanazu uamelyy cripara 0 u cipara -1. IlomTo
je Taj Mehycnpar ucnop mpusemiba, TO je OHJA,
HapaBHO HeraTHBaH Meljycrpar, 1 HazoBMMO
ral,,nerarnnaﬂ crpar %" WIM KPaTKo CIIpar
7 Coymrajyhu ce ;[m;:e, cnefehn HeraTuBan
Mmeljycnpar je cipar —15 UT]I.

ITocmarpajyhu arpajie ca MeljycriparoBuma,
jacuo je ga namely moanTuBumMx uemux 6pojesa
MOKeMO YOAIUTH NO3NTHEHE Pa3oMKe, a7 1
na namelyy HeraTHBHMX Ljeix GpojeBa MoXeMo
ybaiiTH HeraTHEHe pa3noMKe. [[pommpuBamem
CKyIa MO3MTHBHUX pa3/ioMaKa HeTaTHBHUM
pasnoMiuMa, fo0ujaMo CKYTl paljHoHATHHX
Gpojera, koje hemo uayuaBaTi y oBoj ob6macT.




3.1. CKyn pauuoHanHux bpojeBa
n 6pojeBHa npasa

IlopceTnmMo ce pa3noMaka Koje CMO HaydWIn y 5. paspeny.

¥ Hogceimumo ce: Paznomak miimemo y2 nomoh jsa 6pojaac Nyu be N';

Py

b

TIPK YeMy:
6poj a nazuBamo Gpojnnai, a
6poj b HasuBamMo MMeHNTALL,

¥3 HAMOMEeHY Jla MMeHW/Ial He cMe OMTH jegHak Hym; gakne, b= 0.

Ha 6pojeBnoj nonynpagoj, pasnoMaK r = % YHOCHMO TaKoO IITO OffPEUMO TYKHHY
KOja ofiroBapa pa3fioMKy % M TY AYKMHY HaHeceMo a ITyTa Ha 6pojeBHy nomynpapy. Ha

NpHMep, aKo je r= g OflpeAMMO MPEO NYKMHY K0ja OiroBapa pa3fioMKy % ,d 3aTHM je
HaHeCcHMMO 5 IyTa Ha OpojeBHY NOMYTIpaBy.

un

)

3

&

Dammuﬂmﬁmm[q*cxynummnm{xpmumr=§,aamjema}[]nb}ﬂ.ﬂame:

1y

YMAMTHU, MOBEXMW, 3AKJbYUYHN— :-

ey

Q = {r: r=2 ,0<aeZ,0<b EZ+} Unramo: () je CKYT pasnoMaKa r KoJj KOjiX ¢y
b u Opojunan a n uMeHHNaL b NO3NTHEHN Lemn
Gpojeen.
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[TpommpuMo cajia CKyT MO3UTHBHMX pa3noMaka. 3a CBakyu MO3MTHBAH pasnoMak r e Q°,
03HAYMMO M3Pa30M —r CYNPOTaH pa3loMak, Tj. HeTaTHBaH pasntoMak. Ha nmpumep, paanoMKy

5 5
r= 3 je CYnpoTaH HEraTHBAaH PasnoMaK —r = 5 Ha 6pojernoj npaBoj, HeraTHBaH pa3ioMakK

: 5
—r= —E YHOCHMO Ha MCTOM OICTOjalY O KOOPTHHATHOT MOYETKA O kKaou pa3noMaK r= 5 i

a7 Ha CYNPOTHOj CTpaHK IpaBe y 0AHOCY Ha KOOPAMHATHY HoveTak O,

5 T W{ 1?_ 5 "VI-',{_ H?ﬂ

u
=

Oanaymmo cMO07moM ()~ CKYTI HeTATHEHMX Pa3ioMaKa —r = —g,aamje BkMa > 0ub > 0, naxe:

YIMAMTHU, MOBEXM, 3AKIbYUU—( ))-

-

Q= {—T 2 4 EQ+} Yuramo: Q je cKyn paznoMaka —r s

KOjH Cy CYIPOTHHN pa3nToMINMa u3 ckyna Q.

MPUMEP 1. - Ofpenu Koju off pa3noMaka E, ,—lnti—ﬂ, 3 M —2 Tpunafajy
7 5 4 9

(S

ckymosuma Q" u Q™
PEWEHE  IIpBo, moficeTMMo ce M3 5. pa3pefa, fa ce OpojeBu 3 u 2 MOI'Y HANMCATH Kao

paznomMIm % " % 1a je HeraTMBau 6poj —2 MCTO WITO M HETATHBAH Pa3/IOMAK — % .

31 33
Taga MMaMo ITOZNTHEHE pa3oMke —, —, 4=, —< Q"
72 41
7 11 2 -
M HeraTMBHe pa3/ioMKe 3 51 Q.

ITozabaBumo ce cafia 6pojem 0, 2a Koju 3HAMO 1A HMje HM TTO3UTHBAH, HM HETATHBAH. 3HaMO
jou u2 5. paspena fa 6poj 0 MOXKeMO HAITMCATH KAa0 Pas/ioMak:

0
0=—,
n
3a O1/10 KOj¥ 02K THBAH Lieo 6poj n > (). [TomrTo 23HaMo f1a je ieo 6poj 0 cam cebu cymporan, cmemm:
0 0
——=—0=0=—.
n n

Wnu apyrum peunma, 6poj 0 je paznomak Koju je cam cebu cympoTau.
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KonauHo, cakyImiMo cajia CBe O3MTHEHE Pa3lloMKe M3 CKyma (Q°, CBe HeTaTHBHE pa3/ioMKe 13
CKyna (~, 1 paanomak 0, u ybaipmo MX CBe Y jefjaH CKYTI CBMX pa3fioMaka (, Koji Ha3MBaMo CKYII
panmoHanuux Opojesa. MareMaTH4KH, TO 3aMMCYjeMO Kao YHujy TPy ckyma Q°, Q, u {1}} » JlAKIIE:

YNAMTH, MOBEXW, 3AKIbYUM-(" ))-

Q=Q" UQ U{0}, a unramo: ckyn paumonanunx 6pojesa Q je =
CKYTI CBMX TIO3UTHMBHHMX Pa3/loMaka, HeTaTHBHUX pa3nomaka u 6poja 0. |

NPMMEP 2. ' ¥ ckymy Q, ogpenu 6pojeBe cynipoTHe 6pojeBiMa g . _l u 0, ¥ OpuApyAM UX
2

oproeapajyhum taukama Ha 6pojeBHoOj IpaBoj.

PELWEHE - CympoTHH OpojeBn OpojeBrmMa ;’ —% 1 0 cy 6pojen —g , % n —0=0. Yrecumo
cBe oBe OpojeBe Ha OpojeBHy mpaBy.
[ | L% | i 1 1 3
. 2 Q 2 [ 3
2 # 4 4 s =
2 - } 2

A

1. TTokaxu fa cy cnegehu Opojeen panmonanuu: a) 5; 6) -3; 8) 0,75 1) 1,2

2. Ilpukaxu Ha OpojepHoj mpaBoj Opojeee: a) 4; 6) -5; 8) 1,75; 1) —%; ) ?1
3. Opgpenu paumoHanHe OpojeBe Koju offroBapajy Taukama A, B, C, D u E Ha cneniehoj
6pojerHoj npaeoj.
A C E B D
T T T T T T T T T T T T T T T
—4 -3 -2 -1 0 1 2 3 4

4. Hanumu 6pojese cynpotHe Opojeuma: a) -2; 6) 4; ) —%; rl3.4; n —%.

0
%, 9, -6, Tk —2]. ITopckym A cKymia S caip)kKu Hera-
THBHe paluoHanHe Opojepe; nopckymn B ckyna S cagpxku 6pojeee jennake 0, a moackyn C

CKyma S caip>ku MO3MTHBHe panuoHante opojese. Onpenu A, Bu C.

3
E.I_[arjec:ic}mS:{?, 0, 5

6. Hanumn cee 1ene OpojeBe Koju ce Ha OpojeBHOj npaBoj Hanaze uaMmel)y panMoHamHMX

6pojesa —g ul3

5
7. Oppenu cBe panuoHanHe OpojeBe Ynji je MMeHMnall 4, Koju ce Hanase uamelyy uemux

bpojera —6 u 5.

8. Komuko pauuonanuux 6pojepa umnju je uMeHwnay, 7 ce Hanmasu uaMely uemux 6pojera 3
u 4? Hanuuu cBe TakBe paljMoHanHe Opojese.

9. Onpeny HajMamkM MO2MTHEAH M Hajeeln HeraTHBaH panyoHnanan 6poj Ymjyi uMennnar je 11.
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3.2. Pa3nuuuTtun 3anucum paumoHanHux bpojesa

>> Iogceiiumo ce: IlogceTMo ce rpaMBea M3 5. pa3pefa.
IToanTHBaH pa3noMak r MOJKEMO HAllMCATH Ha J[Ba HAYMHA.

HpBHjer=%,an;_[1}fnijer=a:b,}ra}r{:nﬂneaENﬂH beN.

bBpoj a Moxemo HazBaTH Opojuna, anu U ie/beHHK,
Opoj b mockeMo Ha3BaTH MMeHMIALL, a7TH M JlelNIaMN, a
Opoj r MOXKeMO Ha3BaTH Pa3NoOMaK, M M KOTHIHHEK.

. a
I[alme, 3aMMC KOMHYHHKA a : b J€ HCTOBETAH 3aITMCY Pa3NnoMKa E, M oba
3aITHCA MOMKEMO KOPHMCTHTH IIpPeEMa l'I’DTPEﬁH.

&

. a
TMomro cMO ce MOJICEeTHIIN 1A je 3aTTHC KOMMWYHMKA @ : b MCTOBeTaH 2a1mucy pasnoMKa —, OHZIa
CTIeH Jia:

Gpojunail a Kao u le/beHMK, Moxe O6uTH 6HI0 Koju Heo Opoj u
umennnan b kao u femnai Moxke 6uTH GUT0 Koju Heo 6poj paznuyut op 0.

A TO 3Ha4YM Jia Ce Pa3nmoMIIM MOTY NPeACTABMTH M Kao KOMMYHMUIM Lienux OpojeBa, ykpydayjyhu i
HeraTuBHe! [Ipexonupajmo cajia Tabmuily flelberba M3 MOIMaBka 1.8, W MpMMeHMMO je Ha fle/beHMKe
M JleNMolle pasMaIUTHX Opefi3Haka. [[pyTuM peunMa, TpMMeHHMO je Ha Opojuolle 1 MMeHHOLe
PasIMIMTHX Npefi3HakKa 1 fobujaMo ABe McTOBeTHe Tabmulle, a/mi ca IpyTHM 3amicoM. Tabmuiry
Ae/belba MOJKeMO HasBaTH M Tab/muija pasmoMaka.

Jlemennk a a -a -a bpojuna a a -a -a

Hennnan b -b b _p | «=—s |Vimenmnan| b -b b -b

a a a a

Konwunmk | a: b |-(a:b)|-(a:b)| a: b Paamomax b _E _E E
(Tabnuua nemema) (Tabnuua paanomaxa)

Tako fobujaMo M pa3nuyuMTe 3amMCe:

3AnmMUC KOMMHYHMEA 3amnmmc PHEHGMKH.

b= (b a_—a

asb=(-a) (1) =
—la:b)=(—a):b=a:(-b _a_Ma_4a
(@:6)=(4):b=ax() B

ITo y2opy Ha fie/betbe 1enux OpojeBa, MOXKeMO cafia HAIIMCATH | IPABMJIO 3a Pa3NoMKe
(HapaBHoO, IO YCIOBOM J]a MMeHHTAl He cMe 6utn 0):

YMNAMTHU, NOBEXMW, 3AKIbYUYH
Paanomak je mo3uTHBEAH ako Opojumal M MMeHMIA1l MMajy MCTH NpeJj2HaK.
Pa3znomak je HeraTHMBaH ako Opojiial] M MMeHWIAI] MMajy pa3Tu4IuTe Ipefj3HaKe.
Paanomack je 0 ako je 6pojunan 0.

Paanomax je neo Gpoj ako fembemeM Opojuolla uMeHnoLeM fobujeMo 1eo 6poj.




MPUMEP 1. - 3ammmin cnegehe pasmoMke Kao MOIMTHBHE PA3NOMKe, HETATUBHE PA3TIOMKE M/
uene 6pojese.

7 =3 9 0 4
a) —; 6) —; B) —; =3 Al —
4 -5 3 10 i
PELLEHE a]_—?z—z; ﬁ]—_i":E; B]E=9:3=3;
4 4 -5 5 3
0 4 4
r} —=0; o) —=—=—(4:2)=-2.
o > (4:2)

Y mexuuju 3.1 cMo BUjIe/ f1a Ky 1e/mx OpojeBa Moxe [ia ce aedyumIle K0 YHUja TOZNTHBHIX
paanoMaka Q', HeraTMBHUX paznomaka Q u 6poja 0. Anu nmomTo cajia 3HaMo J1a cBe OpojeBe U2
ckynoBa Q" u @7, kao u 6poj 0, Moxkemo TOGMTH Ka0 pazOMKe YHji MMeHHOLM 1 OpojuoLH Cy
neny OpojeBy, MOXKeMO CKYI palfHOHATHNX Opojera Q u IpyTaduje a NpelCcTaBUMO.

L]
-

YMAMTH, MOBEXH, 3AKJbYUN— -

-

—

Q= {r p=2 ,acZ,0=b ez} Yuramo: Q je CKyTI pasnoMaka r Koj Kojix je Opojnnan b
b a 1eo 6poj, a nmennnan b neo 6poj pazmunr op 0.

ITogceTnMo ce M lelMManHor 3anuca. CBaku MOSMTHBAH pa3/ioMakK MoXe JIa ce HallMIle U Y
. 1
JenManHoM obmmKky nomohy onepaiuje nebema. Ha mpumMep, feljManiu 3aluc pa3noMKa —
2

nako fjobijaMo padyHameM KOMTMYHMKA 1 : 2 Ha criefiehn HaunH:

l=1:2=El:,5
20
10
-10
0.

A xaxo fobujamo enMManHM 3aIMC HeTAaTMBHOT pa3znoMka? Huje HM TO TellKo, jep BaXKu
IPOCTO MPaBWIo:

w b

YMAMTH, MOBEXW, 3AKIbYUUN— '-
JenumManHu 2allHC HETATHEHOT pa3loMKa je jelHaK F
HETAaTHEHOM JellMMaTHOM 2alHCy MO3UTHEHOT Pa3loMKa.

1 R |
Haxrme: _5=_(]:_5 jep je 5:1},5.
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2> Hogceimumo ce: TIpomupusame i ckpahiuBame pasnoMaka.

MPOLIMPHEBAhE:
I[Mpomupneame paznomaka. CBaky pa3jioMaK % ce Moxe a an
npomupuTH 610 KojuMm penmum Opojem n > 1 Tako wTo b bn
IOMHOKUMO ¥ Gpojunal u uMenunar uctuM Gpojem n.
ckpahupame
Ckpahupame pa3nomaka. Ykonuko 6pojunan a u
a_a:n
uMeHWnal b MMajy 3ajefHUYKH genunall n > 1, paznomax b . bk

a :
E CE MOXE CKPaTHTH TakKo ITO MOgeTHMO 11 ﬁpﬂ]ﬂﬂal[ n

MMeHMAal] HCTHM OpojeM n.

&

HGC’I’YHRK OpoUIMpPHEBaEka M CKPEI.hHEHH:H HETATHEHWX pPa3loMaKa Ce CBOIM Ha MOCTYIIAK
OpONIHPHBAHKAE M L']{PBhI'IEiﬂ:ha MOINTHEHHY pPa3jioMaka, MTo hemo mokasatu Kp03 HEKOITHKO

TpMMepa.

NPAMEF 2. 3anuuiu y jel{HMaTHOM 3aIicy:

PELWEHE

3 1 —11
a) —; 0] ——; B) 3 ] 3.
-8 3 D 4
M3apa4yHajMo IIpBO JleliMMaHe 3ammce MO3UTHBHUX Pa3/ioMakKa.
]_ x
a)2—3.8-0,375; B —=1-3-33%—0,3;
8 o 3 o
30 10
-24 -9
60 10
-56 -9
40 10
-40 9
0 1...
11 11-2 22 1 1.25 25
B] ———=—=2,2: r]_=—=_=[]:25'
5 5 10 4 4.25 100
I1a mMamo:
a —=——=-0,375; ) —%:—(},333 =—0,3;
—11 11 1 1
B]—:——=—2:2: r] —3—=—|3+— =_(3+D:25}—_3925'
5 5 4 4
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NMPUMEP 3. Cneniehe 6pojeBe npeficTaBy 3ammMcoM pasnoMKa:
a) -0,4; 6) —0,45; 8) -3,12;  *r) —0,555...=—0,5.

PEWEHE  [Ipumepe a), 6] M 8) pemasaMo Tako WTo Npeo Hahemo oOMMK pa3noMkKa 3a MO3M-

THEHe OpojeBe.
4 4-F D 2
a) 0,4=—=——=—, na oupga umamo —0,4=——,
10 10:2 5
45 45:5 9
6] 0,45=—=——=—, 11a OHJIa UMaMO —{},45:—1.
100 100:5 20
312 312:2 156 78 78
B) ] Haumn: 3,12 = = — =—, MaoHAaMMamMo-—312=——.
100 100:2 50 25
- 3
II maumn: 3,12=3+ 2 =3+ 454 =3+i=3~i ma uMaMo —3,12=-3—.
100 100: 4 25 25

‘r] OBaj mpuMep je Mano Texe pemnTH. IIpuceTH ce MpBO a Tadka u3Haj uudpe
5 o3HaYaBa [ia ce uudpa 5 y fellMMaTHOM 3alIMCy NOHABba yHefornen. [ake,

03HaYMMO CJIOBOM ¢ ITIO3NTHEAH paznoMmak 0,555...= 0,5.

q=0,555...=0,5
ITomTo ce uudpa 5, noHaBka, HacTyhyjeMo Hlejy a HeKaKo IOMEPUMO JlellH-
Ma/IHM 3apes3 3a jeflHO MecTo yfiecHo. IIpiMeTHMoO fja ako moMHOXMMo 6poj g ca
10, menumarniu 3ape3 ce MOMepa 3a jeJHO MeCTO YJeCHO.

10-g=5,55...=5,5
Onyamumo cafa g of 10 - g, o je mcTo Kao ga ogyamenmo 0,5 of 5,5.
Maxrne, nobujamo: 10-g—g=>5,5 — 0,5
(10-1)-g=5+0,5-0,5
9.9=5+(0,5-0,5)

9.-g=5+0
9.-g=5
5
ii'—a-

.5 .
Jlaxste, mowmro je D,5=aﬂﬂ'ﬁHjHMD —i},5=_E.
IIpoeepa. IIpoBepuMoO [ja TH je OBO TAYHO. ?
5
E:S:Q =0,55.... [Hakme: —=0,555..., wum 22 =-0,555...
9 -0 9 9
50

-45

50

-45

5...

Ha ocHOBY 0BOT IIpMMepa, TIOKY1I1aj fia okake fa je 0,9 jequako 1. ([Tomoh: CnoBom g oanHaun
6poj 0,9 na moMepy JEIMMATHK 3ape3 3a jelIHO MeCTOo yiecHo ia fobujem 10-g . HacraBu... )
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SAHA@

10. INat je ckyn S= {%E 8,6

i 53 a, -2, T} . EneMeHnTe cKyma S 3anminm Kao mosm-
THEHe, M/IH HeTaTHBHe pa3foMKe WN Liefe Opojese

Z 11 3
11. Paumnonamue 6pojese e e HAIMINK ¥ JelfMManHoM oOmuKy (3ammcy).

12. Panpuonanue 6pojepe —1,75; 0,4; -2,125 u 3,16 Hanuiny y o6/MMKY NO3MTHBHOT WM Hera-
THBHOT Pa3/IoOMKa, Tako ja je H3]1 2a 6pojunan ¥ MMeHWIal] pa3noMkKa jegHak 1

13. Ckparu pasoMke u jo6ujene paruonanue 6pojeBe HAMMIIN Y IElMMATHOM 0OMHKY
(zammcy):

91 : 21 34
A-—; 6-—; B -—
52° 56 50

3 4 12 7
14. Paumonanue 6pojee —, ——, —, ——— NPOIIMPH ¥ HATIMILH ¥ JleliMMamTHOM 00/IHMKY
(3amucy). 2° 5 25" 20

2 23 19 7
15. Panpuonanue 6pojese —, —

0> e _E HAIMIIKN ¥ JleliMManHoM obmuKy (3amucy)
16. MapBoj nmapoBe jeqHakux 6pojeBa Mehy cnenehum sanmcuma Gpojepa
3
—-2,25; —; =0,875; —g;—l; —i' 0,6;-0,7
5 4 10
17. YMecTo 3Beauia Hamumy ofiroeapajyhe nudpe tako ga 6yny TauHn McKazn

. 7
X =0,35—— = —0,36,—— =
20 25

*

L4 —% = —ﬂ,*; E =%, 4%,

18. Paumnonanue 6pojepe —-1,11111

2,22222...m -3,33333... 3anuiu y 06MMKY MMOZUTHBHOT
WM HETAaTHBHOT Pas/noMKa, uyuju O6pojunan u mmenwnan umajy H3J jennax 1

19. Tlokaxu fa je 4,44444 . + 5,55555 ... = 10.

20. Jatu cy paumonanuy bpojesn x = 77,77 nw y=77,77777... lanmu je x = y?

21. Cnepehe xonmMYHMKe HATIMINK ¥ JelMMa/THOM 3aIHCY.
a)3:5; 6) 7 : (-6); B)=3:12.

22. WapauyHaj 0,3 -3 (ITomoh: Hamumm %}r [ELMMATHOM 3aMUCY WM Harmmm 0,3 y
3aMNCY Pa3/ioMKa).
23. bpojese % M % HAIMIIK ¥ JIelfHMaTHOM 3aIHCY, A 3aTHM Ofipely Koju je Behn
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5.5. AnconyTHa BpeHOCT U ynopehuBamwe
paunoHanHux bpojesa

Kop nemux 6pojeBa cM0 KOHCTATOBAa/M fia je alico/lyTHA BpefHOCT Mepa pacTojamba Tauke
npuApYyXeHe HekoM Opojy of koopauHaTHor nodeTka 0. Beh cMo yBuenu fa u pauuoHanHe
Gpojee, MCTO Kao U Lene OpojeBe, MoXeMo NIpelcTaBUTH Ha OpojeBHOj mpaeoj. Crora je jacHo
7ia ¥ paioHanHu OpojeBM, MCTO Kao M Lem OpojeBH, MOTY MMaTH CBOjY aIlCOMYTHY BPeJHOCT.

a
b
¢
b
je pa3noMaK Koju 03HaYaBa yhakeHocT uaMehy koopumHaTHOT modeTka 0 1

TauKe NPUAIPYXKeHe PALMOHATHOM OpOjy r, MepeHo ¥ jefMHNIHNM TYKHHAMA.

ATconyTHa BpeJHOCT panloHaTHOT Opoja r =

O3HAYEHA H3PaloM |?'| =

ITowTo je anconyTHa BpeJHOCT |r| Mepa yAa/beHOCTH, jacHO je Jla alcolMyTHA BpefHOCT He

MoKe OMTH HeTaTMBHA, Tj. |r| =0.

NPUMEP 1. - Ha 6pojeBHoj MpaBoj 03Ha4M TauKy DpUAPYXeHY Opojy r = E M HBETOBOM CYIPOT-

Hom Opojy —r, n Hahu anconyTHe BpegHoCcTH 0ba Opoja. [lakne: |r| " |—r|.

PEWEHE  Hamumumo npeo 6pojeBe r M —r Ha IPYTH Ha9HH:

r=—— H —F =—-

5 5
JacHo je na ce 6poj r Hama3u Ha AYKMHK % MeBo Off KOOPAMHATHOT 0YeTKa

0, a fa ce 6poj —r HAMMA3N Ha JYKUHK B fecHO Off KOOpAMHATHOT MoveTka (.

YHecumo ux Ha OpojeBHY mpasy.

3 3

3l A 13

3 3
Opcrojame Hpoja s Off KOOPIMHATHOT II0YEeTKa je 5 CTOra MUIIEMO:

P=-5=
s

5°

. .3 .3
CrmuuHo, oficTojame Opoja 3 Ofi KOOPAMHATHOT TTOYeTKa je 3 T1a IMMIIeMO:




M3 oBor IpHMEPa MOXKEMO HHEYTIH HEKOIHEOD OIMIITHX 3aK/bydaKa.

i f o

L]

YMNAMTH. NOBEXH, S3AKILYUM

—

1) AnicomyTHa BpeHOCT palMoHanHOT Opoja He Moxke OMTH HeraTuBHA. [lake: |r| =0.

2) Cynporuu OpojeBu MMajy jefHaKe alicOMyTHe BpefHOCTH. [lake: |r| = |—r|.
3) AnconyTHa BpeHOCT pa3/ioMKa Ce MOXKe HallMcaTH Kao pa3/ioMak Ha crefilehu HaumH:

a

il u Hanomena: b = 0.

bl

4) AnconyTHa BpeHocT 6poja ce nobuja Kafia ce YK/IOHe CBH TIpefi3HalM .+ M ,—, K0 K
3HAlM 32 ANICOMYTHY BPEQHOCT ,,|” Ha mpumep:

%4%*% 4% s *?*_, . J— AF 7254 7,25,

2

NPUMEF 2. . Oppean ancomyTHe BpefHOCTH crnefiehux panmnonanuux Gpojesa:
a) —35,71;

—11
6) —

PEWEWE a) |-35,71|=|35,71|=3571;  mpaswio 2

‘ |_1 1| = 33; MpaBumo 3
3 73
Bj*%%:%; npaeumno 4
r E‘=H=E=3_ NpaBuio 3
2 2| 2

Beh anamo f1a ce ymopehueame ermix 6pojepa cBou Ha ynopehusame BMXOBHX aliCOMy THUX
BpefiHOCTH. ¥ HACTaBKY OBe /IeK1ije, mokazahemo fia ce n ynopehupame panmonanuux 6pojesa
Takobe cBofM Ha ynopehuBame BUXOBMX allCOMY THUX BpeHOCTH. IT0INTO alco/TyTHE BPeHOCTH
He Mory OMTH HeTaTMBHe, NOJICETHMO Ce NPBO Kako ynopehyjeMo noauTHBHe pa3moMke.
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> Mogceimumo ce: Ynopehupame MO3NTHBHIX pa3noMaka
Ynopehnpame IBa MO3MTHEHA Pa3MoMKa ¢ MCTHM MMeHHOIeM. AKO JIBa MO3MTHBHA

a_b : : : A A
pasnmoMKa — M — MMajy MCTH MMeHMnal n > 0, oHfia je Behu oHaj paznoMax umju Gpojunai
n
awumu b je ehn. [Ipyrum peunma, axo je a = b, onpa je i ¥ b :
non

Ynopehnpame gBa MO3NTHEHA Pa3ltoMKa ¢ HCTHM OpojHolieM. AKO IBa MO3MTHBHA
paznoMKa o % uMajy uctu bpojunan m > 0, oujia je e oHaj pasanomak 9mMju MMeHMIAL]
a

awnm b je mamu. JIpyruM peunma, aKo je a = b, onpa je ReH,
a

YnopebuBame qBa no3uTHBHA pa3ToMKa NpolIpHEBameM WK ckpahnBameM pasnoMaka.
AKO [iBa TO3NTHBHA Pa3/ioMKa MMajy pa3nuunTe MMeHNoLe im 6pojiolie, OHJ]a IOCTYIKOM
MpoIIMpHBaka MK NOCTYIKOM cKpahiBama pa3nioMaka, cBefieMo 00a paanoMKa Ha pa3/ioMKe
MCTHX MMeHM/Ialja, Wi pas/ioMKe McTHX Opojiialla, Ta MPMMEHNMO jeflaH off iBa peTXOofiHa

MoCTyMNKa ynopebupama.

YnopehnBame IBa Mo3MTHBHA pa3noMka momohy yHakpcHHMX mpom3Bofia. 3a fBa

MOSMTHBHA Pa3NoMKa 2y g NpPBM YHAKPCHM TPoM3BoJ AobujaMo Tako mTo Opojunai
c

MPBOT pa3NoMKa OMHOXKHMO HMeHHOLEM IPYTOL, Iakiie: @ - d. JIpyTH yHaKpCHM MIPOM3BOJ

pobujamo MHOXKemeM Opojuolia ApyTor pa3noMKa MMeHHOoLleM IIPBOT, fake: b - .

E YHAKPCHH MTPOM3IBOOM CY:

b
c><E a-d m c-b

Axojea-d=c-b,oupaje Ezg. Baxu u 06pHYTO, aKo jea-d <c-b, oupa je — <

c

a1
=

<

MPUMEP 3. - TTokaxku [a je MeTofia ynopehuBama yHaKPCHMX IPOM3BOJA HaYe/THO MCTO LITO M
ynopebuBame pasnoMaka ¢ HCTHM MMeHHOLIEM.

a d
PEWEKE  [IpolnMpHMO OIPEM pPa3oMaKk MMEHHMOLIEM IPYTOT pa3ioMKa, — = 4
' C
b c-b
[TpommMpuMo ApyTH pazloMaK HMEHHOLIEM MIPEOT Pa3ioMKa, 1 = P
l: -

Ha oBaj HauMH cMo Hamuca/m oba pasmoMKa Tako Jja MMajy MCTH MMeHWall ¢ - d,

na MOXeM0 MPHMEHHUTH MIPBUIO }?TIDPEI}HBH}EB MO3UTHBEHUX Pa3/IOMaKa C MCTHM

a-d
uMeHnoneM. Jlakie, IPBH Pa3noMak 4 je sehm op mpyror pazmoMka ¢ MCTHM
c-b )

MMeHHOLEM — ako je Gpojunan npeor pasnoMka a - d sehn off 6pojuona apyror
C-

pasnoMka ¢ - b.
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JTomahm 3agarak. ITokaxu j1a je MeToza ynopehupBama yHaKpCHHX ITPOM3BOJIA HAYETHO MCTO 11TO
u ynopehusame paanomaka ¢ uctum Gpojuonem. (ITomoh: npoimmpy npeu paanomak 6pojuoliem

APYTOL, a OHfia IpyTH OpojuolieM NPBOL...)

NPUMEF 4. ' TTopebhaj cnenehe noauTHBHe pa3noMKe MO BeTMYMHM.

ml.-r.-
W | oo
=
b | 2

ol
s

h-lll.n

5
PELLEHE a] Y]IGP‘EI[HMG OpeO IBa pa3noMEa C MCTHM MMEHMOIIEM, TaKiTe: E Sk

3 3
6) Ymopenumo cajia iBa pas3noMka ¢ McTMM Opojuoliem, fakne: — < —.

z ; Z 3 5
Kombuuyjmo c pememeM 1o a) u fobujamo: — < =~ <= .
-

2
3 4
8) Ynopeumo casia F " P nomohy nponmpuearma o6a pasnoMaka Tako ja HOBH MMeHH-
nan 6yzie jenHaK HajMarbeM 3ajeTHHYKOM CaJipaolly iBa mMenuola H3C (4,6} =12,

Dakme, umenunan 4 Mmuoxkumo bpojem 3, ga 6ucmo gobuwmm 12, a umenunan 6

MHO¥uMO 6pojem 2 1a 6ucmo gobumu 12. Tako je . A
4-3 12 6 2 12
12 MMaMo:
2.8 7.4
6 12 12 4
& F 3.5
Kombunyjmo c pememem nog 6) u gobujamo: E{ {2 {E

5 8
r) Ynopegumo cafia 2 " 3 nomohy yHakpcHor npon3Boga. IIpeu yHakKpcHM TIpo-
M3BOfje 5-3=15,a/pyru je 8-2 =16. IlomTo je IpBH YHAKPCHH IIPOU3BOJ] Mathi

OfI IPYTOL, Clefy Jia je IPBM pa3foMak Maibl off ipyror. Crora uMamao: > < g
2 3

4 3 3 5 8
Kombunyjmo c peltemeM nofi 5] u fo6HjaMo KOHAYHO pelllemhe: — < — < — < — < —

223

ITozabaBumo ce cafia nopeljemem CBMX paloHanHux OpojeBa, Aakie, M HeTATHBHNX. YBepH/IH
CMO ce fia, CIMYHO IletMM OpojeBMMa, M1 paljMoHanHKu OpojeBM MOTY OMTH HeTaTHMBHM, a MMajy
M CBOjYy ancONMyTHY BpefHocT. [lakne, pauuonanuy OpojeBM MMajy roTOBO cBe ocoOMHe Koje
uMajy u uenu 6pojern. Crora He 6u Tpebano ga 6yge nanenahyjyhe na je nocrymak nopebema
paumoHanHuX OpojeBa HCTOBeTaH NOCTYNKY Nopebema nemix Opojepa. [Ipemnunmo Taj NOCTyNAK,
I1a YpaJuMo HeKOIMKO IpHMepa.

YMAMTU, MOBEXMW, 3AKIbYUM—( Y)-
Ceaku noautHeaH 0poj je Behu op cBakor HeraTueHOT Opoja. =
Ceaku noautHeaH 0poj je Behu op 6poja 0.

Ceaku HeraTuBaH 6poj je Mamu o 6poja 0.

Axo ynopeljyjemo nea nozurnena 6poja, eehu je onaj koju nma eehy anconyTHy BpeJHOCT.
Axo ynopehyjemo 1ea HeraTBHa Opoja, Mam:H je OHaj Koju HMa Behy anconyTHY BpelTHOCT.
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Jlaxne, ynopehusame panuoHanHux GpojeBa ce CBOAM Ha IpeNo3HaBambe MO3NTHBHUX M
HeraTMBHMX OpojeBa, Kao i Ha ynopehuBatbe ancomyTHUX BpeiHocTH. Kako anconyTHe BpeHOCTH
HHKaJ] HUCY HeTaTHBHe, yriopeuBame ce cBofiM Ha yniopehuBame NosuTHBHIX OpojeBa.

NPUMEP 5.  TTopehaj cnenehe nene 6pojese mo BemuMHN: -2 i,
2 4

PEIWEHKE  Oppenumo Mpeo Koju OpojeBH Cy HeTaTMBHM, a KOjH TOZUTHEHM.

1) HeratueHu b6pojeBu cy —%, % " _?B Huxoee oproeapajyhe ancomyThe Bpep-

HOCTH Cy HO3UTHBHM OpojeBu |—

ﬂ = § W2 ITpumepa 4 peh
—4 3| 3

3HAMO Jla yTIIOPefiMO OBe MO3MTHBHE 6p01ene, a aKo HMCTe MpouyuTamu [Ipumep 4,

yBepMTe ce Jia Cy alcomyTHe BpegHocTH nopebane y omapajyhem pemocneny Ha

8 b5 3 . .
cnefiehyn HaumH — > —>—. A TO 3Ha4M Jla Cy ofroBapajyhu HeraTuBHM OpojeBn

8 5 3
nopehaun y pactyhem pegocneny: _E < 3 < 7
2) Touyheun mosutueun 6pojesu {:}r — ]-I __3 = %, a ¥ ®BUX cMo Beh ynopegunu y
[Tpumepy 4, a aK0 HUCTe IPOYNTAIH l'IpHMep 4, yBepuTe ce a 2a noHyheHe mno-
4 3
3uTHBHe OpojeBe BaXu: T < 2’
3) Yoaummo camo jow 6poj 0 uamel)y HeraTueHMX M nozMTHEHIX OpojeBa 1 fobujamo
8 3 3 4 3
KOHaYHO pemerhe:_g c—Tec—T<clc—<=.
3A0AUUN )
1 3 5 8
24, Oppenu anconyTHe BpengHocTH OpojeBa: T e 7, ~9’ 4,32
2 406
25. Onpenu 6pojepe cynpoTHe OpojeBUMa: 3°7°% 0.
5 79
26. Onpenu 6pojeee cynpoTHe OpojeBuMa: —— , TR
27. loBeny Ha 3ajeHMYKHM MMEHWIAL] M YIOpeu palyoHante OpojeBe: —é %, —g, 2,-1.
13 5 4 9
28. Tlopehaj y pactyhu Hu3 pauuonanue Opojese: =3 3y 1.
29. Kopucrehu yHakpcHe MpoM3BoJie yIIOpeny paljioHante 6pojese:
a) E1-13; 6) EH E.
6 8 10 7
. 1 2 3 4

20. Ynopenu pauuonanmue Gpojese: e Ty —1.

31. 3a xoje mpupopue Opojese n je % <2:
"
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3.4. Cabupare n ogysmmame
paunoHanHux bpojesa

Cabupame ¥ offiy3uMarme paiuoHanuux 6pojepa je ucto mro u cabupame M OIy3MMabe
pa3noMaka, aly cajia opej MO3MTHBHUX MMaMO M HeTaTHBHe pa3noMke. [ToficeTMMO Ce HEKHX
npaBuia cabupama M offy3MMama pa3noMaka, Koja Baxke M 3a CBe pallMoHanHe Opojese.

Al

YMAMTU, NOBEXMU, BMWM%D}

=

. a ! ; : :
36up aBa paunoHanHa bpoja S H % KOj1 MMajy MCTH MMeHWIAIl 71, je pa3/ioMaK KOMe je

Gpojunan jenuax 36upy nea 6pojuona a + ¢, a MMEHWIAL] 0 OCTaje Hel[POMEeH, TaK/ie:
a ¢ a+c

ata= =
. 4a C - g . .
Paanuka fBa paiuonania opoja 7 W 7; KOJM MMajy MCTH MMEHMIAL] 1 je Pas/ioMak KoMe je

Gpojunan jegnax pas/mim Ba 6pojuona a — ¢, a MMeHM/IAl] 1 0CTaje HelTPOMemheH, akiie:
@ € a-c

H n n

Camo Tpeba BogMTH pauyHa JIa IOHEKaJ] MOPaMO pa3NoMKe POIIMPHTH WIH CKPaTHTH TaKo
7ia MMajy MCTH MMeHMAlLl. YpaJuM0 HeKO/IMKO NpHMepa.

NPUMEP 1. MapauyHaj:

3 2 4 13 2 3 13
8] — 8 t—:; 8) ——+0,6; ) b——=—,
-5 5 3 -3 5 4 6

PEWEHE  a) MiMenunai o6a 6poja je 5, TaKo f1a O]MAX MOXKEMO J]a PAYyHAMO:
3 2 -3 2 -3-2 -5 5 5:5 1

5 5 5 5 5 5 5 5:5 1
6) Mmennnary o6a 6poja je 3, Tako 1a OMAX MOXKEMO J]a PAYyHAMO:
4. 13 4 -13 4+(-13) 9 9 9:3 3

3 -3 3 3 3 3 3 3:3 1
5) MoxkeM0o IpMMeHMTH MOCTyNaK cKkpahnBama pasnoMKa Tako Jja MMeHMIal]
mpyror cabupka mocTaHe jefHaK MMeHHoLy mpBor cabupka. Jipyru cabupax je

6 6:2 3
0,6=— 0 1032 3 Cayia je jacuo za 06a cabupka Mmajy mcT MMeHwia 5, na
MOMKEMO ITa pa9yHaMO:
5 e 5 5 5

r) YMameHnK uMa MMeHWIall 4, a ymassuail 6. [la 6McMO CBE/M YMAHmEHNK M YMAIIALL
Ha MCTH MMeHMIALI, HahUMO HajMaLH 3ajeHUYKN cajpxanar Opoja 4 u 6poja 6. To
je 6poj 12. TIpommMpuMO YMaeHNK 1 YMAIIAL] TAKO J1a 06a MMajy umennmang 12.

3 1-4+3 7 7-3 11 11 11-2 22

YMameHMK Mmocraje; 1—= a yMambMIall: —=—=—.
) 4 4 4 43 12 6-2 12

Habhumo capa pazmu -13—2—2_2—21_22_1_ 1
PR 476 12 12 12 12 12




NPUMEP 2.  MapauyHaj:

a]i—z; ﬁ]i+£;
-4 5 9 -6
B) —E+ﬂ,ﬁ; r]lé—ﬂ;
9 5 3
3.5—(-4)-2
PEWEHE a) L ( ) i W =—E=—11.
-4 5 (—4}-5 20 =20 20 20

6) ITpeo HanMIIMMO M3pa3 Tako [a o0a pasnoMKa y H3pa3y MMajy O3NTHBHE MMe-
HHOIIE:

Capa nahumo H3C o6a nmennona: H3C(9, 6) = 18. Ilpomupumo cBaku of pas-
7IoMaKa y u3pasy Tako ia oba umennona bygy 18.

4 _13_4-2_13-3_8-39 _ _31__,13
9-2

9 6 6-3 18 18 18
—4)-10+9-6 ;
R, . M _40+54_14_14:2_ 7
9 9 9 10 9.10 90 90 90:2 45
9 IE_E_I'SH_H_E_H_3'3_5'”_24‘55_‘31_ 3_,1
5 3 5 3 5 3 5.3 15 15 15 15

3a kpaj nexiuje, noficeTHMO ce i ocobmHa cabupama, Koja Baxke M 3a paluoHaHe OpojeBe.

L

YIAMTM, NOBEXM, aﬂmwuﬂ'_-

AKO cy p, g M r TpH pallMoHanHa Opoja, Tafia BaxKu: S

p+qg=q+p KomyrarneHocT. Pefocnien; cabupaka ce Moxke
IMPOMEHNTH.

prg+r=(p+q)+r=p+(g+r)  AconujarueHoct. Cabupum ce MOTY IIPOM3BO/LHO
TPyIMCaTH.
p+0=0+p=p Hymna je neyTpanuu elneMeHT cafupama.

(Hamomena: Ceaku off OpojeBa p, g M r MOJKe Jla Ce HaIliIlle KAa0 pa3/ioMak.)
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Takobe, u 3a panmonanse 6pojese q u r Bake Beh no3narTa mpaBM/ia eMMMHHNCAHA 3arPajia.

IIpBO NpaBNIo eTMMHHNCAIbA 3aTpPajia

YMAMTW, NOBEXW, 3AK/BYUUN— ‘:-
+(q+r)=+q+r Kap je ucnipen 3arpaie +, 3arpay obpumu, a s
+(g-N=4g-1 TIpeJi3HaKe YITHIIK.

JIpyro npaBuio eTHMHHNCAka 3arpaja
L]

YMNAMTHU, NOBEXW, 3AK/bYUYU— ‘_-
~-(q+r)=—q-r Kap je ucnipeq 3arpage —, sarpagy o6pumiu, a =
—(q-P=-q+r Tpefi3HaKe CYIPOTHMMA 3aMeHH.

NPUMEP 3. ' MapagyHaj —P— (q = ?') , 3a cniefiehe cmyuajese:

3 3 5 1
al p=—,g=1L25ur=-2:5. ol p=—2—,g=—Hr=—.
)p 4 1 )p 4 1 3 3
PEWEHE  Kopmmuhemem npaBuma enMMHHHCAEA 3arpajia, Yo4MMO Jia Baku cnefehe:
~p—(g-r)=—p—q+r=—(p+q)+r,
TAKO JIa MOXKeMO KOPHCTHTH OWIO KOjH Off TOPHa TPH M3pasa.

a) Cea Tpu Opoja ce mako MOTY 3aIMCcaTH Y felManHoM obmuky jep je p=0,75, a
r=-0,4.

IMowTo ce y oBoM cry4ajy p M g nako cabupajy, M3padyHajMo BpenHocT crnefieher
n3pa3za:
—(p+q)+r=—(0,75+125)+(-0,4)=-2+(-0,4) =
- 2

=-2-04=-24=-2—=-2—.
10 5

6) ¥ oBoM cimyqajy g ¥ r MMajy MCTH MMeHM/IAL] 1A je HajaKille M3padyHaTH BpeHOCT
M3pa3a y H3BOPHOM OO/NKY:

(2 3)




MPUMEF 4. Ana ey fia HAIpaBy py4ak 3a boxuh, ami je cxBaTiia fia HeMa joBo/bHO OpalliHa
3a cBoje noTpebe, a pagme cy Beh saTBopene. Mma ko kyhe 1,25 kunorpama Gpami-
Ha, a Tpeba joj % Kiiorpama Gpaina ga ymecu moraugy, satum 0,3 kumorpama

Gpamna 3a pezanue u 0,5 kunorpama 6pamna 3a nanaunHke. Konuko he 6pamna

AHa MOpaTH Jia 1033jMH O]f KOMINKje?

3
PEWEHE  Ana Beh nma 1,25 kumorpama. AKo of Tora Offy3MeMo HeHe 1oTpebe (Z +0,3+ (],5] .
nobuhemo 6poj koju Tpakumo. OBJie je Hajnmakie padyHaTH ¢ OpojeBMMa Y felu-
3 3
MaTHOM 3aIINCY, 114 23aTO IPeTEOPUMO NpBo Opoj 1 ¥ JeliMMarnHu 3auc n =0,75.

Caga uMamMo:
3
1’25_(E+D’3+D’5) =1,25-(0,75+0,3+0,5) =1,25-1,55=-0,3.

Herarupna paznuka —0,3 3Haum fia je Aua )y Munycy 0,3 kunorpama 6pamna, Te

he mopatn 0,3 kunorpaMa 6paniza fa no3ajMu off KOMIIHje.

3A0ALU )
17 19 | -2

2 -3 15
32. MapauyHaj BpegHOCT M3paza:a) —+—; 6] — +—;8) —+0,8;r) — +2,25.
pattyHd) Bpert P ]3 -3 ) 4 4 ) 5 j—4

33.0 =22 (23) e [- )24
- Opepy BpepHoCT U3pasa: a) | = |+ Ik 7 113 g

34. Oppenu BpenHOCT M3pa3a: 1,37 — 2,48 + 3,69 — 4,51.

7 2 2 7
35. Ila mu je Ta4yHa jeqHaKoCT: | —— |+ —=| — |+ — ?
fa e v juaocr: (2 + 22+ 2
36. 1lIta je Behe: (-0,75) + 0,4 wm 1,3 - 2,257

37. Ynopepu BpeHocTH H2paza A = 0,4 — (—% ), B=-175+ (—%) uC= (—g] + 2,5

38. 36mupy bpojera (—;] w’ 10flaj BMXOBY Pas3/MKY.
3

39. Op 26upa bpojepa (_1] ul OJTy2MM BHXOBY Pas/HKY.
2 3
40. MapauyHaj BpegHocT H2apasa: (2 — (-2 —(-2 - (-2)))).
4 5 6 7 8
41. jer | —— |+ —— |+ — |=—-| = |-| —|.
povacusage (5o o5 =T HE)
2 3 4

. 1
42. MapadyvHaj BpeqHOCT M3pa3a: — — —_ 2= ==L
pavyHa) BpEIH P = ﬂ[ 5] 5] 5}

43. Axo je a parmonanau 6poj, konuko je a + |a| + (-a)?
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3.5. MHoXere pauuoHanHux bpojeBsa

Ocobune MHOXKeHha PasoMaKa CMO Hay9M/m y 5. pazpeny. [lowmro cy paumonanuu 6pojesu
3anpaso pasnoMuu 9uju Opojuonn Mory 6utH ceu tenu OpojeBn, a MMeHHOIM 1iemH OpojeBu
pasmanTH off 0, BepoBaTHO Harabai fia cy ocobuHe MHOXKeHa pallMoHaTHMX OpojeBa ciiiHe
ocobnMHaMa MHOXKeHa pa3nomMaka. HamMinmumo cajia ocoOnHe MHOMXeHa pauoHanHux OpojeBa.

L

AKo cy % " %;{Bﬂ paumoHanHa 6poja, c=0u d =0,

Tajia je BHUXOB IPOM3BOJ] pa3foMaK, IMju

Opojunan je npouasop 6pojunanaa- b, a

MMeHMIAl] je TPOM3BOJ MMeHWIALA ¢ - d.
a b a-b

Lo R e

=

YMAMTHU, MOBEXMU, anmwu%()

Hamnomena: [Topcetw ce u cnefehux crrenujamuux crygajesa:

b a b a-b a-b
gr—=——=— —_ 33£=l;
d 1 d4d 1.4 d
b -b
c 1 e c

5 -2 23
a) - —; 6) ——-—;
8 3 7 5
1 2 -3
8) —2— (—15); r—4-=; n) —-3

5 2 5(-2) -10 10 10:2 5
PELLEE a}E. = M e 2

3 8.3 24 24 242 12’
6 _2.3__23__6
7 5 5 35

MHOXM npatehu cTpenuie

a€—b a-b
e Nl
c{T}d c-d

MHOXxH nparehu cTpenuie
d d
E‘:_.‘wb_) a-b

C [




Y HeKOMHMKO NPeTXOMHUX IPMMepa BH/e/IH CMO JIa CMO MOTTIM HeKe pa3/oMKe M []a CKpaTHMO.
CxpahuBame nmpon3ssoyja MoXKeMO paiuTH M Tako mTo hemo ckpatuTi 6pojunan jegHor pa3noMka
ca MMeHHOIleM JPYTOL.

MNPUMEF 2. - MapayyHaj mpon3Bofie paljMoHanHux OpojeBa:

. 12 5 1 1 1 -5
022 6-=2  e-f-n]s 04 w23
8 3 15 6 3 2 8 6
PEWEHE  CkpahuBahemo paznoMke Ipe MHOXeEMmA.
g 3.22_5 A 5 55
5:3 B 3 43 @ @
25 - s 21 2
56 B 3 a3l
2 1
P (_11):_1. _E):_ﬂ’_, _fil Z_E.(_E)ZEZEZZ,
3 2 2 .ol 1) q 1
1 .41 1 1
]—4-—:——~—=—)rl—-—=——=——;
8 18 1 8% 13 B
-5 5.1
ﬂ]_.3=_E,E=_i.£=_____=_21_
6 51 M4 1 1 2

HG,HCE'I'HMD Ce Cafla MpaBMIa G,I[PEI}HEBH:-B npef3HaKa MPOM3BOAa Kajla IMPOM3IBO YMHH
HEKOMHEKO YHHWTALTA. FEEPHMO Cey TAa4YHOCT CJIE,HEhj[I jEIl,HaKOCTH:

a) 1-(-1)=-1;

n) 1.(_1),

6]17{—1}%:—%;
1 (-1} 1
a]1~(—1)-5~k?]=1,
1 (-1} 1 1
@3 (5) 3
1 1L
2

M younmo cnepiehe npasmno:
YNAMTMU, NOBEXW, SAI{J'HF'-IM—‘OE
AKO HUTH jeflaH YMHMWIIAL] Hije jefHaK HYIIH, =
MPOM3BO] je MO3UTHEAH KaJla MPOM3BO]
YUHY NapaH 6poj HeraTHBHUX YMHIIALIA, a

IIPOM3BOJ] je HeTaTHBAH KaJja IPOM3BOJ
YHHHI HenlapaH Opoj HeraTHBHUX YHMHNTAIA.
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NPUMEP 3. - [Tpumenu 6p3 naumn ofgpehuBama npe2HaKa MpoM3BoJa, Kao u ckpahueama 6pojuo-
112 jeJHOT Paz/IoMKa MMEHHOIIEM JIPYTOT Pa3/ioMKa, 1a Op30 H3payyHall Ipon3Bojie.

10 9
_i.ﬂ[_i)_i,l_l_"_i
PELWLEHRE a) 107 9 - —2,. 3 7 ap
e 5
6. . SR A
2 S8 72{&’
1' 1, 8 ) . ol ol . & 2 | 2

T S - 257 »' 7 1
425 —3—=——— 1. —= B
35 2 100 357 2° 100 7 180° 7 4

TTopceTHMO Ce M OCTa/MX 0cobiHa MHOXKEH:A, jep OHe BaXKe i 3a pauuonanue Gpojese:
YIAMTH, MOBEXM, zﬂmyuu—‘O}
$

AKo cy p, g ¥ r TPM Liena O6poja, Tajja BaKu:
qr=r-q KomyratupHocT. Peffocrne]] YyMHM/IALA C& MOXKeE
IPOMEHHTH.

b

pqr= { P q) r=p- {q . r) AconmjaTHBHOCT. UMHHMOILIM Ce MOTY IPOM3BOBHO

TpyINCaTH.

r-l=1.r= bpoj 1 je neyrpanun eieMeHT MHOXKeha.

a- (EI + ::) a-b+a-c IucTpuGyTHEHOCT MHOMKemha IpeMa cabipamy U
a- (EI ::) a-b—a-c MHOJKelba IPeMa oIy3HMamby.

—1l-r=—r wm -1- (—r) =r Muoxeme Gpojem -1.
r-0=0-r=0 MHoxkeme HYIOM.

Hanomena. Ceaku off OpojeBa p, g 1 r MOXe MMaTH 0ONMK pasmoMKa.

NPUMEF 4. Kopuctehu ocobuny aucrpubyTHBHOCTH, H3padyHaj BpenHoCcTH cnefehux napasa:

3 2 5 1
-2 2+ 2 ) 6]—-(——+——1—); g [2-2-2)3
25 -15 ol 3 6 4 9 7 3
5(3 4 -5 3 -5 4 3 2 -3-3+2-2 -9+4 5
PEWEE a) —— | =+— |=— 4+ ——=-"+== = =2,
215 -15 25 2 -15 2 3 2.3 6 6

3(25 1) 3 -2 35 3.1 11 35
6) —| —=+=—1—|== =2, == ———.2 =
0\ 36 4) 103 106 10 4 5 4 10 4

1+1 3 18 1-10 3.5 —8+1ﬂ—15_ 13
5 4 8 5-8 41[] 8.5 40 40

2 3 2 23332329 2?93221
B) i= 2=

9 7 3 3 7 3.7 7.3 21
_14-27-42 55 13
B 21 21 21
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CaskeT 3amic MHOKeba. Y MaTeMaTHIIH, Kao M Y pasroBOPY, 4eCTO KOPHCTHMO CaKeT FoBOp.
Ha ripumep, Kajia rOBOPHMO, KAXKeMO ,11eT jabyka’, a He KaykeMo ,,1eT myTa jabyka”. Crmdso je uy
MareMaTHIM. Y HeKHMM CTy4ajeBMMa Kajla He ocToju MoryhHoct f1a ce 36yHumo, Hehemo mucatn
3HAK ,, -, 3 HY M3TOBapaTH ped ,myTa”. Ha mpumep, mucahemo 5 @, a ue 5 - @, u uaropaparu
LIeT jabyka”, a He ,meT myTa jabyxa”.

Hapasno, y MaTeMaTHIIM, Kao M Y u3niy Kojy Takohe yuure oBe rofuse, Hehemo 1pratu
jabyumie kao fa cMo y pBoM pa3peny, Beh hemo Heke Be/nruMHe HasMBaTH CIOBMMa. Te BenmanHe
06u4HO 30BeMO HeofipeleHe BeTMUMHe WK HeMo3HAaTe, M 06eeXXaBaMo MX MMM CTOBHMA
NaTHHNLE, HA TIPMMEP X, WIH y, WIK @, WK r... Tako hemo ymecTo 5 - x mucaTH 5x, a H3roBapaTu
jemHocTaBHO ,,1eT MKC". OBO je caMo jefjaH IpUMep Kafia 3HAK ,,* MOXeMO H30CTaBUTH u3Mehy
YMHWIALIA 5 ¥ X.

YCEOjHMG cafia M OCTana NpaBHiIa Kafia C€ 3HAK MHOMXERA ,, - ” HBMEh}T YHHHTAla MOME
M30OCTABMTH.

L]

V:

YNAMTH, MOBEXW, aAmwuio
M30CTABM 3HAK ,,-” S
Kaja ce 6PDjEM MHOAHM Hemo3lHaTa ; X = ;I H
. 1 2\ 1 2
Kafia ce OpojeM MHOXM M3paz ¥ 3arpagu = a +E 5 a 3

Kajja ce HeTIO3HATOM MHOXM [IPYTa HeMO3HATA  x- y = X3

Kafa Ce HETIOIHATOM MHOXKI Hapa3 ¥y aarpagu

1 0OpHYTO [2§+c}y=[2%+c}y;

={l+d} —3£+1.
2 7

Hamomena: ¥ oBoM npaBuiTy, Ca 3HAITHMa AllCONYTHE BPEMHOCTH, MOMKEMO IMOCTVIIATH Kao
Ca 3arpanmamMa.

KaJla ce M3pa30M y 2arpajy MHOXH JIPyTH 1 d 31 )
M3pa3 y 3arpajm SrarTg T

. 1f 4 3 3
NPUMEP 5. [MapayyHaj BpegHOCT M3paza —| ———+— |.
3 J P 2[ 5 2 11}]

pewewe »1( 4 3,3 ) 1f—42 3-5 33 1/-8-15+3) 1 =20 —20_ _,
2{52 25 10) 20 10

: 1 2 . 10
NPUMEP 6. MapavyHaj BpeIHOCT H3pa3a -3 x— 3 aKo je x = 3

1 2 1{ 10y 2 110 2 1 W° 2
PEWEHE )——X——=——| —— -
2 3 2 3
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2
NPUMEP 7.  [MapadyHaj BpefHOCT M3paza —%x + éx , AKO je x = _E ;

PELLEH:E 1 maymn. HPHMEHHMD OpBO 2aKO0H ,I[,HCT'PH'ﬁY’IHBHDCTH TaKD Td YHHWIAL] X OCTaHE

2
H3a 3arpajie, 1a TeK Ha Kpajy 3aMeHHMMO BpefHOCT Opoja x = “E y u3paa.

2 1 2 1 —-2:2 1 -3 1 1/ 2 1
——Xt+—X=| —t=|x=| —+=|x=| — |x=—x=""-] = |=—=—
3 6 3 6 3.2 6 6 2 2L 5 -5 5

Tex Ha Kpajy 3aMemyjeMo
BpenHOCT Opoja x.

11 mauun. 3amMeHuMo BpeHoCT Bpoja x = —% Ha CAMOM IOYETKY.

2y 1f 2 4 2 4 2:2 4 1 3 &
3 6 3L 5) 6 5 15 30 15 30:2 15 15 15 B 5

T 1

Opmax 3aMemyjemMo
BpenHocT 6poja x.

BA,IJ,A@

i) 2856 L350 (<2 ) 2000 (-2 )
44. Viapauyuaj: a) Zv(—ﬂ},tﬁ} 5'( 35},5]( ﬁ) 24,r]( 14] 21,

5

2 15 21 3 28
45.0 . — ] —— ,6 — . H o — R
npeny BpeqHOCT MPOH2BOJA: a) 3 ( 22] ]( ] 35 B) 3 ( 33]

3 26 3 25 5 21
. i 22— ——1- 1= -—11. 3= == )
46. Nzpauynaj: a) 1 ( 55],6] : [ 44],5} = ( 13]

47. Oppeny BpeqHOCT NIPOM3BOAA: a) 6,4 - (-2,75); 6) (-1,2) - 7,5; B) (-4,32) - (-3,5).
48.0 (-5) - x, aKo je x jeHaKo: a) — ;6) —=3 5) ——3 1) ~=
.Oppenu mpouaeop (-5) - x, aKo je x jegHako: a 5 10’8 ZS’F 35 -

i . 45 2 17
49.WapauyHaj x - yako je:a) x=-08uy= E; B)x= E uy=-36;8)x= _E uy=0,63.
50.TIpoeepn ma mu je: -3 - (4,25 + 7,65) = (-3) - 4,25 + (-3) - 7,6.

51. Komuko je (-3) - 96 + (-4) - 32
. . . . 4 27
52.Tlopehaj ox najMamer o Hajeeher 36up, pasnuky u npouzeop Opojeea 3 " ="

53.Axojex= —% ynopenu Opojeee: a) 7-xu2l-x; 6) 14-xu-7-x;8) -35-xm -28-x.
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3.6. Nemere paunoHanHux bpojesa

>> Ilogceimiumo ce: ¥ 5. pa3apely cMO Hay4WIHM [ia CBaKM IIO3MTHEAH pPa3loMak ’ HMMa CBOj
b A
pelMIpodaH pasnoMak —, y3 ycnoB a = 0 u b = 0. Tako cy, Ha npuMep, bpojeBu 2 i 3
a
peuMnpodnu jegan Apyrom. CBojcTBO pellMIIPOYHMX OpojeBa je a je BMXOB IIPOM2BOJ
jemHak 1. Tako umamo:

,E=L=1_
3

. &

Ceaku panuoHanas 6poj paznuuunT off Hyrne, Takohe uMa cebu perunpouan 6poj.

YNAMTHW. MOBEXMH, BAKIbYLIHJO':
JlBa paunonanmua Opoja 4uju Npou3Bof je 1 HA3UBAMO pelMIIPOYHN OpojeBH. =

ab
b a

W |

a-b
= b_ =1 WM/IM KOHKPETHO:
-d

Axo je % paumoHanaH 6poj, Taga je meMy penunpodan 6poj jennak 6pojy E ,jep je
a

er e

ba ba

Ogpie Mopa 6uTit a =0 u b=0 jep 0 ne moxxe OUTH MMeHM/IALL

1

Hanomena: He nocroju 6poj penunpouan 6pojy 0.

[IpumeTnmo: Herarnpau 6poj je penunpodan HeraTHBHOM Opojy.

TTozuTieau 6poj je pelupodan mo3uTHBHOM Gpojy.

MPUMEF 1. - Onpemy perunpoute 6pojese cnegehim 6pojernma:

2 5
a) —; B) ——; B] —1,125;
}5 ) 3 )
4 -2
0; A) 3—; -
) ) Z h) 5

PELLEH:E ajg 1

6) —=;

¥

|

1p5 1125 1 je perpumpotan ﬁpﬂjjemm_mm__muu:us_ 8
’ 1000 1125  1125:125 9

[

B) —

r) He mocroju peuetse jep 0 nema cebu penunpouas 6poj;
MBE—E 1A je pelMIIpodaH 6 ”E,I[,HaKl'
2770 J€ penump PoJ) 25 °

1

9
) —==—4—=—4,5,
Ve
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YNAMTW. NOBEXXMW, 3AI{II:YHH~'O‘:

=

G e a d
E>T< d?oﬁpﬂn—} £

A€BEHRE 3AMEHH MHOMKEHREM

: . a
AKxo je Ie/beHHK paliHoHanaH O6poj 5

a Ienunal paiuoHanax 6poj E

; 2 a ¢ ad
Tajia je BUXOB KOMHYHHK jefHaK —: — =_ .~

b'd bc
Hanomena. Ospie Mmopa 6utn b = 0 jep je b umenunan fe/beHMKa, a
MMeHWal He Moxe 6un 0.

Takohe mopa 6uti d = 0 jep je d uMennnan enuona, a
MMeHMIal He Moxe 6urn 0.

W xonauno, mopa 6uTH ¢ = 0 jep nemmau% He Moxke OmTH 0.

NPUMEF 2. - MapauyHaj crnefiehe kommuHuKe:

1 3 1 —14 17 1
a) —:—; ] 2—:——; 8] —L53:—; rl =2—:(-L1,5).
2 4 3 9 5 4 { )

PELLEH:E ,u'D pelieka CTIDHEMO ITPHMEHOM ITPAaBUIA ,IE/bEHLE jE HCTO IITO M MHOXKEHE PE-
OUITPpOYHHM ﬁ'Pﬂ_]EMx; 4/TH IMTPETXOMHO hemo ce NebeHHUEKE M NEMAOIE Ta HATTHIIEMO
Kao palloMEKE.

a) TowTo cy u Aebeuuk u gemuwial] Beh y o6muky pasnomka, 0fiMax MPHCTYTIAMO
payyHamy:
274 23 3

6) YBepuMo ce Jia le/TbeHUK MOXKeMO HATIMCATH Kao PasnoMaK 2% = % , 112 pa4yHajMo:

1-14 7 9 7 & _13_3_ 1
379 3 -14 3 -14* 12 2 2
153
5] YBepuMO ce JIa Jle/beHMK MOXKeMO HAallMCaTH Kao pasnoMak —1,53=———, nma
paYyHajMo:
15307 15317 153 5 18° g 9 1_ 9
s 10075 100 17 100° 1w 201 20
1 9 3
r) Hanuimmo fe/beHHK M flenunall y obnuky pasnomMka —2—=——u —1,5=——,ma
padyHajMo: 4

1 93 92 g 7' 3
_2—;{—1,5)=_;_=_,__'g_ Z _
4 4 2 4 3

=2 _~_y5,
A B2




P Hogcemumo ce: Kajja pauyHaMo [yrauke H3pase ca MHOUITBOM OIepaluja, MPeTHOCT
MMajy M3pa3n y 3arpajamMa, 3aTHM ollepaliije MHOXeHa W Jle/belba CleBa HajlecHo, ma
cabupama 1 offy3MMama C/ieBa HajlecHO.

Pemocnen:
1. obuune { } , I1a yTnacre [ ] Ia BUTHYACTE { }

2. MHOXKEE ,, - M IEThEmE 1

&

1. A
Hamomena. OBJie padyHame HHje TEIIKO, A7 je IIPUMEeP CACTAB/bEH TAKO JIa Ce JIaKO
MOJKe IOTPelINTH ¥ peflociiefy onepanija. 3aTo heMo ce cTporo Ap:xaTi IpaBHA.

NPAMEP 3. MapauyHaj BpefHOCT M3pa3a e a [l — E) ol 3a a =é )

PEWEHE  KpeHMMO peloM, IPBO M3pa3 y 3arpaju,

1 5 1 5 | 1 5 1 1] Ha MHOXEHRE H Je/heihe, CIeBa
g :[___)__ ____‘“[__]_5 HaJ[eCHO.
—_ npeo- nacHga:  BopgM padyHa jga mcnpep 6poja a
3aMpaBo CTOjH MHOXeme. Jlakne,
1 51 ( 1) (O | ( 1) 1 TpEBO Mje MHOXeEHe, 11 fiefbeme Koje
______ 5 . 3 je MHOXEHe peliunpoYHuM Opojem.

3aMeHM BPeIHOCT a = %, Ta pa4yHaj.

Beh cMo ce HeKONMMED IIYTa YBEPHITH [Ia C& NETHEHE MOXKE IIPENCTABHTH Ka0 PA3IOMAK, JaKie:

a:b="2 (b=0).
b

IlTa Mucnni, 1a 1M OHJA e/belhe Pa3/oMaKa MOXKEMO IPeJCTABMTH Kao HOBM Pa3ioMaK?
Bepoeatno Hacnyhyjew ogrosop. [IA. Huje Temko. IIpatumo Beh npoeepen penent:

Wi

YIAMTH, MOBEXW, 3A|{J1:WM—‘O':
Lo

KonuuuuK iBa pannoHanHa Opoja ce yBek 3
MOJKe IIPENCTABMTH Kao paz/ioMak y KoMe memennk oAl

Ae/beHMK MocTaje Opojuall, a jenunail .I, a — Opojumnary
IOCTaje MMeHHIALL. a . L i

OBaxko 1obMjeH paznoMak ce Ha3MBa b d £ «— MMeHWIal
JBOjHH paz/loMakK. ¥ TBOJHOM pPaz/ioMKy d

MMaMO TPH pasnomadke 1pre. Cpejba ce (Hamomena: b= 0;d #0;¢c#0.)

Ha3MBa ITABHA pa3noMayka L[pTa, i yBeK je Tpeba yuMHMTH AY>KOM MK leG/boM off
ocTalle JIBe CliopefiHe pa3noMayke IpTe.
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ITowrro Beh 3HaMo KaxKo f1a emuMo panuoHanHe Gpojese, a cajia 3HaMO M KaKO JIa KOMMIHUK
paumoHanuux GpojeBa HANMMIIEMO KA0 pa3nioMak, fiobujamo cmefiehy jeuakocT Kojy MoXeMmo
HAMMCATH Ha JiBa HauuHa (y3 yomoee b= 0; d = 0mc=0).

=— HITH = —

4
C

TI&

8
b

ale | ==

V13 oBora crei IPOCTO MpaBIo cBolerma JBOjHOr pa3noMKa Ha 06iyan pasoMax:
]

YMAMTH, OBEXMW, 3AK/bYY HO

JIBOjHM pa2MoMaK CBOJMMO TaKO LITO =
JObY Pa3oMaK 3apoTHPaMO OKO TTIaBHe ” o ﬂ
pas/noMayke 1pTe ¥ mpebanuMo rope. 5 b-c
N/ 3apoTupaj
[Tomaske fa 3aMHCTHMO IOH:HM Pa3/IoMak >}< npeBauu rope
H MOMHOMH

Ha CBOjMM MPCTHMa, TIa POTHPaMo Liefy aKy.

A MOXeMmo 0BO MpPaBHUIO M HA IPYTH HAa9WH MCKa3aTH.
LY

YMNAMTW, NOBEXXW, 3AKJbYY u@-

JlBojH# pa3noMak CBOIMMO TaKO IITO cHomammn .
OPOM3BOJ COO/bAIILMX eIeMEHATa MocTaje enemenru @) /-—-'-"\

Opojunail, a MPoM3BOJ, YHYTPalIhHX ® L
efieMeHaTa IocTaje MMeHHIall. g YHYTpaIlmn b-c

d eleMeHTH

NPUMEF 4. Cemu cnefiehe mBojHe pasnoMke Ha 0OMYHe pasoOMKe:

9 42
2 3‘ _2:4
) 05 SR
1 6 33

PEWEHE  a) M Opojunan 1 mMeHnnan cy Beh y o6/mmMKy pa3noMka, na muMamo:

9

2 9.4 36
—_— - = —— = —6 .
-3 2.(-3) 6
4
Y cneneha gBa pemema, IpEO NpeTBapaMo M MMeHWIal i Opojumnal y pasnoMke, a
3ATHM CBOITHMMO ,H,EﬂjH]-![ pa3noMakK Ha obMuan pa3noMak.

42 5 3 _24

6 3__3_1_545_2_ g 24 _ 10 245 2
5 5 5 3.5 33 18 18-10 3
-6 —6 6 5 5
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Bparumo ce camo jou Masno Ha peuMnpoyHe OpojeBe.

NPUMEPS. ' Axo je r =% pauuonanad 6poj paanuuut of 0 3a koju Baxku M b= 0, mpoeepu a

. i 1
1 Ce HEeTOB PELTHITPOYaH 'ﬁpﬂ_] MOXE HAITMCATH K0 TBOJHW pPa3loMaK —.
r

1
1 Lb
PELWEE ]| HavymH: l=%=1—=E M BMJIMMO Jia je To penumnpodaH 6poj 6pojy r=%.
r a a
b
: 1 g 1 rl r
11 Hayun: Habhumo nmpouseog gea 6poja ru —. Jlobujamo r-—=—=—=1. IlomTo
r r r r

je mpomn2Bof jenHak 1, To 3nayM fa cy ABa Opoja r 1 — pelMIIPOYHY jellaH IPYTOM.
r

M3 oBor IpHUMEPa HABOTHMO OIINTH 2aK/byYaK.

YIAMTU, TOBEXM, 3AKJ'b?"-IH;@E-
—

e

A) PauuonanHom 6pojy r # 0 je peuuiipodas 6poj 3
r

b) ememe panmoHanHum Hpojem r = 0 je MCTO IITO ¥ MHOXKEHe

penunpouHuM Opojem l
r

W 2a kpaj oe nexumje, younmMo Heke ciugHocTH Mehy onepanujama. Jom off pane ocHoBHe
IIKOJIe CMO YOUM/IM fia Cy cabupame M offy3MMame CynpoTHe onepanuje. CIHIHY ocobMHY
MMajy MHOXeme | Jlelberbe, 3a Koje KaykeMo Jja Cy peliUNpoyHe ollepalje. Yopaso 2300r oBuX
ocoOMHa ce Ofy3MMame MOXKe MPeCTAaBUTH cabupameM, a le/bebe MHOXKemeM. Jlakie, MMaMo
[iBa jelfHOCTABHA IIPABMIIA.

OnyanMame je CYNpoTHO caﬁnpam}r. lebeme je pennnpoYyHo MHOXKEHY.
P_q:P—F(_Q) P‘I:Pl
q
£_£:£+[_£J a.c_ad
b d b d B d b
(Hamomena: b=20;d=0.) (Hamomena: g=0;b=0;d=0;¢=0.)
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54. WapauyHaj: a) (-18) : 3; 6) 28 : (-4); 8] (-36) : (-12); r) (-45) : 3; o) 100 : (-20).
55. Onpeny BpeqHOCT M3paza X : ¥, aKO je:
alx=-56,y=14;6)x=63,y=-7;8)x=-8l,y=-9r)x=-32,y=-4.

56. Jlar je ckym panmoHanHux Gpojesa A ::{ %, —g, 2, -13, %, —1—31 } Onpenu ckyn B, ako

Cy efleMeHTH CKyTia B perjunpodte BpefgHocTi 6pojeBa ckyma A.

57. Kopucrehu npaBuno Jia je iebemme jeqHor paioHantor Opoja gpyrum MCTO IITO M
MHOXeHe [IPBOT PellMNPOYHOM BpefHouny ApyTor, H3padyHaj:

4 5 5
a) 3:(-16):6) ~:(~45)35) 24: [__], 9 (=35) [_E]
3 27 6] 18 8 16
58. Onpeau BpefHOCT KOMMYHMKA: 3 E (—ij, 6) [_E] o 8) 5 {_EJ

3 11 3 4 5 39
: cageil Mg goul b L gl i
59. Mapauyuaj: a) A ( 16)’6] - [ ISJ’E] 7 [ 49)

60. Ogpenu BpeHOCT KOMMYHKKA: a) 3,5 : (-7); 6) (-4,2) : 6; 8] (-5,6) - (-8).

12
17"

62. VapauyHaj x: yako je:a) x=-4uy=0,32;6) x= % uy=-488)x= —% uy=-046.

61. Oppenu komaHMK (-24) : x, aKo je x jenHako: a) 8; 6) -9; &) —%; rl—

63. Ogpenu 6poj k, axo je:
a) % 6poja k jenHako —-14; 6) g bpoja k jeqnaxo -45; &) % 6poja k jegnaxo -27.

4 3 _2

3 5
64. Oppenu BpenHoCT cnefehux IBOjHMX pa3noMaka: a) T; E:]T; B) 7

9 6 20

65. MapauyHaj BpegnocT uapaza {[(-16) : (-8)] : (-4)}: (-2).
66. O6umM kBapipara je: a) 16 cm; 6) 7,2 cm; 8] 7 cm. Konuka je moepmmHa kBajipara?

67. ObuM npaBoyraoHMKa je 13 cm, a jeHa meroBa CTpaHMIA MMa AYXUHY 2 cm. Mapagy-
Haj IOBPIIMHY NPaBOYTa0HHKA.

68. Konmuka je npoceuyna 6pauna 6M1MKINCTe Koju je 2a 3 9aca npemao 55 km?

69. Ako je pozad ayTomobmna 2a 2 yaca npemao 175 km, komuko he npehu 3a:
a) 3 gaca; 6) 2,5 yacoea; &) 200 MunyTa?

70. Pacrojame o Beorpapa no Huma je 240 km. Bozag ayromMo6urna je monoeuHy nyTa
BO310 npoceqHoM OpanHom off 60 km/h, a gpyry nonoeuny npoceunom 6pannom of 80

km/h. 3a koje Bpeme je cTurao y Hum?
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Op npacTapux BpeMeHa, YOBEYAHCTBO Ce CyouaBano ca Gpojes-
HMM 3aroHeTKama. Komuko he npohu gana go cnepehe kume? Ko-
MTHKO jeHa xuna Tpeba ga byme xpaha of cycegHe, Ha KHUaHOM
MHCTPYMeHTY, fia 61 3ByKk 610 Bumm 3a nonyTon? Konuko Ham
je Kamera noTpebHO ja HAIPaBMMO CTeNeHNKe y3 Gper BUCHHE
30 m, a baze 40 m?

Jepan of HAjNO3HATHjMX AHTHYKHX OffroHeTaua 6pojeBHMX 3aroHeTKH 6O je cTaporpukm
maremariuap [Iutaropa. Bpoj kamerns:a notpefaH fja ce HanpaBu creneHumTe ofpehene
BHCHHE M Oa3e noBe3aH je ca no3HatoM [IutaropuzoM Teopemom (kojy hemo yuumi y 7.
paspeny). IIutaropa je, Takobe, ofroneTHyo 3a Konuko Tpeba CKpaTHTH HITy fa 61 ce Ha
AWYAHOM HHTPYMEHTY 3BYK MOBHCHO 33 NOMYTOH.

[TuTaropa je AMBeo y 6. BEKY OpPe H. €., a jeaan feo aienbennka [IMTaropuamux Mucu cy
cebe HAZMBAH ,MaTEMATHKOW , Tj. ,MaTEMAaTHUKH (no3odu’, MITO MOXKEMO CMaTPaTH 3a
ucropujcko pahame npodecunje mafliemaiivuap. MaTeMaTHuap Cy ¢ BpeMEHOM OfiTOHe-
TalK CBE BHIIIE 3aroHeTKW. Bpoj OfroOHETHYTHX 3arOHETKHM j€ MIOCTajao BEMMEM, a HHje ce
HA3MPana OIITa METO/A 33 PelllaBaFkLE 3aTOHETKY, Tj. pellaBake jeaHaunHa. Tex y 3. Bexy H. e. (fakne, ocam
BekoBa HakoH [TuTarope), rpuku Matematnuap /InodaHT je Hanmcao cBoje yyBeHo Aeno ApuiliMeiiuka u
M3HEO MHOIITBO METOJIA 33 PENIABAKLE jeIHAUMHA (IPYTHM peunMa, 3a PEIaBake HYMEPHUKHX 3aTOHETKH)
uMja pemleta Cy Len WiH panuonanHu opojesn. M gan-nanac obnact MaTeMaTHke Koja ce 6aBH OCHOBHMM
GipojeeHMM onepaiujaMa (Ha TpuMep, cabupamke, WIH MHOXEHE) Ha3WBa Ce apMTMETHKA, a hanm ganac

apuTmeTHKY yue Beh o 1. paspesja ocHoBHE mKone.

Maxo Cy aHTHYKH IPYKM MaTeMaTH4apH jako 106po Baajjani reoMeTPHjoM, apHTMETHKOM M Pas/IoMIINMa,
OHM MIMAK HUCY 3HamH 3a Opoj 0, koju Cy 3anpaBo M3yMenH MHIMjCKH MAaTEMAaTHUapH TeK Y 7. BEKY HOBe
epe. MEgmjckn n3ym 6poja 0 je gomao ao Apabuje ornpunmke y 8. Bexy H. ., a o Espone Tex y 11. Beky.
Apabfwuja jey 8. u 9. Bexy HOBe epe Omna cTenMIITe HAjOO/LIX MaTEMaTHYIAPa cpefLer Beka. Tako je y 9. Bexy,
y Apabuju, y rpagy Bargany, pagmo u uyBeHH nepcujckn Matemarnuap An Xopeamn. ¥ jelHOM off CBOJHX
pena Kwuila o cabuparwy u ogysumarsy y3 fiomoh ungujcxux yugapa, An Xopeam je onucao Kako edMkacHo
paguTH apuTMeTHEY noMohy undapa og 0 go 9. Maxo naym unudapa og 0 go 9 Huje 61o apanckm naym (seh
HHAMjcKn), 3 HH cam ayTop An Xopeamu Huje 6uo Apamus (Beh [Nepcujan), EBporrsann cy umdipe og 0 go
9 Ha3aBanM ,apanckum udgpama” jep je An Xopeamu CBOjY KEsHTY HAITHCAO Ha aPANcKOM je3uKy.

HMnak, An XopeaMujeBo HajIo3HaTHje Jeno HUje apHTMETHEA apanckuM mudpama, Beh MeTofja pemasara Ma-
TEMATHYKMX 3arOHETKN Y uyBeHoj Kivusu o pauynawy y3 tiomoh ceoherwa u ogysumarea xoja he cee fio nepuopia
peHecasce y EBpony 61TH IMaBHN MaTEMATHIKH YIIOEHMK 32 PelllaBatke jefHaunHa. Y 0BOj Keeian, An Xopeamu
j€ oImMcao pelaBarke jefHaYMHA MeTofoM OanaHCHpaa, Kojy ¥ 0BOM YIOeHHKY, ¥ Normasky 3.8, HasMBaMo
metiogom knayxanuye. M3 nacnosa An XopeammjeBe Kisire, peu cBoberse, Koja ce Ha apanckoM W3roeapa
»AT-[Iebp” Win ,an-re6p’, je sanpaso npeteua peun ariefipa. Tako ce ofinacT MaTeMaTHKe Koja ce GaBu onepa-
IIMjaMa Ca HEMO3HATHM BEMHYMHAMA (4 Hemo3HaTe BeMMUMHE 00eNeKaBaMo CIOBMMA) JaHAC Ha3uBea anrebpa.

[ —

3aHWMatba Maliemailiuyap
T— o = =

?—500 -1 1 mnT EDEIT amT 12mT

Muraropa DNwodanr Mzym  An Xopesmn LWNPOKE NPMMEHE apancrmx

[ maTemaTiKon”) (Apwtmerika) Gpojal (an-rebp) undapa y Esponn

Peu ,anropuramM’ y MOfIEPHOj MaTeMaTHI[M ¥ HHGOPMaTHIH Hazneamo o An Xopeamujy. Hauwme, kapia cy
Esponmsann npepogimn An XopesMHjeBy Meiliogy pelllaBaisa jefHauMHa, ayTopoBo HMe An Xopesmu jey
npesofy Guno naropapato ,An lopurvn”. M Tako je faHac peu aniopuifiam MOCTana CHHOHHM 33 Mefiogy
pauyHama (WK pelaBama npobnema) Koja ce MOXKe OTTHCATH HM30M CTPOTHX MHCTPYKIIH]a, 0BO/EHO MpoC-
THX JIa C& MOTY IIPEHETH MalllHHAMA Ha M3BpIIaBamke. bpojHe eneKTpoHCKE HaNpaBe, KAo IITO CY padyHapH,
Tened)OHH M MMKPOYHIIOBH, 3aIIPABO CAMO M3BPIIABAjy MHCTPYKIMje HEKMX anropuTama. Ilomro je u An
C‘::;\. Xopeamujera MeTOf]a K/IAILKATHIIE 3aIPAB0 aNITOPUTAM PelllaBaka jefHauMHa, He Tpeba ja Bac yyn mWTO
JlaHAC payyHapH MOTY 3aMCTa PENIaBaTH jeHAYMHE.

S
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IuTaropa je 61o NpBy MpaBy MareMaTUYapP M AHTHYKK IPUkH dunosod.

PobeH je Ha rpukom ocTpBy Camoc oko 570. roguse npe H. €. Ca 18 roguna je y
rpagy Munety, ynosnao Taneca, npsor nosHator rpukor ¢mnosoda. MHorn cma-
Tpajy ja je TO NO3HAHCTEO YTHIAN0 Ha [IMTaropMHo saHMMalke 33 MATEMATHEY M
actpoHomujy. [To Tanecosom caBety, [Tnraropa kpehe Ha myToBama M CTHXe 1
Ao ErunTa, rjje cy ra nofy4asan MHOTH yraegau npodecopu i dunosodm. Oxo
530. roguHe npe H. €. Npecenno ce y rpag Kporon y jysxnoj Mranuju. Kacuuje je y
Kpotony ocHoBao ¢mno3o)cky M pe/MruosHy KOy, 0CHOBAO M BOJIMO IPYIITEO,
MO3HATO Kao MUTAropejiiy. "1nanoBn oBOr APYINTEA CY AHMBEIH 3ajeiHo, a [IuTaropa ux je nogy4yasao.
[uTaropa je BepoBao fa cBu OpojeBn uMajy ofpehere ocobiHe — HeKM Cy caBpIIEHH, HEKH HHCY, HEKH
CY MYIIKOT, HEKM JEHCKOT POJia, HEKM CY 7ienu, Heku pyxun utjl. [Ipoyuasajyhn ocobune 6pojesa,
Aomao je Ao nofene 6pojesa Ha NapHe M HeNMapHe, Koja ce 3a/jpiKana JIo aHac.

L 7Y
4

L uodant uz Anexcangpuje i [lyranue! [JuodanT je oBje nokonax.

-

.| 6wo je rpuku MaTemaTHyap u3 Anrefipa Ti Moxe pehn KOMHEM XKHBOT MY je fart:
- 3.BexaH. e. AyTop je 3HauajHOr

| pena Apumsemuxa: 13 Kisura
| anrebapckux mnpobnema, p
| jemmaumHa M cmcTema | PoR®

jeanaunna. Jlanac je cauysano | CEIMMHY XKMBOTa NPOBEO je ¥ Opaxy Ges fetera,
10 kmura. [uodantosn | [ler rognna kacHmje fo6Ho je cuua,

PajoBu Cy yTHIAnK Ha MHAWJCKY, APANCKY M | yojy je xuseo gBocTpyko Kpahe off cBor orja.
3anajHOeBpONCKy MareMaTuky. ITo memy cy
Ha3BaHM MHOTH TOjMOBM MOJIEPHE MaTEMaTHKe,
a 0 lEeMY HOCH Ha3MB M jefaH kpaTep Ha Mecey.

MecTHHY XHBOTA TPajano je ofpacTame JeTeTa,

JlBaHaecTHHA je NpOTEKNA JJOK MY HMje H3pacna

Kao crapar je momuBeo jomn YeTHPH TOAMHE Of
CHHOB/BEBE CMPTH.

- [Tpo6inem ce MOXe OIHCATH jeHATHHOM:
NnodanTos enuTad je mKoncKn anrebapckn npo- PO J

X X X X
: X=——p— b — 54—+ 4,
e 6 12 7 2

A pememe je x = 84,

Myxamen n6n Myca an Xopeamu 61o je Hajpehn MaTemaTiuap anatHor oba McmaMa.
O meroBoM JXKHBOTY HEMa MHOTO TofiaTaka. 3Ha ce fia je poben y apyroj nonoBnHR
8. Beka, a ympo cpemuHoM 9. Beka. AyTop je Kwuie o pauynarwy y3 iomoh ceohersa u
ogy3umarba, koja hie cee go peHecance 6MTH IMaBHM MaTEMaTHYKM yybeHuk. 36or
Hera anredpy M aIropHTaM 30BeMo anre6poM H anTopuTMoM, a cucteM off 10 yndapa,
nopeknoM u3 Muauje, 30BeMo ,,apanckuM nudpama’.

Maxo ce leroBo MMe Beayje 33 HACTAHAK M IIMPEH:E aparCKor HAYMHA M1camba Opoje-
Ba, An Xopeamu je Kivuly o pauynarwy y3 fiomoh caoherwa u ogysumarsa Harmcao Gea
HjepHe Gpojke. CBaKM MaTeMaTHYKH MpolneM M CBAKy ONEpaLMjy je MpeIcTaBHO OMMCHO, KopucTehn

PEYH Kao IITO CY ,.BPENHOCT , ,jefIHAKO ...




3.7. U3pa3u ca paumoHanHuM 6pojeBuMa

Hus MaTeMaTHYKHX ONepaliija Kao mWTo cy cabupame, offy3uMame, MHOXKeHme W Jielbethe
uaj, 6pojeBumMa HazuBaMo u3pa3s. IIpu Tome, 6pojeBn mory 6uTH npencTaBbenu nudpama,

padnoMiMa, NEMMATHUM 3aITMCOM W/IH CTOBMMA KAa0 HEMO3HATE BEMMYHHE. HPHMEPH
MaTeMaTHYKMX M3apa3a Cy:

a) 3+—; 6) 2+(3—?}:i; B) (—2+%]x-%+2x; r) x(3—1)+§:

=|e| i

YMAMTH, MOBEXMW, anmwu—‘Q'-
HEPH‘IYI-IEI.TH BPE]IHGCT MaAaTEMATHYKOT HBP&EH IHAYH:

M2padyHaTH CBe Bpe[JHOCTH OTlepaluja y uapazy;

ocnoboIUTH ce CBMX 3arpajia;

CBeCTH CBe ]];H'DjHE paanum{e Ha D‘ﬁ]-'[‘-IHE PHEHDMKG;

CKPHTHTH CBe PEBHGMKE TakKDo 0a Ce BHUIIIE HE I\'!l\EII'jnr CKPﬁhHEETH.

MPUMEP 1.« MapauyHaj BpegHocTH criefiehux u3paza akojex=3,ay=4.

3
7 1 1% 2 2 2
a)3+—s 6)2+(3-7):—; *B}(—2+—]xv—+2x; *r]lx——]]+—:—.
39 4 3) 5 5 5y
14
3
PELEHE a]3+l:3+ﬂz3+—=33
9 7-9 3
14
1 1 4 —4.4
6) 2+(3-7):==2+(—4):—=2+(-4)==2+——=2-16=-14
(3-7)ig=2+(-4)ig =24(-4) 2 =242
a][—2+—]x-—+2x=——x 2iax=2%2 =——x+2x=(——+2)x=fx=4
3.5 3
r) x E—1 +E:£=x- 3 +E-£=—§x+1y=—l.
5 5 y 5) 52 5 5

OBo je ynpomheH uapas, anu ra MoJkeMo YIIPOCTHTH M Ha ApyTH HaunH. Hacra-
BHMO I7ie CMO CTalu.

3 1
—gx+gy=—3x:5+y:5={—3x+y):5=
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NPUMEP 2. Braga uma 1 200 gunapa. [letap nma 300 guHapa mathe o Bnage, a Topad uma 300
AuHapa Buule off nonoeuHe 36upa Bnaguuor u IleTpoBor HoBra. Kommko HOBLA

umajy Bnapa, [lerap u [opau 2ajequo?
PELLEHE Bnapa: 1200 guHapa
ITerap: (1200 — 300) punapa
1
Topan: 300 + E[uml + (1200 - 300) ]
, , 1
3ajemuo Mmajy 1200 +(1200—300)+300 + E[12[:«[:- +(1200-300) | =

=1200+900 + 300 + %[uuuwnn]:

= 2400 + %v?.l[][] =3450 gunapa.

*NMPUMEP 3. Y Tpoyrmy, IpBa CTpaHMIIa MMa YXMHY x (Y MeTpu-

1
ma). Jlpyra cTpaHma je 3a 3 METPN YA Ojf pme, 8

Tpeha je gyrauka KommMko M ; a0upa [yKuHa IpBe 1
x+—
3
Be.
a) Hammu uapas 2a 06MM oBor TpPOyITa.
6) Mapauynaj BpegnocT gobujeHor
M3pa3a ako je x=1.
x
PEWEMKE  1.cTpaHuua: x; 2. cTpaHMua: x +% ; 3. cTrpannua: P X+ x+ 3 j| .
1} 5 1
a) ObumM: x+| x+— |+—| x+| x+—||.
3) 7 3
1} 5 1 1} 5 1
Blx+|x+—[+=|x+|x+— | |=1+| 1+= |+ | 1+]| 1+ 3amenn x = 1.
i) 7 3 i) 7 3
= 1+11+E{1+11} Ocnobomm ce
37 3 06MuHMX 2arpajia.
_ 1+11+£_21 Ocnobomu ce
7 3 YITIACTHX 3arpafia.
_ E+ 4 +E Ceeflu pa3anoMke
3 3 3 Ha MMeHumai 3.

=4 Mapagynaj 36mp.
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5 4) 13

AT
2 3) 20

71. Mapagynaj BpeqHOCT M3pasa: (3— == 2.

3 1Y 79
72. Ogpenu B oCT Mapaza: | 1= +2
Apet BpeHoCT H3p [? 3) e
73. Komuko je (16: 4) : 22

74. VizpauyHaj BpeqHOCT M3pasa: i Tl E
37)10 |9

75. [lokaszaTy fia pasnoMiuu % " ; MMajy jeflHaKe pa3muKy | IPOH3IBO].
76. Noxasaru fa cy 36up u nmpouseog 6pojesa % M -2 jeHAKMH.
77. 36up bpojepa 2al yeehaj 2a:
3 2
a) BMXOBY pas/muKy; 0) BMXOB IPOM3BOMl;  B) BMXOB KOMWYHMK.

78. Paamuky OpojeBa 2% i 1% TOMHOMH ca:
a) ’BUXOBHMM 36MpoM; 0] EMXOBMM IPOM3BOZIOM; B) BBUXOBHM KOTMYHHKOM.

79. IlpuMeHOM 2aKOHA KOMYTaTHBHOCTH M aCOLIMjaTHBHOCTH M3padyHaj BpeHOCT M3pa3a:

) [1,1]_5; 6) 5.[13.11]; ) (_5]{_123) 16
5 13) 4 1My 5 7 6 4) 17’

13 73

80. IlpuMeHOM 3aKOHa IUCTPHOYTHBHOCTH M3padyyHaj BpeHOCT M3pasa: =3 E 25
£1. Ha najpauoHaTHMj| HauMH M2PavyHaj BpeHOCT M3pa3a: [16— + 5% 3 ] ( ] .

82. Axko je x =3 M y = 5, M3pa4yyHaj BpPeHOCT M3pasa: a) ::r:+l ; 6) E—E B) 3+— —

y x y xy

= -2
83. Ako je x - y = -0,25 uapadyHaj BpeffHOCT M23paza: a) 6-x-y; 6) TXy B) 5; r) 2x- 8y.

84.Hexajea=2,b= % He= % IIpuMmeHOM 3aKOHA JUCTPUOYTHBHOCTH M3padyHaj
BpenHOCT u3pasa: a) ab + ac; 6) ab - ac.

85. Paamuky Gpojera 2 u 7 MofieNnMTH BMXOBHM ITPOU3BOJIOM.

86. 36up bpojera —5 ¥ 2 IOMHOXHTH BHXOBMM KOMHYHHKOM.

*87. Ilpeu Opoj je npa myTa ehu of apyror u ABa myTa Mamu off Tpeher. O kojum 6pojern-
Ma je ped, aKo je BUXOB 30Mp —63?

88. Komuko nyTa je 26up 6pojepa % u 1,25 ehm opf BuxoBe paznuke?

89. Koju paunonanas 6poj je jeiHak cBoM penunpodsoM 6pojy?
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3.8. JegHauuHe ca jefHOM Herno3HaToM

Kapa njeMo y npogaBuuiy o6M4YHO MOHeceMO CIIMCAK cBera mro Tpeba kynutH. Mnak,
4ecTo ce MpeJ CaMOM ITPOJIABHMUIIOM CETHMO Jia HUCMO ynucany Hip. 6ok 3a mmkoBHo. Taja je
HeOIXO/IHO JIa M3paYyHaMOo KOMMKO HaM HOBIIA OCTaje Kajla KYIIMMO CBe Ca CIIMCKA. Je T HaM
TO IOBOTBHO 2a 6710k? ¥V Hanaxemy ofroopa he nam nomohm jegnaumnne.

Ca jennaumnnama cMo ce Beh cycperanmu y mnaljum pazpenima. JegHaumHe ca jelHOM HEMOZHATOM
CY jeflHAKOCTH Y KOjMMa je jenHa BenM4YMHA Henmo2HaTa. Henozuary Moxemo obenexuTtu 6umo

KOjUM TATHHMYHKUM CTIOBOM, HIIP. W, 4, ¥, @, h, p UTJ., a7K Kao To cMo Beh HaBMK/IN, Hajuenihe
Heno3HaTy ofenexaBaMo NATHHWYHUM CTOBOM x. TaKo MOXeMO HaBeCTH OCHOBHe IIpMMepe
jemHauMHA ¥ KOjMMa Hello3HaTa x MMa jenHy off cnefehux ynora:

x je cabupak, HIIP.

X je yMameHHK, HIIP.

X je yMammIall, HIIP.
X je YMHMIIALL, HIIP.
X je Ie/beHuK, HIIP.
X je gemwnait, HIIp.

I+x=5;
1
x—1=—;
3
3 4
——Xx=—=}
5 7
—ix=ﬁ,
7
x:i——E;
5
1,3:x=21.
6

Pememe jeHaumHe je Gpoj Koju, Kajl ce 3aMeHM Y jefHAYMHY YMeCTO HellO3HATe x, faje
jenHakocT. [lakie, pellere je oHa BpelHOCT Opoja x Koja /IeBy CTPaHy jefHauiHe YWHH jefHAKY

JIECHO).

>> Iogceimumo ce: Pemapatbe jemHaunHa. Kajla peniethe jeHaYMHe IOCTOjH, OHJIA TO pelllethe
y2uma jefau of cienehux obmixa:

AKo je Hero3Hara x cabupak, x+a=b
AKO je HellO3HATa X yMameHHMK, x—a=>b

AKO je Helo23HaTa x yMamunal, a—x=»b

AKO je Hemo3HaTa x YHHMWMIALL, ax="hb
AKO je Helo3HaTa X Jle/beHHE, x:a=bhb
AKO je Hemlo3HaTa x Jle/Tiiall, a:x=>b

pelliere je x=b—a.
peliere je x=b+a.
peliere je x=a—b.
pelleme je x="b:a, a=0.
peutere je x=b-a=ba, a=0.

pelleme je x=a:b, b=0.
S

Y nopceTHMKY CMO HaBelH YC/IOB ,Kafia pellleme jeHaYMHe nocToju’. To je 3aTo mITO Heke
jenHagMHe MPOCTO HeMajy pellea. Y ciefieheM npuMepy HaBeMMO HeKe jeflHa4YMHe KOje HeMajy

pellembe.
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NPUMEF 1. - Yeepu ce ia 3afiaiy a), 0) u B) HeMajy peliema.
a) PemnTy jegHaumMHy 5—x =9, oy yc1oBoM Jia je x npupopaH 6poj.

Pememe: [TomTo npupogan 6poj Mopa 6MTH NO3MTHBAH, jacHO je [ He TOCTOjK
no3uTHBaH Opoj x Koju Kaf ce ogyame off 5 aje peaynTar Behu of 5. 3aTo KaxkeMo
Jia OBa jelHAYMHA HeMa pelllelse ¥ CKYIy npupoiuux 6pojesa N.
6) Pemnty jegHaumny 0-x =7,
Pememe: Ceaku Opoj nomuoxxen 6pojem 0 naje mpouzeop 0. Crora He nocToju 6poj
X Koju noMHoXkeH Opojem 0 maje 7. 3a oBy jeHaYMHY KKeMO Jla HeMa pellleme.
8) PemnTH jemHaumuy 5:x =2, ofi yC/IOBOM fia je x 11eo 6poj.

Pememse: [TomTo je 5 nenmapau 6poj, jacuo je ga ue mocToju 1eo 6poj x Koju ce
cajpxu y HemapHoM Opojy 5 mapan 6poj myTa, fakne 2 nyTa. 3aTo KaXeMo Jia
OBa jelHaYMHA HeMa pelllebe ¥ CKymy uenux Opojesa Z.

Y oBoj nexuuju nozabaeuhemo ce jernaunHama 4Mja pelliersa Cy pauuonanau 6pojeeu, fawie,
jenHayMHaMa Koje MMajy pemiera y ckyny Q. Cnosuahemo fa, 3a pasnuky off pelliesa y CKyIy
NPMPOIHUX M Hemux Opojepa, pelietbe je ckopo yBek Moryhe Hahu y ckyny paimonamuux 6pojeea,
a/mM fla MMa M u3y3etaka. KpeHnMo penomM off je[HOCTABHMjHX Ka C/IOXKEHMjHUM jefHAYMHaMa.

JefHauyMHe ca Heno3HaTuM CESHPKDM,
YyMakbeHHUHOM MK YMakbHoLueMm

IIpBO pasMOTPHMO jefjHauMHe ¥ KOjMMa je Hello3HaTa cabupak, yMameHHMK WIH YMambHIaLl.
TakBe jegHauMHe YBeK MMajy pelllelhe ¥ CKYNy paiuoHanuux Opojeea Q, Tako fia He MOpaMo
OpMHYTH ia TM pelllelbe MOCTOjM, Beh MoXKeMO OffMax MPHMOHYTH ONMNCY pellieiba, a TPaBMia

sanpaBo Beh 3HaMo. v
YMAMTW, MOBEXW, 3AK/bYUU—
A) Axo je Hemo3HaTa x cabupak, jemHaumHa je x+a=>b, apememejex=b-a. ¥
B) Ako je Hemo3HaTa X yMameHMK, jeqHauMHaje x—a=>b, apememejex=>b+a.
B) Axo je Hemo3HaTa x yMamM/IALl, jeqHauMHaje a—x=Db, apememejex=a-b.

MPUMEP 2.« Pemn crefiehe jemnaunne: a]li+x=_l; 6) —11—x=2,6; B) x—_—3=E.
2 2 2 5 15

PEWEKE  a) Henozuara je cabupak, a npuMemyjeMo NpaBuio A):
1 3 -1-3 -4

22 2 2
6) HemozHara je ymMaru/all, 1a IpUMeRyjeMo npaento B):

x=—1%—2,6=—1,5—2,6=—4,1;

¥

8] Heroznara je ymameHHK, I1a IpMMeyjeMo npaeumio B):
14 -3 14-33 5 1

x=—+ =—==,
15 5 15 15 3
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OBako MOXeMO pelllMTH CBAKY jefHAUMHY Y K0joj ce cabupa MM ofyauMa HenoaHaTa. MelyTum,
MIIAK je HearofiHO MaMTUTH cTanHo npaeuna A), B) u B). [Toctoju sanpaBo u ommuta MeTofa 3a
pellaBame jefHaYNHa, KOja He 3axXTeBa HMKaKBo namheme. Ty MeToy 30BeMo MeTofia Tepa3suja,
WIH MeTOJa KIalKaauile.

3aMMC/IMMO JIa HeKa je[JHaKOCT M/IM je[IHaYNHA NPeJICTaB/ba KIAlKa/IuIlY Y PABHOTEXM, a /ia
je 3HaK =" cpelMHa YpaBHOTeXeHe KIAllKanulle. YPaBHOTeXeHa KIAKAIMLa MMa CBOjy /IeBy
M IeCHY CTpaHy Ha ucToj BucHHK. Ha npuMep, pelcTaBMMo jefHaKkocT 2-5+11=66:3—1 Ha
KJ/Ial[Ka/IHITH.

2.5+11 = 66:3-1 TomITo je KIaNKamuia y PABHOTEXH, aKO M 1eB0j

(nmmaeoj) crpanM M flecHoj (1jpeBeHOj) CTPaHM OfAMO
jo uctu 6poj, Ha mpuMep 5, Knalkama he ocratu y
.+.

paBHoTexu. To obenexaBamo uzpazoM [ + 5 Koju
2.541145 = 66:3—145 4UTaMo ,,cabepu Opoj 5 Ha 7IeBOj M JIeCHOj CTPaHK .
MozkeMo Maro YIIPOCTHTH M3pase Ha JIEBOj M JIECHO]

CTpaHM, a KIAI[Ka/THIIA | [Iajbe OCTaje Y paBHOTEAKM.

yIpoCcTH ]
TowTo je KMALKANMMIA ¥ PABHOTEXH, aKO Off /leBe

10+16 = 21+5 (rmaee) crpase M off ecHe (L[pBeHe) CTpaHe Ofy2MeMo

uctu 6poj, na mpumep 20, knaukamia he ocratu y
paenoTexu. To obenexxaBamo uapazom / — 20 xoju
/=20

qMTaMo ,,0fy2mu 6poj 20 ofi 7ieBe M flecHe CTpaHe'”

10+16-20 = 21+5-20 MosKeMO MPOM3BO/LHO MHOTO TYTa IO[IABATH M/TH
T OJly3MMaTH je[HaKe BpeHOCTH obeMa cTpaHama, u
: T0 heMOo KOPHCTHTH IIPH/IMKOM PelllaBarha jeHauMHa.

Kapa G6yzeMo pelaBany jeffHa4MHe, HapaBHO, HeheMo cTa/mHO LpTaTH KAankamuile, Beh hemo
CBe LIeMaTcKu obenexxaBaTH 3aMMIIUbajyhu fja KnalKammija 3aucTa nocroju. I[lornenajmo Kako
TO M3ITIefla Ha IpMMepHMa.

NPAUMEP 3. Pemn jeqnagnHe u3 [Ipumepa 1 MeTomoM KialiKanmuiie.

3 1 1 -3 14
a) —tx=——; 6] -1-—x=2,6; Blx-——=—.
2 2 2 5 15

PELWEHE  ITpuMeHMMO MeTORY KiIallKa/ulle JofjaBameM MM Ofy3MMaibeM, a/M TaKko fla Ha
jemHoj CTpaHM jefiHaulfHe OCTaHe HEMO3HATa X a Ha IPYToj M3pas ca HyMepHYKHUM

BpPeHOCTHMA.
a3, .1
2 I—E Omyamu 3 off obe cTpaHe jeHa4YMHe
3 3 1 3 2 2
—+x——=———=
2 2 2 2
1 3 YOpOCTH  YIPOCTHMO JIEBY CTPaHy Ha Kojoj ocTaje
X=———= CaMoO Hello3HATA X.
2 2

OBHMMe CMO 3aITPaBO PelINIM jefHaYnHy. CaMo
OCTaje 1a M3payyHaMO Kpajiby HyMEepHUYKY




1
6) —1-—x=26
2

) /+x Cabepu x Ha 71eBOj M JIeCHO] CTPaHu.
—l1——x+x=26+x
2 ;
YOpOCTH  YHpPOCTH M3pa3s Ha I€BOj CTPaHH.

—1-=2,6+x
1 2 ) /—2,6 Opnyamu 2,6 o obe cTpane.

-1—-2,6=2,6+x-2,6
) ynpoctH YIOPOCTH M3Pa3 Ha IECHOj CTPaHH Ha
_11_ 2,6=x KOjoj OCTaje caM0 HeIlo3HaTa X.

Oeume je jefHaunHa penieda. OcTaje caMo J1a H3padYyHaMo Kpajiy
HYMEPHYKY BPEIHOCT:
1
xX= —15—2,6= ~L5-X6—=—4.1,

O6paru naxmwy. Huje 6MTHO 1a 11 HAM HETIO3HATa OCTaje Ha JIeBOj MITH JIeCHOj
CTpaHM ,KIAlKamille” jep TO He MeHha BPeHOCT pellieha.

5] YopaajmMo ce caga Maso Tako mTo hemo ofmax cpeljuBaTy n3paze 1 Tako MpaBUTH
Mame Kopaka.

e 1+22 Ca6 mnjuanﬁec He fia
5 15 5 = 4 5 TpaHe Jj
61 Ha 1eBOj CTPAHM OCTAO CAMO X.
1.3
15 5
1
x=—
3
. 4 1 6
MPUMEP 4. ' Pemn crieiehie jequaunue: a) y+§=—§; 6) —E—q“:—g;
PELLEH:E
4 1 4 6 :
2 yt—=—o - na 6M Ha eBoj CTpaHy
> 3 5 0CTa/ia CaMo HEeMo3HaTa
1 4 2
== —]_—
Y 3 5 15
3 "
6) _E_q=_i [+q+> 71a ¥ Ha [IeCHOj CTPaHM OCTa/Ia
7 5 5 CaMo0 Helmo3HAaTa g
6 3
—_ 4= q
7 5 Ymrena kopaka. Cabepn
. 3
9 OfjellHOM + g M +—.
=4 5
35
9
HenosHara je ocTana Ha JIeCHOj CTPaHM, alIH TO He Metha pellewme, § = =
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NPUMEP 5. [letap je samucmuo 6poj. Ako Taj 3aMuuUbeH 6poj ofyaMeMo off _TS nobujemo 5
Koju je 6poj samucnmo Ilerap?

PEWEHE  Obemexumo cnoBoM z 6poj koju je Ilerap samucnumo. Kap Taj 6poj z ogyamemo ofg

_Tj nobujemo % HITO MOXKEMO M3PasuTH jefHaINHOM: _TB_ z= L 2

2
Penmmmo jenHaumHy:
-3 1 1 .
4 z=— [+z——  paOM Ha JlecHOj CTpaHM OCTa/la CaMO HeIlO3HATA Z;
3 1 R W
L N mobujamo fa je Ietap samucnmo 6poj z =—1 AL
4 2

NPUMEP 6. ' [MBana je nciatuna 3opany 11,5 eBpa, M ocTano joj je 7,35 eBpa HaKOH MCII/IATe.
Komuko je MBpaHa mMarna HOBIIa IIpe MCIUIATe?

PEWEHKE  ObenexuMo CIOBOM X KOMMYMHY HOBIIA KOjy je MBana umarna npe uctinare. Kaga ce
of x ogyame 11,5 octaje 7,35. JegHa4unHa je, fakne: x — 11,5 =7,35.

Pemumo jepHaunuy:

x-11,5=7,35 /+11,5 pa 6M Ha MeBOj CTpaHK OCTAMA CAMO HeTlO3HATA X;
x=115+735
x=18,85 MeaHa je nmpe ucnnate umana 18,85 espa.

3AHA®

90. Pemn jemnaumue: a) x + 56 = 33;6) x — 25 = —46;8) 42 - x = 57.
91. Koju 6poj Tpeba cabparu ca 25 ga 6m ce gobuo 36mp 1172

92. Kapa ce opf Opoja a ogyame 46 nobuje ce 17. Ogpenu 6poj a.
93. Kapa ce o 34 ogyame 6poj b nobuje ce 59. Mapauynaj 6poj b.

94, Jyge je Temneparypa 6muna 6 °C, a ganac je -2 °C. 3a KONIMKO Ce CTelleHH IPOMeHWIa
TeMIeparypa?

95. Onpeny pellema jefHaIMHA:
a) (x - 23) + 15 = -37; 6) 22 - (x - 35) = -41; 8) 17 - (29 - x) = -34.

96. Penmt jemHaumHe:

ajx.fi:l; E)]x-l:—i; B) X - —E =—E_
7 2 3 4 5 6

97. Opgpenu 6poj x Tako Jja HapenHe jefHAKOCTH OYY TauHe:
1 3 3 ‘ 2 ‘ 9 1

al — —x==; 6) ———x=
pauvonaninsposesn & 107 ‘
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JegHa4yuHe ca HenosHaTHUM
yuMHMOLEM MK O elbeHMKOM

Kapa je Hermo3anaTa YMHHU/IAL WIN [Ie/bEHUK, PEllleke jefHaYMHe CKOPO YBEK IOCTOjH Y CKYITY
Q, a/mu MoCToje ¥ M2Yy3elM Kafla penleha HeMa, WM MaK KaJja MMa MHOTO peliewa. [IpaBuna
peniaBama Beh 3naMo u3 Mmahux paspeia ocHoBHe mKone. BUTHO je caMo BOJWMTH pavyyHa o
nayzenuma. [Tpasmna cy:

YIAMTH, TOBEXW, znmwuﬁ}
I') Axo je Hemo3HaTa x YMHWIAL, jefHAYNHA je ax = b. F

Pememe jex =b:a=—, camo ako je a # (.
a
Mayzenu. Ako jea=0u b =0, pememe je 6uno xoju 6poj x € Q.
Axkojea=0ab 0, pelmeme He NOCTOjH.
II) Ako je Hemo3HATA x fle/beHMK, jeHaUMHA jex:a = b.
Pememse je x = ba, camo axo jea = 0.

MayzeTak. Axo je a =, jenHaumnHa uuje foOpo NOCTaB/LEHA jep Ce He CMe IeTTHTH HYTIOM.

- 3
NPUMEPZ. » a) —1x=3; ﬁ]x:t}:_z; g et ife 2
3 5 3 7
1 2
r) 0x=0; 0) x:2=—; ] 0x==.
4 D 7

PEWEHKE  a) HemozHnara je YMHM/AL] TIa IPMMelyjeMo npasuio [):

6) [ememe Hynom! JenHauuHa Huje foOpo nocraekena. He penasaj. Bugn nayserak
npaeuna [I).

3( 3 9
8) Henoauara je je/beHNK, I1a IpMMebyjeMo npaeuio [1): X = —;(—EJ = 35"
r) Hemo3anara je yMHM/MAaL, almu BUM M2y3eTKe nnpaeuna I'). [lakne, penieme je 6uno
Koju 6poj x €Q
. . 1 1
1) Henmosnara je le/beHHK, 11 IPMMemYjeMo npaBumo I1): x = 1-2 = 3

) Hemmo2HaTa je yMHMIAaLL, amy BUYM Hay3eTKe npaBuna I'). Jlakse, HeMa pelleme.
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IIpumemsyjyhu mpaeuna I') u JT), MoxkeMO pelIMTH CBe jefHaYMHe, 2/ 00MYaj y MaTeMaTHIH je
MIIAK /ia M3pajiMo ¥ omuTy MeTofy. BepoBatHo Beh Hacyhyjent, To je oneT MeTofa KIallKa/iile.
M omnet hemo MeTopy mokasatu npumepoM. Xajie fa cTaBMMO jefHakocT 10—4=2-3 Ha
KJIALKAIMITY M KpeHeMO.

ITonrro je knaukamia eeh y paBHOTeXHM, aKO

10=4=2+3 u neBy (nnaey) u jecHy (upeeeHy) cTpany
NOMHOXHMMO MCTUM Opojem, ump. Gpojem

3, knankanuua ocraje y paBHoTexu. To

i3 obenexaBamMo u3apa3zoM /- 3 Koju 4MTaMo

0= ST LIoMuoxu 06e cTpane 6pojem 3™

n MozkeMo MaJio yNPOCTHTH M3pase Ha /IeBoj 1

YHPOCTH necuoj crpaum, a KIalKamui@a U Jake ocTaje

Y PABHOTEXM.
6:3=2-9

n /:(<2) ITonrro je knankanuia Beh y paBHOTeXH, aKO M

nieBy (IU1aBy) u iecHy (LipeBeHy) CTpaHy OTeMO
6:3:(-2)=2-9:(-2) uctum Opojem, Hip. Opojem -2, Knankanuua

ocTaje y paHoTexu. To obenexaBaMo napasoM
I ! /: (-2) xoju uuTamo ,nopenu obe cTpaHe
Gpojem -2,

MoxeMo ITPOH3BO/BHO MHOTO ITYTa MHOXKHTH
WIN JIelTHTH jeHAKNM BpeHOCTHMa obe cTpaHe
i To hemMo KOpMCTHTH IPMIMKOM pelllaBamba
jeHa4YMHA.

BuumMo fa o6e crpase MoJkeMO MOJIe/INTH WIN IOMHOXKHUTH 0170 KojuM Gpojem, am MopaMo
BOJIMTH padyHa Jia He fenumo Gpojem 0, jep To Huje fo3BobeHo. Kop pemapama jegHagMHa
MeTOfIOM KIAlKa/lulle YaK HHje MpenopywhHBO HM MHOXKKTH obe cTpaHe HymoMm. To je 3aro
o je y npasunuma I') u IT) 6poj 0 noee3an ca maysennma, a ca u3yzeliMMa MopaMo yBeK 6MTH
EPIIO OIIPE3HH.

L
*

YNAMTHU, NOBEXW, 3AKJBYYU -

Kaj pemasaii jefHauiHe METOJOM K/IAlIKa/IuIe, HUKAJ HeMoj
MHOXHUTH WIH JlenuTH 00e cTpaHe jenHaumHe Gpojem 0.
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IlITa ja pagmil ako MKaz cebe yXBaTIN Ha [Ty Aia pelliaBall jefHaYMHYy MeTOOM KIallKamuie
TAKO HITO MHOXMHII MK ferni obe cTane 6pojem 07 CraHu, BpaTH ce ¥ TPaXKH ITPEIIKY Y CBOM
pauyHy. Mmm mpoBepH fa M MOCTOjH HEKH H3Y2eTAK ¥ 2a/]aTo] jefHaYMHH, jep 4ecTO ¥ 2ajjaliuMa
MMa Ma/IMX ,,[IofIBafna” Koje MMajy HaMepy fia 30yHe ydeHMKa.

NPUMEP 8.  Penm MeTOOM KIAIIKATHIIE:

2 1 3 1 1
a) —x=——; B) x:| ——|=2; 8) 0x=0; 'y B it o
3 6 [ 5] 2 6
2 1 3 e
PELIEE a) T f oo Mun}[umnuﬁecrpaﬂeﬁpﬂ]eui,naﬁn Ha
6 2 JIEBOj CTPAHM OCTANIO CaMO X.
2.3 . 1:3
B g g ey MHOro Kopaka.
2-3 x——l Yoynyhe cxpahyj
3.3 il MOCTYIAK.
1
x=—
4
3 3 2 3
6) x: e =2 /- T Muoxumo obe crpane 6pojem g
fa 61 Ha JIeBOj CTPaHM OCTAJIO X.
3
(3
3
1
x=-1-
3

B) Jemnaumua Ox =0 je M3yzeTaK M 3HAMO JIa je pelleme OM/IO KOjU paljMOHANAH

6poj x € Q. Anu MpoBepUMO MIIaK 1ITa 61 ce lecwIo Kafia 61McMo MOKyLIamu fa
PenIMMO MeTOJOM K/aliKa/mIle.

0x =0 IToxymamo i ja nofemimMo obe cTpane HynoM / : 0, [omazMMo y CUTYaLujy

Oa OEMTHMMO HYIOM, a TO CE HE CME. I[a[{ne, HE MOXE Ce PEIINTH METOTOM

K/aLjKa/InLe.
1

] —x=-1— 1-(-2) Muoxumo obe crpane 6pojem -2

2 6 fia 61 Ha IeBOj CTPaHM OCTATIO X.
1
x=—1—(=2
L
7




*‘TPUMEP 9. ' Craxsena ¢yaima uma 3anpemuny 0,7 nurapa, a koda 4,5 murapa. Konuko dmama
HaM je noTpebHo ga 6ucMo npemumn cagpskaj kode y dame?

PEWEHE  Oanauumo cnoBoM f 6poj nmorpebuux ¢mama. YkymnHa 3anpemuHa y ¢ramama je
f+0,7 murapa u Ta 3anpeMiHa Mopa OMTH jeHaKa 3anpeMuHu Kode of 4,5 nuTapa.
Nakrne, pemnmo jeguaunuy f-0,7=4,5.

f-0,7=4,5 / D ITomuoxu Gpojem % Ha neBoj crpaun ocraje camo |
10
=4,5-—
f 7
45 45 3
e i Pemiemse je f = —» TO je UCTOBETHO peliery f= 6? ,

3
Jakne, notpedHo HaM je 6 myHHX ¢aina, u = cefiMe danie. A TIOLITO CTaK/IeHe
3
(nanie He MOXKeMO JIe/TMTH WIM IOMMTH JIa 6ucmo fobmm E jenue dmante, cregu

f1a Ham je norpebuo 7 dyrama ga 6ucmo npemwm cazpxaj kode y dmaue.

KombuHoBaHe jegHaunHe ca jeqHOM Heno3HaToM

Jemapahe ce f1a jeqHauMHe HeMajy jeljaH off OCHOBHMX 00/MKa Koje cMO [0 cafia HaBenu, Beh
Cy Masno crnoxenuje. [IpuMepn cnoxeHUjHX jefHAYHHA CY:

L T
(1-2x)+2,6 _
6 - ¥
x-1_ 3. 0
2

MeTozioM KnalKamuile hemo i oBakBe jefHaunHe Mohu fa penmimo. ¥ ToMe 3ampaBo M jecTe
TIpeIHOCT MeTofle Kalkanuile. [lakie, MeTO/ia je OIIITA M IPHMelbiBa Ha pasHe KOMOMHOBaHe
jemHaunHe. A MOpaMO YBeK BOJIMTH padyHa /la He [IelMMO M He MHOXKMMO 00e cTpaHe 6pojem 0.

IMokakMMO IpHMMepHMa KaKo pellaBaTH KOMOMHOBaHe jeflHauUMHe MeTOIOM KIallKa/uIle.
BuTHoO je fa yBek Hal)emo Heky onepaiujy Kojy hemo npumennTn Ha obe cTpaHe jeHauYMHe KaKO
6M ce jegHauMHA ynpocTia. VM3Hanaxeme Te ollepaliyje HUje YBeK jefHOCTaBHO. JequHo ocoba
ca JIocTa MCKYCTBa MoXKe 0e3 MHOTO pasMMIIUbaa [a 3Ha Koje ollepaliije oNaKilaBajy pauyyHame,
a MCKYCTRO ce cTH4e Be;kGoM. He OpiHM aKo Ha caMoM IOYeTKY CBe JlenTyje jako clnoxeHo. 3Haj
7ia je oBfie 6MTHO MpoBexk6aTy MITO BHINe 3afjaTaka, u Bufiehemn a he mocraTu makme.
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NPUMEP 10. Pemn jenHaumHe:

al l oy m_é[g,_z]zg.; QU-BaE
3 6 6 2 6
: SO 1 '
PEWIEHE a) 3 Br 0,1 f—= Omyamu — of obe cTpaHe, ga 6M Ha 1leBOj 0cTao
3 3 npouzeop Opoja 1 x.
—éx =0,1 —% MapavyHaj BpeHOCT H3pa3a Ha JIeCHOj CTPaHM.
e - /- (—6) ITomHoxu obe crtpane Gpojem —6, 1a 61 Ha neBoj
6 30 OCTaJo CaMo X.
X —3—?;] . (—ﬁ) MzpadyyHaj BpeqHOCT M3pa3a Ha JIeCHOj CTPaHu.

5
6) 2——(3—£] =3 f<2 /la Ha JIEBOj CTPaHM OCTaHe MPOCTHjM M3pa3 ca
5 2 HETIO3HATOM X;

5 x 6 ; 3
——3—-==1 /] — Jla Ha NIeBOj CTPaHM OCTaHe NMPOCTHjH M3pa3 ca
6 2 3 HETIOZHATOM X;
x 6 . .
3 —5 = _E /-3 7la Ha JIeBOj CTPaHM OCTaHe IIPOCTHjH M3pa3 ca

HEMOZHATOM X35

X 21 .
~2-_2 /4(-2) namuanesojcTpanu ocraHe camo x.

2 5
42
xX=—
3
(1-2x)+2,6
B) B E— -L2 /-6 fia 7ieBa cTpaHa He Oyzie y oONMMKY pa3/ioMKa;
(1 —Ex) +2,6=-7,2 YIPOCTH M2pa3 Ha JIEBOj CTPaHu;
3,6-2x=-7.2  [-36 A (maj cBoje o6pasnoxeme);
—2x=-10,8 /: (—2) i ¢ O (maj cBoje obpasnoxeme).
x=54
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>> Iogcettiumo ce: Kop Hexux 6pojepa y leliuMaIHOM 3a1IKCY, iU pe ce MOHABTBA]y YHEOTTIe].
¥ ckpahenom 3anmcy, cTaB/baMo Tadke M3HaJ 1Mdapa Koje ce nmoHaekajy. Ha npumep:

0,9999999...=0,9 TaukKa u3Haj uudpe 9 osHavana fja ce undpa 9 noHas/ba yHeNOITEN,

1,0283283...=1,0283 Tauke uauay uudapa 2, 8 u 3 osHavaBajy fa ce mudpe MOHABBAJY
THM PefjOC/IeNoM YHeIOTTe].

HI‘JCTﬂjH HEKOQIHKOD PA3IMYMTHY HAYMHA 4 HOTHPAMO IMTOHAB/LAHLE
nudapa yHegornes HIIp.
0,1333333..=0,13=0,1(3)=0,13
HITH -
3,1424242... = 3,142 = 3,1(42) = 0,142.

«

*NPUMEP 1. Hahu peuunpodan 6poj 6pojy L,777777...=17.

PEWEHE  Mapasumo npeo 3afaT Opoj Kao pa3noMax, M OHfja Hal)uMo penMIpodaH pa3oMak.

Tocraeimo jenuawiy fa Hahemo Tpaxeny pasnomax. Obenexumo ciopom g 6pojL,7.

q=1,777777...=17.

ITowrTo ce y feljumaniomM sanucy 6poja g MoHaB/kba jegHa 1udpa, IOMepHMO Jlelli-

MaJIHM 3apes3 3a jeqHO MecTo yjecHo. MuoxemeM Opoja g 6pojem 10 gobujamo.

109 =17,77777...=17,7,

TIpumern aa kaj 6poj 1,7 omyamemo of 6poja 17,7 gobujamo 6poj y kome ce udpe

BHMIlle He TIOHABbajy:
17,7-1,7=(17+0,7) - (1+0,7) =17-1+0,7-0,7 = 16.
Amu iomto je g =1,7 u 10g = 17,7 cnenu 1a je ogyanmarse 6poja 1,7 o 6poja 17,7
MCTO IITO ¥ offy2uMame Opoja g of 6poja 10g. Tako fobujaMo jemHauuHY:
10g—q=17,7-1,7
10g—q=16 YBepu ce J1a je peleme q:%:l,?.

Peuunpouad 6poj je oH al—i L ?
np P0) J€ ORI q_l,? 16 16"




)) Iogceiumo ce: Ha npumep,

MOJKEMO jefTHauMHY

1

IIpumeHoM 2aKoHa IUCTPUOYTHBHOCTH, MMaMO
3Ix+2x+ Ex =3

(a+b)x=ax+ bx
WIH
x(a + b) = xa + xb. [3+2+%)x=3.

HaIMCaTH JIpyradmje:

&

*‘MPUMEP 12, Pemnm jegHa4ymHe: a) %x + % +2x=4; 6) x; L_3x-o.

PELLEH:E E] HPHMEHDM 3aKOHA KOMYTATHEHOCTH H II[HCTPHﬁ}'THBHDCTH, HMaMO

i::r:+l+2::r:=i::r:+2::r:+l=(i+i':)x+l,
2 2 2 2 \2 2

114 jeHAYMHY MOXKEMO HalMCaTH Ipyraduje:
[i + 2) x+l=g
2 2
Oery jennaumuy 6u caa Tpebano fa 3uam fa peurmul. Penteme je x = 1.

6) Ilpeo ce yBRepH fja BaXH:

x-1 -3x=l(x—1)~3x=lx—l—3x:(l—ajx—l,
2 2 2 2 2 2

I3 je[HaYNHY HAIMIIN Jpyradmje:

(l-s)x-l=n.
2 2

Ogy jennaunuy 6u Tpebano ga 3nawm ga penmmin. Peinese je x = -0,2.

3AHA®

98. JepHaumHe: a) 5x = - 45;60) x: 4 = -7, peum y ckyny Z u y ckyny Q.
99. Peln jennaumne:

1 1 3 5

a) —x=—; 6}x:;=—a.
100. Opgpenu pentema jeqHagMHAa:

a) - 0,75x = 4,5; 6)0,2x:0,8 =-3.
101. Peumn jegHaumHe:

a]lxv21=11; 6}x:23=—4l.

5 3 - 5

102. Penu jepHaumHe:

a)3x+25=1; 6) 5x - 18 =-123; 8] 11 - 4x =25,
103. Ogpenu pemema jeqHauMHAa:

a)2(x+4) =18; B (x-3):9=-6.

. 114 » eauvorantn spoEBM



3.9. HejeaHaunHe ca jelHOM HEMNO3HaTOM

Ca HejeHaYMHaMa CMO Ce CYCPeH jou y 5. pazpefy. TaMo cMO Hay4M/IM KaKO Jia peliaBaMo
HeKe jelHOCTaBHe HejeHAYMHe, M KAaKO pelllerka Ia MpeficTaBMMO Ha OpojeBHOj momynmpagoj.
[TomceTHMO Ce HEKMX ITPHMeEpa M2 5. pa3pefa.

2> Hogceimumo ce: (HemocpenHo U3 yibeHuka 3a 5. paspej):

PEILEHE 6. L2
A x+=7>F % Kpy#uh o Ha cnmiy o3navasa fia
x> % i % ! 6poj 'g' HE PHNajia CKYIy pellersa.
%> 8. '
g e e

|
CKy1 pellletha MOXE Ce MPHKa3aTh —y
Ha OpojeBHOj OMyNIpaBoj. 0 % 1 2

L |
e
Nx-my
>44+2 é h
X2 e+3 ITynum kpyxuhem » o3nauaBamo aa
oppehenn 6poj npunaga ckyny pemesa.
s b 33
6" B2 1
Yo B i
2 — — i
X< * 6 . } i s
3 0 51 2
xz 3 3 <<

Ogjie, y 6. paspefy, IPOLIMPHIN CMO CKYTIOBe T03HaTHX Gpojesa na ckyn nennx 6pojesa Z
M CKyn paiuoHanuux 6pojesa Q, u HeMuHOBHO je 1a he oprosapajyhe nejeguaunue 6utu cse
CIIoXeHHje.

Kaja 6ucmo mogenn fja HABOJMMO PeJIOM CBa IPABWIA PEellaBamka HejefHauMHa y cKymy Q,
HIIp. KAJIa je Hell03HATA X YMambWIaLl, YHHWIAL] WIK Je/beHuK, Tpebano 61 uam myHo npocropa
Jla HABEJIeMO CBa IpaBiia, a 6poj npaemnna 6u 61o cee Behm, u Temko 61 6MIO CBe MX 3AMAMTHTH.

360r Tora, Xajjie 1a pa3BHjeMO OIIITY METO/Y 3a pelllaBame HejelHauNHA, 1a He GucMO
MOpasnu NaMTHTH BerMku Opoj npasia. BepoBatHo Hacayhyjemn ia je Ta oImuTa MeTofia HOHOBO
MeTofla KTalKannile.

MeTopa KIanKanuile 3a HejefHAYMHE Ce PAaIMKYje Off MeTofle KIallKamuile 3a je[HaulHe ¥
TOMe LITO je KIallKa/luila YBeK HarHyTa y HeKy off IBe CTpaHe.

Ila 6MCMO WIYCTPOBA/IM METORY HATHY Te KIAl[Ka/nile, KpeHHMO Ca IPUMEPOM HejeIHaAKOCTH
24127 —-6.Cpeguny Knaikanmuile heMo yBek CTABMTH Ha MeCTO 3HAKa Heje[HAKOCTH, Y OBOM
CITy4ajy Ha MecTo 3HakKa ,,.=", a noguhu hemo ony cTpany kiankamiie koja ogroeapa sehoj crpanu
HejelHaKoCTH. Tako MMaMo CIHKY.

PALIMOHASTHW 6POJEBKU & 1 1 5 .



22]

W)

obpatu

_6<—2

YTNAMTW., NOBEXXW, BAKJBWH@}

AKO ¥ 11eB0Oj M JlecHOj CTpaHu fiofiamo 6uno
Koju Opoj, Ha npumep 3, u off obe cTpane
opyamemo Ouno xoju 6poj, Ha mpumep 2,
7IeBa CTpaHa HejeHAKOCTH ocTaje Beha off
JiecHe, a JIeBa CTpaHa KIallKanuie ocTaje
BHILIA Off flecHe. Jlaxiie, KIallKannia ocTaje
y ucroM nonoxkajy. To obenexxapamo KpaTko
u3apazoMm/+3-2.

MoxeMo yIIPOCTMTH Majo M3paze Ha obe
CTpaHe HejellHAKOCTH, a K/IallKa/Iniia ocTaje
¥ MCTOM TIO/IOXKajy.

Ako obe cTpane noMHOXMMO OM/IO KOjUM
No3NTHBHUM OpojeM, HIIp. % NeBa CTpaHa
ocraje Beha, a WIALIKa/MM1Ia He Metha TIOMOXKA].

1
To obenexxaBamo KpaTko u3apa3somM /- =

MuozkeMo YIIPOCTHTH M3pase Ha obe cTpaHe,
a KIaKalaHia He Metha MooXkKaj.

ITomHOXKMMO cafia obe cTpaHe HEKMM
HeraTHBHUM Opojem, HIp. 3. OGenexumo
TO H3pa3oM J’-{—S). Tapma neBa cTpana
HejeJHAKOCTH TOCTaje Mamba of] iecHe,
IITO 3HAYM JIa Ce 3HAK ,=" Mema y ,<, a
K/IAIKAMNIIA , KIalHe” Ha CYIIPOTHY CTPaHY.

[TpuceTn ce [ia je fle/betbe MCTO LITO M MHO-
JKetbe PelMITPOYHIM OPojeM, a peliITpoyaH
6poj HeraTuBHOM OpOjy je HeraTHBaH 6poj.
Crora he u febeme HeraTHBHIM Gpojem
Takolje ja ,,KmaiHe” K/alKamauiy.

L]

3AKJbYYAK 1: Kajia y MeTOIM KIaljKanuile I{nan,! Ha oBo
obe cTpaHe HejeTHAKOCTH MIH GﬁpaTHTH
HejeJJHa4YMHe MHOKHII WIN JIeTHIl
MCTHM HeraTHBHUM OpojeM, 3HaK HG“:EE'HY
HejeJJHaKOCTH Ce Melba. l'[a}I{H:}'!
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Y CBMM OCTanum CII}"‘]HJEBI'IMB MpaBWI0 KNAKaIUIlE CE HE METhA.

YIMAMTU, NOBEXM, BMEWH@}
3AKIbYYAK 2: Kaga y MeToiM KIankanuile obe cTpaHe HejelHAKOCTH MITH =

Heje[JHaYMHe MHOKMII M IeTHII HCTUM MO3MTHBHUM Opojem,
JHaK HejelHAKOCTH OCTaje HCTH.

ey

YMAMTM, NMOBEXMW, 3mmwu¢@l
3AK/bYYAK 3: Kaga y MeToIM KIaljKanuile Ha obe cTpaHe HejeHAKOCTH o

WIM HejefHauMHe cadMpall MK offy3uMam HcTH Opoj, 3HaK
HejeHaKOCTH OCTaje HCTH.

-

IToxasahemo Kpo3 npHMepe Kako MeTOLOM KIallKa/Iulle pellaBaMo HejeHauMHe.
NPUMEP 1. = Pemu HejeqHauynHe U Ha OpojeBHOj TpaBoj obenexy CKYN pelliemna.

—1x+2
3 3
a) Exgl; 6) —ﬂ,4x+1{1,5; E]a—-‘"_-
5 2 5 2 4
PEWEHE  Pemapahemo MeTofoM Knankanuie. LIk pemasama he HaM yBex OMTH 13 Ha jeiHOj
CTpaHM HejeHAYMHe OCTaHe Hell03HATA, a Ha IPYToj fa Oyle HyMepMYKH M3pas.

a) 2 x< : e > Tommosar obe cTpaHe McTHM OpojeM, 1a 61 Ha neBoj cTpaHK
> 2 3 ocrama camo Hemo3Hara x.
3.5 _1-5
g::r: iy < 53 JlenmMMu4HO yIpOCTH M3pa3e Ha ofe cTpaHe.
3.5 5 .
Ex = - CkpaTi pa2/10MaK Ha JIeB0j CTPaHM.
————————— »
x= 2 |
6‘ I LILBLEL L : L] I -
-1 0 51 2
6
6) I nauny. OcraBiheMo Henmo2HATY X Ha NEBOj CTPAHM:
—[Il,44u:+l <L5 f—l fa OM Ha MeBOj CTPaHM OCTA0 NPOCTHjH
3 > M3pa3 ca HelO3HATOM X.
1
—ﬂ,4x*~i1,5—§ Hanmumu 0,4 Kao pasnoMak, a Ha JJecHOj
CTpaHH M3pa4YyHaj Bpe[HOCT M3pa3a.
- 13 / 10 MHoxeme HeraTHBHUM Opojem! Knau.
10 *= 10 1 4 Memaj 3HaK HejemHaKoCcTH. Ha meBoj cTpann
OCTaje CaMO Helo3HaTa X.
YT (10 ] - S S
10 4 =TT |! T T T T —
-4 =3 -2 -1 0 1
x> e




II nauynn. be3 MHOXema WIH Jle/betha HeraTHBHMM OpojeBKMa 1a uabernemo Kmaii:

—0,4x + 3 <L5 /+0,4x 1a 0w HA lecHY CTpaHY JOIL/IA HeTlO3Ha-
3 Ta X Ca [PeJ3HAKOM +;
1 <1,5+0,4x f—15 7ia O Ha JleCHOj CTPaHM OCTAO0 IPOCTH)K
5 M3pa3 ca HellO3HATOM X;
é—LS{DAx Harmy 0,4 Kao paanoMak, a Ha JIeBoj
CTPaHM M3padyHaj BPeIHOCT M3pa3a;
13 4 10 ;
— g —x [-— 7ia Ha JIecHOj CTPaHM OCTaHe CaMo He-
10 10 4 MO3HATA X.
13 _ Pememe je MCTO OHO Koje cMo foOumm

Ha MPBH HAYHH.

5] ] HaypH. OcTasuheMo HellO3HATY X Ha /I€BOj CTPAHM:

_Ex 2 3 5 f1a GHCMO e Ha JIeBOj CTPAHM OCTIODOIH/N PasoMKa
g S L ca MMeHHoLIeM 2;
1 fia 61 Ha JIeBOj CTPaHy OCTA0 MPOCTHI H3pPa3 ca

3
——X+1>— /-2 HETO3HATOM X;

fa 61ucMo ce Ha JIeBoj CTpaHK o000 M/ pasnoMKa

%> 13 ca MMeHHOLEeM 3.
x>—2 (_1) Knau. MHokemhe HeraTHBHUM Opojem. Memaj
IHAK HejeHAKOCTH.

Kmag —— = seeeeseesesesesesesene o

1 =] 3 :
X <— Pemeno. i > | \ > | —

2 -1 0 1 3 2
2

11 HaynH. bes MHOXema HIH nebehd HETATHBHHM 'ﬁpﬂjEBHMa na naberuemo Kmall.

ITparumo noctynak | HAYMHA, CKOPO [0 Kpaja, anmu npey Kpaj BelTo uabernemo

HKman’”:

-3 3 » -
—-x>——  [+x+— wusberaBamo ,Knair, Tj. u3berapaMmo MHOJKeHe HeTaTHBHHM
2 6pojem.

—>x Penletse ocTaje MCTO, CAMO je HETIOIHATA Ha JIPYTOj CTPaHKi
HejelHaKOCTH.
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104. Pernt nejepnaumue: a) x+ 1<-3;6)1 -x258)x-7<-11;r)3x-3x=2 -5, 1) 5x - 5x> 7.

3 2 3 5 1 5 1 4
105. Peun Hejeqnaymne:a) — +x<—; B} x——>——; B) ——x2—; ') —<—x<l—.
4 5 8 7 3 6 2 9

2 1
106. Pemn HejegHaunHe: a) x + 31 > 11 :h) x—2—<—-3—:8) 5l —x= SE 1
6 3 5 4 2 7

* " ’ e 1 5 2 3

107. Onpenuth cBe 11ene 6pojeBe KOju 3a/I0BO/BABAjY HejeHaAUNHeE: 35 x> 51 " 65 — X 2;.
. . . 3 2

108. Oppenu cBa nenofpojHa pellemna HejefHAYMHe: —2; T 33.
*109. Pemm HejemHauMHy:a] - 5<x-2<6;60) -2<3-x<5.

110. Curuanmna nmaMIui@a y ayToMoOMiIy ce Ia/u ako je y pesepeoapy Mame off 8 murapa
Genanna. Komiko Hajeuine GeHanHa ce MOXKe MOTPOIIMTH, A JIa Ce CHTHA/IHA /TAMITHIA He

yIaaM, aK0o TPEHYTHO Y pezepBoapy uMa 42 mutpa benznna?

2
111. Munuua je 2a 3 cara mpoYuTana = Kmure. [la mu he, He Memajyhu Temmno untama, Mu-

NNIA TPOYMTATH KILMTY 3a Mamke off 10 cat ynTama?

112. TpenyTuu BofocTaj je —150 cm. Konuko HajBuille MOXe [ja IOpacTe BOOCTAj, AKO HACHII
3a ofdpany Off MoIVIaBa MMa BUCHHY 2 m?

113. Y xojum rpannuama ce kpehe qHeBHa TeMIepaTypa, aKo je TpeHYTHO -3 °C, a y TOKY
[laHa TeMIIEPATYypa MOXe JIa IOpacTe MK JIa Ce CMakby 2a Hajeume 12 °C?

114. Obapezna pezepea Bofle KOjy CBaKH BofIoBofI Mopa uMaty je 10 000 I. Konuko Hajeuime
BOJle Ce CMée IIOTPOLIMTH aKO TPeHYTHO ¥ pe3epBoapy BoloBO/ia MMa 56 234 | popie?

115. Crpannue Tpoyrna cy 6 cm u 9 cm. Komika moxe 6utn Tpeha crpanuua ror tpoyrna?

116. Peun HejeHaumHe:
a) 2x = -8; 6) =3x > 27; Bl x:4< -3

rl-x:2=-9; n0-x>9; f)3x-3x<14.
117. Oppenu pemema HejenuaumnHa: a) 3(2x - 6) > 0; 6) - 4(5x+ 15) <0; 8) -5(18 - 6x) = 0.
118. Ompenu cea 1enobpojHa pelena HejeqHaunHe: —30 < -5x < 15.

119. Peun HejeHaumHe:
al2(x-3)=<-8; 6] -4(x+3)=8; Bl (5x+1):4<-6;
N(7-x%x):3<-1; n) -3(x+2)>-6; 7) 5(3 - x) < 20.

120.0ppenu pememna HejeqHaYMHA: a) ix <0; 6)-x: % <0; ngqﬂ; rl-x:3=0.
7

. 1 1 4 3 1 5 2 2
121. Pemn wejeguaunue: a) —x<—; 6] x:|——|>—; Bl —x<——; 1) —l—<—4x<3—,
) ]5 2 : ( ?] 8 ]4 6 ) 3 7

pauvonanimsposean <« 119 ‘



CAXETAK

PALWMNOHAJIHU BPOJEBW - npBu geo

PALUHUOHAJIHA BPOJEBM:
Q=0Q" U{(}}UQ' Ckyn paumnonanuux bpojea Q je yHMja HO3NTHBHUX
paznomaka Q°, HeraTMBHMX paznomaka Q" u 6poja 0, wmm
[ApPYTHM peumMa:

Q ={r = %, acZ,0=b EZ} CKyl paiuoHanuux 6pojesa Q je CKym pa3noMaxa r Koj
Kojux je 6pojunan a ueo 6poj, a umennnan b neo 6poj
pazmiaut of 0.

AMNCOJTYTHA BPEOJHOCT PALLMOHAJTHOI BPOJA:

E _ H J’!.]IC{HIFTHH BPeMHOCT pa3/ioMEa CE Ha DE-ﬂj HaYMH MOME HAIMHCATH Kao

|?'| = bl |b| paznomMaxk (Hamomena: b = 0) .

CABUPAKE U OAY3SUMAHE PALUMOHAJTHUX BPOJEBA:

a ¢ a+c a ¢ _a-— Touekaj; MOpaMo pa3/ioMKe POIMPHTH WK
non # = (n+0) CKPATHTH TaKO Jja MMajy HCTH MMeHM/IALL.

n'n- n non
NMPABUJIA CABUPAHA PALMOHAJTHMUX BPOJEBA:

ptg=q+p KomyratneHocT. Penocnen cabupaka ce MoXKe TPOMEHHTH.
prq+r= {p+q}+r — p+(q+r} AconmjaTneHoct. Cabupim ce MOTY IIPOM3BOTBHO TPYIMCATH.
p+0=0+p=p Hyna je neyrpanuu enemeHT cabupama.

(Hamomena: Ceaku off OpojeBa p, q M r MOXe JIa Ce HaITMIlle Kao Pa3/ioMak.)
ENMMAMHUHUCAHE 3ATPAJIA:
+{4t1I + ?') +q+r Kap je ucnpes 3arpajie 3HaK ,+, 3arpajjy oOpHIIH, a Mpe/j3HaKe YITNIIH.
+(q-r)=+q-r
—(a+r)=-9-r Kap je ucnpex sarpape .-, aarpany oGpumm, a mpe3HAKe CympPOTHMMA
_{q_ )= —q+r IaMeHM.

MHOXEHE PALUMOHAJTIHUX BPOJEBA:

i
a c _dac c _ac

bd bd “37a
NEJbEFbE PALIMOHAJTHUX EPOJEBA:

WIH -£=F (bz0m d=0)

a. (b#0;d=0;c#0;q=0)

: P

b ot @ A a-d
% npeGauy rope g ynyrpammun b -c

EMEMEHTH




OCOBMHE MHOXXEHA U [IEJbEHA:

qr=rq KomyTtarneHOCT. Pefiociies; Y¥MHM/MALIA Ce MOXe IIPOMEHUTH.
pqr = ( pq}r = p{qr) AconmjaTnEHOCT. YUMHMOIH Ce MOTY IIPOM3BO/BHO TPYIIMCATH.
rel=l-r=r bpoj 1 je HeyTpanHH eleMeHT MHOKEA.

r:l=r Jlememe Opojem 1.

p{q + r) =pq+pr M IucTpuOYyTHEHOCT MHOMKemha peMa cabipamy U

p{q = r) = pq—pr MHOMKelha IpeMa o1y3uMalby.

—lr=—r wm —1{—r) =r Muoxeme Opojem -1.

r:(-1)=-r Nememe Gpojem 1.

r-0=0-r=0 MHoKeme HYTTOM.

M « HE! Huxkaxko! bpoj 0 He Moxxe 6uTH fenmnail.

Hanomena: Cpaku off 6pojesa p, g u r MoXke MMaTH 0O/MHK pa3noMKa.

PEWABAKE JEAHAYMHA METOIOM KJNTAUKAJTMLLE:
O6e cTpaHe jemHauMHe MOXKEMO:

/ +a cabparu c ucrum 6pojem a,
[J [] / -a ymamuTi c McTHM Gpojem a,

T [-a  momHOXWUTH McTHM Opojem a = 0,

/:a  mopmemuTH McTHM OpojeM a = 0.

PEWABAKE HEJEAHAYHUHA METO10OM KNTALUKAJTULE:

Obe cTpaHe HejeHAYMHE MOXKEMO:
/ +a cabparu c ucTuM OpojeM a,
Ermend 2 e / -a ymamutn c uctum 6pojem a,

/-a  TIOMHOMXWTH MCTMM HO3NTHBHUM OpojeM a > 0,
/:a  TOmeNMTH MCTHM MO3NTHBHUM Opojem a > 0,
a 3HaK Heje[[HAKOCTH OCTaje HeIPOMetheH.

Obe cTpaHe HejeHaYMHE MOXKEMO:

[ N
% /-b TOMHOXMTH MCTMM HeraTHBHUM Opojem b < 0,
/: b TOmenUTH MCTHM HeraTHBHIM Opojem b < 0,
KAl — (<)

amM Tafla ce MeHa IHAK HejefHAaKOCTH, a KIaljKanuia
kmanue (KJTAIT!).
pAumorAnHM sPosesn & 121 ‘



OJOOATHU 3A0ALUMU

122. Haupraj 6pojesny npasy u ogpenn uamel)y xojux
uemnx OpojeBa ce Hanase panMoHanHH GpojeBm:

13 11 3
8] =— 6l —=i8) ==,
4 5 2

12 3. Mocmartpaj 6pojeeny npasy namehy 6pojesa—1u 1,
M Offpeii KOTMKO MMa pPalMoHaTHNX 6pojeBa unjn
je nmenunan 6poj 3 y Tom geny OpojeBHe npase.

124. Mapauynaj nponseoy ceux paunoHanaux Gpojesa
unjH je uManmnan 2023,

125. Koju paguonanan 6poj e npunaga a1 ckyny Q
HH ckyny Q'?

126. lamije @ U Q' =Q? Oppenn Q N Q".

127. Ha 6pojeeroj npaBoj ojpeu Tauky A Koja ofro-
3
Bapa pauMoHanHoM Gpojy —Z W ofpeny Tauky B

KOja IPHIafa panHoHanHoM 6pojy _E ‘

8 5 7 4
128. i A=9 == — ——» _1122 . On-
flat je cxym {3 116 9 } a

penu eneMenTe ckyna B, ako ckyn B unHe Gpoje-
BM CYIIPOTHH eleMEHTHMA cKyna A u ckyn C Kora

YHHE aNcOMyTHE BpefHOCTH OpojeBa M3 ckyma A.

5 6 8 4
D i T _3!21 L]

129. Ogpenm panmonanue 6pojese x, ako je:
{Fs 7 11 9

(—-x) e

137. oBenn Ha sajefHUYKN MMEHW/IAL H YIIOPENH pa-

. 3 57
LHOHAHE ﬁpu;ene:g,i — 1

¥ 4)

132. lloBepu Ha sajenunukn Gpojunal u ynopean pa-

. 1 2 3 4
nuoHanHe 6pojese: — = = —.
2 543

133. Ynopenu paunonanse 6Gpojese:
7 135 91

4 4 4 4 4

134. Nokaxm pa je: 3,.'L4-r::2—?2 <315,

135. 3a xoje uene Gpojese ¢ Baku HejegHAKOCT

) e 17
==l e}
[ 3) 2 6

136. Oppepu cee uene 6pojese m, 3a Koje je:
2 3m 1

510 2

137. ¥mecro » Hanuum ofroeapajyhe undpe, Tako ga
4

. . )
JE ERS JROET

Konuko nMa pemema?

138. ¥Ymecto + nannum ogrosapajyhe undpe, Tako ga
j€ TauHa HejefHAKOCT 3 & 1 Komuko uma pe-
memba? 30+ 9

139. Mapauynaj:

(3,9 7
al|l—=|+=+|—1;
L 3 2 10

f
E'I] _E)+ E+ _E);
. 3 6 9

( 9) 5 4)
B)| — |[+=-+| — |
IR . A S

-

141. 3a xommxko je 6poj 7 ] Mamu of 6poja g ?

“OEEDONe

143. Konmuko uma paumoHanamnx Gpojesa x TakBHX fia
je x+ |x|=0?



144. Konuko nma paunonanamux Gpojesa y Takeux fia
je bl -y =07
2
145. Crpanuua keappara je: a) 6 cm; 6) 7,5 cm; 8) 43-:311
HKomiku cy o61M 1 NOBpIIMHA KBajipara?

146. Mapauynaj 06MM ¥ NOBPLIMHY NPaBOYTAOHMKA,
4KO CyceiHe CTPaHMIlE IPABOYTaOHHKA HMAjy
my#use: a) 3 cm u 8 cm; 6) 5,2 cm u 9,5 cmy

147. Bunukmucra ce kpehe npoceunom Gpannom off
l?i km/h. Komuxu nyt npebe 6unumkmucra 3a:
aj2h; 6)25h;

8) 200 muHyTa?

. Ha komko HaumHa ce 6poj —6 MOJKE HAIMCTH Kao
MpOM3BOJ, TPH Pa3nu4KTa Nena Gpoja?

. Hexa je y Hexku panmonanas 6poj. Kaga je:
a)5-y<13-y; 6)6-y=11-y B)l4-y>9-y?

. [la nu je 3a mpoM3Bo/LHE pannoHanHe GpojeBe x
M y, TauaH Mckas: (-x) - (y-1)=x-x-y?

1571, Oppepm kapa cy Taunn uckasu:
al(-x)-x>(-2x)-2x 6] (-x)-x<2x-(-2x).
152. ¥ pare ksagparnhe ynucatn pasmuunte undpe
TaKo fia ce gobuje TauaH McKas:
oo 20
oo 21

Jla mH MOCTOjH pelllerke ¥ CIy4ajy [ia je onepa-
UHja ,+ WIH ,— WIH,: ¢
. ¥ npeoj kopnu umMa 537 jabyka, a y Apyroj 463 ja-
tyke. Konuko jabyka Tpefa npebanuth u3 npee
KOpIE Y IPYTY ia OM HAKOH npebaunBama y Apyroj
kopnu 6uno 9 myTa Bne jabyka Hero y npsoj?

. Kako 7 jabyka mogenutn Ha 12 pgevaka, Tako fa
CBaKM Off l:MX lobHje jefHaK [ieo, aKo ce CBaKa ja-
fiyka MOKe IOJENNTH HA HajBHIIe 5 fenoBa?

. ¥ npeoj xopru iMa 10, a y apyroj 97 jabyxa. ¥ ceaky
KOPITY Xe/MMO J1a iofiamMo McTr Opoj jabyka Tako fa
HAKOH JIoflaBak:a y ApYToj Kopru 6yge 2 myTa Buile
jabyka Hero y npsoj. Komiko jabyka Tpeba gogati y
CBaKY Kopiy?

156. Jlat je uus paymuonanunx 6pojesa 1, —%, i,—%,

Konuko unanoBa Tor Hu3a Tpeba cabpatu fa Gu

21
ce nobuo bpoj — 7
Poj —

6—3x

158. Oppemm cee uene 6pojese n Takee fa je e

eo 6poj.

“159. Ogpenu najmamn npupopas 6poj m n Hajsehn
npHpoaaH 6poj n Tako fa je:
n 1 1 1 1 m

il e <
2023 1 6 12 2022 -2023 2023

. ApHTMeTHYKA CPeiHA HEKMX 25 pauMOHATHMX
Opojeea je 50, a apuTMeTHYKA CpefMHA HekMX 50
paunoHanaux 6pojesa je 25. Konuka je aputsMe-
THYKA CpeiuHa THX 75 Gpojesa?

. Konuko unnmnana tpeba ga byge y npoussomy

[l + 1] (l + l] [1 + i] aa Om mpomsBop
2 3 H

6uo jeguax 100.

. 3abopaBuu mpodecop OTBOPHO je CTaBMHY 3a
BOAY Haj KajjoM M 3abopaBMO [ja 3auemm Kapy.
Ilosnaro je fa ce mpasHa kajia myH# 3a 20 MHHYTA,
a myHa mpasHu 3a 30 munyTa. [Ipodecop ce cetno
yena HakoH 48 MuHyTa. Jla nH je kafa nmpasHa?

. Bnaga, Hapa u Jaropga cy gobumm 600 gunapa.
Bnapa je po6uo % cyme Kojy cy gobune Hapa n
Jaropa, a Hapa je go6una i HOBI]A Mamke Off Jaro-
nie. Konuko je cBako of H:EK nobmo?

. Ctyb je yxonan y semmy Tpehuny cBoje nyxune,
MOIOBHHA [y AHHE je ¥ BOAH, a 2 m M3BHPYje H3-
BaH Bofie. Konmka je gyxuHa cryba?

*165. Kapa je newmak npemao 1 coor nyTa ¥ jou 5 km,
4

[lo Kpaja myTa MY je ocTana J nyTa u jom 10 km.
Konuka je qysuHa myTta?




*166, Yuenuk je IpBOr laHa MPOUNTA0 . KELHTE, JPY-
8

1
ror E KILMTE M Ha Taj HaYyMH mpounTao 12 cTpa-
Ha BHINE OfI NonoBuHe Kbure. Komuko crpana

HMa Ta Kisura?

*167. 3opan, [lyman u Hukona noxenu cy Ha eKCKYpaujy

1

2220 puHapa. 3opaH je NoTPOLIHO 3 CBOje CyME,
7

Jyman é cBoje cyme, a Hukona T CBOje CyMe.

Ilocne Tora ocTane cy MM jefjHake cyMe HoBlA. Ko-
TIMKO je HOBLIA CBAKO O HIX IIOHEO Ha EKCKYP3ujy?

“168. Teunoct ce Hanasm y AiBe nocyge. AKo ce H3 npBe

TNOCYe Npemmje y Apyry 6%

mpyroj mocygs OutH 8 mMTapa Mame TEYHOCTH

HeTo ¥ nNpsoj. Konuko je TEWHOCTH ¥ JpYyTOj NOCy-
[iH, aKO y 0be uMa yKynHo 78 Emrrpa?

nuTapa, oHja he y

*169. Harawa je nmana nseectan 6poj jabyka u kpy-

maka. Op ykynHor 6poja, 2 cy jabyxe, a cBe oc-
7

Tano cy kpymke. Kaga je go6una jom 4 jabyke u
nojena 2 KpylIKe OHJIA je MMana jeaHak 6poj ja-
6yxa u kpymaka. Konuko je Hatama Ha noueTky
HMana jabyka, a KONMKo Kpymaka?

170. Jaropa je gobuna kytujy nyny Gombona. [Ipsora
jaHa je mojena uyeTBpTHHY Gom6oHa, a gpyrora
JaHa 4eTBpTHHY ocTarka. Komuko Gombona je
Jaroma mobuna ako joj je Ha Kpajy Apyror gaHa
ocrano 9 6ombona?

“171. Kapa je nemak npewao 4 km u jom nonosuHy octar-
Ka IyTa, OCTano My je aa npebe jour 4 km u tpehuny
uenor myTa. MspauyHaj JyuHy Lenor myTa.

172. Kako nopenntn 5 jabyka Ha wectopo feue, a
/la P TOM HH jefHa jabyka He Oyfe ceueHa Ha
BMILE OF TPH Jena?

173. Yetupn paguuka 3a 3 gana mouTHpajy 11 ayromo-
6una. Komuko ayromo6una he mortiparn 30 pap-
Huka 3a 20 gana? (ITomoh: npeo napauynaj komiko
ayToMo01na jefiaH pajIHHK MOHTHPA 34 jellaH IaH.)

. 124 #* PALMOHATIHW GPOJEBK

174. Iise jabyxe Texe konuko 3 kpyluke, a 3 jabyke Texe
Kao 4 nomopanye. CeM Tora 6 Kpyllaka, KOIITa
KOMHMKD 5 momopaHyH. IlITa je ckymbe: Knnorpam
KPYyIllaka Wil KMIOTpaM noMopaHymn?

. Tona m Huna umajy jegnak 6poj kpymaxa. lona
CBO] [Ie0 Kpylllaka Mpofiaje Mo LeHH 3 Kpylike sa
100 guuapa, a Huna 2 kpymke 3a 100 gunapa. Ao
cacTaBe KPYIIKE W Ipofajy MX Mo LeHH 5 Kpylla-
ka 3a 200 gunapa, onga he zapaguty 400 guna-
pa Mam€ HEro Jja Cy Kpyulke mpofaBane mojefn-
Hauno. Konuko kpymaka uMajy Tona n Huna, ako
Ce M IIPH jeAHO] ¥ OpH ApyToj npoaaju (nojemuHay-
HOj ¥ 3ajeJHMYKO]) MPOfajy CBe KpymKe?

*176. ¥ kommko catn namelyy 12 u 13 yacosa, npasa koja
MpoMasy Kpos nofgecke 6 1 12 npegcrarma ciuMe-
Tpany yrna usmehy mane u Bennke Kasambke?

177. ¥ ceaxoj wiynm jegHor paspena cefy HajBuiue Ba
yuenuka. [TosHaro je ga % ykynsor 6poja fieuaka

CEM Y KAymama ca % ykynHor 6poja geBojumia.
Koju fieo y9eHMKa ceiu ¥ napy Aevak-epojunia?

178. Jleteno je jato macta m cycpeTHe jegHy ycam/beHy
NAcTY. ,,3ApaBo CTO acTa’ MO3JIPAaBH MX yCaM/bEHA
nacTa. ,Jla Hac je joll OBONMMKO M MIOMNOBMHA M YeT-
BPTHHA M JIa HAM CE€ TH NPHUIPYKMIL, OHAA 6 Hac
6o Tauno 1007, ofroBopH NpeNBOIHUK jaTa MacTa.
Komuko je nacra 6uno y jaty?

179. Ha tecty us matematnke nma 10 sagaraxa. Ceaku
TaYHO PElIEH 3ajaTaK YYEeHNKY foHocH 4 Gojia, a
CBaKM HEPEIIEH MM HETAYHO PEllleH 3afjaTak ofi-
HocH 3 6opa. Konmmko 3ajjaTaka je TauHO pelmna
Bepa, ako je umana 19 6ogosa?

“180. Y xopnw cy 6umu opacu. Pagiom je yzeo tpehuny
opaxa M join 1 opax. 3aruM je Mupocnas yseo
TpehnHy off mpeocTanMx Opaxa M jOII jefaH Opax.
Ha kpajy je Cnabana ysena tpehuny on npeoc-
TaNMMX Opaxa M joul jegaH opax. Kommko opaxa je
6u1o y Kopnu, ako cafia y \oj uMa 5 opaxa? (ITo-
moh: npobaj npeo ga ogpenun konuko je Cnaba-
Ha y3eaa opaxa He M3pauyHaBajyhu kxommko cy
yaenu Pagiom u Mupocnas.)

181. Axo Mape ga Jbybn 10 gunapa, onpga he umati
jeanake cyme HoBla. Ako Jby6a noknonn Mapy 20
muHapa, ona he Mape nmary yeTHpu myTa Buie
HoB1a off /bybe. Konuko HoBija mMa Mape, a xo-
muko Jby6a?



182. Onpenn gBa 6poja umju je 36up —%, a xonmm-!x%.

“183. Pemn jeguaunny Pk +——=1023
“184. Pemn jegraumny:
N T I I
20 N6 G2

“186. Peum jennaunue:
a) x| = |2x - 4; 6] |»] +|x - 1| = 2023;
8l |x] + 4=|x-2|.

. Mapauynaj 36up pememna HejemHauMHE:
a) |x < 2023; 6] |x| = 2023.

. Onpenu 36Mp nenobpojHHX pelea
HejegHaumMHe: 2x+ 3 <4x + 17 <x+ 11,

. Onpenw pelema HejeHAYHHA:
allx+ 1+ |x+2|+..+|x+7| <4
B)|x+1|+|x+2|+..+|x+7|<6.

» OppepMTi CKYN pelleka HejeHaYHHa:
a)|3x| <6;6)2|x| <10;8) 4 |x- 1| < 8.

. Opgpeputy panmonanan 6poj x, ako je:
x+(x+1)+..+(x+16)+(x+17)=144.

. IlocToju mu panuonanax 6poj x, Takas fa je:
|« + |« + 1] + |x + 2| + |x + 3| =-6.

“194. Oppenu najmamwu npupogas 6poj m 3a Koju
NOCTOjM NpHpoAaH Opoj 1, TAKaE J1a je:
0<Z -2 <091

17 7

“195.3a 3 kg Gpamna u 5 kg wehepa nnaheno je
440 punapa, a 9 kg 6pamma u 20 kg mehepa
komra 1670 gunapa. Konuko xomrra 2 kg Gpam-
Ha u 3 kg mehepa?

196. Tpu paguuka cknone MonTaxHy kyhy 3a 24
pana. Konwko nana he Tpajati MonTaxa axko
uma: a) 6 pagumka; 0) 8 pagHuka; B) 9 paguuka?

197. Ako ce pasnuka 6poja x M meEMY PeLUIPOYHOT
6poja nomHoxm ca (-7) mobuje ce mpoussopg 0.
Oppenu 6poj x.

198. Axo Munan 3a 3 cara npebe 16 km, xonuxo he
npehu 3a 4 cata?

5
199. HyTtaux o Wy npehe 3a 45 munyTa. 3a Koje
8
Bpeme he myTank npehin a myTa?

200. Tosnato je ga 650 rpama Meca komrra 715 gu-
Hapa. Komuko meca je kynuo Mnmja, axo je 3a
KyIUbeHO Meco mmatho 1100 gurapa?

201. Op 17 kg cBexer rpoxba gobuje ce 2 kg cysor
rpoxba. Konnko rpoxba Tpeba ocymurn ga 6m
mo6umn 7 kg cysor rpoxha?

202. Mwuma 3a 5 catn Hanpaeu 12 kpasara, a Jlnma sa
2 cara Hampaeu 5 KpaBarta. Komiko kpasara he
sajepHo HanpaeuTH Muma u [luma 3a 20 catn?

203. Axo 15 pagunka 3a 8 gana Hanpase 144 nposopa,
KONMHKO npo3opa hie HanpasuTi 7 pagHuka 3a 20
maHa?

204. Oppenn BpegHOCT H3pasa:

HEEEEEE;

2 2.3 3.4 4.5




206. Vamely 6pojesa 1, 2 u 3 ymeTnyTin cumbone pa-

YYHCKMX OINEpalija i 3arpajie Tako Aa gobujeHn
1 1
H3pas umMa BpepHocT: 0, 1, EJ _E » —3.

207. Pemn jegnaunse:
alx+175=0,8; 6)x-225=1,125;
B) 3,5 - x=5,375.

3.2 1 3

209. Konuko pewesa nMajy jeqHaunse:
a)lx-x=2008; 6)x+5=2:B)x+5=2+x+37
210. Peumn jegnaumnne:
al-3x=69;

. 36up TpehuHe, ueTBpTHHE K NEeTHHE jefHOT Opoja
je 94. O xom 6pojy je peu?

. Jlybenuna u Ter of 5 kg mmajy macy 12,75 kg.
Konuka je maca nybennne?

. O6mM jegHakokpakor Tpoyraa je 30 cm, a Kpax je
11,3 cm. Konuka je gy#iHa ocHOBHIE?

. Paanuka 6poja n meMy cynporsor 6poja je 2,7. O
KOjHM GpojeBnMa je peu?

. 36up gBa 6poja je 50, a mUx0Ba pasmuka 76. O
KojuM OpojeBnMa je peu?

. O6muM KkBagpara je 3 m. Konnka je meroea noep-
mmHa?

. INoBpmuHa npasoyraoHunka je 11 cm?, a merosa
noy#uHa je 3 cm. Konmuka je IimpuHa npaBoyrao-
HuKa?

218. Yrnoeu tpoyrna cy (x + 7)°, (2x — 3)° u (3x + 14)°.
Jla 1mu je Taj Tpoyrao CIITPOYIH, IIPABOYIIH HIH
TYIOYTI?

219. IleBojunue unne % paspepa. Axo 6m gouuie joum

4 nesojunue 6poj fevaka u geBojunua 6u 6uo
jepnak. KOMMKo y4eHHKa cajla MMa ¥ ToM paspe-

220. Kapa je npountao % kmure [[pamky je ocrano

fia mpounTa jom 64 crpanmiie. Komuko cTpanm-
a MMa Ta KHkMra?

22. llpeppar u Henapg nmajy sajegso 310 gunapa. Ko-
MMKO MMa CBAKO Off HMX, aKO je Z Ipenparose

. 4 .
CYME jeflHaKO ca — cyme kojy uma Henan?
5

222. OppennTn pasnomak Kof kora je 36up Gpojuo-
Ija ¥ MMeHMoOUa jenHak 213, a MMeEHHaal je
3a 5 sehn op Gpojnona.

. Oppenu cBa nenobpojHa pellleka HejegHAYMHA:

1 3 2 5

2
—8—<6x<7—; 6] 5—<——x=3—,
2 5" 3 ) 4 5 6

. Pemm HejeHauMHE:

a) 4-x +21 > 11;
3 5

4
6) 3-x —2—<—4;
7

B) 51 —Z-IESE.
4 (]

226. Crpannue Tpoyrna cy x + 6, 2x + 51 3x + 4, ipn
YeMy je X HEKH paiMoHanaH 6poj.
a) Oppenw cee paumonante Hpojese x, 3a Koje
NOCTOJH Taj TpOYTao.
6) Oppemm HajMassy paimoHanaH 6poj x 3a KOjH cy
CBE CTpaHMIle TPOYT/a MPHPOTHH OpojeBn?
&) Mome 1 Taj Tpoyrao 6uTH jenHaKOCTpaHMYaH?



TAYHO - HETAYHO NMUTAJTULE

1. 36up gBa cynpoTHa panuoHanHa bpoja je 2. TayHOo HETaYHO
X 9 :
2. Bpojepu —4,5 u _E CY jefHaKm. TAYHO HETAYHOD
5. Cpaky Mo3MTHEAH panuoHanaH 6poj je sehn o —7. TAYHO HETAYHO
4. 36mp paumoHanuux bpojesa —2,75 u 3,25 je 6. TayHOo HETaYHO
1 7
5. BpegnocT napasa E = _E je3. TAYHO HETAYHO
6. Akoje x=-0,5onpaje (-8) - x=4. TAYHO HETAYHO
/. Axoje 12y=-6,0nmaje y= 2. TAYHO HETAYHOD
3 4 5 .
8. Bpegnocrmapaza | —— |- | —— |- | —= | je L. Ta4yHO HETAYHO
4 5 3
9. Jegnaumna |x| + |x — 1| = -2 nema pewema. TAYHO HETAUYHO
10. Hejepgnaunna i < 3 MMa TavyHO JBa Pellema. TAYHO HETAYHO
6

NPEQNOI TECTA

1. 36up 6pojesa (—g] n% jenHak je:

AP 5)-9; B)0; N = m-Z.
4 4
2. Bpeguoct napasa -3,75 + 2 — [—%J je:
A) -2; E)-1; B) o; MNi; 2.
3. Axko jea=-3,onpa je a - (- a) + | a | jegHako:
A) -3; E) 3; B) o; e o) -9.
4. BpegHoct uspasa (-3,75) -4 + (-8) - (—%] je:
A) -15; E)9; B) o; N 15; ) -9.
2 2
5. Bpeguocrt uspasa (-3,75) st (-4): (_E] je:
A) -6; E) 6; B) o; iz o) -12.
6. Pewerse jegnaunte 5x + 4 =3 je:
N-Z; 5) ; B)0; No2; -
5 5 5
7. JepHo op pewemsa HejegHaunHe -8 — 7x > 6 je:
A)3; b) -3; B) 0; i n)2.

8. Jepna ues cama HamyHu GaseH 3a 6 caTi. AKO TPH HCTOBETHE LIEBH IyHe GaseH ucToBpeMeHo oHfa he
pee Tpehnne GaseHa HAMYHHTH 3a:

A) 80 muuyta;  B) 100 munyta; B) 120 munyta; [) 140 munyTa; 1) 160 munyTa.
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KJbYYHU NOIMOBMU (o6HOBM npe peluaBaka KOHTPONHe BeXxbe):

[ToznTHEHN pazmoMIK JleojHu paznomMak
HeratueHM paznoMun Japa3 (MaTeMaTHYKH H3pas)
CynpoTHH pa3nioMIH Henosnara (BennunHa)
Paunonanuu 6pojeen Jemuaunne

Ckyn paunonanuux Gpojeea Hejennaunne

AnconyTHa BpefHOCT MeTojia K1anKanuie

Pennnpounu Gpojeen

NPEONOI KOHTPOJIHE BEXXBE

. 33
1% HMapauynaj: 1= :] — — |. 15
pauyHaj 3 ( 43]

12 | pseras [(2) (-2} (:2): -
o+ | (D) :

1 4 1 35
21 | Oppenm BpegHocT M3pasa: | 2— —3— || ——:—|. 15
A £ (2 5][420]
7 1 4 .7 16
22 | Oppenm BpegHOCT H3pasa: (2 10 —313]-[3.18]-(3,2— 5 ) 20
. 5
23 | 36up GpojeBa -7 M 3— NOMHOXH HRMXOBMM KOMMYHMKOM. 25

Mupa je 3a 3,2 kg jabyka nnatuna 160 gunapa. Komiko je HoBua nnatuna Jaroga, ako je Ky-

b nuna 1,8 kg jabyka? =
5 . 7
32 | Hyraux . nyTa npehe 3a 48 munyTa. 3a Koje Bpeme he nyTHuk npehn 2 nyra? 20
4 1
Cpexe neuypke cajipixe - BOJie, a CyBe 1 Bofie. Kommko Tpeba ocymmT cBexmx -
3.3
neuypaka jia 6u ce gobuno 1000 kg cysux neuypkn?
41 IITa je Behe: nponasog unm konmwuHKMK Gpojeea (-18) n 67 15
. 3 1
4.2 | Pemn HejepHAUMHY: (—21] -11x> 4E . 20
- . X 1
4.5 | Oppenu 36mp cBMX LenobpOjHUX pelleka HejeTHATHHE: 2023 < = 25
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TPOYTIAO - gpyru geo

4. lTeoMeTpUjCKe KOHCTPYKLMUje

)) Togcettiumo ce: ¥ 5. pazpefly CMO NOMHLAMKM HOPMAaIY Ha AaTy
IpaBy M3 laTe Ta4dKe.

Hauprati Ty HOpMaTy 3Ha4M MCKOPMCTUTH IpaB yTao TPOyTaocHOT
nemupa. Ha oy je mpuMkasaHo upTame HopMane b Ha faTy
MpaBy a M3 flaTe Tauke A.

[IpunMKOM KOHCTPYKILMje KOPHCTHMO CaMoO IIecTap M
obuuan newmup. [ToceTHMO ce KOHCTPYKIIMje CHMeTpane
myxu. M3 Tayaka A m B cMO KOHCTpyMCanu KPyKHHM1Ie HCTOT

MOMyNpeYHNKa (OBO/BHO je HALPTAaTH KPYXKHM TYK). BuTHO I [ 2
je na monmynpeunuk 6yme sehu of monoeuue gyxu AB na 6u

ce Te KpyXXHulle pecekie. Te ABe npecedHe Tauke ofpehyjy

CHMeTpamny gyxu AB. ) ¢ S

To kopucTHMO f1a 6UCMO KOHCTpyHCcanu HopMmany b na gary
Mpaey a 13 fare Ta4ke A. 12 Tauke A KOHCTPYHIIEMO KPYKHHIY
KOja IpaBy a cede y TaukaMa M u P. Jlarbe ce 23ailaTak CEOfIH
Ha KOHCTPYKIMjy cuMeTpane ayxu MP. [TomTo Tayka A
TpMnaja cuMerpanu ayxu MP, noeomHo je nponahm jom

jenHy Ta4ky (Q ca Jome CTpaHe Npaee 4.

OB0O HaM IoMaKe Jla MCTaKHEMO joll jemaH
eJleMeHT TPOyI7Ia KOji je HApO4YMTO 3HadajaH. Y
IIMTamwy je Hajkpahe pacTojame TeMeHa Of] HacTIpaMHe
CTpaHMNIIe TPOYITIA, Tj. MY KMHA HOpMalle M3 TEMeHa
Ha HacIpaMHy CTPaHMITY.

Iy CD Ha cuim je Bucuaa AABC. Yobuuajena
03HaKa 3a BUCHHY je ClIoBO h ca MHJIEKCOM KOjH
NOKa3yje Ha KOjy CTPaHMILY je ,,CIYIITeHa" HOpMasa. C
Y namem ciy4ajy je CD = h,.

[IpobneM HacTaje KOJ TYHNOYIZIOT TPOYINA. .
ITogHOXKje BMCHHe M3 TeMeHa OWITPOT yI7a He
Npunaja cTpaHuiy, Beh meHOM IIPOAYKeTKY. S CURE,
D A B

BucuHa Tpoyraa je yX 4Mja jeHa Kpajiba Ta4yKa je TeMe TPOYIJIa, a IpyTa je MoJAHOoXje
HOpMare M3 TOT TEMEHA Ha MIPABY Koja CaipXkyl HACIIPaMHY CTPaHMITY.
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3a paaiMKy O]l YOBEKa, KOjH MMa
jeqHY BUCHHY, TpPOyrao uMa Tpu. ¥
3aBHCHOCTH Off TOTa M3 KOT TeMeHa je
NOBydYeHa, BcHHe heMo o3HauaBaTH
cah,h,uh_.

KoHCTpyKUMje HEKUX yrnoBa

)) Iogceitiumo ce: Y 5. paapefy CMO Hay4MIH KakKo Jia .
HallpTaMo HeKM yrao, Kopucrehu yrnomep.

Takolje, koHCTpyMCaNMM CMO CHMeTpay yIna ¥
(momympaBy Koja lefM yTao Ha iBa jeflHAKA Jlena). ¥

Har je £xOy. KoHCTpyHmeMo Kpy>KHHUIY Ca LIEHTPOM

y Taukyu O 4yMje Impeceke ca Kpanuma yI/ia 03Ha4uMo

ca A u B. 3aTHM OfipefMMO Ta4KYy S jefHAKO yla/beHY s
on A u B. Ilonmynpaea Os Koja cafpxu Tadky S je B 5

cumeTtpana £x0y.

0 4 » &

¥Yrao opn 90° ce KOHCTpyMIlIE TAKO IITO KOHCTPYMIIEMO HOPMAITY & TO CMO PajjiIn y 5. pa3peny.
[Tornenaj mofceTHMK Ha MOYETKY MEKIIHje.

Koncrpymmumnmo caga yrao og 60°. Kapa Hexo nomene 60°, npea aconmjanuja 6u tpebano na
Oyze jennakocTpaHMYHM Tpoyrao. Ha cmMuu je mpukaszaHa KOHCTPYKIIMja OBOT YI7Ia.

A B a A A B a

Hanpramo nonynpasy Aa. M2 Tauke A KOHCTPYHIIEMO KPYKHMITY IIPOM2BO/BHOT IIOTYIIPeYHHEA
M HhEeH MpeceK ca MOMyIpaBoM 03HAYMMO ca B. M3 Tauke B KOHCTPYMIIEMO KPYXHMIY MCTOT

MOMYNPeYHHKA M HbeH Npecek ca MPBOM KPYKHHIOM o3Ha4uMo ca C. [Towrto je AB = AC = BC,
3Hauy Jia je AABC jeHaKOCTpaHM4HH, 11a je BAC = 60°.

Kopucrehu yrnoee o 60° 1 90°, Kao M cMMeTpasny yI/ia, MOXeMO KOHCTPYMCATH joll HeKe
VITIOBE.

NPAUMEP 1. - Kouctpymcaru yrao op 30°.

PEWEHKE  [Tomro je 60°: 2 = 30°, moTpebHo je KoH-
CTpyHcaTH yrao o 60° a 3aTuM ra cuMe-
TPaJIoM IIOJIe/TMTH Ha [IBa jelHaKa Jlefa.

[IpBo koucTpyHinemo £BOC = 60°, a 3aTuM
cumetpany 4BOC, na je £x0y = 30°.
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NPUMEP 2. - Konctpymiuu yrao op 22°30°.

PEWEHE - [IpumeTnMo ga je 22°30° -2 =45° a pa je
45° - 2 = 90°. To 23naun fa npeo Tpeba
KOHCTpyHMcaru yrao of 90°, mogenuTu ra
Ha [IBa jeHAaKa flenia, a 3aTUM AobujeHu
yrao of 45° MOHOBO MOJENNTH Ha JBa
jemHaKa fena.

£x0a =22°30°

Tokazahemo ufiejy 3a KOHCTPYKLMjY jolll HEKMX yI71oBa. He MOXKeMO KOHCTPYMCATH CBaKM
yTao, aIu TO je MaTeMaTHIKy ITpobneM Koji IIpeBa3u/asy Halll TPeHYTHH HMBO 3HABA.

NPUMEP 3. - KorcTpyuuu yrao of a) 75°, 6) 97°30°.

PELWEHE  a) [Tonazumo of 4xOy = 180°, ma koncrpynmemo Ax0a = 60° n 2x0b = 120°
(120° = 2 - 60°).

L]

Konctpymuimemo cumerpany #a0b.
JacHo je fna je £a0c=30°.

¥rao op 75° Mmoxemo qo6uTH ako cabe-
pemo yrao of 60° 1 IOMOBHHY YITIa Off
30°. AKO KOHCTPYHILIEMO CHMeTpany
#4a0c = 30° xao Ha oy, fobujamo
£a0d =15°. Jlakne, £x0d=75°.
HapagHo, oo je camo jenHa off Mo-
ryhHOCTH 3a KOHCTPYKLM)Y YI7Ia Off
75°. Youaramo fia je 75° = 60° + 15° = 90° — 15° = 45° + 30° = 150° : 2, na bupajre
IITa BaM Ce YMHM Kao HajraHMM/BMEHjA Higja 3a KOHCTPYKIH]Y.

X

6) Cnuuno hemo KOHCTpyHCaTH M yTa0 Off
97°30°'=90° + (30°: 2) : 2. [lakse, IpBO
KOHCTpymiieMo cuMeTpamy £c0b = 30°,
na bucmo mobumm yrao op 15°. 3aTum
KOHCTpYHIIEMO yTao of 157: 2.

Oe je cumeTpana £cOb.

Of je cumeTpana £cQOe.
£x0f je =97°30".




NPUMEP 4. KoucTpymiuu yrao of 135°.

PEWEHKE - KoHCTpyMIIMMO IPEO yrao of 90°, kao Ha d K
cmuum, 2a0c¢ = £bOc = 90°. 3aTuM g
KOHCTpyMIINMO cuMeTpany 2aOc 1a
nobujemo Aa0d = Ac0d = 45°.

Youapamo:
Ab0d = 4b0c¢ + 4c0d = 90° + 45° = 135°,

BA,EIA@

1. [ar je yrao a. KoHCTpyMIIM cMMeTpany JaTor yI7a a.
2. KoHCTpyuuu yIioBe of:

a) 60°% 6) 30°% B) 90°; r) 45°.
3. KoHcTpyumm yrioBe of:
a) 120% 6) 135°; B) 150°.
4. KoHCTpyMuu yIioBe of:
a) 75% 6) 22,5% B) 67,5°.
5. [Jlatu cy omrtpu yrinoeu & u f (a > ). KoHcTpyuiun yrnose:
a)a+p; 6) a - p.
6. [lar je owrrap yrao a. KoHcTpyunu yrao:
a a
a) 2a; 6) > B) 3 T
7. [lar je owrrap yrao a. KoHCTpyMiIM yInoBe:
a)f=90°+a; 6) y=90° - a.
8. [lar je owrrap yrao . Koncrpyumu yrnoee:
a) 60° + f3; 6) 45° + 5; B) 30° + .

9. [ar je Tpoyrao ABC, yuHM cy yI7IoBH &, 8 M Y. KOHCTPYKTHBHMM ITyTeM ce YBepH Jia je
a+f+y=180°

10. Jlara je mpaea a u Tauka M koja joj mpunaza. Koncrpyumu npaey b koja cagpxu tauky M
M HOpMaJIHA je Ha MPaBy 4.

11. Jlara je mpaea a u Tauka M Koja He nIpunaja fatoj npaeoj a. Koucrpyuum npasy b koja
cagpxu Tauky M M Koja je HOpMarniHa Ha IIPABy d.

12. Jlara je mpaea a 1 Tauka M Koja He nIpunaja gatoj npaeoj a. Koucrpyuum npasy b koja
cajpxu Tauky M M Koja je maparneiHa ca paBoM 4.
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4.2. OCHOBHe KOHCTpPYKLUMUje Tpoyrna

Paunje cM0O MCTaK/IM Jla TPOYTa0 MMa HIeCT OCHOBHMX eflleMeHarTa (TPM CTpaHMIle M TPH
yHyTpamma yrna). Komuko enemenara Tpeba ma 6yne noznaro ga 6u Tpoyrao 6mo normyHo
oppehen? JacHo je a iBa eNeMeHTa HUCY JOBO/LHA. PellMO, aKO 3HAMO JIY3KHHE JIBe CTPaHulle,
Y 3aBMCHOCTH Off YI7Ia KOje OHe 3aXBaTajy, uMaheMo paanuuuTe TpoyInoee.

[
3cm
F
3cm
X Sll
A 4 cm B

D 4 cm E

ITowTo Cy yI/IOBK & M & Ha CIMIM pasmuduTh, oufa AABC u ADEF umajy ipyraduuju o0mmk.
Jaxse, morpebHo je 3HaTH TpH enteMenTa. []a mu 6o Koja Tpu? Opa nekiuja he HaMm OTKIOHMTH
auneMe.

KoHcTpyKuuja Tpoyrna Kaga cy aaTte AyXXuHe
[ABe CTpaHuLe U BeNMUMHa yrna usMehy bux

NPUMEP 1.« KoncTtpynmu AABC ako je AB = 5 cm,
AC=4cm, a = 60°

PEWEE  IIpBO CKMIMPaMo TPOyTao 1 ofenexumo pate

nofatke. To HaM moMae a Hahemo HaYMH Kako 4.cm
7la M3BeleMO TPaKeHY KOHCTPYKLMjy. OBaj eo
3aflaTkKa je Bp/io OMTaH M 30BeMO I'a aHa/lIHn3a.

ﬁﬂn

Ha ocnory cxmije, cMunubaMo ujejy. Pemocen
KOpakKa M KOHCTPYKLuju je cnefehu: mppoma- A 5cm B
pTaMo Oyx AB, 2aTHM KOHCTPYMILIEMO yTrao
a = 60°% ma Ha IpyroM Kpaky yIfia ofipelHMo
TayKy C Ha yjabeHocTH 4 cm o A. Oumr- ;
JIEHO je Jia Cy MPeocTany eleMeHTH TPOoyIia 4cm
(crpammua BC, yrnosu f u y) notmyso ogpebe- !
HH, Tj. MOpPajy OMTH OHAKBHM KAKO MM ,JIO3BO/IE”
MIO3HATH e/TeMEHTIL.

YobirdajeHo je ia ce HALIPTAjY IY>4M M KOHCTPYMIIE
yTao KOji OroBapajy JaTHM IOallMMa, a JIa ce
3aTHM IpeHeCy IPH KOHCTPYKIIMjIL.

Capia mpena3MmMo Ha I7IABHM JIe0 3aJlaTKa, a To

jé KOHCTPYKIHja.




Ogpfie KOPHCTHMO ITpeHOILIEHk:E YKH. Haljpramo nomympasy Ax, I1a Ha Y pPeHeceMo
Aary Ay of 5 cm. OTBOpoM ImecTapa ,,00yXBaTHMO™ IaTy YK, I1a ca lieHTpoM y A
KOHCTPYHIIEMO KPYXXHHMITY M HheH IPeCceK ca IMOIyIIpaBoM Ax 03Ha4MMO ca B.

|
A 5cm B! %

3arMM NpeHOCHMO JATH YTao. KOHCTpyHIlEMO JTYK KPYKHUIIE YMjH je IeHTap Tauka A,
a MOMYTIPEeYHNK je jelHaK MOMynpeYHHKy ayka AMOP.

KoHcTpyHiieMo YK KpyXKHHIE
YMjM LiEHTap je mpeceyHa Tauka T
NPeTX0HO KOHCTPYMCAHOT TYKa U
MOMYTpaBe Ax, a MONYIpPeYHHK je
TeTHBa Koja ofiroBapa myKy £MOP
(my>x MP).

obujamo AMOP = ATAR u
MP=TR.

Cana umamo A xAy = 60° Ocraje

joln fia mpeHeceMo M IPYTY AaTy

AYyX, OJHOCHO KOHCTpPyMIIEMO R
nmyk kpyxaute k(A, 4 cm) 1 men

npecek ca HoaynpaBoM Ay 03Ha-

ummo ca C. Ha Taj Haums, obmwm

cmo TpaxkeHn AABC.

A 7! B X

Hamomena: ¥ nmpakcu ce yrao o6M4HO IMpeKTHO KOHCTpyHile (6e3 npeHomema),
ITO NOjefHOCTAB/bYje CaMy M3pajly 3a/laTKa.

Ha ocHOBY oBOr IpMMepa MO3KeMo H3BecTH TBpheme:

AKo cy 1aTe iBe CTpaHHIle TPOYTIA ¥ yrao uaMel)y BHX, OHZIA Cy jefHOZHAYHO
ofpehene BenM4MHe CBMX YITIOBA M CBMX CTpaHuIla Tor Tpoyria (CYC).

Yobuuajeno je na ce crpanmua Tpoyrna obenexara ca ,,C’, a yrao ca .Y, na oo tepheme
ckpaheno oznagasamo ,,CYC".
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KoHcTpyKuuja Tpoyrna Kafga je gata oy»uHa cTpaHuue
U Mepe YrnoBa Koju Nexe Ha ko]

5cm

NPUMEP 2. - Koncrpymimm AABC ako je
BC=5cm, §=30° y=45° A

30" 457
S5cm e

B

PEWEMHE & AHa/TM3MPaMO CKHUIY ¥ IIpefia-
3IMMO Ha KOHCTPYKIHjy. Hap-
TaMo [OMyHnpaBy Bx, 1a Ha kY
MnpeHeceMo Ayx of 5 cm. Tako
cMo mobumu teme C. 3aTum,
KOHCTPYMIIEMO IOMynpaey By
Tako fia je £CBy = 30° u momym-
paBy Cz Tako fia je 4BCz = 45°.
[Ipecexk monmynpaeux By u Cz je
Tauka A. Ha Taj Haunn, nobwim
cmo Tpaxenn AABC.

==F"

5cm Ic ‘ x

Ha ocHoBy oBor mpHMepa MOJKeMo H3BecTH TBpheme:

AKoO je 1aTa Iy:KMHa CTPaHHIe TPOYITIA M Mepe YITIOBAa KOji Ha Y HANleXKY,
OHJIa CY jegHO2Ha4YHO ofjpehenn ceu enemenTH ToOr Tpoyraa (YCYV).

Ospie Tpeba BogUTH padyHa O JaTHM YITIOBMMA. AKO je 1bIX0B 30up jenHak 180°, umu Behn
on 180°, TakaB TpOyrao He OCTOjH.

KoHcTpyKuuja Tpoyrna Kaga cy aate
AYXXUHe CBe TpU CTpaHuLe

NPUMEP 3.  Konctpynum AABC ako jea=4cm, b=5cm, c=6 cm.




PEWEME  AHa/mHMIMpPaMo CKHIY M IIPE/Ia3uMO Ha
KOHCTPYKUMjy. IIpBO HaupTamo gyx
AB. Tagka C je Ha pacTojamy 5 cm off
Ta4Ke A, I1a Ce Ha/a3u Ha KPYXHUIN
k,(A, 5 cm). CnuuHo, Tauka C je Ha
KPYxHHUIHM k,(B, 4 cm). ¥ nmpecexy Tix
KpyxHH1a gobujamo teme C. (Ose
KPY:KHMIIE MMajy IBe 3ajeHIYKe Ta4-
Ke, a MM heMo y3eTu jefHy ofi BUX,
uaHan nyxu AB.) Ha Taj Haumu, o- k (A, 5cm) k,(B, 4 cm)
61 cmo Tpakenn AABC.

A c=6cm B

Ha ocHOBYy oBOr IpHMepa MOXKeMo H3BecTH TBpheme:

AKO Cy J1aTe Ty:KHHe CBe TPH CTpaHHIle TPOYTIa, OHJIA CY
jenHoznagHo oppehenn ceu enemenTy Tor Tpoyrna (CCC).

Ospe Tpeba BogUTH paYyHa O JaTHMM cTpaHMllaMa. Mopa 6uTn 3ajjoBo/beHa HejefHAKOCT

Tpoyrna (20up gee kpahe crpanmie mopa 6utn gyxu of Hajeehe cTpanuue). ¥ cymporHoM,
TaKaB TPOYTao He MOCTOjH.

KoHcTpyKumMja Tpoyrna Kaga cy gate gy>XuHe
LBe CTpaHuLe U BenuuuHa yrna Hacnpam eehe of hux

B
NPUMEP 4. Konctpymmm AABC 6 cm /
aKo je BC=6 cm, = ! /

AC=4cmua=75" . 4cm . /

PEWEHE & AHamM3MpaMo CKMITY M IIPETa3uMo Ha
KOHCTPYKUMjy. Haupramo npeo gy:x
CA. 3aTHM HalpTaMoO NOIyIpaey Ay
TaKo f1a je ACAy = 75°. Tauka B je Ha
pacTojatky 6 cm of Tauke C, ma ce
Hanasu Ha Kpyxaunum k(C, 6 cm). ITpe-
CEK Te KPYKHUIIe ¥ MONyIIpaBe Ay je
Teme B. Ha Taj HauuH, gobunmmu cmo
TpaxeHu AABC.
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Ha ocHOBY npeTXofjHOT IIpMMepa MoXeMo H3BecTH TBpheme:

AKo cy gaTe iBe CTpaHHNIle TPOYIIA M yTao Hacnpam Bele o1 mux,
OHJIa CY jegHO3Ha4uHO offpehenn cBu enementn Tor Tpoyria (CCY).

Casnaj Bume: AKo cy jjaTe JBe CTPaHHIIE M YTA0 HACTPaM MaEe 0] BHX, 3a/1aTaK MOXE HMaTH J[Ba pe-
IEH:3, jejHO PElek:E, a NocToji MoryhHOCT 1 1a Hema pemesa. [Tornegajmo cnepehn npumep.

Konctpynmu AABC ako je AB=6 cm, AC=4cm, f =30°

ez . 6cm

4cm
4 cm

A 6cm B

AnanmM3MpaMo CKMIY M MPeNasMMo Ha KoHCTpyKuujy. Hanpramo npeo gy# AB, a saTuM monynpasy
By Tako jja je £ABy = 30°. Tauka C je Ha yga/beHOCTH 4 Cm 0ff Tauke A, IIa Ce Ha/IA3M HA KPYKHHIH
k(A, 4 cm). Ta kpyxunna cede nonynpasy By y geema Taukama C u C,, na 3a]aTaK MMa J|Ba Pellleka,

AABC, u AABCG,. Y c
2

4 cm 3.C,

3{]&
A 6cm B
IlTra 6u 6uno ga je AC = 3 cm? Tapga kpyxuuua k(A, 3 cm) gogupyje nomynpaey By, na sajiaTak uMa
jenHo pememse. Taga 61 AABC 6uo mpaBoyrmH ca mpaBMM yraoM kof TemeHa C (ceTnmo ce Jia je kaTera

Hacrpam yraa off 30° asa myTa kpaha og xunorenyse).

Axo je AC < 3 cm, 3ajjlaTak HeMa pelIeHka.

7}

L r’ L I.-":'. -
ed

NPAMEP 5.  KoHcTpy#HcaTH jefHaKOKpaKH TPOYTao 4Yija OCHOBMIIA je 8 cm, a yrao mpu Bpxy 150°.

PELWEHSE  JacHO je la MOpaMoO M3padyHaTH Mepy YI/Ia HA OCHOBHIIH.
(180° - 150°):2=30°:2 =15

Caja 3HamMo OCHOBHMIIY 8 cm ¥ JIBa yI7Ia o 15° Koja /exe Ha H0j, I1a MOXKEMO KOH-
cTpyucati Tpoyrao (YCY).
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Toxom TeTHHX MECEIH, AKO CE OKPEHEI Ka MCTOKY M IOIMean Ka Hely,
MOZKEI IAKO YOUMTH T3B. JleTsn Tpoyrao (Ha natunckom Triangulum).
OBaj cxyn 3Be3fa unHe TpH 3Be3fie: Bera, Jlene6 u Anranp. Kaga ce
nponaljy cBa TpM TemeHa OBOTI Tpoyrna, mpoHabe ce, y cTBapH, MecTo
rfie ce Ha Heby mpy#a Ham Mneunn nyT, 0 KOjeM e MHOTO BHIIE YUH Ha
yacoerMa reorpaduje. Taunnje, Moxem fa sugmn feo Mneusor nyTa,
¥ 3aBMCHOCTH Off MECTa € KOjer mocMaTpam Hebo.

Kao urro 3sam, gecTo cy 3Be3fie Oune jyHanm nerenpn. Tako, jegHa ne-
renjia [lanexor HCToKa roBopu o npuHLean Bern koja je Gmna samybmena
y obuunor maaguha, us Hapoga, no umeny Anraup. MebhyTum, kana je
BeruH oTall cCa3HA0 3a TO HAJEYTHO Ce Ha cBojy hepky u 3abpanuo joj ga
ce Bufja ca iuM. M 3anpaso, Bera je of AnTanpa ofiBojeHa MAITOBHTHM
Mneunnm myTem. IIpema oBoj nereHiM, CAMO jeJHOM FONHIILE CE Of
apeafa obpasyje Hebeckn mocT, Aa 61 Bera n AnTanp MOITH NOHOBO fia
JleTwu Tpoyrao ce CpeTHY. JefiHa off 3Be3/1a Koja YHHH 0Baj MocT je u [leneb.

3A,E|AU,M>

13. Kouctpymimm tpoyrao ABC, ako je AB=5cm, 4ABC=60"u BC=4 cm.

14. KoHcTpyMinM IIpaBoyI/iM TPOYTao 4Mje Cy KaTeTe 3 cm u 4 cm.

15. Kouctpymim jegnaxkoxpaky Tpoyrao ABC, ako je AC=BC =5 cm u £ACB = 30°.

16. Kouctpyumu tpoyrao ABC, ako je AB =5 cm, AABC = 60° u 4BAC = 45°.

17. Kouctpyumu npaeoyrmu Tpoyrao ABC umja je kareta AC = 4 cm, u £ABC = 30°.

18. Kouctpyumu npaeoyrmu Tpoyrao ABC unja je xunorenysza AB =4 cm, u £ABC = 60°.
19. Kouctpyumu jegHakokpaku Tpoyrao ABC (AC = BC), ako je AB=5cm u 4ABC = 30°.
20. Kouctpymuum tpoyrao ABC, ako je AB=4cm, BC=5cm u CA = 6 cm.

21. KoHcTpyMiy jefHaKoCcTpaHWIHM Tpoyrao ABC, ako je AB=5 cm.

22. Kouctpymun tpoyrao ABC, ako je AB=3 c¢cm, AC=6 cm u £ABC = 120°.

23, Kouctpynin tpoyrao ABC, ako je AB=6 cm, AC=4 cm u AABC = 45°.

24, Kouctpymiun npasoyrm Tpoyrao ABC, ako je AC + BC = 7 cm M XxunoTeHy2a AB =5 cm.
25. O6mum Tpoyrna ABC je 13 cm, £ABC = 45° u 4BAC = 60°. Kouctpymniuu Tpoyrao ABC.




4.5. NMoaypapHoOCT Tpoyrnoea

CurypHo cTe HeKajla 4y/mi pedeHniy: ,,OH Mu je jo6Gap APYT 3aTo ITO Ce Hallla HHTePeCOBamba
CKOpO IOTIIYHO MoAyaapajy”.

Mm: ,,FbMXOBM ITIaCOBM Ce He MoAYyAapajy ca HallliuM ™.

3auuMIBMB je M fleo n2 Ermnarckor kanmenpapa: ,,3ajeqHo ca 3BaHMYHMM, Tpahanckum
KaneHgapoM y ErunTy ce KOpMCTHO M HAPDOJIHM, TYHAPHM KaneHjaap. Y beMy Cy ce CMehHBaIH

Mecenu of 29 u 30 gana. Hoea roguHa 1o ToM KaZeHAapy YBeK ce moayjapana ca [o4YeTKOM
uanueama Huma™,

JacHo je ia, y 0BMM pedeHMIIaMa, ped HOAylapabe 3HaUM jeHaKOCT, MIeHTHIHOCT, [IOK/IAMabe. .

Y reomeTpuju ped NogyJapHOCT MOXKeMO 06jacHMTH Ha C/IMYaH HAYMH.

JlBa TpoyTna Cy mogyfapHa ako jeflaH off BbHX MOXKeMOo
TpeHeTH TaKo Jja Ce MOK/IOH ca APYTHM.

L

YIAMTH, TOBEXW, 3A|<rhvul1@}

IlopynapHu TPOYT/IOBH MOTY Ce pa3/iMKOBaTH 110 CBOM Ho/ToXajy, amu Meby =
HhHMa HeMa pas/uKe 10 oOMMKY M [UMeH3njaMa.

-

s

OsHaka 3a NOAYAAPHOCT je &,

W

YMAMTHW. NOBEXXWU, 3AKJBYUN— :-
IlogymapHocT AABC u ADEF o3nadaBaMo AABC = ADEF, =

IMogypapHOCT NofpasyMeBa jefHAKOCT IeCT OCHOBHMX efleMeHaTa jeffHOT TPOYI/Ia ca efleMeHTHMa
ApyTor TpoyTna. BUTHO je younTH MapoBe jeTHAKNX CTPaHNIA I MApOBe jeHAKUX YITIOBA.
Kopuctihemo 1 u3pa3 napoBu ofiroBapajyhux enemeHara, ofHOCHO ofiroBapajyhn enemenTH

MO yIAPHUX TPOYITIOBA.
¥ Hamem ciy4ajy je: AB = DE, BC=EF, CA=FD,
ABAC = 4EDF, 4CBA = 4FED, 4ACB = 4DFE.
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NPUMEP 1. « (3apaTak ca zapmHor ucnuta 2018, romune.)

Tanrpawm je jemHa off HajIIO3HATHUX MATEMaTHYKMX C/IAra/IMIA KOja Ce CAcTOojH Off cefjaM
¢durypa. Mehy Tum ¢durypama cy Ba napa nogyjjlapHux TPOyInoBa. 3alMiiM napose
TOYZJAPHUX TPOYT/IOBa Tako mTo hemr nanucaru GpojeBe Koji ce y iMMa Hajaze.

6 +
5
T 3
2
1
Jenan nmap nmogygapHUX TPOYITIOBA je H , & IPYTH map M

PEWIEHE  TTocmarpajyhu cmMKy, 3aMHII/BAMO KOjH TPOYITIOBHM O MOITIM JIa Ce IOBeXY JI0 To-
K/lanama, 1a 3aK/bydyjeMo a jenpenmap l u 7, a gpyru 3 u 6.

3A0ALUU

26. Jla mu Ccy TPOYTZIOBM IPMKA3aHM Ha cnefehoj oy nogynapuu?

AN N

27. Ha HapeiHOj C/IMIIM je IaTO M HyMepHCaHO cefjaM Tpoyrnoea. Ofpenu Koju off lBHX Cy
MO yIapHH.

1 \ 2

\

]

\ N AN

KU'I

28. Mory i 6uTH IOAYAAPHM: &) Ba OLITPOYI/IA TPOYIIA; 6) jelal OWITPOYINIM U jelaH 1pa-
BOYT/IM TPOYTA0; B) jefjlaH TYNOYI/IN M jejlaH OLITPOYI/IM TPOYTao; r) jeflaH MpaBOyI/IN 1
jENaH TYHOYT/IM TPOYTao?

29. Jlara cy iBa jefHaKOCTPaHM4YHA TPOYI/IA YMje Cy cTpaHuIle 5 cm M 6 cm. Jla i1 cy oHM
MOAYAapHH?
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4.4. CtaBoBM NoAyaAapHOCTU TPOYrnoBa

Hac 3aHnMa Kako HajjefHOCTABHMje 3aK/bYUYMTH Jia /M CY JIBa TPOYyI/a moAyaapHa. Jla mu
je moTpe6HO YTBPAMTH jefHAKOCT CBMX MapoBa ofroeapajyhux enemenara? Cetumo ce fia je

NMPWIMKOM KOHCTPYKIIMje TPOoyT/a OM/I0 I0BO/BHO 3HATH TPM efleMeHTa y ofipehenoj komOMHaimjn,
na jia Tpoyrao 6yze notnyxo ofpeben. To Hac foBofu o TBphema Koja cy mo3HaTa Kao CTABOBH

NOAYAaPHOCTH TPOYIIOBA.

1. ctaB nogyaapHocTu (CYC)

TIpHIMKOM KOHCTPYKLMje, HATTIACHIIH CMO [Ia Cy CBU efleMeHTH Tpoyrna ofgpehenn ako cy
HaM JiaTe [IBe cTpaHuIle i yrao naMehy mux (CYC).

c c,
A/ggl/\ﬂ A/gkl/\ﬂ
1 1

YNAMTHU, NOBEXU, 3AKIBYUYU—

Ilpa TpOYTNA CY MOAYIAPHA AKO CY
MM jeTHAKe 110 IBe CTPaHMIe I BIMa
saxeahen yrao (CYC).

Ha cnunu je AB AB,, AC = A,C,,
ABAC = 4B,A,C, (jequaxum 6pojem npTuna cy
obenexenu jegHaku eneMenTH). OfaTie cregyu

na je AABC = AA,B,C,.

Kopuctimo samuc y kome cumbon ,,=" o3HagaBa
J1a M3 jefHaKOCTH ofiroBapajyhux enemenara no
craBy (CYC) cnexnu nofygapHOCT TPOYITIOBEA.

L)

1. AB=A,B,
2. AC=AC,
3. 4BAC = 4B,A,C,

(CYC)

=

Hanomena: Huje 6utan pefocneq 2anucuBama

NPUMEP 1.  JToKkaxxu [ja Cy TPOYI/IOBM Ca £
CTMKe OTY/IAPHM M 3amuim.
napoBe ojrosapajyhux
efleMeHara. 70°
A 4cm

= AABC = AA,B,C,

eneMeHara, epeh muxoB pacIiopen Ha CITHITH.

PELMEHE
yrao koj Temena D.

4D =180° - 110° = 70°.
Capja MMaMo JIOKa2 Ha Le[ly/b} JlecH

[TomTo Cy TPOYITIOBH MOAYAAPHM, OflaT/Ie
3aK/bY4YjeMo Jla Cy M IpeocTanu ofiroBapajyhm

enemenTH MeljycoOHO jeuaku:
BC=EF, AZABC=4DEF, #ABCA

HapagHo, npBo hemo uapadyHaTH yHyTpallbi

1.AB=DE
2. ABAC = 3EDF
3.AC=DF

0.

(CYC)
= AABC = ADEF
= AEFD.
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NPUMEP 2. [TujaroHana npaBoyraoHuka. Jlar je npaBoyraoHuk ABCD. Jlokaxu fja gyxx AC
e/ Taj PaBOYTA0HMK Ha [IBa MOAY/lapHa TPOYT/IA.

PEWEHE - [lorpebHo je mokazati ga je AABC 2 ACDA. buTHo je KopMcTHTH 0cobuHe fjaTe
durype (y oBoM c/Ty4ajy mIpaBoyraoHHKA) KOje 3HaMO O] paHMje ¥ OHO LITO je jaTo
y IIOCTABIM 3aJjaTKa.

D | C 1. AB = CD (nacmpamMHe CTpaHuIle
X : [PaBOYTa0HMKA)
2. BC = DA (macmpaMHe cTpaHMIe
L NIPABOYTA0HMKA)

3. 4ABC = ACDA (90°)

, Xl (ovo

|
A B L AABC=~ACDA

*MPAMEP 3. Jloka3aTH Jla CMMeTpana yI/ia IpM BpPXy jefHaKOKpaKor
TPOYT/Ia Jieli OCHOBMITY Ha /IBa jefiHaKa fiefa.

PEWEHE  Ha cmaum je jeqnakoxpaku AABC (AC = BC). Koncrpymncamu
CMO CHMeTpany yI/a y.
IorpebHo je fokazatu fa je AD = BD. Vzieja je na nokaxemo
na je AADC = ABDC, na nomrto To 3Ha4u fja he u npeocranu

napoeyu ofiroBapajyhux enemenara OMTH jeHAKM, MOXKeMO
pehu na je AD = BD.

C

1. AC = BC (kpau jefHAKOKPaKOT TPOYI7Ia)

2. 4ACD = £BCD (cumeTtpana femu 4ACB Ha /iBa jeHaxa fiena)
3. DC = DC (3ajenun4Ka CTpaHuIaA)

(CYC)

= AADC = ABDC

M2 nogygapHoCcTH OBa [iBa TPOYITA 23ak/bydyjemo AD = BD.
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2. cTtaB nogyaapHocTtu (YCY)

[TpuwmKoM KOHCTPYKIIMje, HATTIACHIIH

C o
CMO fia CY CBM e/leMEHTH TpoOYI/a
jenHoanauHo offpelenn ako HaM je naTa
| | jemHa cTpaHMIIA M [IBa YI7Ia KOja Nexe
A B A, B

1 Hamoj (YCY).
1.AB= A B,
—— YTAMTW, NOBEXXW, 3AK/bYUN— '- 2. ABAC= 4B A,C,
JIBa Tpoyrna cy noyjapHa ako cy uMm I 3. ACBA = £C,B,A,
jeqHaKe IO jeHa CTpaHMIA M IBA HA
H0j Hanerna yria (YCV). (YCy)

= AABC 2 AA,B,C,

NPUMEP 4. Jlokaxu Jla Cy TPOYITIOBH Ca C/IMKe TIONYAAPHY M 3alMIINM NapoBe ofroeapajyhux
efeMeHara.

PELLEHE S 1. NP=RP (2 cm)
2. AMNP = £SRP (80°)
3. ANPM = ARPS (yHaxpcHM yI/I0BH)
(YCY)
= AMNP 2 ASRP

80° Ilourro cy TpOYIOBH HOAYAAPHY, OflaT/e

M P 2em R 3aK/BYYYjeMo [ja Cy M IIPeoCTa OffroBa-
pajyhu enementn mehycobuo jegHaku:

2cm

80° MN =SR, MP=SP, APMN = 4PSR.
N
MPUMEP 5. XumoTeny3a u jefjad OLITap yTao IPaBoOyIIOr TPOYI/A A D

jemHakm cy ofroBapajyhim efeMeHTHMa IpPyTOT IIPaBo-
yr/ior Tpoyria. Jlokasati ia Cy Ta [iBa TPOYI/Ia IOfy-

lapHa.
PEWEMKE  JlaTo je AB = DF u unip. AABC = ADFE. IlomrTo je 1
4BCA = AFED =90°, onpia mopa 6uti u ACAB= 4EDF /‘ _\
(Tpehu yHyTpaumu yrao Tpoyriaa). Caga mMamo: B C E F
A D 1.AB=DF

2. AABC = 4DFE
3. 4CAB = AEDF
(YCY)

= AABC 2 ADFE
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3. cTaB nogyaapHocTtu (CCC)

C C,
IIpwmMKoM KOHCTPYKIHje, HATTIACHIH
CMO Jla CY CBM elleMeHTH TpOyIa : |
' B A, ' B

jenHo3HavHO ofjpeheHM ako cy gare A i

nyxuHe cee Tpu crpanutie (CCC).
1.AB=A,B,
.. |2.BC=BC,
YMNAMTHU, NOBEXMW, 3AKJbYUUN— -
_ O fa.cA=CA,
AKO Cy CTpaHHIIE jeIHOT TPOYI/IA S
jellHaKe CTpaHMIIAMa IPYTOT TPOYIIa, (CCC)
OHJIa CY TH TPOYTTIOBH MOJIyapHH. = AABC = AA,B,C,

NPUMEP 6. IIpuMmep ,aujaronana npasoyraoHMka” (IIpumep 2). lokaxu jja gujaroHana genu
MPaBOYTaOHHMK Ha MOy/lapHe TPOYI/IOBe

PEWEKE D C

y I 1. AB = CD (Bacnpamue crpammeE::’)
2. BC = DA (nacnpamue CPP&HHHEE}
£ == 3. AC = CA (3ajegnuuKa CTpaHMIIa)

(€CC)

I B = AABC =2 ACDA

NPAMEP 7. JlaTa je Kpy>KHMIIA IIPOM3BO/BHOT MOMYIIPEYHHKA M HA HOj Tauke A, B u C Tako 1a
je AB = BC. Jlokaxwu 1a je AOAB = AOCB (Tauxa O je 1leHTap KpyKHHl1le).

PEWEHE  OOpaTHTH MY HAa OHO LITO je JaTo Y TEKCTY 2ajiaTka. OBfe je To AB = BC, na To
Tpeba MCKOPUCTHTH IIPH JOKa3MBabY.

1. OA = OC (nonynpedHHK Kpy>KHMIlE)
2. OB = OB (2ajegHM4Ka CTpaHMIa)

3. AB = CB (no ycrmoBy 2ajiaTka)

(CCC)

= AOAB = AOCB




4. cTtaB nogynapHocTu (CCY)

[TpuMMKOM KOHCTPYKLNje, HATTTACH/IN
CMO JIa Cy CBM e/leMeHTH TPOYI7Ia ofipeljern
aKD Cy HaM JlaTe [IBe CTpPaHHIle M yTrao
HacrpaMm Behe o mux (CCY).

B A, 1
——— YMNAMTHW, NOBEXMW, 3AKJBYUYUN— -
IIea Tpoyrna ¢y mogygapHa ako cy =
WM jeTHAKe 10 IBe CTPaHUIe H yTao
Hacnpam Behe og mux (CCY).

AB>BCwu A,B, > B,C,
1. AB=A B,
2.BC=B.,

3. 4BCA =4B,CA,
(CCY)

= AABC = AA,B,C,

NMPUMEP 8.  Jlokaxku ia Cy TPOYITIOBH ca CIMKe MOAYAaPHHM M 3alMIIM NapoBe ofiroBapajyhix

elIeMEHAaTA. c

2cm F
E

%

A 5cm
PELLEHE

Jlokaz je Ha nenymn gecHo. Ilomro cy

TPOYITIOBH HOYAAPHH, OfJAT/Ie 3aK/Bydyje-
MO JIa CY ¥ IIPeoCTamm ofiroBapajyhu ene-
MeHTH MehycobHo jemHaKu:

CA=FD,AABC=ADEF, 4CAB = 4FDE.

1. AB=DE (5 cm)

2. BC=EF(2cm)

3. 4BCA = AEFD (125°)
(ccy)

= AABC = ADEF

*MPUMEP 9. Jloka3aTH J1a BUCHHA KOHCTPYMCAHA M3 BPXa jefHAKOKPaKOr
TPOYI/Ia fiefl OCHOBMIIY Ha JIBa jef[HaKa Jiefa.

FEWEHKE  Ha cmmuy je jemHakokpaku AABC y kome je AC = BC. Hanpranmn
cmo Bucuny CD. Ilotpebno je mokasatu fia je AD = BD. WUpeja je
Za fokaxkemo fia je AADC = ABDC, na nowmro To 23Ha4y Aa he u
IpeocTany NapoBK ofiroBapajyhux enemenara OMTH jegHaKy,

MoxeMo pehu 1a je AD = BD. Jloka2 je Ha Ley/bH.

A D B
v 1. AC = BC (kpauy jefHaKOKpaKoT TPOYI7ia)

2. DC = DC (2ajepHu4Ka CTpaHMIA)

3. 4ADC = 4BDC (90°)

1 (CCY)

= AADC = ABDC

Cnenu AD =EBD.




Hamomena: IIpumepn 3. u 9. cy cmmunu. Inefajyhu cmky, BMAMMO a Cy cMMeTpana yrnia
IPH BPXY M BMCHHA CITYIITEHAa HA OCHOBMILY jeJHAKOKpaKor Tpoyra ucre. MehyTum, npu
JIOKa3UBaY He CMEMO KOPHCTHTH M3pale BN ce”, ,9MHH MK ce” uTH. [lakie, aKo je gaTta
CHMETpaJa yI7ia, jefMHO CMEMO KOPMCTHTH JIa OHa JIe/IM Taj yTao Ha /|Ba jeHaKa fena, Oes
063Kpa Ha TO KOIMKO HAM Ce YMHMIIO JIa OHA I13/]a HAa OCHOBMILY IOJ] IPAaBMM YITIOM.

3A0AUUN )
30. la mu cy TPOYTTIOBM Ha C/IMIIM MOAYAApHM? 3 .. g
68°
5
3

4 {30

31. Ilaru cy npaBoyrnu Tpoyrinoeu ABC u MNP, ca mpaBuM yIIoBKMMa Kofi Temena C u P.
IIpn ToM je AC = MP u BC = NP. [lokaxu: a) AABC = AMNP; 6) AB= MN.

32. llatu cy jepHakokpaku TpoyrnoBu ABC u MNP, npu gemy je AC = BC = MP = NP,
ZACB = 40° u MNP = 70°. Jlokaxu: a) AABC =2 AMNP; 6) AB = MN.

33. lly:xku AB u CD umajy 3ajegundko cpegumte O. [lokaxm fa je:
a) AC=BDu AD = BC; 6) AC napanenso ca BD.

34, Ilokaxku fia Cy AMjaroHasie MPaBOYTaoHMKA jefHaKe.

35. Jla mu cy TPOYI/IOBM Ha CMIM MOAYAAPHU?

72°

36. Ilatu cy npaBoyrnu TpoyrnoBu ABC u MNP, ca nmpaBuM yIIoBMMa Kofi TeMeHa C u P.
IIpu ToM je AB = MN, ACAB = 54° u APNM = 36°. Jlokaxu:
a) AABC 2 AMNP; 6) AC = MP; B) BC = NP.

37. atu cy Tpoyrnoeu ABC u MNP, npu demy je AC = MP, AABC = AMNP = 44°,
AACB = 66° u ANMP = 70°. [Joxaxu: a) AABC 22 AMNP; 6) AB = MN; 8) BC = NP.

38. Ilujaronane AC u BD kBagpata ABCD cexy ce y Tauku O. Jlokaxu fia je:
AO=BO=CO=D0O.

39. Jla mu cy HeKH Off TPOYT/IOBA Ha CITMLIM MOAYAapHU?

6) B) r) n)




4.5. TlpuMeHe cTaBoBa NoaynapHOCTU

CumMeTpuja U NnogynapHoOCT

¥ 5. pazpeny 6aBM/IM CMO Ce LieHTPa/THOM M 0CHOM cuMeTpujoM. Cazia hemo, kopucrehm crasose
TOYAAPHOCTH TPOYITIOBA, M3BeCTH HekKe ocoOMHe cMMeTpHje Koje Cy HaM II03HaTe Off paHuje.

NPUMEP 1.« JTyx ce HeHTpalHOM CHMETPHjOM IIpe-
C/IMKaBa Y jefHaKy AyX. [[pyrum pesn-
Ma, aKo Cy Tauke A; M B, cuMeTpu4dHe
TaykaMa A u B y ofHOCY Ha Tauky O
moxa3zaTh fia je A, B, = AB.

P

Ay

B,

PEWIEHE  Ha o je gy:x AB u Tauka O BaH me.
Tauke A, B, cy cuMeTpH4He TayKaMa . )
A u B y ogHocy Ha Ta4ky O Koja mpeji- ; ' A,
CTaB/ba LieHTap cHMeTpHje. To 3nauM fja
je Tauka O cpepminTe qyxn AA;, Kao u
nyxu BB,.
Tpe6a nokasaru pa je AB = A,B,. TIpso 1.AO=A,0 (A u A, cy cuMeTpuuHe ¥
hemo pokazatu nogygapHoct AABO n o
: aHocy Ha O)
AA,B,O, a oHJla OfjaT/ie MIBECTH ¥ jeIHA-
KOCT OCTa/IX ofjroBapajyhux enemenara | 2- BO=B,0 (B u B, cy cumeTpuiHe y
THX TPOYTZIOBA. opHoCy Ha O)
[TpuMeTsno 1 112 je ABAO = 4B,A,0. 3. 4A0OB = £ A,0B, (yHaKpCHHM yITIOBH)
To cy yrnoeu Ha TpaHCBep3anu (CYC)
(HaM3MeHMYHM YITIOBM), IIa OfIAT/Ie = AABO 2 AA,B,0
crenu na cy gyxmn ABu A, B, mapanense.
Cnemu aje AB=A,B,.
M
NPUMEP 2. Cpaka Tauka Ha CHMeTPal JyKH [ofljeHaKO je ya/beHa o Kpaje-
Ba Iyxu. JlokasaTi.
PEWEME - Ha iy je myx AB. HaupTam cMO CHMETPAITY s M Ha B0j u3abpamu A S 5 B

npou2eo/bHY Tauky M. Tpeba gokasaru na je AM = BM.

1. AS = BS (S je cpegumite gyxu AB)
2. AASM = £BSM (90°)

3. SM = SM (2ajepumd4Ka cTpaHuIa)
(CYC)

= AASM =2 ABSM

Cnenu AM = BM.
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NPUMEP 3.  [laT je yrao Koju je MamM off onpyxeHor. CBaka
Ta4Ka Ha CHMETPa/IH TOT YI7Ia MoJjjefHAKO je yabe-
Ha off o6a kpaka ucTor yria. JlokasaTu.
(loro/BHO je mokazaTH fIa je 6uno koja Tauka M Ha
CHMeTpanu NofjjefHaKo yakeHa off oba Kpaka.)

] A X

PEWEE  Ha cmuu je £x0y. KoHcTpyHcam cMo cMeTpasty s ¥ Ha 1oj n3abpaiy Mpon3Bo/bHY
Tayky M. Hanpramu cmo u2 Tauke M HopMalie Ha Kpake yI7Ia M HBMXOBa MOJHOXja
ozHaunmM ca A u B. Tpeba nokazaru f1a je MA = MB. [TpumeTMo fia je AMOA = AMOB
(cuMeTpana menu yrao Ha iBa jegHaka flena) u 40AM = A0BM (90°), na je n
AAMO = 4BMO (tpehu yrao Tpoyrna).

1. OM = OM (3ajemuM4Ka CTpPaHU1IA)
2. 4A0OM = ZBOM (360r cumeTparne yIna)
3. 4AMO = £BMO (rpehu yrao Tpoyrna)

(YCY)
= AOAM 22 AOBM

Cnemu AM = BM.

NPAMEP 4. Axo je TauKa je[lHAKO yJla/beHa O] KpajeBa [y,
OHJIa OHA NMPHUITaJia CHMETPAN Te JYKH. J|oKaxKu.

A h B

PEWEHE - Axo 6uTauka M npunagana nyxu AB, TBpbeme 61 6uno ounrnenHo (M je cpeguinre
Ayxu AB, Ia CUTYPHO IpHNaJa cMMeTpam). Y HamieM ciay4ajy, npobajre cnenehe:
YO4YMTE TA4KY S Ha CpelMHu OyxH AB, na noxaxure nmogyaapHoct AASM u ABSM.
ITocne Tora Tpe6a jou nokasartu fia je ZASM = 90°... (ITomoh: gokaxmu fia je AAMB
jennakokpaxu u nornesiaj [Ipumep 3 Ha crpaun 142).

NPUMEP 5. JTaT je yrao Koju je MamM Off ONPY3KeHoT. AKO je Tauka NofijefHaKo yia/keHa off oba
KpaKa TOT YI7Ia, OHJla OHa IIPHUIIajia CHMeTpany MCTor yria. Jlokaxm.

PELWEHE  PaguTi y cynpoTHOM cMepy off IIpumepa 3. [lokazary nopypapHocT AOAM u AOBM
(CCY), a ofiatne u jegHaKOCT OCTa/INX OiTOBapajyhux enemeHara.
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Tpoyrao v Kpy><Huua

Tamapa, Haramuja u Jlena cy Ha MTpa/MINTy Hal[pTa/e TPOYIa0 U ,,[NIYMMIE” BberOBa TEMEHA.
BecHa je mMuxoBa fjoOpa Apyrapuiia, na je xenena fia Oyfe nofijeqHako ya/beHa Ofi CBe TPH
nepojuniie. Kako To na napene? Cetusa ce ocobune cumerparne mays:xu (IIpumep 2. na crapuu 147).

D
)

Becua

v’l'aunpa Harmmja: ‘

Becua je oBako pasmuibasia. [la 6ux 6una nofjenuaxo
ynambena off Haramuje u Jlene, mopam 6MTH Ha cHMeTpan
nyxm NL, a na 6ux 6uma nogjefHako ynasena of Jlene u
Tamape, Mmopam 6MTH Ha cuMeTpamu gy:xu LT. To anaum
na he moj monoxaj 6uTn y mpeceKky THMX CHMeTpara.

BecHa Bomu MaTeMaTHKY, 114 je CBOje pa3MHIlbatkhe
XTe/Ia Jia MOTKPEI M 3aIHCOM.

Ilomrro: V € s5,; , cnegu VN = VL.

Takobhe: VEs;, ,maje VL= VT. Stn
MaVN=VLuVL=VTcnegu fajenn VN=VI,ma V Es,. \{

YNAMTU, NOBEXH, 3AKIBYYU— E

Cee TpH cHMMeTpasle CTPaHMIA TPOYITIA CEKY Ce ¥ jefiHOj Ta4Ku. Ta Tayka je F
LeHTap KPYKHHIlE KOja caip>ki CBa TPM TeMeHa TpoyI/a. Takea Kpy:KHMIIA ce
30Be ONMCAHA KPY:KHHIIA TPOyIIa.

Kajla KoHCTpyHIIeMoO LieHTap olMcaHe
KPYyKHMIle TPOYITIa, IOBO/BHO je Hahu mpecek
0110 Koje iBe CHMeTparie CTpaHu1a TPOYITIA.

——— YMAMTW, NOBEXMW, 3AKJbYUYN
IlenTap onucaHe Kpy:KHHIle TpOyIIa &
Halasu ce y npeceky 0110 Koje iBe
cHMeTpae CTpaHHIa TPOYITA.




Y 3aBMCHOCTH Off TOTa Jia JIM je TPOYTa0 OWITPOYI/IM, HPABOYI/IM WIN TYNOYI/HM, LieHTap
oIcaHe KpyxKHu1le he ce HamasuTH y pasniuuTHM MONIOKAjMMa Y OfHOCY Ha TPOYTao.

NMPUMEFP 6. KoHCTpyMIM ONMCAHY KPYXHHIY IPaBOYITIOT TPOYIJIA.
PEWEHKE  [Tpumehyjemo fa ce 1ieHTap onMcaHe KPy)KHMIle OBOT TPOYIVIA HAMA3M ¥ CPeNUINTY
xunoTeHyze AB. [TokaXHMO [ja TO HHje CITy4ajHo.

Hexa je s, . cumeTpana karete BC IpaBoyI/IOr TPOYITIA M H-eH NIPECEK Ca XMITOTEHY30M 03-
naunmo ca 0. Tapga je OB = OC, na je AOBC jennaxoxpaxu. Y meMy je 2BCO = f. Tlowrro je
¥y=90°=a + ff cnemu fia je £0CA = a. Cafa umamo ¥ jegHakokpaku AOCA y koMe je
OC=0A.N20B=0Cu OC=0A, mopa 6utu OB = OA.

B B

E

N D\/ >_/’ 0./

LI )
-

YNAMTU, MOBEXMW, 3AKJbYUYHU— N
Y npaBoyrnom TPoyrIIy, CpegHIITe XHIIOTeHY3e je F
leHTap oNHcaHe KPYKHHILE.

OcTaB/baMo TH Jja Ce CAMOCTa/THO 1o3abaBiill OITPOYITIMM M TYIIOYIZIMM TpoyTioM. Y oba

Cydaja OIMCaTH KPYXXKHMIIY TPOYT/IA, TIa YTBPAUTH i /M je LieHTap ¥ YHYTPallboCTH, MK ce
Hasiasy BaH TPOYIVIA.

Y mpyrom nemy urpe Becha je xenena a 6yfie nofjeqHako yiakeHa off CTPaHMIIA TPOYI/a
Koju cy Hanpaeune Tamapa, Haramuja u Jlena. One cy je yoehupane ga he To 6ty ncra Tauka

Kao M y IPBOM CITy4ajy, alnu UM je BecHa pekia [ia BepoBaTHO HUCY y IpaBy. OHa ce, OBOT ITyTa,
ceTia ocobMHa cuMeTparne yIa.

aﬂﬂﬂa




BecHa je oBako paamunubana. [la 6ux L
6ma nofjenuako ygabeHa og gyxu TL
1 TN, mopam 6MTH Ha CMMeTpanu yria
ANTL (s, na cnuuu), a ga 6ux 6uma =
HOjefHAKO yaa/beHa off Ayxu TN u
NL, Mmopam 6MTH Ha cMMeTpamnu yrna
ALNT (s, na cmuuu). To 3naum fja he moj

MO/0Xaj GUTH y ITpeceKy THX CHMeTparna.

JacHo je ga hy 6uTu nopjegHako 4
ynamena u off iysu TLu NL, na mopam |
6uTH 1 Ha cuMeTparmm ATLN.

YMAMTW, MOBEXW, 3AK/bYUU— :—
Cee TpH cHMMeTpalle YHYTPallllbMX YIJIOBA TPOYITIA CEKY Ce ¥ jefHoj Taduku. Ta =
Ta4Ka je LieHTap KPY:KHHIIE KOja ToIMPYje CBe TPH CTpaHMIle TPoyIia. Takea
KPYXKHHIIA Ce 30Be YIHCAaHA KPYKHHIA TPOYTIA.

Kajga koHCTpyMuIeMO LeHTap
ynucaHe KpPYyXHMIle Tpoyria,
HoBO/BHO je Hahu npecek 6umo Koje
iBe CHMeTpare yI/IoBa.

YNAMTH, NMOBEXH, 3AKIbYUYH

IlenTap ynucaHe Kpy:KHH1le
TpOYTNa je npecek 6110 Koje Be
cHMeTpalle YITIOBa TPOYIA.

T M (é N

TTomynpeyHNK ynucaHe KPY>KHHIE TPOYI/A JoOMjeMO TAKO IITO M3 LIeHTPa CITYCTHMO HOPMAITy
Ha jefuy cTpaHuLy Tpoyra (VM Ha cmmim).

L
-

YMNAMTH. NOBEXK, 3AKJbYUYH }

IlenTap ynmiucaHe Kpy;KHHIle TpOyrma &
YBeK NpHIaJa BberoBoj YHYTPallboCTH.

Y tpehem pemy urpe Tamapa, Haranuja u Jlena cy HanpaBu/le jeflHAKOCTPaHMYHM TPOYTrao
u TEpaune aa he Becua 6uTH Ha McToM MecTy Oe2 o63upa ma mu ,ITyMM™ LieHTap ynMcaHe
WM OIMCaHe Kpy:kHMIle. Jla M je cUMeTpasa CTpaHMIle jefHAKOCTPaHHYHOT TPOYI/IAa YjelHo
M CHMeTpa/a HaclpaMHOT YHyTpaummer yria? Habu ofgroeop Tako mro hem koHcTpyncatn
jefHAKOCTpaHMYHM TPOYTao 4Mja CTPaHMLa MMa IYKHHY 6 cm. Jla M Cy feBojumile y IpaBy?
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40. KoHCTpyMIIN KPYXHUIY OIMcaHy oko Tpoyra ABC, ako je AB=4cm, BC=5cmu
CA=6cm.

41. KoHCTpyMIIM KPYXHUIY yIMcaHy y Tpoyrao MNP ako je MN =3 cm, NP=4cmu
PM =5cm.

42. Nlara je myx AB u meHa cuMeTpana s. Ako je M 6u70 Koja Tauka IpaBe s, OHJIA je
AM = BM. Tokaxmu.

43, JlokaxH fia ce OCHOM CMMeTPMjOM ¥ OLHOCY Ha JIaTy IPaBy s, Ayk AB npecinkaea y cebn
jenuaky gyx A'B’,

44, Jloxkaxu Jia ce eHTPANMHOM CMMeTpHjoM Tpoyrao A BC npecimikaga y cebu nopynapas
Tpoyrao A'B'C".

45. Jlat je xOy 1 cuMeTpana yrna s. Ako je M 6uo Koja Tadka npase s, OHJia je Tadka M jep-
HAKO yia/beHa off monmynpaeux Ox u Oy. Jloxaxmu.

46. lleuTap Kpy»KHHIle ONNMCaHe OKO MPaBOYTNIOT TPOYI/IA je CPeiMiliTe XMIIoTeHy3e. JJoKaKu.

47. Y nparoyrnom tpoyrny ABC, Tauka M je cpeguinTe xunotenyse AB. [lokazaTi fia je
AM=BM=CM.

48. Jlara je kpy>kHuIa k 4uju je mpeunnk AB. Axo je M Tauka Ha IaTOj KpY>KHMIIH, OHJIA je
yrao AMB mnpag. [loxaxmu.

49. ¥V tpoyrao ABC ynucaHa je Kpy>kHHIIA k, Koja cTpanuuie Tpoyrna AB, BC u CA popupyje y
Taykama M, N u P. J[lokaxm fia je AM = AP, BM=BNu CN=CP.

50. ¥ nparoyrnom Tpoyrny jefaH owmrap yrao je 30°. [lokaxu Jia je kaTeTa HacIpaM yI7ia off
30° jepHaka MOTOBMHMN XMIIOTEHY3E.

51. Jlara je kpy>kHuua k, 9uji je 1enrtap tauka O. Ha Kpy:xHuLIM Ccy faTe Tauke A, B, Cu D,
Takee J1a je £4A0B = £COD. JloxkaxHu fia je TeTuBa AB jennaxa tetnen CD.

52. Jlar je jennakocTpannynn Tpoyrao ABC. Heka cy A,, B, u C, cpenumra crpanuua BC, CA
u AB. Jlokaxu fia je u Tpoyrao A,B,C, jefHaKOCTpaHW4YHMN.

53. Axo ce y Tpoyrny ABC, eHTap onucaHor kpyra O M L[eHTap YIIMCAHOT KPyTa S MoKIanajy,
OHJIa je TpoyTao ABC jeqHakocTpaHu4aH. JIoKaxu.

54. Kako ce npuMeHOM NOAYAAPHOCTH TPOYIJIOBAa MOXKe M3MEPHUTH TayHa IIMPHHA peke, aKo
je npyra obana peke HeflocTymIHa?
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CAXETAK

TPOYTAO - gpyru geo

BUCHUHA TPOYITIA:

BucuHa Tpoyrna je 1y uMja jegHa
Kpajiha Ta4Ka je TeMe TPOyITa,

a IpyTa je NofHOXje HOpMare h
13 TOI TEMEHA Ha MpaBy Koja
ca/IpXKH HacIIpaMHY CTPaHHILY.

OCHOBHE KOHCTPYKUWJE TPOYTJIA:
Tpoyrao MoxeM0 KOHCTPYMCATH aKo Cy HaM aTi cnefehn enemenTn:
1. mBe cTpauune u yrao uamehy mux (CYC);
2. cTpaHMIa ¥ JIBa YI7a Koja /lexe Ha moj (YCY);
3. cee Tpu crpauuniie (CCC);
4 pnBe cTpaHmile M yrao HacnpaM Behe of mux (CCY).

noaynoAPHOCT TPOYTJIOBA:
IlBa TpOYyT/Ia Cy HONYAaPHA aKO jejaH O BUX MOXeMO ITPeHeTH TAKO JIa Ce IIOKJIONH Ca [PYTHM.
CraBoBM NOAYIAPHOCTH TPOYINIOBA. JIBa TPOYI/IA CY MONYAAPHA aKO CY MM:
1. jenHake 1o iBe cTpaHMIle ¥ BUMa 3axsaheH yrao (CYC);
2_jemnake IO jemHa CTPaHMIIA M [IBA HA 10j Hanerna yraa (YCY);
3. jennake cee Tpu ofroeapajyhe crpanuue (CCC);
4_jemHake 1o ABe cTpaHMile ¥ yrao Hacnpam Behe o mux (CCYV).

TPOYIAO U KPYXXHULUA:

CHMeTpare CTpaHHIIA TPOYITIA CEeKY
Ce Y jenHoj TauKu. i

IlenTap omicaHe KpPy>KHHMIle TPOYITIA
je Ipecek cuMeTpana CTpaHMIia.

Y nmpaBoyriioM TPOYITY, HeHTap
omicaHe KPyXKHHIle je CpefuiTe

XHIIOTEHY3E. B
CHMeTpaJle YITIOBa CEKY Ce Y jelHOj

Ta4Ki. »
[lenrap ymicane Kpy>Hulle TPOyT/a [ h

je Ipecek cHMeTpasa yI/IoBa.




OJOOATHU 3AOALUU

55.Tpoyrnoeu ABC u DEF cy oCHOCMMeTPHYHM.
Jla mu cy onu u nopypapuu. Objacuu samro?

el
oS PP |

_/ \
B ’_____‘-"""'/ T \..

2

56. Tpoyrnoeun MNP u QRP cy 1leHTpa/THOCHMET-
puunm. O6jacHn 3a1ITO CY OHM M TIOYIAPHH.

Q

/
tn
N

57. Tpoyrnoeu ABC u EDF cy nogypapuu. Harmmu
jenHaKocT ofroBapajyhux cTpaHmiia u yrnoea.
D

58. ’Ipoymunu MNP n PQM CY NOAyIapHM. D;[pe-
1 gy MN u MQ u ymose 4 MPN, AMQP u
4 MPQ.
M N

?ﬂﬂ

59. Y jeguakokpakom tpoyrny ABC (AC = BC), Tauka
M je cpepmunre crpannie AB. JJokamu ja je:
a) AAMC 2 ABMC;
6) Iy CM Hopmanua Ha gy AB.

60. Jlata je xpyxumua k, unju je uewrap Tauka O.
Ha kpysHmuim cy gate Tauke 4, B, Cn D, Taxse fa je
AB=CD. ,[[DI{.HEH J;a}e ZAOB=4C0D.

151 ¥ jegnakokpaxom Tpoyrny ABC [AC BC'} npasa
P cagpsu Tauky C  HopManHa je Ha AB. Jlokaxu
[ia mpaea p MmonoBH fy# AB.

152 Jla'r je yrao xOy KOj# je MatsH off onpy:xeHor. Tauka
M je jennako ygamkeHa off Kpakosa yrna xOy. Jloka-
M fla Tauka M npma,u‘a CHMETPHJ]I{ yma .tOy

153 ,[ﬁa’m cyrpo}mmnnABCnMNP pH YeMY je
AC=MN=6cm, BC=NP=4cmn

ABAC=4NMP= Wﬂam]eﬁﬂﬂc AMPN?

64 ,[[a’ra je Kpy:HHLA k, uMju je uentap Tauka O,
Ha xpy:xuMUM cy gare Tauke A, B u C, Tako fa je
AC = BC. [lokaxn fa je: a) OC nopmanso Ha AB;
6) OC nonosn gyx AB.

155 I.[a’m cy nogypapuu tpoyrnosu ABC u MNP, npu
ueMmy je AB=7 cm, BC=8 cmu CA = 9 cm. Ogpenn
obum Tpoyrna MNP.

ﬁﬁ Y jepnakocTpanmuHoM Tpoyrmy ABC, Tauka M je
cpefHINTE CTpaHMie AB. Hapau}rl{a] yrao ACM.

ﬁ? Y jeaHaKOCTPaHWYHOM TPOYITY A_BC, Tauka M
je cpeguurTe crpanmie AC, a Tauka N cpegmuTe
crpanmue BC. Jlokaxu: a) AABM 2 ABAN:
ﬁ:l 4AMB = ABNA,; B]AN BM.

153 Y npasoyraonuky ABCD, Tauka M je cpegmmte
c'rpm{nue BC. I.[m:amn na ]e AM = DM.

ﬁ“? ¥ kBagpary ABCD, Tauka M je cpegmiuTe cTpaHm-
e AB, a Tauka N cpegumure ctpanuie BC. loxamu:
a) AADM 2 ACDN; 6) DM = DN.



TAYHO - HETAYHO NMUTAJTULE

1. Ceaka Tauka Ha CHMETPAIH JIYKH je jelHaKO ya/keHa off KpajeBa Te IyHM. Ta4yHO | HETAYHO

2. lleHTap KpyKHMIlE yIMCAHE Y TPOYTAO je Y MPECEKyY CHMETpana CTPaH#MIla TPo- i e
yrna.

3. Isa Tpoyrna cy nojiyjapHa ako Cy YIZIOBM jeJHOT TPOYI/IA jejHAKH YITIOBHMA SO
APYTOr TPOYTTIA.

4. Axo cy [iBa TPOyInia NOAYAapHa, OHJ]A CY CTPAaHMIIE jeJHOT TPOYI/A jefHAaKe
ofiropapajyhum cTpaHMIjaMa Ipyror TpoyT/a.

5.]1Ba Tpoyrna cy nofyAapHa aKo Cy JiBe CTPaHMIIE M jelaH yTao jeHOT TPoyTia
jegHaKK ofroBapajyhnm eneMeHTHMa JPYTor TPOYTTIA.

TA9HO HETAYHO

TAYHO HETAYHO

6. llenTap Kpyra OnMcaHOr OKO NPaBOYITIOr TPOYI/IA je CPefMINTE XMIOTEHY3E
NpaBoyI7or TPOYT/IA.

1. Axo je yrao MamH Of] ONPYKEHOT, CBaKa TauKa Ha CHMETPA/IH TOT YI7Ia MOfjefl-
HAKO je yla/beHa Off KpakoBa MCTOT yT/a.

TA4YHO HETAYHO

TA9HO HETAYHO

8. IlenTap Kpy:KHHIE ONMCaHE OKO TPOYI/IA je y MpeceKy CMMeTpana CTpaHMIa
TpOYTHa.

9. lBa Tpoyria cy nofjy/japHa ako Cy /iBe CTpaHuIle U lbiuMa 3axsahen yrao jegnor
TPOYITIA, jefjHAKM ca ofiroBapajyhuM eneMeHTHMa IpYTOr TPOYTIA.

10. LlenTap ynucaHor Kpyra y TPOYTao je yBeK y YHyTpauIkoj obnactu Tpoyrna. | TauHO | HETauHO

NPEQNOI TECTA

1. Crpannue tpoyrna ABC cy 10 cm, 11 cm n 12 cm. Ako je AABC 2 AMNP, oupia je 06mum Tpoyrna MNP jegHak:

TAYHO HETAYHO

TAYHO HETAYHO

A) 30 cmy E) 31 cmg B) 32 cm; 33 cmy I} 34 cm.
2. Axo je AABC = AMNP, 4ABC = 64° u 4CAB = 56°, oHpia je jegaH yrao Tpoyrna MNP jegrax:
A) 60°; b) 587 B) 62 I 345 1) 26°.
3V npaeoyrnom tpoyrny ABC, xunotenysa je AB = 12 cm. [lonynpeuHnk Kpyra OnMcaHoT OKO TOT IIPaBOYITIOr
TPOYTTA je:
A) 8 cm; E) 4 cm; B) 6 cm; 9 cm; ) 5 cm.
4. Jepan yrao jegHakokpakor Tpoyrna ABC je 100°. Ako je AABC 22 AMNP, oupia y Tpoyrmy MNP noctoju yrao koju
je jenHak:
A) 80%; E) 70°; B) 60°; I 50% ) 40°.
5. O6um jegHakocTpannusor Tpoyrna ABC je 60 cm. Axko je AABC 2 AMNP, onpa je crpaunua MP tpoyrna MNP
jemHaKa:
A) 30 cmy E) 25 cmg B) 20 cm; 15 cm; o) 12 cm.

6. Tauka M je Ha jefjHOj Off CTpaHNIia jeiHaKOKpako npasoyrnor Tpoyrna ABC, a gyx AM penu Tpoyrao ABC na sa
NofyAapHa Tpoyraa. Ako je xunorenysa Tpoyma ABC jennaxa 18 cm, onpa je gy AM jegnaka:

A) 6 cm; E) 7 cm; B) 8 cm; 9 cm; I} 10 cm.

7.V jepnakoxpakom Tpoyrny ABC je AC= BC= 10 cm u AB = 8 cm. Axo cumeTpana yrna ACB ceue crpanniy AB
y Taukn M, onpa je BM jepnaxo:

A) 3 cm; E) 3,5 cm; B) 4 cm; M5 cm; I} 5,5 cm.
8. ¥ npasoyrnom tpoyrny ABC, yrao ABC je 30°, a xunorenysa AB = 24 cm. Tapia je kateta AC jeHaka:
A) 12 cmg E) 8 cm; B) 10 cm; 9 cm; o) 11 cm.
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KJbYYHU NOIMOBMU (o6HOBM npe peluaBaka KOHTPONHe BeXxbe):

Bucuna rpoyria CTaBoBH MOYIaPHOCTH TPOYIIOBA
Kouctpykumja yria (CYC, YCY, CCC, CCY)
KoHCTpyKituja Tpoyria Omnmcana KPy:KHHIIA TPOYTIa
IogyaapHOCT TPOYTIOBa Ynicana Kpy:xKHHUIIA TPOYT/Ia

NPEONIOI KOHTPOJIHE BEXXBE

11 | Koncrpymum yrao og 30°. 15
1.2. | Jar je omrap yrao a. Koncrpymmu yrao 45° + a. 20
13, | Korctpymnumm yrao og 75°. 25
21 | KorcTpyumm tpoyrao ABC, axo je AB =5 cm, BC=4 cm n 4ABC = 60°. 15
29 Konctpymmu npasoyrmn Tpoyrao ABC, ako je NONyIpeYyHME KPYTa ONMCAHOD OKO TPOYIIa 20
" | jennak 3 cm u AC =5 cm.
Konctpymmu npasoyrmn Tpoyrao ABC, ako je NONyIpeYyHME KPYTa ONMCAHOD OKO TPOYIIa
23 |. o 25
jennax 3 cm u 4ABC = 15°,
¥ tpoyrny ABC, tauka M nonosu iyx AB a gy CM je nopmanna Ha AB. Jlokasu ga cy Tpo-
31 15
yrnosu ACM n BCM nogyfnapHu.
32 | Har je ksagpar ABCD. Jlokaxw ga cy gujarosane kpagpara AC u BD jenuake. 20

33 | Oujarone ACw BD npasoyraouuka ABCD cexy ce y Taukm 8. [lokawm laje AS=BS=CS§=DS§. | 25

Jar je Tpoyrao ABC umje cy crpannie AB=4 cm, BC=5 cm 1 CA = 6 cm. KoncTpynimm

41 15
KPY#HHIY onHcany oko Tpoyrna ABC,
42 Konctpymmu jegHakokpaku Tpoyrac ABC, ako je meroB Kpak AC = 5 cm M DONyIpeYHHK 0
o KPY#HHIIE OMHcaHe oko Tpoyrna ABC jegrak 3 cm.
43 KoncTpymmn jenHaxocTpaHM4HM Tpoyrao ABC, ako je MONyNpeuyHME KPYAHHIE ONMCAHE -

OKO TOT TPOYTTIA jefHaK 3 cm.
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PAUNOHAJIHU BPOJEBWU - gpyru geo

Cau cre ce Beh cycpenu ca cBeckama
y Kojuma cy yuprauu keagpatuhu. To cy
TaKO3BaHe CBecKe ,Ha KBajjpaTe M 4ecTo L. pen
ce KOPHCTe Kao CBecKe 3a MaTeMaTHKY WM ‘ol
¢uauky. Micupranm KBafipaTi HaM IOMaxy :
fia Ta4HO MpeHeceMO MOfaTak peuynMMa y
cBecky. Ha mpumep, ako yumTe/buia haipma
4. paspefia Kaxe Jia yUPTajy 3Be3fuiy y 3. _ 5. pen
KBaJIpaT KOju ce Hanmasu y 5. peny, ceu hanm
he TauHO 3HATH ¥ KOjU KBafpaT a YUpTajy
apeaguuy. JegHako tako, 6uhe um jacuo 7.pen
I7ie fia ypTajy useth ako MM yduTe/bHIa
KaJKe fia ra yupTajy y 7. KBagpar y 2. peny.
Bepoparuo Hehe ceu hanu Ha ucTH Haume
HalpTaTH 3Be3y wiu uBeTHh, amu he cBu fja ux Hauprajy y TauHo ofipeheHe KBajjpaTe, CIMIHO
Kao Ha C/TMIIH.

3.pen

Opo nornaeke ce 6aBM CTMYHKMM TeMaMa. YKPaTKo, IIM/b HaM je 1a pa3BMjeMo MaTeMaTH4Ke
MeTOfle KojuMa MOXKeMO Ta4HO [ja IpeHeceMo WM MpeciInKaMo LipTexe, OpojeBe, KpuBe,
npaee, peke, MOpa, TPaHMlle M. Ha IAIMp, all TAKO Jla MX CBHM jeJHO3HAYHO pa3yMeMo M JIa
MOJKeMO ’bHMa npenyuaHo 6apararu. OBo mwTo heMo Hay4MTH ¥ OBOM HOITIAB/BY Ce KOPHMCTH ¥
M3pajiu reorpapCKiX KapaTa, apXHTeKTOHCKMX 1IpTeka, TeXHMYKNX [[PTelka, PasHUX MaKeTa i
MUHHjaTYPHUX Mofiena (Kao Ha IpUMep Mojiena ayToMo6mna, TyTaKa WM YaK BacCHOHe).

5.1. KoopanHaTHU CUCTEM U NpUKa3
TayaKa y KOOpAUHAaTHOM CUCTEMY

Kpos npepxonHu npuMep, BUEH CMO JIa Cy HaM ¥
norpebua iBa nogarka (6poj pega u 6poj ksagpara)
na 6ucMo TauHO 2HAMN ¥ Koju KBagparuh fa yupraMo
apeaguuy. dpannycku MateMaTuyap, ¢punozod u
¢uanyap Pene JlexapT je oBO 3amakare yOITIITHO M
yBeo TaK03BaHM NPABOYIIH KOOPAMHATHH CHCTEM,
KOji Cce II0 OBOM MaTeMaTH4apy Takole 3oBe u I
JlekapTOB KOOPAHMHATHN CHCTeM M CacTOjH ce off
nBe GpojeBHe IIpaBe x U y Koje Ce CeKy II0J] MPaBHM
YI7TIOM Kao Ha crMiy. Mako y MareMaTHIIH IIOCTOje
pPasHM JAPYTM KOOPAMHATHM CHMCTeMM, MM MX Y 6.
pazpeny Hehemo uayuapaTH, Tako ia hemo npaBoyrmm
KOOPAAMHATHM CHCTeM Ha3MBaTH H jefHOCTABHMjHM
MMeHOM KOOPJHHATHH CHCTeM.
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buno Koje gBe mpage x M y KOje ce CeKy I0J| IIPaBUM
YI7TIOM MOTY 7Ia IIpefiCTabajy KoOPAMHATHH CHCTEM, A/l

na bucmo naxuie Gaparam KOOPIMHATHMM CHCTEMMMa, ¥ 1
norpebHo je na yceojumo cnegehn peynuk: 4
e 3
YIMAMTW, MOBEXM, anmyuld@': 2
bpojeBHe mpage x M y HA3UBaMO i
KOOpAHHATHeE oce. I\ >
Ocy x Ha3MBaMO aNCcHMCcHA oca (WM x-oca). e i’ _'? ] ¢ | 5
Ocy y HasMBaMo OpAMHATHA oca (MIn y-oca). o
Tauka mpeceka x-oce U y-oce je L3
KOOpAMHATHH NodeTak O. L4
PagpaH y Kojoj ce Ha/na3e KOOpPAMHATHE OCe ce
Ha3MBa KOOpIMHATHA paBaH.

[loceeTMO ce cajja NpecTaB/balkhy TadyaKa ¥y KoopauHarHoj paBHu. [lornegajMo camuky, u
YOUMMO J]a CY Ha CIMIM npefcTaBbeHe 4 Tauke A, B, C 1 D. Cpakoj off OBMX Ta4aKa MOXKeMO
NPUCTYIIMTH M3 KOOPAMHATHOT NoYeTKa O Tako 1uTo hemo ce moMepuTH MPBO y NpaBILy Xx-0Ce
a 3aTMM Yy mpasiy y-oce. Jlaxe:

1) M3 koopauHuaTHOr nodeTka O CTHKEMO [y
¥ Ta4Ky A TaKO IITO C& MOMEPHMO 3
JENMHMYHE TYyKUHE ¥ IPaBIy x-0ce 1 4 B ) 4
jemUHMYHE TY>XKHHe y IpaBLy y-oce. Tauky A 2
obenexaBamo 3amucom A(3, 4). 3

h ]

L.

-
W

T

2) M3 O cickemo y B KaJi ce TOMEPHMO —4 jef[MHIYHe
OyAMHHE Y IpaBLY x-0ce U 3 jefMHHYHE IYKHHe E -
y paeny y-oce. Tauky B ofenexxaBaMo 3amicom -3 |3
B(-4,3). <y

Dl - b

u
vl
Dok &

3) M2 O cnipkemo y C KaJi ce TOMepHMO 3 jelfMHIYHe
OyAMHE ¥ IIPaBIy X-0ce M -3 jefiMHHYHE Ty:KIHe
y mpaeny y-oce. Tauky C o6enexaBaMo 3anmucom
C(-3, 3).

4) M2 O crixxemo y D Kaf ce TIOMEPUMO 5 jeIMHMYHIX IY>KMHA ¥ IPABLY x-0ce M -2 jefMHHYHe
AYyKMHe y mpaBiy y-oce. Tauky D obenexxaBamo 3ammucom D(5, -2).

ITonoxaj cBake TauKe NpefcTaBbaMo noMohy ea 6poja. Ha npumep, nmonoxaj Tauke A cMo
obenexxunu nomohy asa 6poja 3 u 4. Osa gBa 6poja craB/baMo y 3arpajie, M OfBajaMo 3apesom,
a mobujenn 3amuc (3, 4) Haaupamo ypehenn nap. Benuko cloBo 1aTuHMIlE, Ca NPHAPYKEHHM
ypebennm napom 6pojepa, obenexxaBa nme i nonoxaj ofpelene Tauke y KOOpIMHATOM CHCTEMY,
Ha npumep A(3, 4) wm D(5, -2).

YMNAMTH, NMOBEXHK, 3AKIbYUYH

Axo ypehenn map Gpojepa (a, b) onpehyje monoxaj tauke T, To obenexapamo samcom T{(a, b). =

¥ aamucy T(a, b): ypebenn nap paimonanuux 6pojepa (a, b) naansamo koopanHare Tauke T;
paumoHanHu 6poj @ Ha3MBaMO AMCIMCA WIK X KOOpAMHATA TauKe T a
paiponanam 6poj b Ha3MBaMO OpAMHATA WINM ¥ KOOPIMHATA Tauke T,

. 158 » pauvonantm sposEBn




BuTHo je na pazymemo fa ypehenn nap (a, b) uuje ucro
mrro u ckym {a, b}. Kama je a # b, 3namo na je ckyn 6pojesa
{a, b} ucro urro u cxyn 6pojesa {b, a}, naxie kaga micramo Kamaje a#b,
e/ieMenTe CKyTia, penocies uuje 6uran. Amm y ypehenom

CKYIIOBH CY jeHaKH,

napy pefocnef jecte 6urtaH jep ypeheum map (a, E:) HHje
uCTo WTo M ypehenn nap (b, a). [Iposepu To camocTaHo. {a.b}={b.a}
Hexka je a=2 u b=-3. Ilokaxu fia BaXKH HejeJHAKOCT amy ypehenn maposi HUCY.
(2, — 3]# (—3, 2] . Hajmaxine je ja ofjpe/iin 1mosoxaj Ta4axa (ﬂs h} * (b, ﬂ]'
P(2,-3) nR(~3, 2) Y KOOpAMHATHO] paBHM M yBepH1I Ce
71a Cy TO pa3nuunTe TadKe.

[Mornepajmo capa Ta'nqrﬁ(v-.'}, 4) Ha C/IMIIH JIECHO.
AKO Kpo3 TauKy A KOHCTPYMILEMO IIPARY HOPMalIHy Ha L 'y | |
anclHMCHY x-0CY, BUIMMO Jia HOpMaJia cede alclucHy A{_ - .J ¥
X-0CY y Ta4KM —3 Koja ofjroBapa BPeHOCTH alcliuce f i
Tayke A. C/IMYHO, aKO Kpo3 Ta4Ky A KOHCTPYMILIEMO - O P i e
NpaBy HOPMajlHy Ha OPAMHATHY y-0CY, BHIMMO ¢ :
7la HopMara cede OPMHATHY y-0CY ¥ Ta4KH 4 Koja 1 :
OJIrOBapa BPEHOCTH Op/IMHATE Ta4yKe A. | ‘u' 1 394 ;

=1

3a Tauky B{:?., -—5) Baxku cmmyHo. Hopmana Ha =2
aTCIMCHY X-0CY, cede allCIIMCHY X-0CY Y Taukn 2 Koja =3
OJITOBapa BPENHOCTH alcuuce Tadke B, a Hopmana 4
Ha OPIMHATHY ¥-0CY, Cede OPIAHHATHY y-0Cy ¥ Ta4KH K TB 7

—5 K0ja ofiroBapa BpPefHOCTH OpfiMHaTe Tauke B.
YonmTHMo OBO 3allaKathe:

YNAMTH, MOBEXMW, anmwu—‘@‘-

Hopmana u3 Tauke T{a, b) Ha x-ocy mpecelia x-0Cy y Ta4Ki K0ja OfiroBapa ancijicu 4.
Hopmana uz Tauke T{(a, b) Ha y-oCy npecelja y-ocy y Tauku Koja ofiroBapa opfiuHary b.

NPUMEP 1. ' Y KOOp/IMHATHOj paBHM, Y1[PTaj HHKYA{-E,-3),%ITMTHHKEB[—%, 3)51(3(%, —ll}

2
PELWWEH:E ?“
1L3) 1,
' 2 A
. 3
3
1 =4
2
'_
7 2 10 .
ENES EROp
+3 C[" 13
Af=2r3)




| 0 5
ITomTo KoOpAMHATHY paBaH ofipebyjy nBe oce mog ] 4
MpaBMM YITIOM, jaCHO je [la Te [IBe OCe [iele paBaH Ha 4 flena. i %EFH F L E%H%T
Ceaku off THX JIe/IOBA Ce Ha3nBa KeBaapaHT. Keagpantu i 2 I
Cy 03HaueHM OpojeBMMa HATMCAHMM PMMCKMM LMdpama
Ka0 Ha oMy, CBaKM KBaJIpaHT je CKYI TadaKa Koje MMajy % I [l' 1 H x'”:
ancuucy ¥ opAMHATY ofpeheHor mpef3aHaka, Kao Ha
cmuuu. Ha npumep, y 11 kBafipanTy, BpefHOCTH alicliuce 1 =2 v
Cy HeTaTMBHE ,,— ", 2 OPJjMHaTe IO3UTHBHE .+ . ( I~ ¥ . l] i
=) L, |,

NPUMEP 2. Y I KBafjpaHTy Ce Ha/a3M Tayka A 4ije alcoNyTHe BpeHOCTH allCIHce M OpJiHHA-
Tecy 214, ayIV kBagpanTy ce Hamasm Tadka B 4uje anconyTHe BPeNHOCTH allc-
muce M opguHate cy 3 u 5. Ofpeny KoopiuHaTe Tadaka A u B, M yupTaj HX y Koop-

IMHATHY paBaH.
PEWEHKE  IlomrTo je Tauka A y II keagpauTy, amnc- ¥ r
11MCa je HEraTHBHA, a OPMHATA Mo3n- | 4 -
THBHA, Te Ta4Ka A MOpa JIa MMa Koop- 3
aunate A(-2,4). Tauka B je y IV 5
KBaJIpanTy, Te je meHa anciuca mosu- ]
THBHA, 4 OP/IMHATA HETaTHEHA, 114 TAYKa 4 -
B Mopa jia MMa KOOpJJMHATE. 43210 2 34 | x
-2
=3
=4
= pifz |_&
~J T T

YounMo Heke KApaKTepUCTHKe Tadaka y KOOPJMHATHOM CHCTeMY:

.. (ab I{g,_bg_ (a.b)

YMAMTI, MOBEXW. 3AKIbYUM-T(" ))- ,
Tauka Ha x-0cH MMa KooppiuHare (a, 0). ’
Tauka Ha y-ocu MMa koopauHare (0, b). ’
Tauke: ,ﬂf
(a, -b) u (a, b) cy cuMeTpuyHe ¥ OHOCY Ha X-OCY. )
(-a, b) u (a, b) cy cumeTpuyiHe y OHOCY Ha y¥-0CY. ,
(-a, -b) n (a, b) cy cumeTpu4He y ofiHOCY Ha ’
KoopAuHAaTHY noveTak O.

(a,0)

X

L . k. |

(a, -b)

. 160 » pauvoHantn sPoEBH



NPUMEP 3. - a) Onpeny koopauHare Ta4Ke P Koja ce Hanasu Ha x-ocu uamely I1 u 111 kBagpanTa
2
Ha OJICTOjatby 5 0]] KOOPIMHATHOT MOYeTKa.

6) Oppenn koopauHaTe Tauke (Q Koja ce Hanasu Ha y-ocu uamehy 111 u IV keagpanTa

Ha OfiCTOjamby 4% 0ff KOOPJAMHATHOT TMOYeTKa.

8] Oppenu KoopMHare Tadke R Koja je CHMeTPHYIHA TaYKK (—3, %] Y OJJHOCY Ha X-0CY.

r] Ogpenu KoopAMHATe TadKe S K0ja je CMMeTPUYHA Ta4KK (—?., —%) ¥ OfHOCY Ha
y-0cy.

n) Oppenn koopauHarte Tauke T Koja je cMMeTpUYHA Ta4Ky (%, —%) Y OHOCY Ha
KOOpIMHATHY 1modeTak O.

PEWEHE  Pemumo oBaj 2afiaTak Oe3 1pTama KOOPAMHATHMX OCa, A/ aKO YBHJMTE Ja je mMo-
TpeOHO Jja HallpTaTe KOOPAMHATHe oce fla OMcTe pasyMe/n pelllele, YiMHHTE TO ¥
CBOjMM CBecKaMa.
a) Ilonrro ce Tauka P Ha/ma3u Ha x-0CH, BPeIHOCT HeHe opauHare je 0. [TomTo ce Tauka
P nanaau uamehy II u 111 kpagpauTa, jacHo je fa ce Hanmasy y 00/1acTH HeTaTHBHUX

E 2
dlICITMCa, A HETATHBHA BPETHOCT AMCHMCE HA OICTOJaY g 0 KOOPIWHATHOT I10-

.2 2
qeTKa je -3 Te Cy KOOp/IMHATe TpakeHe Tauke P -3 0.

6) IomTo ce Tauka () HanMasu Ha y-0CH, BPeqHOCT WheHe arncuuce je 0. [Tomrro ce Tauka

Q nanazu namelyy 111 u IV xpagpanTa, jacHo je a ce Hanasu y 0671acTH HETATHBHMX
2
OpPIMHATA, 4 HETaTMBHA BPEHOCT OPIMHATE Ha OfICTOjalby 43 Ol KOOPJAMHATHOT

no4YeTka je —4% , Te CY KOOPIMHATe TPaXkeHe Ta4dKe Q[(], — 43}

5

5) Tauka CMMeTpHYHA TauKK (—3, %) Y OJIHOCY Ha X-0CYy MMa KOOp/IMHaTe R(—J, — %)

r) Tauka cMMeTpHYHA TAKH (—], - %] Y OJIHOCY Ha y-0CY MMa KoOpfMHaTe 5[2, —%)

n) Tauka cHMeTPUYHA Ta4YKK (% —%) ¥ OflHOCY Ha KOOPAMHATHM NodeTak O uMa

2 3
KooppMHaTe T —, = |.
pusare 7(~2, 3]
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Axo nee tauke T,(a, b,) u T,(a, b,) umajy ucry

Bpe/IHOCT aliClMCe d, Tafla je pacTojame uaMely Tagaka ¥ (a,b)
T,u T, jegnaxo: bt o
[
Ibl— b]l. |ﬂ'2_ﬂ'l| :
_____ I  |b,—by|
Axo gBe Tauke Q,(a,, b) u Q,(a,, b) umajy nucry (a,b) (a,,b) !
BpelHOCT opAMHaTe b, Tazia je pacTojame uamely Tavaxa d; of & | :
Q,u Q, jefHaKD: bt t-nb
|a, - ay). (a,b,)
NPUMEP 4.  Oppenu pacrojame namely cnegehux Tagaka.
1 1 3
a) Tl(a’ 2) K Tz(l_i); 6) QI(_EJ _3] " Qz(—zs —3).
-1 1 1 3 1 1 1
PELLUEHE a) [2——|= = == === |==.
= 2H2+2‘ % 6]‘4(2)‘ ‘4‘4
3A0ALU )
1. Ionyuu cnegehy tabnuiry oproeapajyhum 4
CTOBMMA aKO CY C/I0Ba Y 107ba Tabmiie 3
pacnopelena Ha cnefiehn Haunn:
LG GaM (5.2)4A; (L3)A G99 2
(3.22A: (4D4A (LYT (53)p (2,2)T 1
(4.3)A G,1B (2,94 (B3)L (L3
(5401 (2,1)¥; (3, 1)H (4,2)B; (1,2)M. L

2. Haupraj [lekapToB KOOPAMHATHN CHCTeM M ¥ JIeKapTOBOM KOOPIMHATHOM CHCTEMY IIPH-
Kaxu Tauke A, B, Cu D Koje cy jare cBojuM KoopauHaTama: A(3, 4); B(-2, 5);
C(1, 6), D(-3, 4).

3. Tauke A, B, C, D unje cy koopgunare: A(0, 5); B(3, 0); C(0, -5) u D(- 3, 0) ogpebyjy get-
Bopoyrao ABCD. Haupraj faTe Ta4ke y KOOPJHHATHOM CHCTEMY M Ofpei KOjoj BpCTH
4eTBOPOYI/IOBA OH IIPHITAJIA.

4. Jlate cy Tauke A, B, C, D cBojum koopauuarama: A(-9, -7); B(6, -3); C(5, 11) u D(-4, 8).
Haupraj mate Tauke y KOOpIMHATHOM CHCTEMY M OfIpe/lM KBaJ[paHTe Y KOjHMa Ce OHe Ha/ase.

5. Tauxama A(2, 1), B(2, 7), C(6, 7), D(6, 1), E(5, 1), F(5, 6), G(3, 6), H(3, 1) nedmuncano je
jemtio hupumano cnoBo. HalpTaj jaTe Tauke y KOOPMHATHOM CHCTeMY, MOBEXKH MX pefio-
cnengom ABCDEFGHA u ofipeqiu 0 KOM CJIOBY Ce pajii.

6. Tauke A, B, C, D umje cy koopauuare: A(-1, 1); B(-7, 1); C(-5, 5) u D(-2, 5) onpelyjy uet-
Bopoyrao ABCD. Haupraj 1aTe Taduke Y KOOPAMHATHOM CHCTEMY M OffpelH O KOjeM 4eTBO-
pOyTIy CE pajiu.

7. lara je Tauka A(-2, 3). Hanumu koopauHare cnefehux tavaka:

a) B je TauKa OCHOCHMETPHYHA Ca TAYKOM A Y OTHOCY Ha X-0CY;

6) C je Tayka OCHOCMMETPHYHA Ca TAYKOM A Y Of[HOCY Ha y-0CY;
8) D je Tauka I{eHTPa/THOCMMeTPHYHA Ca TAYKOM A Y OfJHOCY Ha KOOP/IMHATHH MOYeTaK.
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5.2. 3aBucHocTu Mehy BeIMuMHaMa

MHoro TOra y IpMpoju, a M y IpyLITBY, MOXeMo onucat OpojeBuMa. He mpumep, y mpupoau
TeMIIepaTypy Ba3fyXa, BUCMHY IUVIaHMHE /M KOMHYMHY BoJie Y jesepy o3HadaBamo OpojeBuMa
(M3paxeHMM Yy CTelleHMMa, METPHMA WIM IMTPHMa). ¥ ApylITBeHUM 30MBambHUMa cTapocT ocobe,
1leHy Crajionefia MM Tpajame IIKOICKOT Yaca Takole oaHadaBamo GpojeBuma (M3pakeHuM y
TOIMHAMA, IMHAPMMA, WM MUHYTHMa). CBe LITO ce MOXKe M3pa3uTH OpojeM, Ha3MBA ce BeTHYNHA.

Bemmmumne, HapaBHo, Mory 6uTH MehycobHo 3aBucHe. Ha mpuMep, CBM 3HaMO Jia CY AaHK
AY>KM TIeTH Hero 3MMM, fIak/e My>KuHa JaHa 3aBicH off Opoja Mecella y TOIMHM jep je AaH JyxKu
y VII meceny Hero y Il Meceiry. 3namMo M [la Cy TPOrofHILLALIM HIKY O IBAHAECTOTOMINHAKA.
Jlaxsie, BMCHHA JleTeTa Meha Ca ca roffMHaMa CTapoCTH, WM IPYTHM peYlMa, BMCHHA 3aBHCH
O]] TOJIMHA CTAPOCTH.

YNAMTH, MOBEXW, anumwu—‘@}
JlBe BemMUYMHE CY 3aBHCHE AKO Ce IPOMEHOM jeflHe
BeIMYMHE Metha | J[PyTa BelIMUMHA.

ITpumepy 3aBMCHUX BeZTMYMHA CY: a) BUCHHA M CTApOCT JleTeTa, ) Kom4MHa Kuille M BOJOCTaj
peke, B) G6pauna ayromo6uia 1 BpeMe Tpajama myTta. Y OBOM IornaBky nosabaeuhemo ce
OCHOBHMM Ha4MHMMa IIPMKa3MBabha 3aBHCHOCTH HaMel)y BellM4MHa, a To je HajOobe MpUMepHMA.

NMPUMEP 1.  [Ipuka3uBame 3aBUCHOCTH Tabemom. Ha oBaj HaUMH Npe[ICTaR/bakha 3aBMCHOCTH
cMo 2anpaso Beh Haeum (ceTuTe ce Tabene nmpuxopna u pacxopa u2 Iornaemsa 1).
AJTH cafia yMecTo peumnMa, IoIyHuMo Tabeny Opojeeuma. Ha mpumep, y jenas pen
yIMIMMo pegHu 6poj Mecelia y TOJIMHHY, @ ¥ IPYTH pefi NPOCceqHY AYKHMHY Tpajamba
naHa (obpannue) y rpany beorpamy y matoM Mecelry. Taa Tabena uarnena opako.

Mecen:| 1 11 I v Vv VI VII | VIIT | IX X X1 XII
Tpajame
pana (h):

9,3 | 10,5 12 13,5 | 14,8 | 15,5 | 152 14 12,5 11 9.6 8,9

3aparak: ¥ KoM Mecelly je Hajay Ky MpOCceYHHM fIaH, a ¥ KOM Mecel[y je iaH (obmanuia)
y npoceKy Ayradak Kommuko u Hoh?

PEWERE  Caja 3 Tabene o/a3uMo Jio pelliemba. Y MpoceKy, Hajoy:ku fAaH je y VI meceny (jyny),
uTo 15,5 h, a y npoceky je y Il meceny (Mapry) ny:xuHa faHa u Hohwm ucra, 12 h.

Y Ilpumepy 1, kaxkemo fia Tabesa MpMKasyje 3aBUCHOCT JiBe BeTM4YMHe: Mecel] Y TOIMHU M
Tpajame faHa (obmanuie). Mmu gpyruM peunma, Tabena NpMKasyje Tpajame jaHa y 3aBMCHOCTH
Ofl Mecelja y TOAMHM. 3aBMCHOCT M3Mel)y BellM4MHA MOXKeMO TPeICTABMTH M Ha jeflaH APYyTH
Ha9MH, XICTorpaMoM. XHCTOrpaM ce cacTojil off iBe HOpPMalHe OcCe, CIMYHO Kao y JleKapToBoM
KOOPAMHATHOM CHCTeMY, a/lil He yOucyjeMo Tauke, Beh cry6mhe xoju osHagaBajy BpefHOCT
saBucHe BenuunHe. [Tomoxkaj crybuha ogpeljyje mpea Benuumnna, a Bucuny crybuha ogpeljyyje

apyra (3aeucHa) BenmmuuHa. Objacunhemo feTasHMje Kpos npuMep.
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NPUMEP 2. [IpuKazuBame 3aBHCHOCTH XMCcTorpaMoM. 3ajiaTa je tabena Koja npukazyje
MpoCce4YHy TeMIlepaTypy y beorpagy y 2aBMCHOCTH Off Mecella Y TOJMHIM.

Mecen:| 1 11 I v v VI VII | VIII | IX X X1 X1

Tf:l.mBPﬂl:’In}'CP"]_ L5 4,1 96 | 152 | 191 | 236 | 259 | 269 | 214 | 148 | 9.5 3.4

3aparax: [IpuKaXkn 3aBMCHOCT BellMYMHA y Tabemn momohy xucrorpama.

PEWEHE  Ha XOpM20HTa/IHY OCY YHOCHMO BPEIHOCTH [IPEE BeIMYMHE, MECEL] Y TOIMHM, IaK/ie
Mecette off I go XII. Ha BepTukanuy ocy yHeheMo pacrnoH BeMuMHa 3aBMCHe BeJ-
qyuHe (Temnepatype y °C), Ha npumep off 0 go 30. Ha mosmumju mecena I nangprahe-
Mo crybuh Bucuue 1,5. Ha nosuumju 11 sauprahemo cry6uh sicuue 4,1, n Tako
name... Ha Taj nauus fobujamo crmegehu xuctorpam.

Temmeparypa “C’“
307

| e

2571

F - ] p o e o O R

207

154 14,8

10T

0 I oI mIv Vv VI VIIVIOLI IX X XI XII  Mecen

3aBMCHOCT BellMYMHA MOMXEMO IIPECTABMTH M TaYyKaMa Yy KOOPIMHAaTHOM cucTeMy. Taga
XOPHM30HTA/HA X-0Ca NpeficTaB/ba NPBY (He3aBUCHY) BeTMYMHY a BEPTHKA/IHA y-0ca IpeicTaB/ba
3aBMCHY BelTMUMHY. ¥ HEKMM CHTYallHjaMa je MpoU3BO/bHO Kojy heMo BemmuMHY 03HAYMTH Kao
He3aBMCHY a Kojy kao 3aBucHy. [Tornemajmo [Tpumepe 1 u 2. M2 Tux npumepa moxemo Hahu
3aBMCHOCT M3Mel)y mpoceyHe gyxiuHe laHa y Mecelly i IpocedyHe TeMIlepaType. Tako MoXeMo
koMOuHoBaTu Tabeme u3 Ilpumepa 1 u 2, u foOKMTH HOBY Tabenmy 3aBHCHOCTH TeMIlepaType off
AY>KMHe JaHa, aKo IIOCMATPaMo CaMo Moc/eba iBa pefja y Tabemu.

Mecem: | 1 I oI | 1w v VI | VII | vIOI| IX X X1 | XII
Tpajame gana(h):| 9,3 | 105] 12 | 13,5| 148 ] 155|152 | 14 | 125] 11 96 | 89

Temewffg; 15 | 41 |96 |152]191]236]259|269]21,4]14,8] 95 | 34

3aBMCHOCT IIpOCeYHe TeMIlEpaType ¥ Mecelly MOXKeMO cajja MpelcTABMTH Ta4KacTHM
aujarpamom um rpadgukonom. TaukacTu [ujarpam ce o61ja Kajja ce caMo yHecCy Tauke 13 Taberne,
a rpadmkoH ce foOMja Kafja ce TayKe y TAYKACTOM JIMjarpaMy MOBeXY AY>KHMa ¥ M3/TOM/bEHY
nHHHjY. [IoKaXKHMMO TO IIPHMEPOM.
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NPUMEP 3. KopucTtehu nperxopny Tabery, IpMKaXKy 3aBUCHOCT IIpOCcedHe MecedHe TeMIepa-
Type off IpoceydHe AyXKHHe Tpajama flaHa TAYKacTHM JjarpaMoM M rpadMKOHOM.

PEWEHE  [TpefcTaBuMo Tabemy TeMmepaType off TPajama [jaHa Tako Jia ce Tpajame JjaHa Ha-
miie y pacTyheM pefocieny:

Tpajame

8.9 9.3 9.6 10,5 11 12 125 | 13,5 14 14,8 | 15 15
pana (h): 2 »

Temnep [DJCI}_ 34 | 9,5 41 | 1481 96 | 21,4 | 15,2 | 26,9 | 19,1 | 259 | 23,6

I1pBy BemuuuHY (Tpajame JaHa) YHOCHMO Ha x-0CY a ApYyTY, 3aBUCHY BeTMYMHY (TeM-
neparypy) Ha BepTHKaNHY y-ocy. BumuMo 1a kafia je mad gyradak y mpoceky 8,9 h,
Tajia je npoceyHa Temneparypa 3,4 °C. ¥pehenn nap (8,9; 3,4) yHoCHMO Kao Tayky y
KoOpAMHATHHU cucTeM. Cano, cnefehu ypehenu nap us rabene, gaxne nap (9,3; 1,5)
YHOCHMO Ka0 HOBY TA4KY Y KOOPIMHATHH CHCTeM, M TaKo fiambe (9,6;9,5), ma (10, 5; 4,1),
uty. Ha oBaj Hauuu pobmjaMo TauykacTu AujarpaM. AKo cycelHe Tayke CIIOjUMO
AyKHMa ¥ N30MbeHY TMHH]Y, Ao0ujaMo rpaduKoH.

o A
Temmeparypa °C rpadmxon

307
/
257

Bt e (12,5 21,4)
207

Ioujarpam
15T 5

101 .
5T {].0,5; 4,1)

-

0 8 9 10 11 12 13 14 15 16 Tpajamesana(h)

O6jemuHIMO cafia jefHIM IIPHMePOM CBe LITO CMO JIO Cajia Haydi/Iu.

NPUMEP 4.  Codmja upe y My3M4Ky LIKOTY, M yuu [ia cBupa kiasup. [Tomro joj Bpeme 2a Bexxbame
K/IaBypa IOHeKaJ] ofly3Me BpeMe Off pajia Ha IIKOJCKMM 3ajialiMMa, pPelllnia je fia
HaNpPaBH eBHJIEHIH)Y KOMTHKO BpeMeHa NMOTPOLIN IHEeBHO Ha Bexx0ame KlIaBupa y
MHHYTHMA (min). O2Ha4K/Na je noHeMle/baK Kao JlaH 1, a Hefle/by Kao 1aH 7, ¥ Hampa-
euna cnefehy Tabemy.

JlaH y Hefle/bH 1 2 3 4 5 6 7

Bewbame (min) | 20 75 90 100 | 110 | 120 105

IIpencraBy 2aBMCHOCT OBUX BeIM4YMHA ToMohy:
a) xMcrorpama; 6) TaukacTor gujarpama; 8] rpadMKOHa.

3aTum ofiroBOPM Ha cnefileha nuTama.

r) Kor nana Codmja HajMame Bexxba?

n) Kor gana najeumnie pex6a?

h) Kojum manuma Bexxba BuLle off jefHOT M Mo caTa?
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PEWIEHE  Ha pasnuuuTe HauMHe Tpeba yHeTH Yy KOOpPIMHATHHM cucTeM Tadke (1, 20), (2, 75),
(3, 90), (4, 100), (5, 110), (6, 120) u (7, 105), Te fobujamo cneneha Tpu pelema.

A L

a) xucrorpam min
1207 . 1207

6] TaukacTi gujarpam minf 8] rpadmkon

1207

. .
100 1007 » 100
.
807 807 807
L ]
607 607 607
407 407 407
207 l O - 207

IIIIIII= T T 1T T T 1
23456 7w 1 23 456 7an 011 23 4567

r] Codmja Hajmame BexxOa noHeie/bKoM, 20 MUHYTA.

bd

Ey

n) Codmja Hajeume Bexxba cyborom, 120 MuHyTAa.

h) Jeman u mo car uMa 90 MMHYTA, IIa MOIITO YeTBPTKOM, NeTKOM, CyOOTOM M He-
nersoM Coduja Bexxba e of 90 MuHYTa, jacHO je Ja TMM JaHMMAa BexkOa myxe
O]l jeIHOT ¥ 110 carTa.

EAHAHD

8. ITopeq cBake TBp/itbe 3a0KPYXKH Ta94HO M/IN HETA4HO:

JlermnBocT npHpogHor Gpoja ca 3 He 3aBHCH off Tocneke Undpe Tor 6poja. | Tauno | Hetauno

JlersuBocT npupopaHor bpoja ca 4 3aBucH off nocneqke uipe Tor Gpoja. Tauno | Hetauno

JlersuBocT npupopgHor Gpoja ca 5 3aBKcH off nocneqlke uipe Tor Gpoja. Tauno | Hetauno

JlermnBocT npHpogHor Gpoja ca 6 3aBMCH Off NOCNeNk:e ABe Undpe Tor 6poja. | Tauno | Hetauno

JlemuBocT npupopHor Gpoja ca 9 3aencu of 36upa uudapa tor Hpoja. Tauno | Hetauno
JlermnBocT npupogHor 6poja ca 10 saBucK off mocnenke nuppe 6poja. Tauno | Hetauno
9. AKo je x [y>XMHaA CTPaHMIe jefHAKOCTPAHMYHOT TPOYINA, a O meroB 0OMM JIONyHH Cle-
nehy Tabermy: r— : . o] £
CTPaHMIIE X 3
O6um Tpoyrna O 15 21 36 | 2346

10. Pey ,jeman” (x = 1) uma ner cnoea, na je y = 5. Peu ,uBa” (x = 2) uMa Tpu CIoBa, N1a je
y =3 cnoea. [lonynu Taberny.

x| 1]12]3]4]|5]6|[7]8]9
y | 5] 3

11. Yrepau mehycobuy 2aBucuocT 6pojeBa x u y u fonyuu cnefiehy Tabemy.

71310 |17 6 |-6
¥ 8 3|13 )10) -7 11

. 166 # PALMOHATHW EPOJEBK




5.5. lnpeKTHa nponopLuuoHanHocCT

NPUMEP 1.  AKO Kmaorpam napagajz2a komra 150 guHapa, KONMMKO KOllTa TPH KM/IOTpaMa fapa-
Aajaa? A KONMMKO KOIITA 1ecT KunorpaMa? YHecu ofiroBope y Tabermy, M NpHKaKu

OfitoBOpe rpapMKOHOM.

PEWEHE  (3HAYMMO CAIOBOM X KOIMYMHY
napapaj2a, a CJIoBoM y LieHy. [Tomto
je LieHa jeqHOT KWIorpaMa napajajza
k = 150 guu., jacHo 1a 1eHa 3a x

KHIorpaMa HIHOCH:

y=kx=150x.
Tako gobujamo Tabemny.
x| 1 3 6
y | 150 | 450 | 900

75071

4 5 6x

Tapa 6poj k HasuBaMo KoedHIHjeHT NPONOPIHOHATHOCTH.

YNAMTH. NOBEXMN, EAHII:WH—“O'.

BenmuuuHe x M y Cy AMPeKTHO NPONOPIHOHATHE aKo NocToju Opoj k = 0, Takap =
Jia 3a CBaKy BpeJJHOCT BelM4MHe x foOMjeMo BPeHOCT BelMuMHe y (POPMYTIOM:

YL

>> ITogceftiumo ce: O MpoleHTHMA CMO YYMIM ¥ 5. pazpeny. IlogceTumo ce nedununmje u
HeKNX oco0iHa NpoLeHTHOT 3amica ANpeKTHO U3 yiiOeHMKa 3a 5. paspeq.

CroTi fieo HeKe BelIM4MHE HA3MBA Ce mpoueHaT u obenexasa ce 03HakoM ,%”.
Y cBakojHeBHOM TOBOPY 4eCTO Ce KOPMCTe M Ha3MBH ,,IIOCTO” M ,,0[ICTO "

Ha}"‘-[]i'l.l'll-![ CMO M [1a CE PA3NnoOMIIM MOTY HAITMCATH ¥ IIPOLEHTHOM 3AITHCY.

&

JIMpeKTHY IPONOPIMOHATHOCT MOXKeMo IIPMMeHHTH 1 ¥ 3ajlaliMMa ca mpolieHTHMa. ITokakumo
TIPMMepPOM KaKo Tajja H3padyHaBaMo KoeHI[MjeHT IpOoNopLUHOHATHOCTH.

NPUMEP 2. Oznaunmo BenuunHOM x Opoj baka y jemHoj ocHoBHOj mkomu. 3HaMo fia He foby
cBakor faHa ceu haum y mxkony, u ga he cneneher nonenerska 10% haka maocrarn
n3 mkosne. O3HaYMMO BemMuMHOM y 6poj onux Koju he y noHefe/bak n3ocTaTu u3
mrkosne. Jla i ¢y x ¥ ¥ AMPEKTHO IPONOpPIIMOHAIHE BeTHYMHe? AKO jecy, KO/IMKH je

KoeH1IMjeHT MPONOPLMOHATHOCTH?

PEWEHE M3 5. pazpefia 3HaMo fia ce paznomak 0,1 Moxke HammcaTH y mpoljeHTHMa Kao 10%.
Cnenmu na je 6poj haka xoju he y nonefiersak n3octat M2 mkone jequak y = 0,1x.
Jlaxse, Be/IM4MHe X ¥ y CY AMPEKTHO MPOIOPLMOHANHE, a Koei1IMjeHT IpoNopLHo-
HA/HOCTH je k = 0,1.
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NPUMEP 3. Y mpuMepy 2, 3a 4eTHPH pa3IMUINTE BPEHOCTH BeIMYMHE x, Ha nmpumep 10, 20, 30
1 40, offpeai pa3nuuMTe BpefHOCTH Be/lMuMHe y. YHeCH Te BpefHOCTH Yy Tabemy
3aBMCHOCTH Be/IMUMHE y Off BelM4YMHe X, M HalL[pTaj ofiroBapajyhu rpadmkon. [la m1
CY TadKe Ha OBOM TpadMKOHY Ha MCTOj ITPaBoj?

~

PEWEMKE M3 npeTxofiHOT IpMMepa MMaMo Jia je y
y = 0,1x 1 of[Max MOXeMO Jia IOIYHHMO
Tabeny. e -
x| 10] 20| 30| 40 31

yl1]l2]3]4 | .

lIpBeHe Tauke Ha rpapMKOHY ce Ha/lase

Ha jelHOj MpaBoj (Koja caipxu
KOOpIMHATHH To4eTak O).

P

10 20 30 40 =x

YormuTHmMo Ccaja OBO 3allaxahe.

[P

YMAMTH, TOBEXXW, 3AKJbYUU D

L

AKO CY X M y JMPeKTHO ITPONOPLMOHA/IHe Be/IMYMHE, Tafla Ce CBe BpeHOCTH Tadaka (x, y)
Ha rpadMKOHY Hafnase Ha jefHOj IPABOj KOja MPonasH KpPo3 KooOpAuHATHY rmodeTak .

BpennocTy mpolieHaTa Mory OMTH CBYM pallMoHa/nHN OpojeBH, Kao Ha NpHUMep

125%=122_1 o 03%="93_ 0003 wm Lep=l. L __1_
00 8 100 7" =7 700 700

Kapia Heka npofaBHMIIa IOHYAM MTOMYCT, Kako hem ce cuahu? ITornenajmo cnemehn npumep.

NPUMEF 4.  TokoM BMKeHJla MPOJIABHUIIA eMIeKTPOHCKE OIlpeMe IVIAHMPa Jja MMa nomycT. Cee
1leHe efleKTPOHCKMX anapara he TokoM BuKenpia 6uTH HinKe 2a 37,5% y ogHoCy Ha
yoOu4ajeHe 1eHe.

a) Ako je yobuuajena 1jeHa Hexor MoOwIHOT Tenedona 45 000 auH., Komuka he
6MTH IleHa TOKOM BHKeH7ja?

6) Ao CTIOBOM X 03HaYMMO yoOM4ajeHy 1leHy HeKOT allapara, a C/IOBOM ¥ LieHY Tor
MCTOT alapTa TOKOM BHKEH[Ia, J1a /I CY BelIHYMHE X U y TUPEKTHO IPONoPLHO-
HanmHe? AKO jecy, KOMHMKH je koeduumjeHT nponopumoHantocTy k?

5) MunaH je y 4eTBpTaK youl BUKeHJia 010 y IPOJaBHMILH, M CBHJIE0 MY Ce jeflaH
padyHap 4mja je yobudajeHa uena 33 000 gunapa. Axo Muad uMa Ha pacnona-
ramy 20000 guuapa, ga 1 he Munan MMaTH JOBO/BHO HOBLIA 1A KYTIM Taj pady-
Hap TOKOM BHMKeHJ[a, Kafia OyJie Ha momycTy? AKo Hehe MMaTH JOBO/BHO HOBIIA,
KonMuKo he My TauHo HeflocTajaTn?

r) Axo Munan uma Ha pacnonaramy 20 000 gMHApa M THM HOBLIEM ¥eqH JIa KyIIH
HeKM anapar Ha MOITyCTY TOKOM BMKeH/Ia, KO/IMKA je HajBuIIa yoOudajeHa LieHa
TOT anapara fia 6u ra MuwIaH Morao KynmuTH TOKOM BHKeHJa?
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PEWEHKE  a) IlomycT of 37,5% 2naun fa Tpeba of yobudajene uene ogysern 37,5% = _3;%3

yoOuuajeHe mene na 6u ce gobuna nomycHa 1eHa. [lakne, momycHa 1eHa he 6urn

37,5

45000 - 0 - 45000 = 28 125 mun.

6) CHmxena 1ieHa y ce fobuja kaga ce off yobugajene neHe x ogyame 37,5%
yobuuajeHe 1eHe x.
37,5 _

R T

X

37,9
={1- w002 ITpuMeHMIM CMO 3aKOH AUCTPHOYTHBHOCTH.

=0,625-x
Ilourro je y = 0,625 - x, BeIMUMHE X ¥ ¥ CY AUPEKTHO IIPONOPIMOHAHE.
Koedmujent nponopiuonanHocTty je k = 0,625.

5] YoOuuajena 1ieHa padyHapa je x = 33 000 gunapa. O3Ha4MMO CTIOBOM ¥ TIOIYCHY
1eHy pauyHapa. Kaza y dopMyny iupexTHe NponopiuMoHantocty y = 0,625 - x,
saMennmo x = 33 000, gobujamo y = 0,625 - 33000 = 20 625. J[laxne, pauyHap he
TOKOM BHKeHfa Komrrarty 20 625 guuapa. [Tomrro Muman uma camo 20 000 gunapa
Ha pacrnionaramy, Hejoctajahe my 20 625 — 20000 = 625 guHapa ja KyIIM padyHap.

r) Munan he Tokom eukenzia mohm ja mnaru najeume y = 20 000 guHapa 3a
Heky anapat. Kaga y dopmynu gupekTHe nponopiuoHamHocty y = 0,625 -

x, 3amenuMo y = 20 000, gobujamo jenuaumuy 20000 = 0,625 - x. Pemneme oBe
jenuaunne je x = 32 000. Maxne, Munax he Tokom Bukenpia mohm cebu kynutn
anapar 4uja yobudajeHa 1eHa He npemamyje 32 000 guuapa.

BAHA@

12. Axo 3 6omboHe koWITajy 7 AMHAPa, KOMMKO KoluTa 9 6bombona?

13. Axo 14 guma Texu 15 kunorpaMa, KomMko Texu 16 guma?

14. Y nupeKTHOj NPONOPLMOHANTHOCTH ¥ = 5x, OfpelH X aKo je:
aly=10; 6)y=50; &Bly=240; r)y=60.

15. Ako 6 cBezaka KoiTa 234, KONMKO ce CBe2aka MoKe KymuTH 3a 390 nunapa?

16. Ankauma 7, a Bpanxka 11 roguna. Cymy of 540 munapa Tpeba fja nofiene [upeKTHO NMPONOP-
1MoHaMHO 6pojy ceojiuM roguHaMa. Komuko HoBua he go6utn AHka, a komiko bpanka?

17. BpenHocT BenmmuMHe y jenHaka je 35% BpegHOCTH BenuunHe x. Onpenu x ako je y = 6,3.

18. Muxaumno u Joan uMajy 60 wimkepa. Tpeba 1a ux nofiene IMPeKTHO MPOIOPLMOHAMHO
bpojy cnoea y ceojum umenuma. Konuko je no6mo ceako of mux?

19. Ilyx AB 4mja je my>xuHa 44 cm nofie/beHa je TaukoM M Ha JIBe TY3KHM uMje TyKHHe CY IMPK-
THO NIPOTIOPIMOHA/HE ca KoedMIMjeHTOM TPONOPLMOHATHOCTH k = 1,75.

Oppemu nyxmuuy gyxu AM u BM.
20. BenmuuuHe x 1 y fjare Cy Tabmuijom:

X 12 48 -150 3 -6 21
¥ 4 16 =50 1 -2 7

Jla m1 cy fjaTe BenMulHe X M ¥ IMPEKTHO NPONOPLMOHANIHE?
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5.4. O6pHyTa npornopuuoHasnHocT

NPUMEP 1.

PEWIEH:E

Topan uma 1000 guHapa, ¥ 3a Taj HOBAL] e/MH JIa KYIIM OCBeXKapajyhu HanuTaK fa
nogemy ca fgpyrapuMa. Komiko he nurapa mo6utu lopan 3a cBoj HoBal ako Kymn
HalWTaK KOju KONITa:

a) 50 guH. o muTpYy? 6) 100 guH. mo MUTpPY?
8] 200 guu. no maTpy? 1) 250 guH. o TUTPY?

a) Axo HanMTaK KowTa 50 auH. mo MUTpY, 3a 1 000 gunapa fopan he gobuti
1000 : 50 = 20 nuTapa HaNMTKA.

6) Axo je yena 100 gun. no mutpy, lopan he go6uri 1000 : 100 = 10 murapa.
8] Ako je nena 200 guH. mo nmuTpy, fopan he goburn 1000 : 200 = 5 muTapa.
r) Ako je nena 250 mguu. o smtpy, Topan he go6ui 1000 : 250 = 4 muTpa.

Y npeTxogHOM NpMMepy, 0beleXXMMO BeMHUMHY ,1ieHa (Y JMHapMMa 1o MTPY)” CIOBOM X, a
BeIM4MHY ,,INTapa KYIUbeHOT ocBeXkaBajyher HanuTKa” clmoBoM y. M2 npuMepa jacHo BUAMMO fja
Kaja je x =50, onpa je y = 20. M, kafa je x = 250, oHja je y = 4. YHeCcHMO cajia HEKe pa3IM4uTe

BpeHOCTH 3a x M y y Tabermy.

x| 20| 25 | 40 | 50 | 100 | 200 | 250 | 500 | 1000

y| 5014 2512010 5| 4|21

3anazumo ga cy 6pojeBu x M y TAKBM /1A je BUXOB Npou2eof jenHak 1000, nakne xy = 1000. To
MOXKEMO M ipyrauije HaImucaTi U popMynIoM

1000
—

Kapia cy niBe BemunHe y TAKBOM OJHOCY fIa je B:MXOB IIPOM3BOJ YBeK jefiHaK HeKoM Opojy
k (xoju ce He Memba), 3a TaKBe [iBe Be/IMUMHe KaXKeMo Jja ¢y oOpHyTo nponopiunoHanHe. OBo
MOXKeMO Takolje MCKasaTi M Ha APYTH HadMH:

s L
- -
-

JlBe BeTMUMHE X M ¥ CY 0OpHYTO NponopuHoHanHe ako nocToju bpoj k = 0
TaKaB Jla BaKn

Bpoj k Taga HasuBaMo KoeduiujeHT 06pHYTe NPONOPIHOHATHOCTH.

-

YMAMTW. MOBEXW, 3AKJbYUMN- Q

k

y=—
x

JacHo je fa je y HallleM NPeTXOHOM NIPHUMepY, Koe(HIIMjeHT MPONOPLUMOHATHOCTH jefHaK

k=1000.
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NPUMEP 2. [1pen ceaky ¢yndancky yrakmuny, dynbanckn xiyd Mopa la moKocH TpaBy Ha
nomahem Tepeny. Jennoj kocunuiu je norpebHo 180 MMHYTa 1a MOKOCH 11€0 TepeH.
3a Ko/mMKo MuHYTa he TpaBy mokocHTH:

a) 2 kocwmnie; 6) 3 kocumune; B) 5 kocwnuia; ) 9 kocwmmna: n) 12 kocumuia?

PELWIEE  a) [IBe kocumuile he 2 myTa Op:ke MOKOCHTH TepeH, Tj. 3a yTo/a Mambe BpeMeHa,
90 MuHyTA.
6) Tpu kocumuite he 3 myTa Gpske MOKOCUTH TepeH, Tj. 2a 3 MIyTa Mame BpeMeHa,
60 MuHyTA.
e) Iler kocuwmna he ypaguTy nocao 3a 5 myTa Mame BpeMeHa, Tj. 36 MUHYTA.
r) Heeer kocumuua he ypaguty nocao 2a 9 ryra Mame BpeMeHa, Tj. 20 MUHYTA.
1) [isanaect kocumua he ypagury nocao 3a 12 nyra Mame BpeMeHa, Tj. 15 MunyTa.

*MPAMEP 3. (abpuka MMa 2 MCTOBEeTHA TOTOHA 33 MPOM3BOJLY ayToMoOmIa Koju, pagehu mcro-
BpeMeHO, Mpou3Bey 30 ayromobmna 2a 5 fana. Konmuxo je dabpuim notpebuo gopar-
HMX MCTOBETHHMX ITOTOHA Ja OM CBM 3ajeiHO mpouaBeny 36 ayromobuna 3a 4 nana?

PEWEE  3uamo fa 2 morona npouzeeny 30 ayromo6mia 3a 5 mana.
bpoj norona je o6pHyTO NponopuyoHanan 6pojy norpefHMX faxHa. AKo IIPeNooBHMO
Opoj morona, Mopamo AymmMpaTi Opoj laHa noTpeGHKX a ce mpouaBefie 30 ayToMo-
6una. [lakne, 2 : 2 = 1 noron npouzeepe 30 ayromobuna 2a 5 - 2 = 10 gana, Tj.
1 moron nponaeene 30 ayromoGuaa 3a 10 gaHa.
Ako jeman moroH npouzgefie 30 ayromobuna 3a 10 gana, oHIa OH MpoOH3Befle
30 : 10 = 3 ayromobuna 3a 10: 10 =1 gan. [lakne,
1 noroH npou3aeene 3 ayromoGuna 3a 1 gas.
IMomrro dabpuka xemm a mpouzeelie 36 ayromobuna 3a 4 fana, ofpenumMo caza 6poj
ayTomMoOuna koju | moron npouzeefie 2a 4 1ana. Jlaxine, norpebHo je y4eTBOpOCTpY-
unTH 6poj ayToMobuna koju 1 moroH mpouzeefe 2a 1 gaH. Axo 1 moron npouseee 3
ayromoOuna 2a 1 mau, oHjia oH rmpou3eefie 4 - 3 = 12 ayromo6bmna 3a 4 - 1 = 4 naua, Tj.
1 noron npon3aeene 12 ayromo6una 3a 4 gaua.
AKo jefian iorox nmpouaeefie 12 ayromoOmna 2a 4 faHa, Mopa ce yTpocTpy4uTH 6poj
noroHa jja 6u ce mpomaeeno 12 - 3 = 36 ayromobuna 3a 4 faua, Tj.

3 norona npou3peny 36 ayromo6una 3a 4 nana.
ITomrro dabpuka seh uma 2 noroHa, a Tpeda joj ykynso 3 norona, pabpuim je morpe-
0aH 1 [ofaTHH MCTOBETHM IIOTOH.

3AJJ,A@

21. Axo 4 yueHMKa II0jefie jeHY TOPTY 3a 3 laHa, KONIMKO YU4eHHKA TIojefle TY TOPTY 3a:
a) 1 mam; 6)2mama; B)4pgama; ) 6 mana?

22. 3a MOHTHpae jefHOr ayToM0oOMIa jeHOM pagHHUKY Tpeba 96 caTu paja.
a) 3a komuko cati he jegan ayromo6mun MmouTHpaTH 3 paguuka?
6] Komuko papnamnka Tpeba fa ce jenan ayroMoOM/I MOHTHPA 2a jelaH f1aH (8 pagHuX caTh).
23. Muha uma 100 onoexu. Konuko onoeku he 1o6uT cBaku off BeTOBMX IPYTOBa, aKO
Muha onoeke nopenu ca jom: a) 3 gpyra; 6) 4 gpyra; &) 9 gpyroea?
24, Bpojeeu y M x pa3nukyjy ce 3a 5. Jla i cy x u y oOpHYTO IIpONOpIMOHATHE BeTHIMHe?
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IpBo TeXHWYKO-TEXHOMOMKO 3aHMMake Yy AHTHYKO]
Ipuxoj u Pumy je 6uno sanumatke apxumexme. [laHac ce
APXMTEKTE YTNIABHOM GaBe NIPOjeKTOBAEM I IVIAHNPAEM
caobpahajauiia, MocToBa, 3rpajia M Hace/beHMX MECTA.
Y anTnukoj [pukoj u PuMy cy apxuTekTe 3anpaso OHIH
MHXEHREPH KOjH Cy NOPe] NPOjeKTOBa A M 3M/lama 3rpajia
NPaBHIM M pa3He Hanmpase (Ha MPMMeEpP YACOBHMKE), Kao
M OpyXje 3a noTpebe Apxasa u BojckoBoba. ITpw cBaxoj
M3paji HEKOT MPOCTOPa, OHM Cy MOPanu MPBO [ja Halpajy
npoctop y oppeheHoj pasmepu nomryjyhm oppebene
MpoNOopiiKje, a BEPOBATHO je fla Cy no notpebu mMopanu
fa HampaBe M MakeTe y ofpebenoj pasmepu. ¥ 1. Beky
Mpe HOBE €pe, MO3HATH PUMCKM apxuTekTa Butpysuje
je Hamucao feno op 10 kmura O apxumexmypu (De
architectura) c leTa/bHUM OITHCOM pasMepa M NIponopumja,
nmpeMa KOjHMa je apxuTekTa Tpebano Aa npojekTyje 3namka y aHTHUKOM Prumy.

3aHUMEHEO je fia je BuTpyBuje Takobe onucao u pasmepe BYICKOT TeNa, HIOP. pasMepe AYKHHA HOTY,
PYKY, Tena, maka, cronana uta. [Tosnara pasmepa je 1a cy BMCHHA YOBEKA M PacloH PYKY OTHPHIIHKE
JjEAHAKH, TaKO /13 AKO JKEMHIN [ja 3HAIl KO/MKA TH je BHCHHA, JOBO/LHO je []a pallMpHIl PYKE, H TO
TH je OTIIPUIMKE W BHCHMHA Tena. [TosHaTH MTanMjaHCKH PEHECAHCHM CIMKAp, aDXHMTEKTA, HHKEHED
M HAYYHMK C nodeTka 16 Bexa Jleonappio fa Buaum je 610 ynosHat ca fenuma Burpysnja, Te je u cam
HalpTao T38. BUTpyBHjeBOr YOBEKA Ha jeJHOM Off CBOJMX HajIO3HATHHX LPTEXKA.

Jlo 17. Bexa HOBe epe, reoMeTpHja i anrebpa cy 61ne NpakTHYHO He3aBMCHE rpaHe MaTeMaTHKe. PauyHa
ce fia je oTal FeOMETPHje aHTHYKH IPUKH MaTeMaTHdap Eykmup koju je :xubeo oxo 300. rogune npe
HOBE €pe, a Jja je oTal anrebpe cpeH-O0BEKOBHH NEPCHjCKH MaTeMaTHuap An Xope3MH KOJH je JKHBeO ¥
9. BeKy HOBe epe. AHTHUKE M CPE/II,OBEKOBHE aPXMTEKTE BEPOBATHO HMCY HM cnyTunn jja he ce jeguor
AaHa reoMeTpuja u anrebpa ,cnojuti’, Te Aa he reomerpuja mohu ga ce ommcyje jegHaunHama. Taj
noMak je y 17. Bexy HanpaBuo dpaHiycku MaTeMaTnuap o ¢mnosod Pene JlekapT koju je naymeo
MPaBOYINH KOOPAMHATHM cHcTeM. Tako cMO ¢ BpeMeHOM JoOM/IN pasnMuMTe NMpeECTaBe MOJaTaka
Kao IITO Cy XMCTOTPaMM, TAUKACTH AMjarpaMu M rpadMKoHM, KOjM ce CBM 3acHMBajy Ha JleKapToBOM
KoopAuHaTHOM cucTeMy. ITocrano je moryhe anrebapckum dopmynama MaTeMaTHUKM M3pasMTH
nHHHje, (urype u reoMeTpHjcKa TeNa My TEM jefJHAYNHA BE3aHMX 32 KOOPJMHATHM cucTeM. J[a mu cTe ce
MKaJl 3aIMTa/MN KaKo JaHaC pauyHapy, TenedoHN M MaMETHH Te/IeBU30PH YCIIEBajy [1a MCIPTajy LpTexe
u BHjleo aHMManuje? PauyHapcko pTamke reoMeTpHjckux ¢umrypa je moryhe ynpago 3aTo mwo ce npra
nomohy anrebapckux gopmyna u anropuraMa y JlekapToBoM KOOPAMHATHOM cucTemy. VMHaue, mopep
Tora WTo je 6Mo MaTematHuap, [ekapt je 6uo u ¢unozod koju je yruuao Ha gopMHpame MofepHe
dmnozoduje.

Iberoea uyBeHa peueHHIa ,MucauM, fakne nocTojuM” je M aH-JaHAC MHCIIHPAL[Hja HAYYHHIMMA Ja
OTKPH]Y TajHY HHTETHIEHLMjE M CBECTH.

roguHe no XpuwhaHoko] epw
E-
|
- o i o =
-3nuT -mqu 1 600 anoT umT 1600

Eyrnup Burpysmje Haym An Xopeamu npopgop apanowmx  [a Burun  [Jekxapt
Bpojal  (an-refp) uwdapayEspony
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Mapko Burpyeuje Ionno xuseo je u paguo y 1. Beky
npe H. e. y Pumy, GHo je nucan, apXuTeKTa M HHKEHEp.
Aytop je cnasHor cnnca O apxuiiexmypu. Ped je o gecet
KEGHMTa O apPXHTEKTYPH.

Tpeha xmura 6GaBM ce TeOMETPHCKOM METONOM
MEpEHR:a, 2 3aBPIIaBa CE PaclpaBoM O TEXMHAMA M MepaMa.
OBa KiHra JIoHOCH WTYCTPaliMje FBYICKOT TEMAa M HBErOBHX

-n- = Arhih

Mponopuuja. BUTpyBHje Yak mopey Nponopiyje xpaMosa B. YT z
. WTPYBMjE NpefCcTasiba CBOjE Aeno;
C NponopLijaMa /bYICKOr Tena. rabeti s 165E. oy

JHaHE M3 MEOHIITMHE.

Cnoj yMeTHOCTH M TIPHPOJHMX HAYKa MOME CE BM-
fieTH y meroBuMm Genemkama: Ty cy ckuie rpabe mysckor Tena, 3amMcu o

NMeonapno na Bunun BenMKyM HTANHjaHCKH PEHECAHCHM
crmkap, pobet je 1452. roguHe, a xuseo je go 1519. ro-
nuue. CAMKapCKH 3aHAT je YUMo ¥ pajuoHHIM AHgpea
nen Bepokma, Tafia 4yBEeHOr CAMKapa, Bajapa M jyBemm-
pa. Ty je nayuno M GpojHe 3aHATCKE TEXHHKE M 3HaHA,
ywyuyjyhn smertanyprujy, obpagy kome, Te cTekao

ocobuHAMa CBET/IIOCTH M CEHKE, HAIIPTH Pa3MMUMTHX Hanpasa WT/. Buo je MHKemep M HHOBATOP.
Ocmucnno je, Ha NIpUMEp, CHCTEME NOAN3amka GapuKaja 3a 3aIITUTY TPajjoBa, PajiMo Ha TpPOMe-
HH TOKa peke ApPHO, KOHCTPYMCA0 HEKOMHMKO neTehux ManmmHa, nmpeTeye JaHAIILIX XeTHKONTEPA.
JleoHapao je u3paauo M HALPT MOCTA 3a cyaTaHa bajasuTa JIpyror. MMao je Hu3 ujeja Koje cy HaMm
W JlaH-[laHac KOPHCHE: CONapHa eHEPruja, KalKynaTopM, 3adell TeopHje NoMepama TEKTOHCKMX

nmo4a, Tonorpadcke Mane, nagobpaH.

¥3 uyBenn uprex Bumlipysujesoz yosexa, Jleonappo je cactaBuo u Denemke Koje ce ofHOCE Ha
nponopuuje byackor Tena. ITponopuuje xoje je naseo JleoHapao 3acHHEBAjy ce Ha fieny Butpysuja.

EBO HEKONMKO THX NPONOPUMja: JI7aH je IIHMPOK KOMMKO M 4 mpcTa; cronano Tpeba fa je gyrauko

.1 .1
KOMHED M 4 AMaHa; VHHHA [aKe JEE YOBEKOBE BUCHHE; MY AHHA YBETA JEE AYAHHHE THIA; BHCHHA

yoBeKa M3HocH 4 kopaka (1. 24 AnaHa); pacnoH YOBEKOBMX PallMPeHHX PYKY jeHAK je HEroBoj

1
BHCHHHN; IYVAHHA YOBEKOBOT CTOMAMA HIHOCH E HBETDBE BUCHHE HTH.

Pene [lekapr (1596-1650) 6uo je dpaniy-
ckn wnozody, MaTEMATHUap M HaydHMK. ¥
ceoM fleny [eomeifipuja 0bjacHHO je TeoMeTpHjy
anrebapckum MeTofaMa. Fheroso HajnozHaTHje
peno Paciipasa o meifiogu (1637) objaBmkeHo je
Ha (ppaHITyCKOM je3MKY, a He Ha IATHMHCKOM yue-
He Eppone. [Tumryhin Ha cBOM MaTepieM jesuKy
jacHo ce ompefenuo Aa ce He obpaha yueHnm
byaiMa, Beh /bymma 3gpasoi pasyma.

JlexkapToB IONPHHOC MAaTEMATHIIM jé OrPOMaH, a OITEfia Ce Y yc-
MOCTAaB/bak:y KOOPMHATHOT cicTeMa (T3B. JIeKapToB KOOPIMHATHH
cucTeM), yBohemy mojMa NMpoMeH/EHMBE BemMuMHe, cBobemy reo-
MeTpHjcKHX mpobnemMa Ha anrebapcke WTL

JlexapToB KOOPOUHATHW CHCTEM

13l 42l
12
{_31511 — =]
(0,0) R
B op a1 > 3 |
11
 — — =L =2
-2, -2
( 1.3

AV

¥ ¢uanum je Takohe ocTaBno gybokor Tpara: NpOTYMauHo je HACTAHAK JYTe, YEM/EBIIN JIa CE CBET-
NIOCT pas/ae MPONACKOM KPO3 KaIl/BHITY BOJIE; YOOIIUMO je 3aKOHE O KPETamy.
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5.5. PasMmepa v nponopuuja

Canpipa ¥ 1eHa MaMa Cy pellli/ie Jla KyIle HCTH MOJien
maTuKa, anu paznuuuTux 6pojera. CaHgpuHe MaTHKe
cy gyxuHe 20 cm, a MaMHHe TTATHKE CY AyxKuHe 28 cm.
KaxkeMmo oHJIa J1a CY Iy2KWHE BHXOBMX IATHKA ¥ paaMepH
»20 mpemMa 28", u Ty paamepy obenexaBaMo KOMHIHMKOM

MM pa3noMroM 20:28 = g

rl

YNAMTU, NOBEXKK, 3AKIbYUYMU- -

Kommunuk nBa Opojaau b, takeamajea=0un b0, =
Ha3uBa ce pasMmepa OGpojeea a u b, n obenexxapa ce

a
u3apazuMa: a:bwum 5

¥ ucroj nopomui, Cama M TaTa Cy KYIIHIN MCTH MOJIEN
MaTHKa, /¥ Cy Ay>KHHe BUXOBHX MaTHKa 25 cm 1 35 cm.
HOyxuue CallMHMX M TATMHHUX MaTHKa MMajy paiMepy

25:35=§.
35

35¢cm

L
y

: 20 . 25 2
ITpuMeTHMO Jia je pasnoMak £ jefiHaK pa3noMKy = IITO 3Ha49M 71a je pa3mepa CaHIPMHNX M
MaMMHMX NIaTHKa jeffHaka pasmepy CallMHMX M TATHHMX IaTHKA. JelJHAKOCT [{Be pasMepe Ha3uBa

20 25
ce nponopunja. [IpuMep nponopuuje je 8 = 35 YomuTtuMo 0BO 3amakame.

YMNAMTHW, NOBEXW, 3AKIbYYN—

o
L

AKo cy JiBe paaMepe % H g jefHaKe, UXOBY jelHAKOCT %:%
Ha3MBaMo Npomnopiuja.

NPAMEP 1. Axo 3a 324 fuHapa Moxell fia Kymmin 180 rpaMa KMKMPHKHja, KOTMKO HOBI[A TH je
norpebHo ma kymum 300 rpama KMKMpHKHja?

PEWEHE  OGeneXuMo CIIOBOM X HEIIO3HATY CYMY HOBIIA KOja je moTpe6ua 1a Kymumo 300
rpama KMKMpukuja. Jlake, 3a x guuapa go6ujemo 300 rpama, jelHaKo Kao LITO 3a
324 puuapa go6ujemo 180 rpama. To MOXKEMO M3PA3UTH IPOIOPLIMjOM:

x 3
300 180

ITocMaTpajMo OBY IPOIOPLM)Y K0 jefHa4MHY Kojy Tpeba pemnTy, u pelmmo

je (mornepaj nexumjy 3.8 ako Tpeba 1a ce MofceTHIN KaKo Ce pelllaBa OBaKBa

jenunaunna). Penieme je:

x= % -300 = 540 puuapa HaM je moTpebuo 3a 300 rpama KMKMPHKHMja.
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YecTo je noTpebHo GapaTraTi MponoplMjaMa ia 6u ce M3 BUX H3ByKao ofjpeheHM 3aK/byqaK.
OcHoBHa MeTofia je ocnobabame o MMeHnoIa pa3noMka. To MOCTIDKeMO YHAKPCHHM MHOMKeIbeM
Ha cnefiehn Haunn (mpouaBoy neBor HpojHolla U lecHOT MMEHNOLA jeJHAK je IIPON3BOJY JleCHOT

Gpojuola u neBor MMEeHHO1IA).

——— YTAMTU. MOBEXW, 3A|Uwuu—‘@'- PREIOBM HEALERI EER
CTPEINIE
VHAKPCHO MHOJKEE S
., &8 d a.-_c
Axo je e ,Taja je _%_ ﬂdZE?L'
ad = bc, b d

NPUMEP 2. ' JloKaxu 1 Off jeqHaKOCTH % =§ MOXKe Jia ce fobuje jequakocT ad = be.

PELWIEHE | [TokazaheMo MeTOIOM KmamKamuile.

%: 5 /-bd Tlomuoxumo obe cTpaue mpoussonom bd.

abd dbc

¥ = 73 CkpaTuMo b M3 7IeBOr pa3noMka u d U3 JIeCHOT Pas/ioMKa.
ad = bc

MeTofa KopMuIa je jou jefiaH HauMH OapaTama mponopiMjamMa. 3aMHCINMO [ ce ITpoTIopIMja
% _ £ nanasuma OpojicKkoM KOpMITY, [Ia 3apoTHPajMo KopMmIo 3a 90° 1a 6ucMo fobum HoBy
TpONOpLHjy.

3apoTHpajMO KOPMHIIO
3a 90°, u obujamo
HOBY MPONIOPLIMTY.
a c
b d

Kopmimo MoxkeMo NPON3BO/EHO POTHPATH Y CMEpPY KpeTatha Ka3a/bKe Ha CaTy, WIN Y CYIIPOTHOM
cMepy 2a o 90°. Ha oeaj HaumH fo6ujamo 4 pazmiuuTe IPOIOpiije IPOCTHM POTHPabeM KOPMMIA
3a 1o 90°.




NPUMEP 3. = TToKaxu f1a ce off npunnpunje% = 5 MOxKe IoOMTH 3apoTHpaHa Mponopluja g: £
c

p c M- B
PEWEHE  JloKaXKMMO METOJIOM KJIALIKa/INIlE Kako ce fo6Mja HCTOBeTHA MPONOPIHja — = 7
c

i b b
—=— /-— TlomHOXMMO 0be CTpaHe pa3OMKOM — .
b d c P

ak b

% o Cxpatimo b M3 eBor pa3noMKa | ¢ U3 JIecHOT Pa3/loMKa.
a_b i ; : a
= Oea npornopiiija je MCTOBETHA TPayKeHO] MPOMOPLIMjH ‘i
¢

NPUMEP 4. Y jenHoM ofie/bemsy 6. paspena, Opoj medaka rpema 6pojy gesojuniia je y pasmepu 2 : 3.
Axo y ToM ofierbetby MMa 10 fleyaka, KOMMKO MMa JIEBOjYLIA ¥ TOM MCTOM Ofle/bethy?

PELWEE  ObemexxnMo CIOBOM x Hello3HaTH Opoj AeBojunija y ofiebersy. M3 mocraeke 3agar-
Ka, 3HaMo Jia je paaMepa 2:3 = 2 mopa OMTH jeHaKa pazMepH i . Tako mobujamo
3 X

MOPLH|Y:
nponopruyy 2 10

3 x
KOja IpeficTak/ba jefHaYMHY Kojy Tpeba 1a pemnmo.

2 10
I HaunH. YHAKPCHUM MHOMXemeM, off Iponopiuje —=— pobujeMo jegHauMHY:
_ 3 X
2x =3-10.
Penieme oBe jeHaunHe je x =15.

2 10
11 naunn. MeToioM KopMM/Ia, poTanijomM 2a 180°, o nponopiuje 3 = — pobujamo
x

HOBY IIPOTIOPIH)Y % = % Jlpyradmje HanmMcaHo, JOOM/TH CMO jeJHOCTABHY jeHAYIMHY
x

— =1,5. Pelnlerse je HapaBHO OIET MCTO: X = 15.

NPUMEP 5. 3opaH 1 MueHa cy ce foroeopiiu fa nofene 1400 gunapa y pa3mepu 3 : 4, Tako
na 3opan pobuje Mamu feo. Komiko he noeua foburn 3opan, a konuko Munena?

PEWEHE  Axo Jopad M MuneHa fiefie HOBall y paaMepn 3 : 4, MOXEMO HalMcaTH fja 3opaH
nobuja 3 on 7 menoea, a Munena 4 opf 7 nenoea. CBuX 7 lenioBa Mopa 6MTH jefiHaKO
1400 puuapa. O2HauuMo jefan fleo cnoeoM k. ITomTo ceux 7 menoBa Mopa OMTH
jennako 1400 gunapa, fo6ujaMo jenHauMHYy:

7k = 1400 guHapa,
Yije pellehe je:
k =200 punapa.
3opaHoB fieo je 3k a Munenus je 4k, ma umamo:
3opan: 3k = 600 guHapa,
Munena: 4k = 800 gunapa.
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*NMPUMEP 6. Tpu gpyrapuue, Aua, Bpauka u Lewa cy opmyume a mehyy cobom moperne 132 jabyxe.

Axo opmyde na 6poj Aumunx u Bpankunux jabyka bynue y pasmepu 3 : 4, a 6poj
bpankuuux u enmuuux jabyka 6yae y pasmepu 4 : 5, komuko jabyka he goburn
CBaKa of] TpH ipyrapuie?

PEWEHE  Osnaynmo 6poj Auuuux, bpaukunnx u Henuuux jabyka cnoeuma a, b u ¢, THM
penocnenomM. M3 nocraBke 3afjaTka HMaMo:

nponopuujy a : b= 3: 4, ogaxne cnenu fa he Aua gobutn a = %h jabyxka;

nponopuujy b : ¢ =4: 5, ogaxse cnenyu ga he Iena gobutn c = %b jabyka.
IMowrTo gpyrapuiie 3ajeguo Mopajy umatu 132 jabyke, nobujamo jegHaauny

%b +b+ %b =132, KOjY fla/be pelniaBaMo.
3 5
[E 341 +E)b =132 IIpMMeHMIH CMO 3aKOH AMCTPUOYTHBHOCTH.
3b=132 Jakne, bpanka he go6utn b = 44 jabyke.

Capa cnenm fa he Ana qobuti a = %b =33 jabyke

u 71a he Ilena gobut c = %b = 55 jabyka.

NPAMEP 7. - Tpu pagumka obepy Bohmak 3a 12 cati. AKo CBM pafjHMIIM pajie MCTOM Op3nHOM,
3a kormuko he catu Bohmak obpatu 8 paguuka?

PEWEHKE  Obenexumo cmoeoM x Opoj catu norpeban fa 8 pagunka obepe sohmak.

I naumn. 8 paguuka he 6pxe obpatu Bohmak Hero 3 paguuxa. 3aro 6poj x Mopa 6uTn
MatsH off 12. JacHo je 1a 6pojeu x 1 12 Mopajy mponopuujomM 61uTH Bezann 3a Opojese
3 u 8. Hahumo cajja mponopLMjy Kojy Mopa 3afIoBO/BMTH pazMepa x : 12 = % ITowrro
6pojunan x mopa 6uti Mamu off 12, mponopumja Mopa 6uTH Takea fia je 6pojunaly
MatbH Off HMEHHOLIA, 112 MMaMO IIPOIOPIIH)y:

x_3

12 8’
jep 6poj 3 mopa 6uTH Opojunall Koju je Mamy Off MMeHHOIIa 8. AKO OBY IpPONOPLM]Y
MIOCMaTPaMo Kao jelHaYMHy, ¥ pelnMo je, fobujamo:

3
x=—112=E=E=41_
8 g8 2 2

Haxne, 8 paguuka he obparn sohmak 2a yeTHpH u 10 cara.

11 nayun. Ykynan 6poj caru pajja Koju TpH pajjHMKa ynoxe y Opame Bohmaxka je
3-12=36. Axo 8 paguuka rpeba fa obepe nctu pohmak, u miuma he 6uTn norpeduo
YKYIHO 36 catu pagia, anu he Tix 36 caTi pajja mofienuTH Ha 8 jefHaKMX JIeOBa, Te
he ceakm paiHMK pauTH:

Haxne, 8 paguuka he obpar sohmak 3a yeTHpH u 1Mo cara.

pauvonaninsposesn & 177 ‘




SAHALE

25. Toguue majke u khepke cy y pasmepu 7 : 3.
a) Komko rogmua uma khu ako majka uMa 42 rogune?
6) Komko roguna umajy Majka u khu ako 2ajenso umajy 80 roguna?

26. Cpera 61 1a opaxe nofeny y paamepu 10 : 8, a Jlyua y paamepn 9 : 7. Konuko HajMambe, a Ko-
JIMKO HajBMIle Opaxa Moxe H0OMTH jeiaH off ledaka, aKo Ha pacrofaramy uMmajy 144 opaxa?

27. Y jepnom nornaemky ypbenunka 3a MateMaTHKy uMMa 125 3ajiaTaka Koju Cy Hofie/beHH ¥
nBe nexiuje. Kommko 3aiaTaka MMa y CBaKoj IeK1IMji, aKo cy 6pojeBu 3ajjaTaka mo nek-
IMjaMa y paamepu 2 : 3.

28. Yrao op 72° nofie/beHa je y pasmep 5 : 3. Onpenu y crenenuma Mepy Beher u Mepy
Mamher yIna.

29. Ha npaeoj p nare cy pegom Tauke A, B, Cu D, Tako gaje AB=3cm, BC=4cmu
CD =5 cm. Oppenu pa3amepe:
a) AB: BD; 6] AC : BD; B) AD : BC.

30. Ha npaeoj p nare cy pegom Tauke A, B u C. Axo je AB: BC = 4: 3, ogpenu pasmepe:
a) AC: AB; 6) AC: BC.

21. Kapra je ypabena y paamepn 1 : 200 000. Axo je pacTojame uamel)y 1pa MecTa Ha KapTi
3,7 cm, KOMHKO je pacTojame y Ipupoau?

32. Kapra je ypabena y paamepn 1 : 1 000 000. Axo je BazgynHo pacrojame uamely rpaga A
u rpapia B jennaxo 200 km, konuko he 6utn pacrojame namehy A u B Ha kapTu?

33. O6jextn A, B u C cy Ha KapTH yjabeHu: AB =7 cm, BC=9 cm, CA = 11 cm. Kapra je
ypabena y pazmepn 1 : 300 000. Komuka je y npupony BasgyliHa yiakeHoCT
AB + BC + CA?

24, bpaha Jama u Pania, umajy 3ajenuuuky coby. Jaia je mnaH cBoje cobe HalpTao y pazme-
pu 1: 25, a Pama je mnaH ucte cobe Hauprao y pasmepu 1: 50. Axo je myxkuHa cobe 4 m,
a mMpKMHa 3 m, Koje AuMMeH3Mje coba MMa Ha JalIMHOM, a Koje Ha PammnHoM nmany?

35. Kopucrehn meTo kopMmia, H3padyHaj HerosHarte 6pojeee y cnefehum nponopumjama
(momoh: Hahy HauMH 13 23apoTHpall KOPMM/IO TAKO J]a LITO Makkhe padyHal):

8 3 n 10 3 108
36. Kopucrehn MeTof KOpMM/IA JOKAXKH I ce M3 ponopuyje a : b = ¢ : d nobuja nponop-
mmjad:c=b:a
*3].Axojea:b=3:4, b:c=5:6 u c:d=7:8, xonuko je:
a b a
L. —_ ==
a)—s 6)—=s B) =
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CAXETAK

PAUUNOHAJIHU BPOJEBWU - gpyru geo

NEKAPTOB KOOPOAUHATHW CUCTEM:

) L " vlL
Al= ‘J f
i T(a,b)
/e AN
. i
i § I
_4_:;_;___0- 1 ? 3°%4 :_
=1
B
—d
=T 1B(2. )
¥
¥
er* I kBajipaHT
(= +] 3 (+,/+)
5 -
-4 [-2 |0 b | 4 le |
11 kBay T IV KBaJipanT
(= =] 4 4+
, b
(-a, b) ----I“—’—l—, (a,b)
. (a, 0)
> -
- : x
,.f |
(~a, -b)e ¢ (a, -b)
' 3
¥y
b
bt _';lfl':hl]
|
|a,-a,| |
_____ [ % 'L lb,-b
@y Jaw ([
. : >~
[ [}T ) : x
L >
(a,by)

X-0Ca je anciucHa oca.
y-0ca je OpIMHATHA OCa.

T(a, b) uuramo Tauxa T umja je ancuuca
jenHaka a, a opguHara jenHaxa b.
A(-3, 4) uuramo Tauka A ynja je anciyca jefHaKa
-3, a oppHaTa jeqHaKa 4.
B(2, -5) unTamo Tauka B umja je ancipaca jeHaxa
2, a opiMHaTa jefHaKa —>5.

KooppunaTHa paBaH ce fie/ii Ha
geTpy KBagpanTa L, I, IIT u IV.

Tauka Ha x-0cK MMa KoopauHare (a, 0).
Tauka Ha y-ocu uma koopausare (0, b).
(a, -b) u (a, b) cy cumeTpu4He y OfHOCY Ha X-0CY.
(-a, b) u (a, b) cy cumeTpi4He y OfHOCY Ha y-0OCY.

(~a, -b) u (a, b) cy cumeTpuune y ofHOCY Ha
KOOpAMHATHY ModeTak O.

Pacrojame namehy T,(a, b,) u T,(a, b,) je
|'bz = b|_|-!

Pacrojame namehy Q,(a,, b) u Qy(a., b) je

|az - ai].
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MPEACTABJBAHE MNMOOATAKA:

m
120 120 . 120
100 100 . BT
B0 #0 ) 80
60 60 wr
x|-3|-1|1]|2]| = 40 wr |/
20 Wt = wnt+
211]-1]3]|] +* 1B, - &
Y 0 1 23 4 56 7ma 0 1 23456 7am 9 1 23456 7mmu
Tabena XMCTOTpaM TAYKaCTH JIMjarpam rpaukon

NUPEKTHA MNMPOMNOPLUMOHAJIHOCT:
y=kx k je xoeduiujenTt mponopimoHanHocTy (x = 0)

OBPHYTA NPOMNOPLIMOHAJIHOCT:
=k k je koedmuujenT o6pHyTe NponopuuoHanHocTy (x # 0)
x

PA3MEPA:

a:b wm % (b#0)

MPOMNOPLKUJA:
(b20,d=0)

a_L
b d

YHAKPCHO MHOXEHE:

AKo je %:%, Tajia je ad = be.

METOA KOPMWUIIA:

(a, b,c,d=0)

. 180 » pauvonantm sPosEBH



OJOOATHU 3AOALUMU

58.Ha waxosckoj Tabnu nanase ce ckakau (S), Ton
(T), nosax (L) u nemak (P). Cnoeuma 5, T,Lu P
obenexH Ha MAXOBCKo] Tabmu Noka Ha KojHMa
Ce OHM Ha/a3e, aKO je CKakay Ha noky b2, Ton Ha
noky h8, nosan Ha noky cB 1 nemax Ha nomwy el.

8

L I L - R

39. Oppenu kooppunarte Tavaka A, B, C, D u E koje cy
pate Ha cnegehoj cmmipm.

Al ili

D

]
[v]

=% Tﬂ

40. late cy Tauke A, B, C, D u E. Ofipean ®:HX0Be KO-

OpAMHATE M 3aIMINY Y KOM C€ KBaJIpaHTy Hamasu
CBaKa Off BMX.

}"i
b}
¥ *B
3

C -

e |
A

-4-3-2-10] 1 2 3 4 &

3 E
3

% A

UT'T

41. ate cy Tauke A, B, C, D u E Ha HapeqHOj M.

}.l.l.
X
FTTTT
c 2
o [
J.’A
4 -3-3 410 2 3 4 k
et b
2 *E
ET’:[ |
Jonynu Tabeny:
anka KoopmuHate Pactojame of
x ¥ x-oce | y-oce
A
B
C
D
E

42. Ha cnmum cy gare tauke A, B, C, D, En Fy
JexkapToBoM KOOPAMHATHOM cHcTeMy. Onpenn

nmys#une gyxu: AB, BC, DEu EF,

; A
ENNESZE g
3 o {—

* 2

C |,

1
0 IO N, Y 3 4 bx

—1

=2

=3

—4"—T pi

43. Ha cnnum cy fjate tauke A, B, C, Dy JlekaptoBom
KOoOpAMHATHOM cucTemy. Ofpenn KoopauHaTe
Tauaka: a) A, je Tauka y I kBagpanTy u fyx AA,
uMa AyxuHYy 6 0] B, je Tauka y | KBagpauTy M gy
BB, uma gysuny 5; 8] C, je Tauka y IV kBagpan-
Ty ¥ gy CC, uma gysuny 2; 1) D, je Tauka y 111
KBafipanTy M gyx DD, uMa gyxuny 4.

1

[

A
3
B, 5
! S
5-4-3-2-10] 1 2 3 4 54
2 L]
As—3 D

-
E
=
=]
Rl
=
L
=
m
g
=
ﬂ.
e
0



44, Nlate cy Tauxe A, B, C Ha HapeHO] cMi. 47.Tpen pama ce Hanase 3BaHWuHM nogauu Pemy-

ol - Ll e R e 6mmukor xujpomerepeonomkor 3asoga Cpbuje
_B; — 1 AT — R S —_— o CFEJIHIHM MECEUHWMM TEMHEFH.TFPH.HH Bﬂﬂﬂm Ha
' T30 g nnaHuHn 3natubop 3a 2016. roguny. Xucrorpam
=t 111 fiaje MpoceuHe TeMmepaType nmo Meceruma y 2016.
=TT FOIMHM, & THHHJCKH IMjarpaM OpPOCEYHE TEMITEPaA-
| 1 Cu S A T - Type ¥ nepuogy o 1961-1990. rogune.
ol ] | | il | | | | | ___ y4 3narnbop roguna 2016
| 5-4-3-2-101 123 4 54 30 FHSEFITEcEEY
:.‘E':. o 25
i .;3__ ..............
Jonyuu Tabeny:
j — Koopmunate
CpeuIITa JyHKH
Tlyx oS P y
X Y
AR
BC

.......................................................................................................................... Sl g iy T e agaaiiay T
45.lect monepa okpeun jenny srpapy sa 12 nana. Jlo- Oproeopu Ha cnegeha nurama:
L :raﬁen}r, aKo 6poj x n!:reqcranma Gpoj monepa, KomMKo Mecelu ¥ Toky 2016. roguHe Ha 3natubopy
a 6poj y mpeficTaskba 6poj fana noTpeGHMX Aa ce je Gima npocevHa TeMOepaTypa HCIo Hyne?

BRI T P ¥ KoM Mecelly ¥ Toky 2016. rofguHe Ha 3natubiopy je
X 1 5 4 9 18 Gina npocevHa TeMNepaTypa HajHmxa?
bpoj monepa ¥ KOM Mecely ¥ Toky 2016. rofguHe Ha 3natubopy je
¥ ) 24 12 6 Gin1a MpoCcevHa TEMNEPATYPa HajEMma?
bpoj mana Komuko uMa Meceli ¥ Toky 2016, roguHe y KojiuMa

.......................................................................................................................... JE ﬂpﬂCEqHﬂ TEH“'E’PETFPE HEHEI]Y ID'DC H 15“‘C?
46.Mace ¥ KHIOTpaMHMa {].r CBAKOOHEBHOM HHBOTY ¥ KoM Meceny y Toky 2016, rogHHe Ha 3ﬂamﬁnpy ce

,TEXHMHE") yUeHHMKa lIecTor paspena Axke, Bpan- | MPOCEUHa TeMNepaTypa HajBille pasniKOBana of
ke, Bnasie, Topana u J[MBHe npHKasaHe Cy Ha Ha- | BMIIETONMNIEET NPOCEKA Y MCTOM Mecely?
PEAHOM XMCTOTPAMY.
yA 48. lonyun Tabeny ako y 3aBMCcH Of] X TAKO LITO Ce CBa-
65 koM 6pojy x npuapyxyje 6poj y koju npeacTapmba
5 60 feceTMIY Kojoj mpunaga x. Ha npumep 6poj 8 npu-
:'u‘ gg naja npeoj AeceTnnwn, 6poj 36 npunaga 4. feceTn-
g 45 uu, 6poj 154 npunapa 16. feceTnum U,
Z 40 |
$ 35 8 [36 [154] 17 [5963 778293
g 307 1] 4|16
&= 25
E %g =0 T 0 T 0 T 0 T 0 T 50000wosme00moomssmeomsosmsamosmossmssmosmenmmsasmmasiaomaosmmesmoomonmmesomosmoomeaommanimaodaommoss
10 — 49.Hanmum ¢opMyny Koja npMkasyje 3aBHCHOCT
3] obumMa O off AyKHHEe CTPaHHIE @ jefHAKOCTPaHHY-
0 A B B r I * HOT TPOYT/A.
VUGHHMIIE e
[onynu Tabeny: 50. Bpanna 6uumkmncre je 12 km/h. Axo je t Bpeme (y
Yuenuk | Anka | bpanka | Bnapga | [opan | JIueBna MHHYTHMa) Koje je OMIMKINCTA BO3HO OMIIMKIL, a §
Maca npehenn oyt (y knnomeTpuMa) gomyan Tabmuiy.

VapauyHaj mpoceuHy Macy (apMTMETHUKY CpefMHy t(min)| 20 | 30 | 45 | 60
Maca) IEBOjuHIIa, ledaKa M 1Ie7ie TPYIIe. 5 (km) 3 18 | 15 | 21
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51. Yuenuuu 6-A u 6-B ogemema Ocnosue mxone 535. Komapkam Bpanko y Toky jefHe Hellelse BexOa
~Munoean [mmmuh” ua Bakesa TakMuumnu cy ce y ybanueame cnoboganx 6anama, a npuka3s ybaue-
pelnaBamsy 3ajiataka ca Peenjannor online Taxmu- HHX NO€Ha JIaT je y Tabemn:
uer:d YYeHHKAa OCHOBHMX IIKO/A M3 MaTeMaTHKE.
Mehyonemencko TakMuuetse je peaTM30BaHO TAKO o
IITO j& CBaKD Ofie/helhe cmaﬁpana Mo MeT YYeHHKa ﬁmﬂi]ba 180 | 220 | 240 | 230 | 190 | 150 | 130
 oHfia cy ynopehueanu pesynrati no Gpojy Tauno
ypabenux 3apartaka (6mno je ykynso 12 3agaraxa)
KOjH Cy MPHKa3aHH HA HAPeHOM JMjarpamy:

Ilan I ¥ C q I C H

ITpuKaxu faTe MOJATKE XHCTOTPaMOM, TAYKACTHM
AMjarpaMoM M rpaMKOHOM.

12 A — 54. Bennumse x M y fiate cy Tabmuijom:
H] N7 N x 7 | 5] 3|25 -8] &6
: AN \
4 7 \.\ \.,.--'/"/ ¥ 28 | -20| 12 | 120 | -32 | 24
7 ol Ja nu cy gaTe BeIHMYMHE X M Y IMPEKTHO NpOOop-
g IMOHATHE?
3 55. late cy AMpeKTHO NPONOPLNOHATIHE BENHYHHE X I
f ¥ cnepehom Tabnumom:
0 T T T T = x -2 -1 0 1 2
TAK1 TAK2 TAK3 TAK4 TAKS
—— 6-A—8—6-B ¥ 4 2 0 -2 =4
Jlonynu Tabeny u ogroeopn Ha cnegeha nutama: Oppey koeHIMjEHT JUPEKTHE NPONOPLUOHAN-
HOCTH.
TAEMMWMYAP |TAK|TAK|TAK|TAK|TAK VKYITHO T [ S
EKMILA 112131415 56. Tpu cnaponena kowrajy 450 aunapa.
6-A a) Konuko komra 7 cnafonena?
6-B fi] Kommko cnagonena ce Moxe KynuTi 3a 750
KonuKa je apuTMeTHYKa CpefiiHa 6poja puHapa?
PeIIeHMY 3a/IATAKA eKMIe A? e
KOMMKa je apuTMeTHYKa CpeiHa 6poja 57. Pucra 6uumkmmucta nMa macy 70 kg u 3a 50 muayTa
pelleHHX 3afiaTaka exune B? OMIMEIHCTHYKE TPKe M3rybu 1 Knnorpam TenecHe
Koja exuna je no6emuna: A win B? Mace. K:cmmcc? kunorpama he umatin Pucra mocne
Tpke Koja Tpaje 160 munyTa?
52. Muua cBakop jaHa peliaBa TECTOBE Ha MHTEP- g MJ’ A
HeTy. Cnepehn xucrorpam npukasyje merose g5
pesyaTare y NpoLeHTHMA PelleHHX 3afjaTaka ¥ 90
NoCegmkIX cefaM gaHa. Jomysu Tabeny u ofro- :: | ||
BOPH Ha MHTaHka ¥ TabemH. 75 M| [
il = =
S . -
NAHH IIOH | ¥TO | CPE | YET | IIET | C¥b | HEQ 60 —| ] ]
PE3YJITAT 35 7
STH ]
y% TH .
Komuko nyTa (gaHa) je Muma ¥Mao MaKCHManaH 40 —| = =
pesynarar? 35 — | |
. . 30 —
Koju je MuuuH Hajcnabuju npouenar? gl B [ |
: N |
Komukw je mpocevad MMIIMH pesynTaT? s | | |
5l B =
5 —
0 - [ | .




58. Bpaua w llaua y mokpeTame cBOje 3ajeHMuKe
KisHaKape ynoxe, bpana 1 200 000 punapa, a Lana
1 650 000 guHapa W OOroBOPE CE Ja YMCT NpPHXo]
KEbMMKape Jlefie ¥ OfHOCY HHMXOBMX ynarama. ¥
2023. rogMHEM KHIAKApa je OCcTBapHaa YMCT OpH-
xof1 y u3"ocy op 5 700 000 puaapa. Kako cy bpaua
u lana nogenunm ocreapenn npuxop?

*59. Ha pacnonarasmy cy 72 jabyxe. Mapko, Jarko 1
3BoHKo Xene fa nofene jabyke. bpoj Mapkosux i
JankoBMX jabyka Tpeba na Gype y pasmepn 2 : 3, a 6poj
JankoBMX 1 3BOHKOBNX jabyka Tpeba fa Gyze y pas-
mepn 3 : 4. Komuko jabyka he pobuth ceako off mix?

“60. O6um Tpoyrna je 30 cm. [lysune cTpaHHIa a o
b cy y paamepn 4 : 5, a gysxuHe cTpanua buccyy
pasmeps 5 : 6. Ofpenu cTpaHMIE TOT TPOYTA

*67. 3a yayTpaumse yrnoee a, f, y Tpoyma saxke cieehe
nponopuje & : f=3:4; B:y=2:1. Ogpemn ymose
Lt

*62. Enemens jense nponopuuje cy 6pojesn 12, 24, 36 u
X, IIpH YeMY ce fiaTi GpojeBr MOTy POM3BOJLHO pas-
MEIITATH, Tj. laT pegocne] 6pojesa Hije obaBesaH.
a) KonMKko pasniuuTiX BPEHOCTH MOKE Y3eTH

6poj x?
6] Ogpenu najmamy n Hajsehy BpepHOCT Gpoja x.

63. 3aBHCHOCT BENMYNHA X H ¥ NIPECTAB/LEHA je Cile-
nehom Tabnumom:

x| 8 12 | 24 | 48 | 10 5 18 2
y| 9 6 3 2 9 16 4 36

Jla mu cy x u y 06pHYTO NPONOPLMOHANHE BEMHYHHE?

64. BenmunHe x M y npeAcTaBbene cy cnefehom Tab-
THIOM:

X 1 2 4 3 10
¥ 100 50 25 20 10

Tla mu ¢y x 1 y 06PHYTO NPONOPIHOHATHE BETMIHHE?
Axo jecy, ogpenu koeduIHjeHT oGpPHYTE Nponop-
HMOHANTHOCTH.

65. Bpoj x npeacraema 6poj Monepa, a 6poj y 6poj gana
KOjM je MonmepHMa notpebaH 1a OKpede jeiHY 3rpa-
my. HonyHu gaty Tabnuiry M ofroBOpH Ha MHTaHa:
a) Konmko monepa 3a 3 gana okpeue Ty srpagy?
6) Konuko gana je noTpebHO 3a Kpeuemke ako MMa

4 monepa?
x - 6poj 8|12 48 3 1
MOJepa
y-6poj 6 3 8 24
faHa

66. 3aBHCHOCT BenMUMHA X M Y NPECTABLEHA je Cile-
nehom Tabmuom:

x| 1 2 4 8 10 | 16 | 20 | 25

yl100) 50 | 25 | 125 10 |625] 5 4

Jla mu cy x u y oOpHYTO NPONOPLHOHATHE BEMTHYH-
He?

67. Obum npasoyraonuka je 40. a) Ako je a gymuHa
jemHe cTpaHulle, a b gyXuHAa IpyTre CTpPaHMIlEe mpa-
BOyraoHuKa, gonyuu ciegehy tabeny; 0) ga mn cy a
u b 06pHyTO NponOpIMOHaNHE BeMHUMHE?

Hy#Ha
CTpaHMIIE a

Hy#HHa

crpanmie b

68. locTaBy MaTeMaTHUKOT YACOITICA 33 YUEHHKE OCHOB-

HMX IIKOa 8 pagHMKa peanusyje 3a 3 faHa.
a) Axo je x 6poj paguuka, a y 6poj gaHa pajja JomyH#

Ta
¥-0poj f g || 6 | as
pajiHMKa

y - 6poj gana| 3 1 2 8

6] Koja dopmyna noeesyje Benmunte x u y?
5) Jla nu cy x u y 06pHYTO NpONOPLMOHAIHE BEMH-
unHe?



TAYHO - HETAYHO NMUTAJIULLE

1. Tauke A(3, 4) u B(4, 3) ce y xoOpIMHATHOj PaBHM NOKANAjy. TauyHO | HEeTauYHO
2. Axo je A(7, 2) u B(7, 7), nyx AB nma gyxuHy 5. TauyHO | HEeTa4YHO
3.Axojex:y=6:12,onpajey:x=2:1. TayHO | HETAYHO
4. Axo je y = 3x, OHJ]A CY X M ¥ IMPEKTHO NPONOPUHOHATHE BETHYNHE. TaYHO | HETAYHO
5. Axo je x + y = 13, oHpia cy x n y 06pPHYTO NPONOPILHOHANHE BETHIMHE. TAYHO | HETAYHO
6.Axoje3:4=9:x,onfajex=11. TAYHO | HETAYHO

1. IInaH je ypahen y pasmepn 1 : 100. Axo je y nnany gyx AB =7 cm,

OHJiA je y mpHoay pacTtojame uaMelyy A u B jegnako 7 km. e

8. Iocao koju 3 Monepa ypage 3a 8 fana, 4 Monepa he ypagui 3a 6 gana. TAYHO | HETAYHO

9. Taukama A(0, 0), B(0, 4), C(4, 4), D(4, 0) ogpeben je xkBagpar. TauHo | HEeTauHO

10. Axo ce 48 guHapa nogenu y pa3Mepn 5 : 7, oHfa ce gobujy H3HOCH of
23 punapa u 25 qMHapa.

TA4YHO HETAYHO

NMPEQNIOI TECTA
1. ¥ koopgunatHoj paBHu cy aate Tauke A(1, 3) u B(1, 11). Cpegure gys#mu AB je Tauka M koja nMa KoopamHaTe:
A)(3,11); b (3,8); B) (2,7); (1,7 ) (7, 1).

2. Axo je 3 : 5=x:10, oHpa je x jenHaxo:
A 4; B) 5; B) 6; s ) 10.
3. Tauxa M genm gyx AB = 120 cm y pasmepu AM : BM = 3 : 5. Tagia je gyx AM jennaka:
A) 8 cmy; E) 12 cm; B) 45 cm; ') 60 cm; ) 75 cm.

4. Kapra je ypahena y pasmepu 1 : 1000 000. Konuko je BasgymHo pactojame namehy Bamesa n llanua, ako Ha
KapTH TO pacTojaike H3HOCH 5,3 cm?

A) 53 kmy; b) 64 km; B) 46 km; I 60 km; 1) 57 km.

5. JegHy MammHy 6 pagHMKa MOHTHPajy 3a 12 gana. Axo uMa 8 pajnuka onja he oHM Ty MalIMHY MOHTHpATH 3a:
A) 7 mana; E) 8 pana; B) 9 nana; ') 10 gana; ) 11 pana.

6. Axo 7 ceeckm xowTa 273 puHapa, oHja 11 ceeckm KowTa:
A) 440 punapa; E) 431 gunap;  B) 451 gunap; ') 429 gunapa; I1) 468 guuapa.

7. Jlerypa cagpxn 40% Gakpa u 60% unHka. Axo je maca nerype 240 kg, onpa je Maca 6akpa cajjpaaHor y nerypu

jenHaKa:
A) 120 kg; b) 144 kg; B) 96 kg; ) 100 kg; 1) 160 kg.
8. Axoje a: b =c:d, onpaje:
AMla:d=c:b: Bla:b=d:cg Blb:d=a:g DNa:d=b:g Mb:c=d:a.
(a, b, c, d=0)
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KJbYYHU NOIMOBMU (o6HOBM npe peluaBaka KOHTPONHe BeXxbe):

JeKapToR KOOPIHHATHH CHCTEM TaukacTn gujarpam

KoopannatHe oce Ipadukon

Amncuuca JIMpeKkTHO NpoNopUHOHATHE BeTHYHHE
Opnonnara KoeduumjenT nponopuuoHaTHOCTH
KoopauuaTtHu noderak O6pHyTO NpoNOpIHOHATHE BeTHYNHe
KoopnunarHa papan Koeduuujent 00pHyTe mponopunoHanHOCTH
Ypebenn nap Paamepa

Keagpaur IIponopumnja

3aBHCHe BeTHYNHE YHaKpCHO MHOXKeHhe

Xuctorpam MeTtopa kopmuna

NPEANOI KOHTPOJIHE BEXXBE

11 ¥ xoopauHAaTHOj paBHH HaupTaj Tpoyrao ABC, ako cy Tauke A, B u C gaTe KoopaMHaTaMa: 15
' A(3,2),B(-2,3) u C(0,7).

12 Mapauynaj o6um npasoyraoanka A BCD unja cy TeMeHa y KOOPAMHATHO] PaBHH AedHHMCAHA 20
| raukama: A(2, 2), B(7, 2), C(7, 5).

13 Tauxe A(l, 1) u B(4, 1) pedunnmy jeauy crpannuy ksagpara ABCD. Ogpenn koopauHaTe 25
© | Tavaka Cu D,

21 | Oppenn 6poj x, ako je x:7 =126:6. 15

22 | Oppemm 6poj y, ako je 3,6 : 4,8 = y: 24, 20

2.5 | ViapauyHaj 6pojeBe xmy, ako jex:y=4:3,a x— y=123. 25

%1 | Axo 13 onopaka komTa 195 guHapa, KOMMKO OlOBaKa ce Moxe HabaBuTn 3a 300 guHapa? 15

39 ITomewmano je 100 nutapa Boge M 25 nuTapa cupyna nomopaHie. KonMko npoijeHara Bofe 20
| cappxu goGujeHn cok off noMopaHie?

5.5 | 36up 6pojesa a, b u c je 770. Oppenun 6pojeBe a, buc,akojea:b=2:3ub:c=4:5. 25

IleT feBOjuMIla TOfeNe YOKOMAAY TAKO [a CBaka off HBMX fJobuje mo 12 Konkuna JoKomage.
41 | Komuko xouknua yokonafie he gobuti ceBaka off feBojuniia, ako ce WOKOMaJla MOfeNnM Ha 6 15
nepojunna?

49 YeTnpu MajcTopa MOHTHPajy MamMHY 3a 18 gana. 3a KOMMKo fjaHa 61 Ty MAIIMHY MOHTHPANo 20
| 6 majcTopa? Konuko majcTopa Tpefa aHra)KoBaTH JIa ce MAIIMHA MOHTHpA 3a 8 jana?

43 Axo Tpu Monepa 3a 4 JlaHa OKpeue 5 CTAHOBa, KONMMKO cTaHoBa he okpeuntn 7 Monepa 3a 24 28
| mama.
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YETBOPOYT AO

HacTae/paMo Hallle ITyTOBame Kpo2 reoMeTpujy. ¥ osge Tpeba momToBaTH Heka MpaBuia,
Kao M y cao6pahajy. [e nocToje 3nakoBu obapenITema, Koju Cy YIIaBHOM 06/IMKa 4eTBOpPOYT/IA.

']
J |
O6asemraBamo Bac ga hemo ce y oBoj obmacTi ynmozuaru ca ocobuHaMa 4eTBopoyria koje he
HaM OMTH 3HaYajHe Y fla’beM MIKONOBAY, KA0 M ¥ CBAKOHEBHOM XKHBOTY.

6.1. OcHoBHM enneMeHTU YeTBOpoOYyrna

)) Ilogceitiumo ce: YeTBOpOyrao je yHMja CBMX Tadaka 4YeTBOpPOYraoOHe JIMHHMje M HheHe
yHyTpaume obnacti. YeTBopoyrao Moxe OMTH KOHBeKCaH M HEKOHBEKCaH.

Y KOHBEKCHOM 4Ye€TBOPOYITY, Kaja
cnojumo 6110 Koje IBe Tauke, IyK
IpPMIIaJ[a TOM YeTBOPOYTITY.

Y HEKOHBEKCHOM YE€TBOPOYITY
MoJKeMo n2abpari iBe Tauke TaKo

KOHBEKCAH HEKOHBEKCaH 7a YK jeHMM JIeliOM ,,M371a3u” BaH
yeTeBopoyrna (myx CD Ha cmuim).

&

Mu hemo ce 6aBUTH HCK/BYYHMBO KOHBEKCHNM 9eTBOPOYITIOBMMA.




Ca,ua hemo ce YIIO03HATH Ca OCHOBHMM €EIeMEHTHMA

LBy
4ETBOPOYIIA. D ' “

Ha c/mim je konBekcaH 4etBopoyrao ABCD. Tauke A, B,
C u D cy TemeHa 4eTBopoyrna. [lysxu AB, BC, CD u DA cy A
cTpaHHIe YeTBOpoyrna. CrpaHuile MoxeMo o0enexaBaTn &
M Ma/lMM TAaTHHHYHMM CTIOBMMA, a/IH He MocToje yoOu4ajeHa A
npaBi/a 3a obenexaBambe Kao WTo cy 6una Kof TPOyTia, Tako B
Jia KoJi 4eTBpoyI/a obenexaBaMo YITaBHOM TeMeHa.

YuyTpammu yrloBu deTBopoyrna cy £DAB, 4ABC, 4BCD u ACDA. Yobu4ajeHo je
fia ce 3a BUXOBO obeneXxaBame KOpPMCTe Mana cloBa rpukor andabera, na je 4DAB = a,
4ABC=j, 4BCD = y n 4CDA = 4. Takole, yrnoee MoXeMo 03HaJaBaTH M KopucTehu TemeHa
ZA=a,AB=8,4C=y,4D=4.

Temena Koja cy KpajeBH jellHe CTPaHMLE CY CYCelHa. AKO HHCY Cyce[lHa, TEMeHA Cy HacIpaMHa.
Hnp. A u B cy cycenHa, a A u C HacmpaMHa TeMeHa.

CTrpaHHlle KOje MMajy 3ajeHI4KO TeMe CY CyceJHe. AKO HMCY CYCeIHe, CTPaHHIIE CY HacIIpaMHe.
Hunp. crpanune AB u BC cy cycenne, a BC u DA cy HacnipamHe.

CHrypHO CTe MHOTO ITyTa YEuBam riefajyhu Hoeaka Hokoeuha
kKako (opxeny u OexxeHy UjaroHanaMa ocBaja 6uTHe noeHe.

Jlyx Koja criaja pa HaclpaMHa TeMeHa YeTBOPOYITIA je
AujaroHana. Yereopoyrao umMa fige qujaroHane: ACu
BD. Yecro ce 3a fujarcHane KOpPUCTe 03HaKe d, M d,.

C
D

B

YHYTpallb| YITIOBH CY CYCeHH, aKO CY IIX0Ba TeMeHa CycefjHe Tauke. ¥ MPOTHBHOM, YITIOBH
Cy HaCIpaMHH.

Hnp. f u y cy cycegum, a f u § HacIpaMHM YT/IOBH.
Cafla MMaMo IOTIIYHY CIMKY YeTBopoyrma ABCD.

v Air

YNAMTHU, NOBEXW, 3AK/bYUU— }

OcHOBHM e/leMeHTH CBaKOT Y4eTBOPOYI/IA CY =
CTpaHHIle ¥ YHYTPalllbH YITOBH. ‘




06umM ueTBOpOYINa
O6uM YeTBOpPOYT/NA je 20Mp Iy>KHHA BETOBMX CTPaHula, Tj. O=a+ b+ c+d.

MPUMEP 1. = Mapauynaj 06um geTBopoyrna ABCD Ha cruin. C

PEWEHE  ADBC je jefHakoKpaku, na je DC = 6 cm.
Cana umamo: O = AB+ BC+ CD + DA
O=3cm+6cm+6cm+43cm

0=193cm.

NMPUMEP 2. O6um yeTBOpOYI/A je 18 cm. [IBe crpanuie cy 5,7 cm u 6,9 cm, a npeocrare e
CTpaHMIle CY jeqHake. Openm TyXHHY HEMO3HATE CTPAHUIE.

PEWEHE  AKO IYyWHY Hello3HaTe CTPaHMIle 03HAYMMO Ca @, MMaMO:
O=g+a+57cm+69cm

18cm=2a+ 12,6 cm
2a=18cm-12,6 cm
2a=54cm

57 cm 6,9 cm

a=54cm:2

a=27cm.

NPUMEP 3.  MapauyHaj o6um geTBopoyrna ABCD Ha cuim. D 7 cm

PEWEHKE  ITocmarpamo AABC u 3ak/bydyjeMo fia je ABCA = 45°,
JacHo je pa je AABC jeqnakokpakmy, na je BC = 3,5 cm. 4,2cm
Capa je 06um geTBopoyrna ABCD jenHak 36Mpy me-
TOBMX CTPAaHMIIA.
O=35cm+35cm+2cm+4,2cm

0=132cm

45° ﬂ.

A 35cm B




3A0ALUU

1. O6um ueTBOpOYTNa je 20 cm, a CBe meroBe CTpaHMlle Cy jefHake. Komika je my:xmuHa
jeHe CTpaHMIlEe TOT YeTBOPOYI/a?

2. 06um yetBopoyrna ABCD je 26 cm. Ofipequ cTpaHMlie TOT Y4eTBOPOYI/IA aKO CY IYKHHe
HeTOBUX CTPaHMIA ¥ LIeHTMMeTpHMa 4 y2acTonHa npupopHa 6poja.

*5. O6um geTBOpoyIna je 180 cm. Ofipenu ay>KMHe CTPaHMLA 4, b, ¢ M d Tor 4eTBOpOYTAA
aKo Bae nponopumjea: b=3:4,a:c=3:5ua:d=3:6.

4.Crpanuue tpoyrna ABC uMajy gy:xune: AB =5 cm, BC =6 cm u CA = 7 cm. Konuku je
0buM yeTBOpOYT/NIa Koju ce noOuja Kajia ce 1Ba TPOYyT/Ia HOAyAapHa Tpoyrny ABC cacraBe
TAKO [ja MMajy jefiHY 3ajefHUUKY CTPaHHITY?

5.YetBopoyrnoen ABCD u MNPQ umajy jeqHake cTpanuile. Jla m1 cy oHM IOTYHapHH?
6. Tlocroje mu 6ap Tpu HemoyIapHa YeTBOPOYITIA YHje Cy cTpaHmue 4 cm, 5 cm, 6 cm 1 7 cm?

7. Haupraj jefjan HeKoHBeKcaH yeTBopoyrao MNPQ, a 3atum objacum Kako go6uTu
KOHBeKCaH 4eTBopoyrao ABCD 4mje cy cTpaHulle jefHaKe CTpaHMIlaMa YeTROPOYI/IA
MNPQ.

8.WapauyHaj o6um yeTBopoyria MNPQ, ako je MN = 6 cm, NQ = 10 cm, QM = 8 cm 1 ako
je ANPQ = £PQN = 60°.

9. llatu cy yeTBOpOYT/IOBM Ha cnefiehoj cmmu. Koju ¢y off l-MX KOHBEKCHM, a KOjH
HEKOHBEKCHM?

A f Fr-: C \ D
10. Mceuu of kapToHa [iBa NOAyAapHa jefHAKOKpaKo IpaBoyI/a TPOYITa Ylfje KaTeTe MMajy

ny:xuHy 8 cm. IlocTaBM MX ¥ paBaH CTOMA TAKO Jla MMajy jeHY 2ajefHHYKY CTPaHHIY |
Za ce mpu ToMe fobuje kpaapat. Komuku je o61m Tor kBagpara?

11. Viceun o kapToHa JiBa oAyAiapHa IpaBoyI/ia TPOYITIa YMje KaTeTe MMajy AYKMHY 6 cm
u 8 cm. ITocTaBK MX y paBaH CTO/MA TAKO Ia MMajy 3ajelHHYKY XUIIOTEHY3Y M JIa Ce IIpH
TOoMe 1obuje yeTBOpOyTao. Konmuky je 0b6uM Tor 4eTBOpOYyIIa?

12. IlocToju 1 4eTROPOYTao 4Mje cy cTpanuie 2 cm, 3 cm, 4 cm 1 8 cm?

15. ITocToju M1 KOHBEKCaH YeTBOPOYTA0 YMje CTPaHMLle MMajy AYKUuHY 7 cm, 8 cm, 9 cm 1
25cm?

14. TlocToju mu geTBopoyrao ABCD TakaB fia je AB=BC=CD=DA = AC?
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6.2. YHYTpallbM YrioBM YeTBOPOYINa

Op panuje HaM je O3HAT MPaBOYTAaOHKK. HheroBM yHYTpallmhu
yroBu cy o 90°, ma je 36up ynyTpamsux yrnosa 6uo 360°. icto
TO BaKM M 33 KBafipar. [1a mu To Basky 2a 61710 Koju yeTBOpOyTao?
Bp3o heMo OTKIOHMTH CBAKY CYMEY.

Jujaronanom AC mofe/IM/am CMO YeTBOPOYTao Ha JIBa Tpoyr/ia. Bugumo fa je:
a=0+GH Y=Y+ Y.
Y AABCjea,+ B +y,=180°,ay AACD je a, + y, + 6 = 180°.
Catpahemo oBe JiBe jefHaKOCTH:
(a, + B +y,) + (a, + y, + §) = 180° + 180°
(0 + @) + B+ (y, + y2) + 6 =360°
a+f+y+d8=360° 35

YMNAMTHU. NOBEXW, 3AKIbYYHU -
36up yHYTpanImNX YITIOBA 4eTBOPOYIIA je 360°.

-

NPUMEP 1. = Y deTBOpOyrITy ABCD faTi Cy yHyTpalllls¥ YIZIOBH & = 86°, § = 44° u y = 125°
Opnpenu BeIMYMHY 4eTBPTOT YHYTPalllihel YI7Ia TOT Y4eTBOPOYITIA.

PEWEHKE  Ilomro je @ + S + y + & = 360°,
TO 3Ha4M J1a je: § = 360° - (a + B + y)
d = 360° - (86°+ 44° + 125°)
d = 360° - 255°
& = 105"

NPUMEP 2. ' [Tujaronana BD fgemu £ABC Ha yrnoee of 42° u 48°, a AADC Ha yrnoge off 66° u 32°,
Opnpenu yHyTpallikhe yIoBe yeTBopoyrna ABCD.

PEWEHKE  [locToje mea cmydaja.
IIpen cimyyaj.

YI1oBK 9eTBOPOYI/IA CY: YInoBM 4eTBOPOYI/IA CY:
a=24A=72° 4ABC=90° a=4A=66° 4ABC=90°
y=4C=100°u £ADC = 98°. y=4C=106"°n ADC = 98°.
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*MPAMEP 3. YHYTpallmb| YITIOBM Y4eTBOPOYITIA 3aJI0BO/baBajy cnefiehe nponopiuje:
a:8=1:1; P:y=5:2; a:6=5:6.
PELWIEHE
W3 nponopuuje a: f=1: 1 gobujamo a = f.
W3 nponopuuje B: y=5: 2 nobujamo y =%ﬁ.

W3 nponopuuje a : § = 5: 6 gobujamo § = %tx = %ﬁ

Caja M2 jefHaKOCTH
a+pf+y+d=360°

nobujamMo jeqHauMHY
ﬁ+ﬁ+£ﬁ+£ﬁ:3ﬁﬂﬂ_
5 5
Pememe je: f = 100°.

Cremy: = B = 100°; y:%ﬁ=4m; 6:Eﬁ=1ﬂﬁ

3AO0ALMN

15. Haupraj yerBopoyrao ABCD u 3anMIlM BeroBe YHYTpalllle yInoBe nomohy:
a) BEUXOBHX TeMeHa M KPaKoBa; 6) lMXOBMX TeMeHa; B) MOYeTHHMX C/IOBa IrpuKor andabera.

16.Y uetBopoyrny ABCD pati cy yHYTpallllM YITIOBH & = 56°, B =72° u y = 123°. Oppenu
yrao 4.

17. Y uerBopoyrny MNPQ Tpu yHYTpauka yria cy 70°, 80° u 90°. Konuku je 4eTBpTH
YHYTpalllbM YTa0 4eTBOPOyI/a?

18.Y uetBopoyrny ABCD Tpu yHyTpalIHa yI7a Cy jefHaka 75°. VapadyHaj 4eTBpTH YHY-
Tpallll| YTA0 ¥ TOM YeTBOPOYIILY.

19. YuyTpaluuu yImoEM 4eTBEOPOYITA ce pa3nukyjy 2a 20°. Ogpenu 30up HajMamer 1
HajBelier yHyTpallmer yIna 4eTBOPOYTIA.

20.Y uerBopoyrmy MNPQ, A MNP = 108° u 4PQM = 132°. MapauyHaj ocTasne yHyTpalllikhe
YITIOBe ¥ TOM YeTEOPOYI/TY, aKO je iujaronana NQ cumerpana oba fara yrna.

“2.YuyTpausmy yITIOEM YeTEOPOYITIA 3aJ0B0/baBajy Tpy nponopiyje: a: f=3:4;f:y=4:5u
y:8=5:6. Ogpenu paamuky namelyy Hajpeher u HajMamer yI71a 4eTROPOYITIA.

22.0gpeny yHYTpallllhe YI/IOBe YeTBOPOYT/IA, aKo je: @ = 26, satum f=y - 20°u d = a - 20°.

235.Vceun off KapTOHa TPM NOAY/japHa jefHAKOCTpaHW4YHa Tpoyria. [locTaBu UX y paBaH
CTOMA TAKO JIa Ce IIpH ToM Iobuje yeTBopoyrao. Ofpeny yI/ioBe TOT 4eTBOPOYIIA.

24.Y getBopoyrny ABCD je AB = BC, CD = DA, 4ABC = 30° u ACDA = 70°. Ofipenu yHy-
Tpallllke YIToBe YeTeopoyrina ABCD.
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6.5. CnoJballbu YrnoBu YeTBOpOYrna

baBunu cMo ce co/ballllbMM YITIOBMMA TPOYIJIA, Ia hemo M Koff YeTBOpoOyI/Ia.
C

Cnomballilbi yrao
4eTBOPOYI/IA yIIopefjaH
je ogroBapajyhem
JEI I PAIRRER FL-

ITpema o3nakama Ha MpeTXOAHOj cuIY, Baxke cnefiehe jennakocTm:
a+x,=180°, PB+p=180°, y+y,=180° &+46,=180"
Quurnento je: (x + a,) + (§ + ;) + (y + y,) + (6 + &;) = 180° + 180° + 180" + 180°
a+a,+f+P,+y+y, +86+46,=720°
Ipymmuumo yHyTpalihe U CIIO/balllihe YITIOBe Y4eTBOPOYITIA.
(a+B+y+8)+(ay+p, + y, + 6;) =720°
360° + (o, + B, + y, + 6,) = 720°
a, + B, + y, + 0, = 720° - 360°
a, + B, + y, + 6, = 360°

W

YMAMTH, TOBEXW, 3AKrth—‘O}
36Mp cno/bAlIKBNUX YITOERA YeTBOpOYTIA je 360°. =

NPUMEP 1. - MapadyHaj cBe yrnoBe 4eTBopoyma ABCD, ako je a = 88°, f=77°, y, = 133",

A B

PEWEHKE a, = 180° - a = 180° - 88° = 92°
B, = 180° - B = 180° - 77° = 103"
y = 180° — y, = 180° - 133° = 47°
6=360°-(ax+f+y)=360°-212°=148"
8,=180°-§=32°




NPUMEF 2. - Oppenu CBe YIVIOBE YeTEOPOYI/IA aKO CY [iBa YHYTpalliba yrima 59° u 113°, a
ApYyTa iBa CY jefHaKa.

PEWEHE )Hekajea =59 =113°y=4.

Capia je: 59° + 113° + 28 = 360° .
26 =360°-172°
20 =188°

0=94°majen y=94°
Cro/banimy YITOBH CY:
a; = 180° - 59° =121°
p,=180°-113°=67°
¥, = 180° - 94° = 86°
8, = 86°.

3A0ALMU

25. Haupraj geTBopoyrao ABCD u HaIlMIIN EeTOBe CTIO/balllihe YITIOBe &, B, ¥, ¥ &, nomohy
HBIXOBMX TeMeHa M KPaKoBa.

26. Y getpopoyrny ABCD faTu cy YHYTpalIlbH YITIOBH @ = 65°, 8 = 52° u y = 114°. Ogpenu
CIO/BALILE YITIOBE JIaTOT YeTBOPOYT/IA.

27. ¥ getpopoyrny MNPQ Tpu criofeanima yrya cy 100°, 110° i 120°. MapadyHaj yHyTpauimbe
YITIOBE TOT YeTBOPOYITIA.

28. Y getBopoyrny ABCD Tpu cno/ballllba YI7Ia Cy jefHaka 99°. MapadyHaj yHyTpalliibe yITIOBe
JIaTOr 4YeTBOPOYIJIA.

29. Crnomalmy YITIOBM YeTBOPOYITIA Ce PasnuKyjy 2a 16°. Oppenu 20up Hajmamer u Hajeeher
YHYTPaILImber YI7Ia 4eTBOPOYITIA.

*20. Cnomamsy YIMOBH 4eTBOPOYIIA 3aJI0BOBABAjY TPH Nponopije: ;: f, =6:7;
Bi:vi=7:8y,:6,=8:9. Ogpenn paamuky uameby HajBeher u HajMamer yHyTpauIber
YI7Ia 4eTBOPOYITIA.

1. Crnomammsy yImoes y ueTeopoyrny ABCD cy «, = 85° u , = 95°, a yHyTpalsu yrao
y = 70°. M2pauyHaj cBe yHyTpallllhe H CIIO/BALILE YITIOBE TOT YeTEOPOYIJIA.

32.Y yetBopoyrny ABCD pat Cy YHYTpallE:# YITIOBH & = 56° i f = 72° 1 cnio/balisy yrao
y1 = 123°. Onpeny yHyTpallike YITIOBe Y U O M CTIO/balllihe YITIOBe &y, f; M ).

335, Iloxaxu fia je 26Mp yHyTpauIsux yrmoea detsopoyrna ABCD jennak 36upy cnosanmsmx
YIZIOBA TOT 4eTBOPOYT/IA.

34, TlocToju M1 YeTBOPOYTAO KOJ] KOTA CY CBM YHYTPAIIELM M CBH CIIO/BAIIELH YITIOBH jefHaKH?

“25. YuyTpaunsi yIToBM 4eTBOPOYITIA 2aJI0BO/BABAjY TPM Nponopiuje: a: f=2:3;
f:y=3:4;y:5=4:6. Ogpenu cneniehe pazMepe cro/bANILIX YITIOBA: & : 3, B,y M ¥, 1 O,
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6.4. Napanenorpam

> Mogcemumo ce: Ha CMIm Cy YITOBM Ca MapamequMM Kpauuma (Kpamu jefHOT yIma
napane/Hy cy ofroBapajyhum Kpaumma Apyror yria).

£

Ha cmmum neeo a u B cy oliTpy yInoeu, na je o = .

Ha cmmum mecHo, y je omrrap yrao, a § Tym, na cy OHM CyIUIeMeHTHH § + § = 180°.

a

&

D g
& Y

[Tapanenorpam je 4eTBOpOYTao 4Hje
HacIpaMHe CTPaHHIle CY Mapalie/He.

A B
[Tapanenue cTpanuie obenexasamo cumbomnom ,)|”. Tako cy crpannie ABu CD napanente
mro obenexxasamo AB||CD. Takohe BC||DA.
Capa hemo napecTu 6MTHA CBOjCTBA apanenorpama.
1. HacnmpaMHHM YIIOBH NapanenorpaMa cy jegHaku (o = yu = 4).
2. CycegHH YITTOBH IapanenorpaMa cy CynieMeHTHH (HIp. a + 8 = 180°).

Oga JiBa cCBOjCTBA CY jacHa 360r feduunipje napanenorpamMa u ocoOMHa yIoBa ca apane/HnM

Kpaipma. Ko yeTBOpOyT/Ia MOpa/Ii CMO 3HATH 3 YHYTpallikha YI71a, 1a 6HCMO MOTTIH M3padyHaTH
npeocTanu yrao. Kaxko je To ko napanenorpama?

(L

YMAMTH, MOBEXMW, anmwu—‘O'-

JIOBO/BHO je 3HATH jejaH YHYTpallllbi yTao NapanesiorpamMa jia
61CcMO MOTTIHM M3pavyyHATH CBe IIPeocTarle.

NPAMEP 1. YuyTpailuiby yrao napaienorpama je 48°. Onpenu ocraze yHyTpalliibe YIIOBE.

PEWEHE  Heka je a = 48° Tapa je n y = 48°.
a+ ff=180° 0 )
naje f = 180° - 48° = 132°,
JacHo je u fa je & = 132°.




MPUMEP 2. ' Jefjan yHYTpalIby yTao MapajenorpaMa je 4eTHpPH IIyTa Mamu off Apyror. Oppean
CBe yHYTpallike yITOBe.

PELWEHE  JacHo je 1a To Mopajy OMTH Ccycemuu yI/IoBK. YTao & je yeTHpH IMyTa Mamu off 5, anu
30or naKiuer payyHama y3uMamo fia je f ueTpu nmyTa Behu of @, Tj. B = 4a.

Capa nmamo o + = 180°

@+ 4a = 180° 3
S5a=180°
a=180":5
[i4 f=4a

o = 36°,
Cnemm: x=y=36°, f=4=144"

3. HacnpamHe cTpaHHIle NapanenorpamMa cy jefHaKe.

W2 ioKa3a Ha JIecHOj CTPaHM MMaMo Jia Cy D C
AABCu ACDA nopypapun. Ofatie crneu: M
AB=CD u BC=DA.
A B
Cajia M*MaMO NOTHYHY CITHMKY
mapanencrpama ABCD. 1. AC=CA (=ajegHM4Ka cTpaHMIa)
D a C 2. ABAC=4DCA (Han3MeHWYHM YITIOBH)
b / B 7 b 3. ABCA = ADAC (Hau3MeHMYHH YITIOBH)
a B (yCy)
A a B = AABC =~ ACDA
4. InjaroHane napanerorpama D a,
ce MonoBe (CeKy jeHa Apyry y b - b
CcpefumTy). R
A a B

Axo ce nujaronane ACu BD cexy
y Tauku O, Tpeba mokazatu ga je = 1- AB=CD (HacIpaMHe CTpaHuIle NapaseforpamMa)

AO=COwu BO=DO. 2. ABAO=4DCO (HaM3MeHWYHH YT/IOBH)
3. 40BA = 40DC (HaM3MeHWYHH YTJIOBH)

M2nogymapaoctt AABOu ACDO
(Bupm mecuo) cnenw aa je AO=C0O  (YCY)
i BO=DO. = AABO 2 ACDO

Axo 6ucmo napanenorpaM ABCD npecnukaBanmy 1jeHTPa/IHOM CMMeTPHjOM Y OHOCY Ha
Tauky O, Tayka A Ou ce mpecnmkana y Tauky C, Tauka B y D, tauka Cy A, a Tagka D y B. Temena
61 mpomMeHNIa CBOja MecCTa, a/IM Ce Mlapae/iorpaM He 01 ,,ioMepHo’.

Al
-

YIMAMTW. MOBEXW, 3Amwu—‘o

ITapanenorpam je lieHTpa/HOCMMeTpH4HA purypa. 3
ITenTap cuMeTpHje je mpeceyHa TauKa AMjaroHana.
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HDPEJI HCKA3aHMX CBGjCTﬁBﬁ napanenorpaMa, MOKEMO ITOKA3aTH Ta BaKe

1 06puyTa TBphema. To cy ycnoBu ia 4eTBopoyTao Gyfe napanenorpam.

I) AKD CY CBaKa JIBa Cyce[JHa
yI/la 4eTROPOYINA CYIIeMeHTHa,
OHJIA je Taj YETBOPOYTao
napanenorpam.

[l) AKO Cy cBaKa [IBa HacIpamMHa
yI7a 4eTEOPOYITIA je[lHAKA,
OHJIA je Taj Y4eTROPOYTan
napanenorpam.

II1 } Axo cy cBake gBe Hacnpamue
CTpaHiille Y4eTBOPOYITIA jeHAKE,
OHJIa je Taj 4eTBOPOYTao
napanenorpam.

“,r) AKo ce Tujaronane
4eTBOPOYIIa IION0RBE,
OHJIA je Taj YeTEOpPOYTao
napanerorpam.

a B
A B
AKo je & + f = 180°, a yrnoeu a u § MMajy jeman
3ajefHMYKH Kpak, mopa 6uti AD ||BC. CmiuHo,
u3 f + y = 180° cnegu AB || CD, na je yeTBOpOyrao
ABCD napanenorpam.

Axojea=yup =0, onpaje 2a + 2f = 360°,
Tj. @+ =180°. Cmuno jeu f + y = 180°, na je
geTBOpoyrao ABCD napanenorpam (Ha ocuoey I) .

Jlokaz ujie CyIpoTHHM CMEPOM Off IoKa3a 3.
CBOjCTEa NapanenorpaMa. [Ipeo gokaxemo fia je
AABC 2 ACDA (CCC). Opnarne je ABAC = 4DCA
u £ACB = 4CAD, na cy HaclipaMHe CTpaHulle
napanenHe.

Jlokaz ujie CYIIpOTHUM CMEPOM Off loKa3a 4.
CBOjCTEA MapanenorpaMa. IIpeo nokaxemo fia

je AABO = ACDO (CYC). Opatne je AB = CD.
Crmuno, 2 nogypapHoctt ABCO u ADAO cnefu
BC = DA. ITomito cy HacIipaMHe CTpaHMIIE je[HaKe,
TO je mapanenorpam (Ha ocHosy III ).

MoxeMo MOKa3aTH Jia Baky jolll jefjlaH YC/IOB Jla YeTBOpoyTao Oyfle mapanenorpam.

V) AKo cy JiBe HacipaMHe
CTpaHHIle YeTBOPOYITIa

napaielnHe H jefHaKe, OHJIA je Taj
4eTBOPOYTao Napanenorpam.

Hexka cy y uetBopoyrny ABCD cTpauuie AB u
CD napanenHe u jefHake. [loToryHo MCTO Kao
Kof 4. CBOjCTBa IapaseorpaMa, 10/1a3uMo JIo
Tora fia je AO = CO u BO = DO. To 3na4u fia ce
AujaroHane yetBopoyrna ABCD nonoee, na je oH
napasenorpam (Ha ocHory IV).

*NPUMEP 3. [laT je mapanenorpam ABCD. Tauke M D N C

i N Cy, pefioM, CpequIliTa cTpaHulja AB
u CD. [lokaxH [ia je 4eTBOpOYyrao

AMCN napanenorpam.

PEWEHKE - M3 mopgymapHocTt ANDA u AMBC
cremu fia je NA = MC. Takobe,
AM = CN (kao noloBMHe HACIIpaM-

HUX CTpaHHI1Ia Napaneforpama).

IMomTo cy HacIpaMHe CTpaHuUIle YeT-
Bopoyrna AMCN jenHake, To 3Ha4M Jla
je OH mapanenorpam, WTo je ¥ Tpebano
JOKa3aTH.

A M B

. AD = CB (nacnpamHe cTpaHuIle

naparnenorpama)

. DN = BM (nonoBuHe HacIpaMHMX

CTpaHMI1Ia NapaeorpamMa)

. ZADN = ACBM (HacmpaMHK

YITIOBM Napareforpama)

(CYC)
= ANDA = AMBC
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Cmi4HO Kao Kof TPOYT/ia, 1 OBJie MCTHYeM0 BMCHHY, Kao OMTaH eflleMeHT Kofj padyHarbha MOBPLIMHE.

Bucuna napanenorpama je Iy 4ija jefHa Kpajiba Ta4yka je Teme

napanenorpama, a Apyra je nogHoxje HopMaie H3 Tol TeMeHa Ha paBy

KOja cagp:Ki HaclpaMHY CTpaHHIY.

Y npakcu je yobudajeno ia Kaji KaskeMo BHCHHA MMC/TMMO Ha TYKHHY Te [y KH.

HHPEJIEJ]DI'I}H.M HMa IBe BHCHHE H3 jEﬂHDI' TeMeHa.
[ D a

YMAMTHU, MOBEXMU, anmyuu—“o:—
BucuHa napanenorpaMa je Hajkpahe S b/ |h,
pacTojame u3mel)y HacIpaMHUX cTpaHMIIA.

Ha cnuuu cy obenexene Bucune h, u h, u3 Temena D.

IomTo je BMCHHA pacTojame uaMel)y nBe mapanenue
CTpaHMIIE, jaCHO je Iia Cy BUCHHe W2 TemeHa C 1 D Ha mmpagy
KOja cajpsku cTpaHuiy AB jenHake. ¥ mmpakcy ce M HOpMana b
cymTeHa u3 61Mmo Koje Tauke cTpanuile CD Ha npaBy koja

CajIp>Kut HACIIPaMHY CTPaHMIly AB MOXKe CMaTpaTi BUCHHOM. : e =

i

MPUMEP 4. ' Bicune HKOHCTPYHCAHE M3 TEMEHA jE].IHCII' O TYIIMX YTTIOBA MapalelorpamMa rpamge

yrao of 65°. Opgpenu YHyTpalllihe YITIOBE TOT NaparnenorpaMa.

PELLEHE
yrao EBFD. Mmamo faa je § = 360° - (65° + 2 - 90°).

B =360° - 245° D
p=115° 65°

Cayia je mako ofjpefuTH OCTale —

yINoBe na;:anenurpama. 2 [ 5 F
p=115 A E

=T,

a=180" - =65°

W32 remena D noByueHe cy Bucune DE u DF , a AEDF = 65°. [locmaTpajMo 4eTBOPO-

3A0ALMU

36. MapauyHaj cee yrmoBe napanenorpama ABCD, ako je: a) @ = 63°;6) § = 123°.

27. Oppenu yrnoBe napanenorpama, ako je 20up ipa meroBa yIna jeqHax: a) 220°% 6) 142°.

58. MapadyHaj yI/ioBe napaenorpaMa, ako je pa3/MKa JiBa HheroBa yI7ia jejHaKa:

a) 54° 6) 118°.

39. Opnpeny yrnoBe napaselorpama, ako je jeflai off \bMX TpH ITyTa Behu off pyror.

40. VMapauyHaj yInoBe napanenorpamMa, ako je jefiad off BUX jelHaK IOTOBHHM IPYTOL.

41. Y napanenorpamy ABCD pujaronana AC je cumeTtpana £BAD. Ofpeny yInoBe napare-

norpama, ako je 4BAC = 33°,

42. WMapauyHaj yrnoee napanenorpama MNPQ, ako ce mberoBe jujaroHasne ceKky Iofi MpaBum

yrmom, a AMNQ = 36°.
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6.5. BpcTe napanenorpama

ITocebue BpcTe napanefnorpaMa Cy MpaBoyraoHMK, KBajipat u pomb0. [Topen Beh momenyTHx
CBOjCTaBa Mapaseforpama, CBaka off OBMX (puTypa MMa M Heke cBoje cierjuduyuHe ocobuHe.

NMpaBoyraoHuK
OOy mpaBoyraoHMKa Cy CBYja OKO HAac: cBecKa D__ L2 c
y Kojoj numemo, MobunHu TenedoH KojH IIpeBMIle _/ K
KOPHMCTHMO, KONIAPKANIKK TepeH... YIIO3HAjMO ce ca
ocobuHaMa PaBOYTaoHMKA. b b
IIparoyraoHHK je mapanenorpaM 4Mju yIioBH \ 77
cy mpasi. A a :

3HaMo fia ce [MjaroHarne M07OBe, a Ia M CY jeHake? [lokazahemo nogynapuoct AABCu ABAD.

D a C
1.AB=BA
1 2. BC = AD (HacupamHe CTpaHuIle)
a o b ‘ 3. 4ABC = ABAD (90°)
CYC
= AABC = ABAD
A “* B Cnemu AC = BD

L

YIAMTU, MOBEXW, 3mmwu—“@}
Jlujaronane npaBoyraoHuka cy MehycobHo jemnake. S

|
YIAMTH, OBEXM, anmwu—*O} /_\
OKo NPaBOYTaOHMKA CE MOJKe = D C

ONMCATH KPYKHHIA.
0
IMomwrTo cy aujaroHane jegHake, a MoNoOBe ce, Mopa buTH
0A = OB = OC= 0D, na nocToju KPy*HHI[a KOja CaJp3H CBa r
TeMeHa IpaBoyraoHuka. Hben nenrap O je mpecek iMjaroHana, A -

a TOMyTIpeYHNK 1 je MoIOBMHA AMjaroHare.

NPUMEP 1. - [Tujarounasne npasoyraouuka ABCD obpa3yjy yrao o 40°. Komuku yrao 3akiana
nujaroHana AC ca Iy’KOM CTPaHMI[OM IIPaBOYTaOHMKa?

PELWEHE  ABCO je jefHakoKpaku, 11a je 20BC = £BCO = 70°.
D C

Cajia nocMaTpaMo PaBoyT/IN

AABC, na je Tpaxkenu 4BAC = 20°. O o




Pomb
Hexkapa cy 6unm MofiepHy [leMIIepPH Ca Ie3eHOM Ha KoMe
Cy NnpeJCcTaB/beHH poMOOBH.

/ / Pom0 je mapanenorpam 4nje

CTpaHMIe Cy jefHaKe.
[Tourro je AB = AD, cnegm 1a A mpunazia cuMeTpamu fyxku BD. D a i
Takobe CB = CD, na n C npunafia cuMeTpamu gyxu BD.
Haxmne, AC je cumeTpana gyxu BD. = (8] 2

YNAMTH, MOBEXM, :mmwu—‘O}
ujaronane pomba ceky ce HOJ MPABHM YIIOM. =

A a B
—— YIMAMTH, MOBEXM!, 3Amwu—‘O} Jacuo je ia je AABO 2 AADO 1o CTaBy
Iujaronane poméa nonoee S CYC (AO = AO, 4BOA = 4DOA,
YHYTpalllibe YIToBe (IHjaroHane cy BO =D0),
CHMeTparie YITIOBa poMba). na je omatne u BAO = ADAO.

Jakne, tTauka O je jegHaKo yma/beHa Off
cTpaHmIa pomba, ma MOCTOjM KPYXKHMIA Koja
Ioupyje cBe cTpaHuile poMba.

YMAMTU, NOBEXM, am{mwu—‘@':
Y pom0 ce MOKe YIHCATH KPY:KHHIA, 3

IlenTap ynucaHe KpyXHHlle je Ipecek AMjaroHana, a MoMynpevyHHK je IOTOBHHA BUCHHE.

MPAMEP 2. - BucuHa 1 ujaroHana pomoa, MoBy4eHe 113 MCTOT TeMeHa, rpajie yrao off 19°.
Onpenu yHyTpalllike yTIIoBe poMmbOa.

PEWEHKE  [TocMaTpamo npaBoyrnu AEED. D

AEBD = 71°. Tlowro je BD cumeTpana

yrna 3, 2ak/bydyjemo 1a je B = 2 - AEBD. a
Capa nako ofipehyjemo ocrtane yrnoee 19 a
pomba. [laxne, a =y = 38°, f == 142°.

A @ E B
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HP@ Onpenu yHyTpalllike yToBe pomba ako je Kpaha aujaroHana jefHaKa CTpaHMI.

PEWEE  [TomTo je mmjaronana BD jemuaka crpaHuim pomba, D a C
3aKbydyjeMo fa je AABD jegHakocTpaHM4HM, 1A CY
MY yrnoBu 1o 60°. lakne, pom6 uMa fiBa yria mo 60°
M iBa yr7a mo 120°.

A a B .

nﬂﬂ% Onpemu ynyTpainthe yrnose pomba ABCD axo cumerpana ABAC cede ujaro-
~ Hamy BD nog yrnom op 73°.
PEU.IEEﬁ> Koncrpyncamm cMo cumerpany 4BAC M meH npecek ca BD je tauka M. Tapa je
- ZAMO=73"

IMocmaTpajmo AAMO. JacHo je na je 0AM = 17°, ma
je 4BAO = 34° (abor cumetpane). [TomTo Aujaronana
AC fiermm yrao @ Ha JIBa jefHaKa Jlefia, 3ak/bydyjeMo 1a je
a = 68°. Capia je nako offpelluTH M OCTasle YITioBe pomba.

a=7y=68°
B=8=112°

OPHMIAMM - kBagpaT, npaBoyTaoHHK, TPOYrao

OpuraM# je BEIITHHA CABMjak:a MHCTA Mamupa fa 6m ce fobuo meme-
HH obmuk. OBa BeWITHHA BOJM nopekno ca [Janexor ncroka. Hasus
j& HACTA0 Off jarmaHCKe peuH ,, 0P, IITO 3HAUM — CABMTH M janaHCKe
PEYH KaMK~ KOja 3Hau4H — Manup.

He moxe ce TauHO OfpeAHTH Kajia je oBa BEITHHA HAcTana, aiM je
jacHo fia He MoXKe OMTH CTapuja off iBe XWkajle TrofIMHA, jep je Taga
YOBEK M3YMEOD Manmp.

Mako MMa jarmaHcKo MMe, MHOTH CMaTpajy Ja je opHraMH IoTeKao Ha
Kune. Hajcrapuja KisMra, Koja cajipaH YIYTCTBa 3a M3pajy OpeiMeTa
KOji MHYE Ha OPMraMM, HacTana je y 17. sexy. Hajcrapuja kmura o
OpHraMujy ,,[ajHa TEXHWKA CaBMjamka XWHagy XKApanoBa HalMcaHa
je 1797. roguHe.

Heman @pegepuk Bunxenm Opeben (1782-1852), xoju je ocMucano
6opapak fiene y BpTuhuMa u npemKoNCKUM yCTaHOBaMa, je IpPBK
YBEO YUEH:E EBPOTICKE JIEL[E NPEAUIKONCKOT Y3PacTa 0BOj BEITHHM.
IMornepaj kako ce off KBaJPaTHOT, IPEKO TPOYIMAcTOr 0ONMKa, anup
obnukyje y nenrupa.

Op xpaja [Ipyror cBeTCKOT paTa OPHIaMH je MoYeo Ja ce IHPH K3
JanmaHa no uenoM cBeTy.

Jepan op HajIO3HATHjHMX OpPHMraMH YMETHHKA je AMeprEanan [ lonaran
bakcrep. OH je HanmpaBMO HM3 OTPOMHHX KOCTYPa JHHOCAypyca y
CAJl-y. ¥ nyHoj BenuunHK focTioky 30 MeTapa!




KeapgpaT

Keappar je napanenorpaM 4ije cTpaHHIlE CY
mehycobHo jeHake, a yI7IOBH CY IIPaBH.

Moxemo pehu u oBako: KBajpar je
[IpaBOYTaOHMK YMje CTPaHMIle CY jelHaKe.
CHIypHO IHMIIEN ¥ CBeCHM Ha KBaJjpaTe M
MOXKEN Ce YBEPUTH ¥ OBY TEBPIELY.

Wnmu oBako: KBafipar je pomb umju yrmoeu
CY jelHaKH.

Cpakako, KBaJijpaT MMa CBa CBOjCTBa
MpaBOYTaOHMKa M CBa CBOjcTBa pomMoba.

vl
I
o3

OcoGune KBajgpara: :/ k
» CBe cTpaHMIe CY jefHaKe.
» CBak# yrao je mpag.

» Jlujaronane cy jeqHake. a a
« Jlujaronane ce cexy 1oy IIpaBMM YIZIOM.
» Jlujaronane cy cMMeTpase yI/ioBa.

» Oxo KBajipaTa Ce MOXe OINCATH KPYXHHIIA. \ /_
= ¥ KBajipaT ce MOXe YIINCATH KPYKHHUI[A. A 2 B

Kao wrro je cxkyn 3ee3fa JleTssu Tpoyrao obenexje
neTwer Heba, Tako je Bennkn Ilerazos ueTBopoy-
rao obenexje jecerser Heba. [ToaHaTo TH je M3 rpuke
MuTonoruje Aa je Megyay youo Ilepcej, ofcexaBmmn
joj rnapy. M2 kpeu MefysuHe rmase poiMo ce Kp-
naTu Ko Ileras. 3aysgao ra je kpak BenepodonT
u y3 nomoh Ileraza je ybuo Xumepy, ayAoBHIITE C
IMaBOM 71aBa, TENOM KO3€ M PENOM 3Maja.

Cassexhe Ileras y cebu cappxn BeNMKH YETBO-
poyrao (emgu cnuky). [lojaskyje ce M3BaH LeHTpa
MneyHor 1myTa, Ha CEBEPHOM Hely, TOKOM jeCEHM.
ImaBHa 3Beapia Ilerasa je Mapkab, mTo y npesopy
€ apanckor 3Haum — ceano. [InasmyacTa sse3ma
(Algenib) cmemTeHa je Ha [lerasoBoM KpMTY H HBeH
Ha3WB IOTHYE Off APATCKE PEYN KOja 3HAUM — KPMIIO.
Hajceetnuja 3Be3fa ce Hasuea Ennd, a 3seaga bera
Iler nanasu ce Ha [lerasoBoj HO3M.
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SAOALMU
43. Kojoj BpcTu napanenorpaMa npunaja 4eteopoyrao ABCD 4uje cTpaHMile MMajy HYKHHY
AB=CD=5cmu BC=AD =3 cm, a 6ap jegau yrao je mpas?

44. Kojoj BpcTH napanenorpaMa npunajia 4eTeopoyrao MNPQ duje cTpaHuie MMajy Iyxu-
HYMN=NP=PQ=QM=7cm?

45. Y werBopoyrny ABCD, pato je: ZABC = ACDA = 120°. Jla 1 je veTBopoyrao ABCD napare-
norpam?

46.Y uerBopoyrny MNPQ je MNP + ANPQ = 180°. Jla i je faTi 4eTBOpOYTao Napasneno-
rpam?

47. Nomyuu cnepehy Tabmuny tako mro hein y mpazsa mossa ynMcaT Kojoj BpCTH Iapasneno-
TpaMa IIpMIIajia 4eTBOPOYTao Koju MMa ofiroBapajyhe ocobune.

[Mapanenorpam CE}T e
CY jeAHaKH
Cae cTpaHHIe cy
jelHakKe
Cae cTpaHMlle HHCY
jelHaKe

48. Jlate cy iBe Iy*Hu jenHakux AyxuHa AB u CD rakse fia je ABCD KoHBeKCcaH 4eTBOPOY-
rao. [la mu je wetBopoyrao ABCD napanenorpam?

49. Haupraj nee napanente npaee p u g. Ha npaeoj p nzabepu tauxe A u B, a Ha npagoj g
Tayke C 1 D Tako fa rpajie yetBopoyrao ABCD. [la mu je ABCD napanenorpam?

50. Kako ce Ha3MBa jefHAKOCTPAHWYHM, IIPaBOYI/IN IIapaienorpam?

5. Kako ce Ha3MBa Napanenorpam 4ije Cy iMjaroHasle HOpMasiHe, a yHYTPallllbi YTIOBH
HHCY npaBu?

52. la M je cBaKM NPABOYI/IM NapaefiorpaM KBajpar?
53. la i je CBaKM jefHAKOCTPAaHWYHHM IPAaBOYTAOHMK KBajpar?
54. KonMko oca cMMeTpHje MMa: a) KBafipaT; 6) mpaBoyraoHMK; B) poM6?

55.Y pasuu cy gare tauke A, B, C, D, E, Takse f1a je E cpeguinre gyxu AB u E cpepuiire
nyxu CD. Jla mu je yeTBopoyrao ACBD napanenorpam?

56. JlaTa je KpyKHMI]a Ha K0joj Cy youeHa JiBa mpeunnka AB u CD. Jlokaxmu fia je 4eTBOpoy-
rao ACBD npaBoyraoHHK.

57. llat je npaBoyraouuk ABCD. CpeguinTa cTpaHMIa IPAaBOYTa0OHMKa Cy Tauke M, N, Pu Q.
Jlokaxxu fia je seTBopoyrao MNPQ pomb.

58. Jlar je kBapgpar MNPQ. CpeguiiTa cTpaHilia KBajjpaTa cy Tauke A, B, Cu D. Jloxaxu Jia
je yeTBopoyrao ABCD Takohe kBagpar.

59. Jlar je xouBekcaH yeTBopoyrao ABCD. Heka cy M, N, Pu Q cpegumuTa cTpanuia AB,
BC, CD u DA. loxaxu fia je 4eTBopoyrao MNP() napanenorpam.

60. lujaronane gyeteopoyrna MNPQ cy Hopmanse. Jla mu je Taj yeTBopoyrao pom6?
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6.6. KoHCcTpyKUMja napanenorpamMa

>> IMogceimiumo ce: 3a KOHCTPYKIUjY TPOYT/IA CY HaM TOTpebHA TPY efleMeHTa y PasmuauTHM
kombunanumjama (CYC, YCY, CCC, CCY). < <

ITocTaB/mba ce MHTame KOMHKO eleMaHaTa je moTpebHO 3a KOHCTPYKLMjy HapanenorpaMma.
3uaMmo Jia IMjaroHana el napasnenorpaM Ha JiBa IOfyflapHa TPOyT/a, na heMo KOHCTPYKIMjy
napasnenorpaMa CBOAUTH Ha KOHCTPYKIujy TpoyTria. HapaBHo, efleMeHTH KOjH Cy HaM ToTpeOHM
He CMejy 1a 3aBMCe jefian of fpyror. Hup. cyBuinHo je gatu nogatke AB=6cm u CD =6 cm (To
Cy HacCHpaMHe CTpaHuIle, Ia 3HaMO Ja Cy jefHaKe).

YMAMTH, MOBEXW, 3Amwu—“@}
3a KOHCTPYKIMjy Hapanenorpama morpebua cy TpH He3aBUCHA e/IEMEHTa. -':.-I

NPUMEP 1. © KoncTpynmu napanenorpaMm ABCD, ako je AB =6 cm, AD = 4 cm, a = 30°.

D cC
PELWEHE  CIMYHO Ka0 M KOJ| TPOYITIA, IIPEO YPajMMO aHAMH3Y. 4cm T /
W3 ocobuna napanenorpama, 3uamo fiaje CD=6cm, 4 0" = L. B
BC=4cm,y=30°8=358=150° . £ e
JacHo je ma Moxemo KoHcTpyucatu AABD (CYC). . 4cm |
IIpeo Hanpramo AB = 6 cm, I1a KOHCTPYMILIEMO yTao D
P b o
op 30°. Ha npyrom Kpaky yrna ofpeaumo D, Tako fia je B
AD=4cm. 30 . ~
Ocraje HaMm join ma ofpenumo tauky C. IlowmTo je A cm B
BC=4cmu DC=6cm, Hajnakiue je CHahu y mpecexy < \E - \‘hc
k(B,4 cm) u k(D, 6 cm). S
30 >
A 6 cm B

k(B, 4cm) k(D, 6cm)

MPUMEP 2. ' KoHCTpyMIIN NapaesorpaM 4uja CTpaHMIia bf& D c

je 6 cm , a gujaronane 10 cm u 4 cm.

PEWEHKE - Heka je ABCD TpakeHM IIapaneorpam, KOMe je:
AB=6cm, AC=10cm u BD=4cm.
JlujaroHare ce IOIOBe, 114 2HAMO JIa je:
AO=CO=5cm u BO=DO=2cm.
Haxe, Mmoxemo koHcTpyucatu AABO (CCC).
TTonosuue mjaroHaia go6ujaMo KOHCTPYKIjjaMa
cHMeTpana qyxu. Ha iy je cumeTpana gyxu
nyxuHe 10 cm.

IMocne kouctpyrimje AABO, Tauke Cu D ce mako
HaJla3e Ha Mpopykeuma crpannia AO u BO.
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NPUMEP 3. Koncrpymmu napanenorpaM ABCD axko je AB =5 cm u ZBAD = 60° Tako fia je:

a) qujaronana AC=8cm;  6) gujaronana BD = 8 cm.
PELLEH:E

a) Haiprajmo nomynpaey Ax M Ha B0j ofipe-
AuMo Tauky B Tako f1a je AB=5cm.

Koncrpynmmumo kpak By Tako fa je

AxBy = 60°.

Teme C pobujamo y npeceky Kpy:KHHIle
k(A, 8 cm) u kpaka By.

Hamomena: Morm cMo ofMax KOHCTPYH-
cati AABC Ha OCHOBY IOJjaTaKa:
AB=5cm, 4ABC=120°u AC=8cm
(CCY). 3amrro?

YeTepto Teme D fobujamo y npecexy
Kkpyxuuua k,(A, BC) n k,(C, 5 cm).

6) Koucrpyuimmmo nipeo AABD rjie je
AB=5cm, 4BAD=60°u BD =8 cm ]
(CCy). 2
8cm
YerepTo Teme C pobujamo y npeceky ’;‘
Kpyxuuna ks(D, 5 cm) u kB, AD). ;’
60° o

A 5cm B

IIpaBoyraoHMK M poM6 MMajy Heke crelduuHe ocoOKHe Na je 3a BUXOBY KOHCTPYKUM)Y
JIOBO/bHO 3HATH Malbe efleMeHara.

L

YMAMTMU, MOBEXM, 3A|{n:wu—“oi
3a KOHCTPYKIMjy IPABOYTAOHMKA M poMba moTpebHa Cy IBa He3aBHCHA eleMeHTa. =

D C

NPUMEP 4.  KoHCTpymMIlIM NpaBoyraoHMK 4Mja CTpaHMIa
je 4 cm, a pujaroHana > cm.




PELWUEH:E

¥ AABC umamo AB=4 cm, AC=5cm, D C
4B = 90° ma ra MOXXeMO KOHCTPYHMCATH af"
(CCY). Tauky D MoxeM0 OfjpeflUTH Ha &

BHIIle HAYMHA. HOp. y mpeceky KpyXKHHIle i

ca LIEHTPOM Y A, IONyIIpeYHNKa TyXKUHe o
cTpanuile BC M Kpy:KHUIIE Ca LEHTPOM ¥ % /" *\
B, nonmynpeynnKa 5 cm. . # >

*‘NMPUMEP 5.

PELUEH:E

Koucrpyunu pom6 umja y>a aujaroHana
je 8 cm, a jenan yrao 75°

Ha i je pomb ABCD. Cernmo ce fia je
AujaroHasa pomba yjenHo M CHMeTparna yIma.
Koucrpyuimemo 4 xAy = 75° M Ha CHMeTpa-
JIM TOT YI71a offpefumMo Ta4Ky C, Tako Jia je
AC = 8 cm. Tauke B u D ce Hanase penomM
Ha Ax u Ay. 3HaMo Jia Cy IMjaroHase poM-
6a melycobno HopManHe M J1a ce ToNoOBe.
JIOBOJBHO je ja KOHCTPYMILEMO CHMETPAITY
nyxu AC. Hhen npecek ca Ax u Ay faje
Tauyke Bu D.

Beh cmo pexnu fa je kBagpar y cebu crojuo ocobute npapoyraoHmuka u pomoba.

a i

YIAMTU, OBEXMW, 3A|{m'uu—‘O:.
3a KOHCTPYKIMjy KBafjpaTa noTpebHa je caMo jeiHa gyx. =

NPUMEP &.

PELWIEH:E

KoHCTpyMIIM KBaJjpaT 4Mja [HjaroHaNa je 7 cm. D

3HaMo Jja ce iujaroHase KBajpara noiose, MehycoGHo cy HOp- I
MaJtHe ¥ jemHake cy gyxuHe. Konctpykumjy kpehemo of muja- m
roHane AC = 7 cm. 3aTMM KOHCTPYHMIIEMO HBeHY CHMMeTpaIy 1 A 0
Ha W0 ofjpenuMo Tauke Bu DTako fla je OB=0D=0A=0C

(Tauxa O je mpeceuyna Ta4yka Aujaronana). Ha taj naums, nobum

CMO Tpaxkeuu Keapipat ABCD. B
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3AOALMN

61, KoHCTpyHUIIM KBaJ[paT, aKo je Ty>KHMHA leroBe: a) cTpanntle 3 cm; 6) gujaronane 4 cm.
62. KoHCTpyHIlIM MPaBOYTaOHMK YMje CTpaHMile MMajy IyKuHe 5 cm 1 3 cm.

63, Koncrpyuium pomb ako meroBa cTpaHMLa MMa yKHHY 4 cm, a jeflaH beroB yrao je 45°.

64. KoHCTpyMIIM TTapanefiorpaM 4YMje CTPaHMIle MMajy AyKUHY 3 cm u 5 cm, a jefiaH yTao je
120°.

65. Koncrpynmn napanenorpamM MNPQ, ako je MN =6 cm, MP=7 cm u MQ =4 cm.
66. KoHcTpyninn poM6 ako meroBe MjaroHane MMajy Iyxuay 4 cm u 7 cm.

67. KoHCTpyHINM NapanenorpaM ako HBeroBe CTpaHMIle MMajy AyKuHe 4 cm ¥ 6 cm, a jefan
IETOB yrao je 30°.

“68. KoHcTpyMiM mapanenorpaM 4ija je cTpanuia 6 cm, iMjaroHana 8 cm M jefjan yrao
jenHak 45°

69. KoHcTpyuin napanenorpaM 4uje qujaroHane uMajy gyxute 6 cm u 8 cm, ako ce guja-
rOHase napanejorpaMa cexy moj yriom of 60°.

70. are cy Tauke A, B u C. KoncTpynmu napanenorpam ABCD.

71. Nare cy Tauke A, B u O, npu uemy Tauka O He mpumnajia npaeoj AB. Koncrpyumu napa-
nenorpam ABCD, ako cy A u B TemeHa, a O npecek iMjaroHana Iapaenorpama.

72. Nare cy Tauke A u O. Koncrpynum kBagpar ABCD, ako je A TeMe, a O npecek iMjaro-
Hajla KBajipara.

73. late cy Tauke A, O u M. Konctpynumm npaeoyraoHuk ABCD ako je A TeMe paBoyTao-
HHKa, O Impecek MjaroHana, a M Tauyka Koja MpHuIaja IpaBoj Ha KOjoj ce Ha/lIa3Mu CTpa-
HHIla BC mpapoyraoHMKa.

74. KOHCTpYMIIIM IPAaBOYTA0HMK, aKO je jeljHa meToBa CTpaHMIa 8 cm, a MOMyTpeYHHK
KPYXKHHIE OIIMCaHe OKO TPAaBOYTaOHMKA 5 CIm.

75.Y koopauuaTHoj xOy paBHM fiaTe cy Tauke A(2, 0), B(6, 0). Onpenyu koopiHHaTe Tadaka
Cu D, Tako fia obujenn detBopoyrao ABCD 6yze kBazgpar. Konmuko uma pelema?

76.Y koopauuaTHoj xOy paBHM fiaTe cy Tauke A(5, 2), B(5, -3), C(1, -3). Ogpenu Koopam-
Hare Tauyke D, Tako fa fobujenn yersopoyrao ABCD Oynie npapoyraoHMk. Komiko nma
peniema?

717.Y xooppuHaTHOj xOy paBHHM fiaTe cy Tauke A(1, 0), B(6, 0), C(8, 4). Onpenu koopauHate
Tauke D, Tako fa gobujenn yersopoyrao ABCD Oyne napanenorpam.

78.Y xoopaunarHoj xOy paBHM JiaTe cy Tauke A(4, 0), B(0, 4). Ogpenu KoopauHaTe Ta4aka
Cu D, Tako fia obujenn detBopoyrao ABCD 6yze kBazgpar. Komuko uMa pelema?

79. Koncrpyumm pom6 umja ctpanmia @ = 3 cm M Aujaronana pom6a 3akmanajy yrao of 30°.
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6./. Onepauuje ca BeKTopuMa

>> Hogceitiumo ce: Y 5. paspeny yBejieH je 1ojaMm BeKTop (ycMepeHa IyX).

Ha crmunu je BekTop AB. Tauka A je mo4eTHa Ta4Ka, a /,/4)-/;
B xpajma Tauka Bexkropa AB. Bextop AB onpeben je A B

TIpaBlieM, CMepoM M HHTeH3uTeToM. Hheros npasat je
npaga ofipehena taukama A u B (mpaBa p Ha cimim), a h’/j
CMep je off Tauke A Ka Tauku B. C’.--"""'E

VIHTEH3MTET BEKTOPA je My>KHMHA BEKTOpa AB. Thime ce |E |

BexTopu Ha cmMIM OIpHITafiajy apaie/lHMM MpaBaMa, 1a Ce KaxKe Jla uMajy e

ucTH mpaeal. Kopuctuhemo u u3pas napaneman BekTopu. Bekropn AB Mx,

u CD cy jepnaku 1 TO mumieMo AB = CD. Oun MMajy MCTH IIpaBall, MCTH

CMep M MCTY JYKHMHY (MHTEH3UTeT). x M,
ITomohy BekTopa cMo feduHMCAMH TPaHCIAUM]y (IapanenHo MoMepame 3a IaTH BeKTOP).
Jlara je Tauka M u BexTop a. L|pramo npapy napaienHy ca IpaBoM K0joj IpUIafia BeKTOp
d. 3aTum, y ofroeapajyheM cMepy, IpeHOCHMO IYXHHY BeKTopa d. Jlo6umm cMo Tauky
M, Tako na je MM, = a. &«

O BexTOpHMA je cHrypHO GHIo peun u Ha
4yacoBHMa PHINKe.

Betap 61 Morao jia ce onmine Kao
XOPH30OHTAMHO KPeTame Ba3fyxa. Ako
METEOPONOT Kajke fa BeTap Ayea 10 m/s
HHCMO CBE PeKn o BeTpy. He snamo
npasall M CMep [iyBata BeTpa. bpauna
BETpa je, y CTBapH, BEKTOP 1a 3aTO M HE
MOJKEMO JIa Ta M3PasMMO CAMO jeJHUM
nopiaTkoM — 6pojem. ITpaBar u cMep BeTpa
onpelyyjy ce nomohy T3B. pyxe BeTpoBa.
To je BasaH MoJaTak 3a CBe MOMOPIIE, Ma
360r Tora Ha KOMIACHMa MOXKEMO 3aNasuTH
L[PTEX KOJH THYM HA PYXKY 10 TOME IITO
Cy NpaBL{ BETPOBa 0beNekeHn CINYHO
MOMNOXKAjY PYKHHMX NaTHIIA.

N

Cabupare BeKTOpa

INocmarpahemo fiBa cmy4aja: 1) Kajia BeKTOPHM MMajy MCTH ITpaBall, Win 2) HeMajy MCTH ITpaBall.

1. Bektopu uMajy McTH npapan (Ipunajgajy uCToj MPaBoj MM Ce Ha/laze Ha NMapanenHuM
TpaBama).

2 Hogcemumo ce: TIpumkom cabupama eux 6pojeBa CMO Ce M3 IOYeTHe TAYKe TOMepPaTH
y ofipeheHoM cMepy 3a HeKONMMKO jefMHMYHMX AyxkuHa. Kpajima Tauka,
nobujeHa TUM IIOMepameM, IIpefcTaBba 36up 6pojesa. «
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Jaru cy Bexropu @ u b. Cabupamo ux Tako
IITO KPajiby TauKy BeKTOpa 4 MOK/IOMMMO Ca

NoYeTHOM TadkoM BeKTopa b. Kaxkemo fja cMo
BekTOp b Hajomezanu Ha BeKTOp a. Ha ooy je

E = D_Ji + A_B = ﬁ_
BexTopu a u b CY MCTOT CMepa, I1d je MHTEHINTET
BeKTOpa d + b jenHak 36Mpy MHTeH3KMTeTa BeKTOpa
dnb.

Besa ca ¢pusuxom

BexTope MCTOr mpaBlja M CMepa MOXXeMO
3aMMCIMTH Ka0 CHJIe KOjUMa JBe ocobe femyjy Ha
KOHOTIAI[ TAKO IITO I'a BYKY ¥ MCTOM cMepy. Cure
KOjuMa Ipea u ipyra ocofa [ienyjy Ha KoHomalj

=

NpeJICTaB/kajy BeKTOpe a M b. 3ajequuuku oHe
npefcTasmbajy 36up a + b.

YNAMTH, MOBEXM, :mmyum—*O‘_-
=

Bektop @ + b go6ujamMo Tako WITO BeKTOP b HAJOBEKEMO Ha BEKTOP 4.
IloyeTHa Tayka BeKTOpa a + b je mo4eTak NPBOT BEKTOPA a , @ KPajiba Tadyka je

Kpaj ipyror BekTopa b.

)) Iogcemiumo ce: CynpoTHu 6pojeeu cy Hnp. 8 u —-8. FbuXoBa anconmyTHa BPelHOCT je
jennaka (jemHako cy ygambenu of 0). 3Hamo u fia je 20up cynpoTHuX 6pojeBa jegHak (0.

«

YMAMTU, NOBEXM, aﬂmwu—‘O}
CynpoTHH BEKTOPH MMajy MCTH IIPABal] M MHTEH3NTET, 4 CYIPOTaH CMep. =

BexkTop cynpoTaH BeKTOPY 4 03Ha4aBaMoO 3aIllMCOM —4.
= el
Ilornenaj cnuky. Jlatu cy cynptan Bekropu AB u B\ A, ucror A
NPaBIia M MCTOT MHTEH3MTeTa anM CYNMPOTHUX CMEPOBA. Axo je A e/"B:
——

a_>»B

A_B = 4, Taja je BA, A= —d. Jacuo je j1a ce BEeKTOp BA, 1A, MoxKe

HAIMCATH ¥ Kao BA. Crnenu BA=-4.

— & -F F o)

Ipuvehyjemoiaje @ +(-@ )= AB + BA = AA.

IToyeTHa Ta4Ka MPBOT M Kpajiha Tauka JPyror
BEKTOpA CY Ce TOK/IONIIIE, OJJHOCHO HHTEH3UTET
TOT BEKTOpa AA jeOu mimenmo | AA |=0. YeoguMmo
oaHaky 0 (Hyma BekTOp ).

s 1y

—— YMAMTW, NOBEXW, anmwu—“Q} Ananoruja ca GMaNKOM: Ha Teo Jienyjy
36mp 1Ba CynpoTHa BeKTOopa je Hyla cynpotHe cune F u —F, 11a Te/o Mupyje.
BeKTOp, Tj. @ + (-a ) = 0.
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Cabupamo MX Kao M y CTy4ajy napaneTHUX BeKTopa.

»
Ha crum cy Bektopy a u b. Tpaucimmpamo BeKTop

=5

b Tako fia ce WeroB MoYeTaK MOKIONM Ca KpajeM

BeKTOpa d (BeKTOp b cmo HaJIOBE3a/IM Ha BEKTOP d). o : B
AKO CrIojMMO MoYeTaK PBOT BeKTopa U Kpaj Apyror a "
A

BeKTopa jo0mmm cMo BuxoB 36up. Jlakne,

2. BekTopH HeMajy HCTH IpaBai| \
o
A

E+E=a+ﬁ_ﬂ =E_

Opakpo caﬁnpame BEKTOPA HaJOBe3MBaheM
HazMBaceMn Cﬂﬁﬂpﬂﬂ:ﬂ BEKTOPa IO MpPaBiIy TPOYyIIa. C
HI}HMETHMD na 6m ucro dommo lda CMO BEKTOP a - - a
HaTOBE3HMBAIH Ha BEKTOP E:. F + :1_ B,
e O

——— YNAMTW, NOBEXM, 3A|{rhwu—‘9'- c; = B
N a+o
3a 6wno Koja 1Ba BekTopa a M b Baxu: a 5
d+b=b+i A
(cabuparme BeKTOpa je KOMYTAaTHEHO).

=

-
MoxeMo0 pasMHII/BATH M OBako. Bektopu a u b
MMajy 3ajemuiykn nodetak 0. Taga je:

d+b=0A+0C=0A+ AB= OB,
na je 30up oBux BekTOpa ofpehen gujaronanom OB O -~
napanenorpama OABC. OBakBo cabupatse BeKTOpa @ b
Ha3uBa ce ¥ cabupambe no NpaBnIy NapaaenorpamMa. A

36up BuLIe BeKTOpa ofipel)yjeMo Tako IITO MX pefloM HaJloBe3yjeMo (IodeTaK IpyTor BeKTopa
Ha Kpaj IpBoT, o4eTak Tpeher Ha Kpaj IpyTor i Tako pefioM). ITodeTak MpBOT BeKTOpa je ModeTak
36upa BeKTOpa a Kpaj MOC/eiber BeKTopa je Kpaj lMXoBor 36upa.

4 -'-‘
Ha cmuim je R - ‘
}
»
1
x

AB + BC + CD + DE = AE.
(Kpenymu cmo uz Anbanuje 2a Enrnecky,
a/M CMO YCIYT ,cBpaTHiu” Ao Byrapcke, = iy
Llpue l'ope u Jlancke).
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NMPUMEP 1. - Ha CtMIM CY JaTH BEKTOPH d, buc. ______F____-——a» /

—+ e - _ o C
Oppenu:a)a +b; 6)c+b; slb+c+a.

PEWEHRE ) z) &

PELWIEH:E

YMNAMTH, MOBEXW, 3AKBYUN—( Y)-

—

3aﬁnnomjarpnneu’mpaﬁ,5HEEMH:(E+E)+E = ﬁ+(§+E) \‘

(cabupame BeKTOpa je aCOINjaTHEHO).

Oays3uMarbe BeKTopa

»» Hogcemumo ce: O 6poja a omyaetn 6poj b anaun 6pojy a mogatu 6poj Koju je cymportan
6pojy b. Ha npumep, —4 - (+10) = —4 + (-10) = -14. &

Ciuno offy3uMaty 6pojeBa ofy3MMaMo M BeKTope. AKO CY JaTH BEKTOPH 4 U 3, Taja je
i-b=d+(-b)

w1y

YMAMTW, MOBEXW, 3AK/bYUU-" E- ____E__-———é a
Opn BekTOpa @ OIY3NMaMO BEKTOP = .
b rako mro BekTOp @ cabepemoca b 7 Z-b ~b
BEKTOPOM KOjH je CYmIpOTaH BeKTOpy b.

BparuMo ce Ha CIMKY Kofj cabMpama BeKTopa IpaBH/IOM NapanenorpaMa. Biugumo fia je:

E-E=E+(—E]=§+ﬁ=a.

\I'

—— YMAMTW, MOBEXM!, 3Amwu—‘Q}

Ako Bextopu d u b ogpehyjy
napanerorpaM Taja jefHa THjaroHana
npeAcTaEba 301p, a Ipyra pasmuKy THX
BeKTOpa.




—+ ______——————_+

NPUMEP 3. JlaTH Cy BEKTOPH, K40 Ha C/IMIH. 5
Opmpenu: a)@a-¢; 6)F -b +ad. p ﬁ

PEWEHE  a)
a

. -
Q*-.‘:“\. o

MHo)Xere BeKTopa bpojem

)) IMogcemiumo ce: Y Mmnahum paspenuma cMo yIM/IM MHOXKeHe Npupoguux 6pojeea. 3uamo

a3 -4 3Ha4uu ga Ha 3 MecTa MMaMmo 1o 4, ofHOCHO 3 -4 =4+ 4 + 4. ((
Cnu4HOo MHOXemy Opoja UM OGpojem, a
}'_ poja ppyr ; Poj 3
MHOXMMO M BeKTOp OpojeM. Ha crmiu je
3.@=d+d+3=0A+ AB+BC=OC. DL N
S— . ol___a B Jc
IlogpazyMesa ce fia je 3 - a = 3a. 31;_
-a

Bupumo fa gobujenn BexTop 3@ MMa MCTH NpaBal] ¥ CMep Kao M BEKTOp d, a Jia My je
MHTeH3uTeT 3 myTa Behu.
AKO XelmuMo Jia IpencTaBuMo —3a, fobujeHn BeKTOp MMa MCTH IPaBal] Kao BeKTop d,

CympoTaH cMep, a uuTensurer 3 nyra sehu. Ha cmmum je —3a = CO. i
YMAMTU, OBEXM, anl{rbyuu—*@':

ITponzeop 6poja k 1 BekTopa d je BekTOp ki, 4ijit IpaBgall je MCTH KA0 IPaBall BeKTopa 4. =
ViuTensuter BekTopa kd jeiHaK je MPOM3BOJIY AIICOMYTHE BPENHOCTH

6poja k 1 MuTEH3NTETA BEKTOPA 4. |kﬂ|=|k|‘|ﬂ|
Axo je k > 0, BekTop kd MMa HCTH cMep Kao U BeKTop 4.
Axo je k < 0, BekTOp kd HMa CYIIPOTaH cMep O] CMepa BeKTopa d.
Axo je k=0, Taja je kd = 0.

NPUMEP 4. JlaTi Cy BEKTOPH Ka0 Ha C/IMIIH. a .
b

Onpenn: a]iﬁ'; 6) -2b.

PELLEHE a) 6)

X
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Cpenrba NMHKU]ja Tpoyrna

Cpenma THHHja TPOYITIA je Ty
qije Kpajibe TaYKe CY CpefuilTa [Be
CTpaHMlle TPOYI/IA.

JacHo je ga Tpoyrao MMa TP Cpehe THHUjE.

Kopucrehu cabupame Bextopa fohn hemo o Hexnx
BeoMa OMTHMX 0coDMHA KOje MMa Cpeliha TMHMja TPOYITIA.
On Tauke M jo Tauke N moxemMo mqohu Ha jBa HauMHA.
Jenau je ca ,ropme” cTpaHe, Mpeko Tauke C, a pyTH ca
~0e” CTpaHe, Mpeko Tauaka A u B. imaMo jemnakocTu:

e s T ==Y

MN = MC+CN u MN=MA+ AB + BN.

Axo cabepemo oBe jefHaKoCTH, fobujamMo % P % B
M+M=(MC+CTI)+[E+E+EI)=(M—C+E +AB+ [F+E~I)
BexTopn MC HMA ka0 u CN u BN Cy CYIPOTHH, na]eM_ MA=0uCN+BN=0

e

Cananmaucﬂﬁ: FB,T]. M=%FB

s —

Crmtuno jeu MP =

o —

&,KEGH —AC

b | b=

YMAMTH, OBEXM, anmwu—‘O}
Cpenma IHHHja TPOYIIA je Iapa/ielHa HaclPaMHOj CTpaHuIy =
1 [IBa ITyTa je Kpaha off me.

ITowro je MN = %, MP= % uPN= g, BHIMMO Jia Cpefiihe IHHMjE JIefle TPOYTao Ha YeTHPH

nogypapHa tpoyria (CCC). JacHo je fa cy cTpaHMIle THX TPOYITIOBA %, E M %

MPUMEP 5. [Ty>K1He CpeiibIX IMHMja TPoyT/Aa ¢y 3 cm, 5 cm 1 6 cm. Ofipenu 06MM ToT TPOYITIA.

PEWEHKE  CrpaHulle TPOYI7IA CY IBa MyTa [yXe Off OiTOBapajyhMx cpeqmMX MMHMj, 1A CY
IBHX0Be Iy3XHHe 6 cm, 10 cm u 12 cm.
Haxne, O=6cm + 10cm + 12 cm = 28 cm.

*MPUMEP 6. JlokazaTy 1a CpequIlTa CTPaHuIa OM/I0 KoT 4eTBOpOYITa 06pazyjy napanenorpam.

PEWEHKE - Ha cmmium je yeteopoyrao ABCD. Tauke E,F, Gu H
CYy, THM pelioM, cpeguHe cTpanuiia AB, BC, CDu DA.
IIpumerumo fa je EF cpenma nuauja AABC, na je
EF = %AC u EF || AC. Taxobe je GH cpenma nuuuja

ACDA, nmaje GH = %AC u GH ||AC. Jakrne, y 4eT-

popoyrny EFGH nHacnipamHe crpanuie EF u GH cy
napase/He H jeHaKe, I1a je OH Ilapaseorpam, LITo je
u Tpebasno foKa3aTi.




3A0ALUU

80. Ha npagoj p mate cy penoM Tauke A, B, Cu D rako ia je AB = BC = CD. Axo je AB = a,
onpenu BEKTOPe: BC, BD, CA, DA.

81. Jlat je kBajgpar ABCD. Ako je AB= a u BC= b, ojpenu BekTope:
AC,CD, DA, BD.

£2. Ha crpannniama AB, BC u CA jeqnakocTpaHu4Hor Tpoyrna ABC, nare cy Tagke M, N
u Prakee ia je AM = MB,BN=NCu CP=PA. Axoje AM=a un BN = b, ogpenu
BekTOope: AB, BC,CA, MN, NP, PM, AN, BP.

83. Ha crpannnama AB, BC, CD u DA npaBoyraonuka A BCD nare e Cy Tauke M,N,PuqQ,
TaKBe [a ]eAM MB,BN=NC,CP=PDuDQ=0A. Axoj Ko je AB=auBC=b , ofpe-

mu BekTope: AM, BN, CP, DQ, AC, BD, MN, NP, PQ, QM.

84, Kopuctehu BekTOpe joKaXH JIa je cpeiba MMHMja TPOYT/A: a) maparefieHa ca CTPaHM-
110M TPOYT/Ia KOjoj ofiroBapa; 6) MMa AYXUHY jeHAKY ITONIOBMHM AYyXKHHe ofiroBapajyhe
CTpaHMlle TPOYITA.

85. Axoj je Tauka M M cpeHa yxu AB u T mpou3B0o/bHA Ta4Ka BaH Te AyXKH, OHJA je
TA+TB =2-TM. Hokaxu.

86. Ha npaeoj p nate cy Tauke A, B u C TakBe fia je AB = BC. Bau npage p fara je Tauka M.
Axo je AB =au BM =b, ofgpenu BekTope AC, AM u MC.

87. Cau TPOYI/IOBH Ha JIATO] C/MIH CY jeHAKOCTPAHMIHM. AKO CY BEKTOPH AB=x u
LQ= =7 M3payyHaj BeKTope:

A C D E

88. Ha npagoj p nate cy tauke A u B. IlocToju 1 Ha Toj mpaBoj Tauka M Takea fia je

MA+MB = 0?




6.8. Tpanes

BepoBaTHO cTe HeKajja 6MAM Y LMPKYCY. JeHa Of
Hajy30yn/EMBHjUX Tauaka je uasoheme akpobauuja Ha

Tparmnesy.

Y MaTeMaTHMYKOM CMUCTY, Tpame3 HMje Oam TOMMKO
y30ywbMB, anu MMa HeKe MHTepecaHTHe ocoOMHe Koje 6u

Tpebano npoyYnTH. D b ¢
Tpares je yeTEOPOYTa0 KOjU MMa Ta4HO d c
jenaH map nmapajelTHHX CTPaHMIIA.
A e B
C

Ha comu je tpanez ABCD. ITapanenue crpanuiie AB
u CD cy ocHoBnne. OHe CY YBeK pa3MM4MuTe Jy:KHHe, D b
a o0MYHO MX 03HAYaBaMo ca a u b. Ilpeocrane fiBe
crpannile BC u DA cy kpanu. YobuuajeHe o3Hake
3a Kpake Cy ¢ u d. [Iujaronane Tpanesa cyd, = ACu  d/ g4 e Y
d,=BD. BuciHa Tparesa je Iy unja [yKM1Ha je jeHaKa e
pacTojamy uamely mpaeux Koje cajpxe oCHOBMIIe, a By e

obenexapa ce ca h. & =

AKO yHYTpallllhe YITIOBe Tpanesa obenexumo ca o, 5,

y 1 4, Tafa, Kao M 3a CBaKH [PyTH 4eTBOPOYTA0, Baski: y ] : ¥y N
a+f+y+8=360° / \
ITocmaTpajmo yrmoee & 1 §. OcHOBMIle Cy naparnenHe,
I1a TH YIZIOBH MOPajy OMTH cymeMeHTHH. VICTO BaKu a )
A a B

3a yrnoee f u y. Jakne:
a+5=180° u f+y=180" .

YMAMTH, MOBEXM, aﬂmwu—“@:—
YInoen Tpameza KojH ejke Ha MCTOM KPaKy CY CYyIUIEMeHTHH. =

NPAMEP 1. JIpa yHyTpallliba yI71a Tpame3sa cy 54° u 111° Opnpeay npeocTase yHy Tpalllihe YITIOBE.

PELWEHKE  Heka je f = 54°. [Tomro je 54° + 111° = 180°,
3HauM a je d = 111°,
Capa umamo y = 180° - 54° = 126°
a=180"-111°=69".




BpcTe Tpanesa

1. JenHaKkoKpaku Tpamez

JemHaKOKpaKH Tpames je Tpanes 4yMju ¢ 2
Kpalu Cy jeHaKu.

Ha cmmum je BC=AD=c. A a B

CeTHTe ce Jja CMO JI0 HeKMX ocobuHa mapanenorpamMa D
ponasunu Kopuctehn tpoyrao. Caga hemo nckopucTuTH 8
3Ha®ka 0 TPOYINY M Napanenorpamy fia 6ucmo n3senn
3aK/bydke O Tpamesy.

Hyx CE je mapanenna ca AD. Ha Taj Ha4MH cMO Tparme3s
ABCD pasnoxunu Ha napanenorpam AECD u AEBC.
Iomro je AD||CE , anamo fia je @ = 4BEC. Takobe, AEBC
je jeHaKOKpaKy, Ma CYy YIVIOBM Ha OCHOBMIIM jellHaKu, Tj. [%
3aK/bydyjeMo fa je a = . Kako cy yrnoBu Ha Kpanmuma A
CymneMeHTHHM, Mopa OuTH 1 ¥ = 180° - f u § =180° — & ma umamo y = 4.

YMAMTH, MOBEXW, 3AK/bYUN— __—
¥rmoeu Ha MCTOj OCHOBHIIH jeJHAKOKPAKOT Tpalle3a cy jefHaKn. =

Unnn ce u fla Cy AMjaroHasne jefHaKOKPaKOr Tpame3a jefiHake. To MOXeMO Jla JOKaXkeMo.

ITocmarpahemo AABD u ABAC.
D b C
1. AB = BA (3ajeguMuKa cTpaHMIa)
2. 4BAD = AABC (yrnoBM Ha OCHOBMIIYM Tparnesa)
- c 3. AD = BC (xpaiu jefHaKoKpakor Tpamnesa)

(CYC)
= AABD = ABAC
Cnemut BD = AC

A a B

P

YMAMTH, MOBEXW, 3Amwu—‘O}
Jujaronane jegHakoKpakor Tpaneza cy Mehyco6Ho jennake. =

2. Ilparoyran Tpamnes D j b c
IIparoyrimn Tpamnes je Tpalnes Koji MMa
Ta4yHoO 2 mpaea yria. h £
Kpahu kpax AD yjenHo je ¥ BUCHHA ITPaBOYTTIOT \.
Tpanesa. " -
a
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NPUMEP 2. 36up 1Ba yHyTpallllha yT/a jefHaKOKpaKor Tpane3a je 210°. Ofpenu cBe yHyTpalllihe
YI7ZIOBE TOT Tpane3a.

PEWEHE  Yrmoeu y u 4, Ha kpahoj ocHoBMIM, Aajy 20up 210°. TlomTo je Tpames jeqHaKOKpaK,
cnegu y =8 =210°: 2 = 105°,

naje a=pf=75

MNPUMEP 3. Tyn yHyTpalliiby yrao IpaBoyIvIor Tpatiesa je 4 myTa Behu o omrrpor yrma. Ogpenu
Te YITIOBE.

PEWEHKE  Ha cmuiu je @ = § =90° a y = 4. [Towrro je B + y = 180°, umamo:

B+ 4p = 180° D__b C
58 = 180° :
B=136°
y=4-36° = 144°. i - >

NMPUMEP 4.  VapadyHaj kpahy ocHOBMIIY Tpale3a npeMa IoflaliMa ca ClIMKe.
D C

PEWEHE  Bucuna CE je paanoxuna Tpane3 ABCD Ha NpaBoyraoHHMK
AECD u npaeoyrmu Tpoyrao EBC. Y ToM Tpoyrimy §cm
4 BCE = 30°, m1a je KaTeTa HaclpaM mera JiBa myTa kpaha |
off xunoTeny3e, Tj. EB = 3 cm. Cajia mMamMo: “ .\\ 60°
AE =AB-EB=7cm-3cm=4cm. ¥ npaBoyraouuky A E B
AECD je AE=CD.Cnepu b= CD =4 cm. 7 cm
. D b C
Cpenma THHMja Tpane3a
M N
Cpenma THHMja Tpane3a je Iyx 4ije Kpajmbe "
TayKe Cy CpeMIITa KpaKOBa Tpamne3a. / \
A a B
Ha crmuu cy M 1 N cpeuinTa Kpakoea D b
ADwu BC, a MN je cpegma muumja. O6u4Ho je —
obenexxarpamo ca m. [lokaxxumo f1a je: M

m
m=atb TIPOJIYXKETKY I0Hhe OCHOBMIIE je / \\\“‘m
2
a B b

Tauka P, Tako f1a je BP = b. UetBopoyrao BPCD A P

je mapanefnorpam, Iia My ce Aujarosane nonoee. Jlaxne, Tayka N je Ha cpeguan PD, na gy:x

MN mnpencrasiba cpenby munjy AAPD. 36or Tora je MN||AP, 1j. m||a u MN = % AP.

1 +hb
Iocnenmwy jemHaKOCT MOXKEMO 3aITMCATH Kao m = E{a +b)= a 3aro wTo je AP=a + b.

s L

YMAMTMU, MOBEXM, 3A|{rwuu—“o’-

Cpenma THHMja Tparie3a je napase/Ha OCHOBMI[AMA M jefHAka ITOIOBMHM 30Mpa OCHOBMI]A.

|
YETBOPOYTAD € 21 7 .




Kopuctehu cabupame BekTopa ohn hemo o uctor sak/byuka 3a cpefiiby TMHH]Y Tpanesa.

Op tauke M o Tauke N moxmemo gohm Ha iBa HauMHa. JefaH je ca ,ropme” cTpaHe, npeko Tavaka C u
D, a gpyru ca ,Jiolke” CTpaHe, mpeko Tavyaka A u B. Mmamo jegHakocTi:

MN =MD+DC+CN u MN=MA+AB+BN.

Axo cabepemo oBe jegHaKocTH, fobujamo:

=

MD+DC+CN) (LM+AB+BN] MN+ MN = (Mmm +A_B+£TC+(HJ+E\I’)‘

IMomro je MD+MA=0 u CN + BN =0, nmamo:
2MN =AB+DC.

—_

Mujeﬁ:ﬁ, AB=@ u LT'C:E, ropHsa jefHaKOCT Iack 2in=i+b , OTHOCHO #H = ﬂ+b.

OBo 3HauH Ia BEKTOP 111 MMa MCTH TpaBar| Kao u d + b, a cammm Tim kao 1 Bextopu a@ u b, 1j. cpegma
NMHKja je napanensa ocHoBunama. Takohe, HHTEH3UTET BEKTOpA 71 j€ Ba Ty Ta Maks| Off HHTEH3UTETa

BekTopa @ + b, Tj. cpema muHMja je ymona kpaha o 36upa ocnoBuua, J

e

NPUMEP 5.  Kpaha ocnoBuia Tpamnesa je 6 cm, a cpepma muHuja 8,5 cm. Ofpenu gyxXy ocHO-
BHIIY Tpamne3a.

PEWEHE ~ Hekaje b=6cmu m= 8,5 cm. Ilomrro je 2m = a + b, umamo:
2:85cm=a+6cm
17cm=a+6cm

a=11cm.

NPUMEP &.  [laT je Tpane3 ABCD umje ocHoBHIle ¢y 8 cm M 6 cm. Jlujaronane AC u BD cexy
cpentby muHMjy MN y Taukama E u F. Oppenn gyxuny gyxu EF.

PEWEHE - ME je cpemba muuuja AACD, na je ME =

MF je cpeniba muuuja AABD, na je MF =

B | R b | o

B N\
A a 'y 3 :41:1‘]1- V FNPJ
Capa je EF=MF-ME=1cm.

Morna je na ce MapadYyHa M cpefiba IHHMja Tpame3a
(MN =7 cm) u cpemba muumja ABCD (FN = 3 cm), na je:
EF=MN-(ME +FN)=7cm-6cm = 1cm.

B

NPUMEP 7. ' Y jemnakoKpakoM Tpamneay Kpaha ocHoBuua je b =5 cm, BucuHa je h=3 cm, a
omTap yrao je 45°. Onpeny 1y>Ky OCHOBMIIY TOT Tpamne3a.

PEWEHE  [loBykim cMo BucHHe 3 TemeHa Cu D. JacHo je D_b=5em ¢
7aje AMDA = 45° . Micto Baxu u 3a 4BCN. Tako ; h

je Tpares2 pa3/ioXeH Ha [IBa jeJHAKOKpaKa TPOyI/a

(AAMD u ANBC) u mpasoyraouuk MNCD. Ms ~ £45° (M N[ 45

=

jemnakokpakux Tpoyriosa umamo AM=DM=h A
u CN = BN = h, a M3 NpaBoyTraoHHMKa MMaMo
MN = b, na nako 3ak/bydyjemo fia je AB=AM + MN + NB

a=3cm+5cm+3cm

B




3A0ALM

89. Ilpaea p npecenia Hacpamue cTpauuiie AB u CD napanenorpama ABCD y taukama M
u N. Haupraj ogroeapajyhy cimMky u HanmMiuy cBe Tpaleze Koje yo4aBaill Ha ioOujeHoj
CITMITH.

90. Yrnoeu getBopoyrna ABCD cy a = 56°, 3 = 74° u y = 106°. Jla nu je ueTBOpOyTa0n
ABCD tpanea?

1. Haupraj Tpanez ABCD uuje cy ocHoBuIle AB u CD. O2Ha4y HeolIXOfiHe TauKe M JIOMmy-
H} TIpa3Ha MecTa y ciefiehuM pedeHnijaMa, Tako fia oHe Oyy ucIpaBHe:

a) Kpamu Tpamneza cy "

6) Bucuna Tpanesa je {yx
8] Cpenma MMHMja Tpanesa je nyx

r] lujaronarne Tpaneza cy "
n) ¥rnoeu Ha ocHoBMIIM A B Tpanesa cy "
) ¥rnoeu Ha ocHoBuiM CD Tpanesa cy H

92.Y tpanezy ABCD yrnoeu Ha Behoj ocHoBum cy a = 65°, § = 78°. Ogpenu ocrarne yrio-
Be Tpane3za ABCD.

93.Y Tpanezy ABCD nacnipaMHuM yI7IoBM cy a = 58° u y = 104°. Ogpeau ocrane yrnose
Tpaneza ABCD.

94. Haupraj npasoyraounk MNPQ. ITpecenu nparoyraoHuk MNP(Q npaBoM a Tako Jia
fobujent Ba MpaBoyI/ia Tpanesa.

95. Haupraj napanenorpam ABCD. ITpecenu napanenorpam ABCD npaBoM p Tako fia
nobujein ABa jefHAKOKpaKa Tparesa.

96.Y jepnakokpakoM Tpanezy MNPQ (MQ = NP) jenan yrao je 68°. a) Ogpenu ocrtane
yr7noBe Tparnesa; 6) Jlokaxu fa cy gujaronane tpaneza MP u NQ jennake.

97.Y npaBoyrnom Tpanezy ABCD, umje cy ocHoBuLe AB u CD, yrao a = 70°. Ogpenu
ocTaie yrmose Tpamneza ABCD.

98. OcuoBuue jegHakoKpakor Tpaneza ABCD uMajy fyxuny AB=18cmu CD=12cm, a
jemaH owmrap yrao Tpamesa je 60°. Mapauynaj obum Tpaneza.

99. Ocuoeuue npaeoyrnor Tpaneza ABCD umajy gyxuHy AB=24cmu CD = 16 cm, a
OLITAp yrao Tpane3a je 45°. Mapa4yyHaj Iy>KMHY BUCHHE Tpale3a.

100. Hanpraj jeqHakokpaku Tpanes ABCD u ofipenii BeTORY 0CY cuMeTpuje. Ila mu je Tpa-
ne3 ABCD njeHTpanHOCHMMeHTPHYHA (UTypa?

101. 1a mu je npaeoyrmu Tpane2 MNPQ ocHocuMeTpuyHa durypa?

102. Kopucrehn BekTOpe oKaXH Jja je AyKUHA Cpefiibe MHHMje Tpae3a jeffHaKa MoT0BHHN
30bmpa Ay:KMHa OCHOBMIIA Tpamne3a.

YETBOPOYTAD € 21 9 .



6.9. KoHCcTpyKUMja Tpanesa

3a KOHCTPYKLIMjy Tparne3a Cy HaM noTpe6GHa YeTHPH He3aBMCHA efleMeHTa. Y HeKMM CUTyalmjaMa
hemo Tpanes pa3/oXHTH Ha TPOYTao M MapaienorpaM MM Ha JIBa TPOYTNA, Ia TO KOPHCTHMO
npu KoHcTpykimju. Hekana he makme 6uTn fa Tpanes IMpeKTHO KOHCTPYHIIEMO.

NPUMEP 1. Kouctpymncatn Tpanez ABCD u4mja oc- D b C
HoBHMI@a AB=6cm, kpak AD=3cm, a
yrnoeu a = 60° u ff = 45°. 3cm

PEWEHKE ~ HanprajMmo monynpaBy Ax M Ha HbOj
offpenuMO Ta4Ky B tako iaje AB=6cm.
3aTMM KOHCTPYMIIMMO yI7IoEe off 60° 1
45°, yuja TeMeHa cy A u B.

Ha xpaky Ay ogpenumo Tadky D, Tako
ma je AD = 3 cm. Ha xpajy, tauky C
nobujaMo Kao npecek nomynpaee Bz u
npaee Kpo3 D, napanenHe ca AB.

KDHCTP}FH CaHM Tpallel 3a0BO/LABA

IO4YeTHE YCIOBE.
i 3cm C

NPMMEP 2.  KoHcTpyucaTh Tpares 4ije OCHOBHIle Cy 7 cm

M 3 cm, a kpauu 4,5 cm m 3,5 cm. 35cm/ 3.5¢cn
PEWEHKE  Ha o je CE||AD. Tparmes cMo pas/ioXuaM Ha I1a-

panenorpam AECD u AEBC. HauprajMo nyx AB u Ha 4cm B

10j Ta4Ky E, Tako ja je AE = 3 cm. MoxeMo KOHCTPyH- a=7cm

catu AEBC (CCC). Ocraje HaM j1a ofipenumo Tauky D,

Kao 9eTBPTO TeMe napanenorpama AECD. Jlobujamo je

y npecexy kpyxuuna k,(C, 3 cm) u k,(A; 3,5 cm).

C3cm}h|1 3,5 cm)
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NPUMEP 3. KoHCTpymcaTH Tpame3 YMje OCHOBHIIE Cy 5 cm u 2 cm, a gujaroHane 4,5 cm 1 4 cm.

PELLEHE

[TpopyAammMo cTpanuny AB=5cm
TaKo fia je BE = CD = 2 cm. Tapa je
geTBOpOyrao BECD napanenorpam.
Moxemo koHcTpyucatn AAEC
(CCC). Ocraje jom ja openMo Tad-
Ky D Kao 4eTBPTO TeMe Iapasieforpa-

ma BECD. KoucTpyxajy octapbamo A 5cm

B 2cm E

34 CAaMOCTAMAH panl YIeHHKa.

7 cm

JemHaKOKpaKu M MPaBOYI/IM Tpale3 uMMajy cBoje cienududHe ocobuHe, Ia Cy 3a BUX0Be
KOHCTPYKIMje moTpeOHa TP He3aBMCHA elleMeHTa.

NPUMEP 4. KoHcTpyminM jefHAKOKPaKy Tpares, ako je fy»Xa ocHoBmila a = 11 cm, yrao

PELWIEHE

a=30°u Kpak ¢ =5 cm.

Coycrimo BucHHe 3 remena D u C. Ha T1aj
HaYMH CMO Tpalles MoJIe/TH/IH Ha JIBa [IPaBo-

yrna tpoyrna (AAED u AFBC) u ipaBoyTa- 30

oMK EFCD.

IIpeo koHcTpyHiIMO AAED kopucrehu YCV
(DA =5cm, 4A = 30°, 4D = 60°), a 3aTum

mponyxuMo cTpaHuily AE mpeko tauke E, 4
Tako fa je AB =11 cm.

Tauxy C moxkeMo joOMTH Ha BHIlle HAYMHA. P
Hrip. kpo2 D moBy4eMo IpaBy p, MapaieHy

ca AB. ¥ npeceky npage p M KpyXHHI[E A
k(B, 5 cm) nobujamo Tauky C.

k(B,5cm) B

NPUMEP 5.

PELLEH-E

KoHcTpyMinu NpaBoyIau Tpanes YHje OCHOBHIIE CY
6 cm u 4 cm, a kpahu kpak 3 cm.

Tpamnez paznoxuMo Ha nmpaBoyraoHuk AECD n
npaeoyrmu AEBC. Hanpramo gyx AB u Tadky E,
Tako fia je AE = 4 cm. Koncrpynmemo AEBC (CYC),
a OHJia MTaKo M Ta4uky D.

B B
A d4cm E2cmB

a=6cm

Sa™\
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NMPUMEP 6. KoHcTpyMinM jefHakoKpaku Tpamnes unja kpaha ocHo-

PELWEHKE  MoxeMmo koHcTpyucaT AACD (CCY). 36or ocobuna

Buna b= 3 cm, aujaronana d =7 cm, a & = 105°.

jemHakoKpakor Tpanesa Tadky B mobujamo y npeceky
KP?}KHH-U.H -"II[L:I:H.-;II Cm] sz{C:l -ﬂ'—D] D C

ki(D, 7 em)
k,(C, AD)

ar %

3A0ALMU

10 3. Koncrpyuum tpanes ABCD ako cy weroBe ocHoBulle AB =6 cm u CD = 3 cm, Kpak

104.

105.

106.

107.

108.

109.

10.

M.
12.

13.

14.

BC =4 cm n gujaronana AC=5cm.

Koncrpynmm tpanes ABCD axo cy meroBe ocHOBHIlE AB =8 cm u CD =4 cm, Kpak
BC=5cmukpak AD=6cm.

Koncrpynmm Tpanes ABCD ako je theroBa ocHoeuila AB=7 cm, kpak BC=4cm, a
YI7I0BM Ha ocHOBUIM ZABC = 60° u 4BAD = 75°,

Koncrpynmm tpane3s ABCD axo cy meroee ocHOBHIE AB =9 cm u CD = 6 cm, a yITIOBH
a=60°u B =60°

KoHcTpynium npasoyrim Tpaines ako Cy lheroBe 0CHOBMIIE 6 ¢ M 4 cm ¥ aKO je Kpak
HACITpaM IIpaBor yI7a jefHaK 3 cm.

KoHCTpyHmM jefHaKOKpPaKH Tpalles, ako BeroOBe OCHOBHIIE MMajy AyKHHe 7 cm M 5 cm,
a KpaK MMa Jy:KMHY 4 cm.

KoHcTpyHnuM Tpanes ako lmeroBe 0CHOBHIlE MMajy AyA#MHe 7 cm M 4 cm, a Kpalu uMajy
JyAMHe 3cmu 5 cm.

Koncrpynmm tpanes ABCD umje cy aujaronane AC =6 cm u BD = 7 cm, ocHOBHIIA
AB=8cmu Kapak BC=5cm.

Jare cy Tauke A, B u C. Koncrpyuinu Tpanes ABCD, ako je ocHoBuiia CD = 5 cm.

Jlare cy Tauke A, B u C TakBe Jia je yrao ABC Tyn. KoHCTpyHIIM IPaBOYT/IM Tpare3s
ABCD, ako je yrao a = 90°.

AKO ce mpofiye Kpaly jefHakoKpakor Tpaneza MNP(Q) oHJla ce OHM CeKy I0f] YITIOM Off
60°. Koncrpyuiuu Tpanes MNPQ, ako cy mheroee ocHoBuIle MN =7 cm 1 PQ =4 cm.

Y koopaunaTtHoj xOy paBHHM JaTe cy Tauke A(2, 0), B(8, 0), C(6, 3). Ogpenu KoopguHaTe
Tauke D, Tako ia gobujenu yereopoyrao ABCD 6ype:
a) mpaBoyTny Tpanes; 6) jeqHaKoKpaku Tpames.
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6.10. OenToup

UeTBOpOYTa0 Ha CIMMIIM, KOj MMa 00MMK ,,3Maja”
30Be Ce IeNTOH/I.

HenToup je 4eTEOPOYTao KOjH MMa JIBa
napa jefHAKHUX CYCellHUX CTPaHMIIA.

Ha cymum je genroup ABCD, kopj kora je AB=BCu CD=DA.
Mozxemo pehu 1 1a ce enTon]] CacToju Off 1BA jefHAKOKPaKa

Tpoyria (AABC u ACDA) xoju uMajy sajeHidKy ocHoBMIy AC.
ITourro je Tauka B jennako yfiakeHa of A u C, OHa ce Hanma3Iu
Ha cumeTpamu gyxu AC. VMicTo 3ak/pydyjemo i 3a Tauky D. To A C
3Ha4YM JIa qujaroHana BD npumnaza cuMeTpanu gujaronane AC,
YIAMTH, MOBEXW, 3A|{rhwu—"@':
IIujaronane genTonja ce CeKy Moj NpaEuM YITTOM, =
a qujaronana BD nomoeu aujaronany AC. ‘

Ha cuim je AO = OC. B

360r ocobuHa jefHaKOKpaKOT TPOYyIZa 3HaMo fa je
ACAD = 4ACD u 4CAB = 4ACB. Opat/ie 3aK/byuyjeMo Jia je b b
n ABAD = ABCD, 1j. @ = .

YNAMTHU, OBEXM, :mmwu—‘O} VAR AN
Hejegnake crpannile genronga =
rpajie jefHaKe yImoBe.

v i

Jlenroup je ocHocuMeTpu4Ha (Urypa, a oca CHMeTpHje
cafipxu jenuy nujaronany. To je aujaronana BD.

B

NMPUMEP 1. - Yrioeu namely jefHaKMX cTpaHMIA lenToMAa cy 36° u 128°. Onpeau npeocTtana Ba
yI7a lenTonzia.
PEWEHE  AKo IOIMeJaMo roOpiy CIMKY, jacHo je fa je f=36° satum § = 128°, ma = y.
a+f+y+d=360°
2a + 36°+ 128° = 360°

20 = 360° - 164°
20 =196
o =98°

Jlakme, mpeocTana fipa yIia cy mo 98°.




NPUMEP 2. Y KOOpIMHATHOM CMCTeMY Haupraj Tauke A(-3, 0), B(0, -2) u C(5, 0).
Oppemu koopauHaTte Tauke D Tako f1a yeTBopoyrao ABCD Oypne pentoup.
PELWIEH:E

e

[ A

| ol | 3 T

| —4-3 -2 —.1_1_..1 2 3 4
iy 3 5

5

Ll

el |

Jlujaronarne genTouja ce ceKky Ioj MpaBHM YIJIOM, 1A je jacHo fia he Tauka D 6utn
Ha ¥ OCH jelIHaKO yjja/beHa Off KOOPOUHATHOT [I0YeTKa Kao M Tauka B . 3ax/pydyjemo
na je D(0, 2).

3A0ALUU

115. Oppenu cTpannie KoHBeKcHUX fentonpia ABCD, koju ce fobujajy ,,clelbHBameM” IBa
MOAYAapHa MpaBoyIfia TPOYI/a Yije Cy cTpaHulle 3 cm, 4 cm M 5 cm.

116. Onpenu yrnoee fenToufia ako Cy iBa meroBa yrma 70° u 80°.

117. TlocToju mu perrTonf uMju cy yrnoeu 80°, 90° u 100°?

118. Konuko uMa pasnmu4YMTHX JJeToMa Yuju cy yrmoeu 110° u 120°?

119. Haupraj Kpy>KHMIIY ¥ Ha B:0j TauKe A u B. Axo cuMmeTpana Iyxu AB cede KPY>KHHMLY ¥
Taykama C u D, nokaxmu [ia je yeTeopoyrao ACBD penrouf,.

120. Mory nmu y genrouay ABa yrna 6uTu npapa?

121. Ila m1 ce OKO JIeNTOM/IA MOKe OIMCATH KPYXKHMIA?

122. l1a nmu ce y fenTOMT, MOXKe YIIMCATH KPyT?

123. TocToju mu IenTOM/] YMja Cy TPM YHYTPalllikha YI7Ia jefHaKa?

*124. la mu nocroju gentoup ABCD axo je AB =4 cm, BC =5 cm u gujaronana AC = 6 cm?
*125. la m1 nocToju genroun ABCD ako je AB = 5 ¢cm, BC = 6 cm u ujaronana BD = 4 cm?

*126. a mu nocToju genroun ABCD ako cy gujaroHane genrousia AC=7 cm, BD=8 cm u
crpanuia AB = 4 cm?

127.Y xoopaunatHoj xOy paBHuM fiaTe cy Tauke A(0, 0), B(6, —4) n C(10, 0). Ogpenu Koopau-
HaTe Tauke D, Tako ga no6ujenn yeTeopoyrao ABCD 6yne nenromnp.
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CAXETAK

YETBOPOYI'AO

YINOBU YETBOPOYTJA:

a+p+y+d5=360° 36up yHYTpalIbUX YITIOBA Y4eTBOPOYTTIA je 360°.
a, + B, +y +6,=360° 36Mp cro/ballBbUX YITIOBA YeTBOPOYIA je 360°.
o+ a, =180°
B+ B, =180° 36mp yHyTpalllier yI7ia M ’beMy CyCce[JHOT CIIO/ballber
Y+ y, =180° yrna je 180°.
d+4,=180°
MAPAJIEJIOTPAM:

HacmpamHe cTpanuiie cy mapajieiHe H jefHaKe.

D a C )
5=p y—a,/ Hacnpamuu yrosu cy jeuaxi.
CyceHH YI/IOBH CY CYI/IEMEHTHH.
b b Iujaromane ce nonose.
Yenosu j1a yeTBopoyrao Gyjie napanenorpam:
@ B=180°"-a
A a B

1. cBaka iBa cycefjHa yI7Ia CYIIEMEHTHA;
2. cBaka JiBa HacIpaMHa yI7Ia jeJlHaKa;

5. cBaKe JIBe HacIpaMHe CTPaHHMIIE jeHaKe;
4. muMjaroHane ce IOOBE;

5. IBe HacIIpaMHe CTpaHMlle [IapaielHe 1 jefHaKe.

BPCTE NMAPAJEJNIOrPAMA:

a IIparoyraoHnk

CEM YITIOBH CYy IIpaBu.
q JlujaroHane cy jeqHake.
- Moxe fja ce oIMINE KPYXHHIIA.

Pom6
Cee cTpaHulle Cy jefHaKe.

) JlujaroHane ce ceKy IoJ IpaBHM YITIOM.

JlujaroHana je yjegHo M CHMeTpasa yI/a.
a a Moxe fja ce yImine KpyAHHIIA.

Keapgpar

Mma cBe 0coOMHe IPaBOYTaOHMKa M CBe 0co0mue pomba.
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ONEPALUIE CA BEKTOPUMA:
BekTop a + b mo6ujamo Tako mTo BeKTOp
b nagoBexxemo Ha BeKTOp 4. [ToyeTHa Tauka a+bh_

BeKTOpa d + b je moueTaK MpROr BEKTOpA 4, 0
a Kpajiba Tadka je Kpaj Ipyror BeKkropa b. @ b

a+b=0A+AB=0B.

36mp BuuIe BeKTOPa ofipel)yjeMo Tako mTo MX E
PefioM HafioBe3yjeMo.

AB+BC+CD+DE = AE.

Op BeKkTOpa @ Ofy3MMaMo BeKTop b Tako mTo C
BeKTOp a cabepeMo ca BeKTOPOM KOji je CynpoTaH
BekTOpy b.

d-b=ad+(-b)

*B

CPEAHA TMHUIA TPOYTNA:
m=2 Cpenba MMHMja TPOYI/A je mapaienHa
2 HACIIPaMHOj CTPaHMIIK M [IBa Ty Ta je Kpaha off me.
TPATE3: bja
Vma jenan map napasielIHUX CTPaHM1Ia (OCHOBMLIE),

a IpyTe [iBe CTpaHMlle Cy Kpalju.

YI7TIOBM Ha MCTOM KPAKY CY CyI/IeMeHTHH.

1. = 1. JegHakoKpaK# Tpames:
b b jemHaKH Cy Kpauu;
: YIJIOBM Ha MCTOj OCHOBMIIH CY jef{HAKH;
y ¢ ¥ [ujaroHane cy jefHake.
E : = 2. IlpaBoyrnu Tpame2 (MMa JiBa IIpaBa yIvia).
a i
CPEAHA TIMHWUJA TPAIE3A:
m= Lo ) Cpepba MMHMja Tpallesa je mapaneiHa OCHOBHI[aMa
2 W jeffHaKa IOMOBMHM 30Mpa OCHOBHIIA.
NENTOMA: A
. b MMa mBa mapa jejHaKMX CyCeJHMX CTPaHHIA.
JujaroHarne ce cexy moj MpaBMM YITIOM.
B }% D Jemua mujaroHana moIoBK JPYTY.
/ VMma fBa jemHaka HacnpamHa yria (HejenHake
a b CTpaHulle rpajie jefiHaKe YITIOBe).

. 226 # UETBOPOYTAD



OJOOATHU 3AOALUMU

128, Mapauynaj obum uetBopoyrna ABCD, ako je
AD=10cm u BC =14 cm.

D
10em,” %
A 60° >C
a l4cm
B

129. ¥ uetBopoyrny MNP(Q) cBe ueTHpPH CTPaHMIL|E YeT-
BOpOyIna cy jeguaxe, a £ MNP = 100°. MapauyHaj
OCTfIe YHYTPAlllise ITIOBE y TOM UETBOPOYTTY.

13'[] ¥ qemopﬂymyABCD jeA_B BC = CD, a guja-
roHanme ce cexy nmopg yrmoM of 110° Oppegm
YHYTpalllike yrnose yeTsopoyrna ABCD, ako cy
'rpny'muﬁn ABC n BCD non}rnapﬂn

131 Y napanenorpamy ABCD KOHCTpyucaHe Cy BH-
cune DM u DN. Mapauynaj £ MDN, ako je jegan
YHYTpallilki yTao Napanenorpama jenHak 72°,

.la nmu y jefHOM YETBOPOYTTY MOTY CBM YHYTpa-
LM YTI0BKM O6MTH OmTpH?

. Komuko HajBMllle TYNMX YHYTpalllbMX YI/IOBa
MOMe OMTH Y jeJHOM YETEOPOYTIY?

. AKo je 36Mp Tpu YHyTpalllia yI7a y 4eTEOPOYTITY
mami of 180°% oHpa je Taj yeTBOpOyrao HEKOH-
BekcaH. Jloxamu.

. ¥rnoeu a = 77° u y = 111° cy yHyTpallm# YTIOBH
yeTBopoyrna ABCD. Jla nu je ueTBopoyrao ABCD
KOHBEKCAH M/TH HEKOHBEKCaH?

. [at je kpagpat MNP(Q). Heka cy A, B, Cu D Tau-
ke crpannna MN, NE PQ u QM, Takse fa je
AM =2AN, BN = 2PB, PC=2CQu QD = 2DM.
Jokaxu fia je ueTBopoyrao ABCD ksagpar.

. OcnoBuiie Tpanesa ABCD umMajy nysuHy
AB=10cm u CD = 6 cm. M3pauyyHaj Ay &HHY
Cpefiiee TMHM]E TPanesa.

. OcnoBuie Tpanesa ABCD uMajy nysuHy
AB =20 cmu CD = 12 cm. Jlujaronane Tpanesa
AC 1 BD cexy cpefiy IMHMjY Tpanesa y Taykama

M u N. Mapauynaj gyxuny gy#u MN Tpanesa.

139. Jla mm je Tauno TBpheme: ako je AB = —3CD,

oHfla ]e qcmupnyraﬂ ABCD '{]:-aﬂf:a?

'T4U' Yrnosu ueTBOpoOyIIa x'sﬂ\'PQ cy 60°, 80° u 100°.
Jla nu je jaTH YeTBOpOYyTao Tpanes?

“141. Beha ocnoBuna AB y jefHakokpakoM Tpamesy
ABCD, je iBa nmyTa fyXa off pacTojama nameby
Tauke A u mnpase Koja cagpaxu BC. MapauyHaj
}rrnone "rpsmeaa

’142 Hexa je ABCD npousBosHm napanenorpam. Ha
pujaronanu AC youene cy Tauke M u N Taxse ga
je AM = CN. lokaxu na je yuersopoyrao MEND

“14.5. Hexa je M cpemmurre crpannue AB u N cpeguurre

crpannue CD uetBopoyrna ABCD.

a) Noxasmw ga je AD + BC =2 MN.

6] Axo je AD + BC = 2MN, oHpia je ueTBOpOyTaon
ABCD Tpanes.

“144. Nlar je nejennaxokpaxm Tpanes ABCD umju yrao
ABC je jepnak 57°. Hexa cy M u N cpegumta
ocuosuna AB n CD Tpanesa u Heka je gyx MN
jefHaKa MONMOBMHK PasinKe OCHOBMIA TPamesa.
HspauyHaj yrnose Tpanesa.

“145. Ha ocHoBy nojiataka ca HapeJjHe C/IMKe M3pady-
Haj n}rmmy(*: ayau BC.

“146. Jlar je kagpar ABCD ¥ jefHAKOKPAaKH TPOYTao
ABE. Axo je AAEB = 30°, onpegn £AED.

mn




*147

. Ha ocHoBy nofjaTaka ca ciMKe ofjpeiu pacTojame

TeMeHa A of AujaroHane npasoyraonuka BD = 6.
D C

'143 ¥ xonBekcHoM ueTBopoyrny ABCE je

’149

*150

*151.

*152

*153

*154

AB=BC=CE, zatum 4ABC=90"n
4BCE = 150°. D,Il,'pf.‘,ﬂ,li{ ziC‘EA " 4EAB

Y uerropoyrny ABCD yrnosu ABC u ADC cy
npaeu. Hexa cy M u N (pegom) Tauke Ha cTpa-
Hunama BC u CD takee ga je BM = DN n
ZBAM =4DAN. JlokaxH Jia ce [MjaroHane geT-

sopoyrna ABCD cexy noj npaBuM yIioMm.

. ¥ uetBopoyrny MNPQ Tauke A, B, Cu Dcy

penom cpepuinTa crpanuna MN, NP, PQ u QM.
Tauxe R u S cy pefioM cpepminTa Aujaronana MP
u ON. llokasati fa je: AABS 2 ACDR u

AADR = ACBS.

Jart je mpaBoyrin Tpoyrao ABC. Hap katerama
ACwn BC Ban TpoyIna KOHCTPYHCAHM Cy KBajipa-
M CDEA u CBFG. [lokazatu: a) Tauke C, Eu F
cy konuHeapHe; 6] Axo cy CC', EE' u FF' Hopma-

ne Ha npasy AB, onpia je EE' = AC' u FF'= BC'.

. AKO guMjaroHane Tpamnesa IooBe YITIOBE Ha jefl-

HOj OCHOBMIIH, OHJIA j€ Tpamne3 jefHaKOKPaKH M

MMa TPH jefiHaKe cTpaHHie. [lokasaTm.

. [lat je Tpanes ABCD. CumMeTpane Cno/balllEsix

yTMoBa Tpanesa Koy TemeHa A u D cexy ce y Taukm
M, a cumeTpane cno/kallkLHX YI7IoBa Kof Temena B
u C cexy ce y Tauku N. Axo je MN =99 cm, KomHKK

je obum Tpanesa ABCD ?

- M3 Temena A npasoyracHuka ABCD koncTpym-

CaHa je HopMasa Ha gujaronany BD u npogy:xeHa
3a cBojy ny#uHY go Tauke F. JlokaszaTu f1a je 4et-

sBopoyrac BCFD jenHakoKpakH Tpamnes.

*161.

*162.

*163.

“155. at je mpasoyrnu Tpoyrao ABC (4C = 90°).
Hap crpannnama AC u BC xoHCTpYMCAHM CY
cnosa kBagpaty ADKC u CBHE. NlokasaTn
fia je 36Mp HOpPMa/NTHHUX OfCTOjarka Tauaka D u
H un, XHHGTEH}"EE J&,E[Har: x_l-fnmcl-l}ran AB,

156 ¥ napanenorpamy ABCD Tauxa O je npecex me-
ruanxm:jamnana aAB = x uBC = =y ane—

nnnexTupeAD BO, CD DO,CD u DA.

157.¥ napanenorpamy ABCD Tauka O je mpe-
cex meroBux sujaronana. Onipepn BeKTope

AB, BC,CD, DA, axochD —auBO =b.

158. lokaxwu aa je cpeama TMHMjA TPOYITIA jeNHAKa
(1 mapanenHa) nonoBMHM K0 oproeapajyhe
-::TpaHHue

15‘? Jlokaxu fia je cpefila MHHMjA Tpanesa jeiHa-
ka (1 mapanenHa) nonoBuHM 36Mpa OCHOBHIA
T]}al'[E:Bﬂ..

'Iéﬂ Iujaronane napanenorpama ABCD mumajy
oy#uay AC =16 cm u BD = 12 cm. Mome
NM CTpaHMIa napanenorpama Guri: a) 3 cmy
6) 10 cm; 8) 29 cm?

Har je Tpoyrao ABC. Heka je M cpegmTe
crpanniie AC M Heka mpasa p cajip#u Teme B
1 Tauky M. ¥Youn Ha npasoj p Tauky D TakBy
ma je M cpegmure mysu BD. Jlokaxu fa je
ueTBopoyrao ABCD napanenorpam.

Haupraj gse mapanenHe npase p u g. Ha
npaBoj p usabepu payx AB umja je gy-
#uHa 4 cm. Ha npaBoj g m3abepm Tau-
ke C u D Tako ga je AB=DC. Jokasm:
a) AD=BC; 0)4ABC=4CDA.

AKo ce [AujaroHane mnapaienorpaMa cexky
MOf| MPaBMM YT7TIOM, OHJIA Cy CBE CTPaHMILE
napanenorpaMa jenHake. Jloxamm.



TAYHO - HETAYHO NMUTAJTULLE

1. 36mp ciomammMx yrnosa yeTBopoyrna je 1807 TAYHO HETAYHO
2. Axo cy C'II']]H.]-T!-{U,E 4YeTBOPOYI/IAa pefioM 5 cm, 6 c¢cm, 7 cm M A et
8 cm, oHjla je Taj YeTBOpOYTA0 NapanenorpaM.
3. Axo je ueteopoyrao ABCD napanenorpam, onpa je AB = CD. TauHO HETAYHO
4. Axo je ueTBOpOYTaO Napane/iorpaM OHJA Cy HACOPaMHH YITIOBH o S——
napanenorpamMa CymieMeHTHH.
5. AKO Cy cBe YeTHPH CTpPaHHIlE UETBOPOYINA jeHAKe, OHJA je Taj G AR
YETBOPOYTA0 Napanenorpam.
6. Axo i j
Cy AMjaroHane mapanenorpaMa jefiHake, OHJA CYy CBM YIIIOBM S e
napanenorpama npaBH.
7. lujaronane napanenorpaMa ce nonose. TaYHO HETaYyHO
8. ¥rnoBu Ha Kpanima Tpanesa Cy CyIeMeHTHH. TauHO HETAYHO
9.Ako0 je AB=BC =5 cm u AD = CD = 6 cm, OHJja je YeTBOpOYyTao
TayHO HETauHO
ABCD pentonp,.
10. JTujaronane genTtonja Cy HOpMaHe. TayHO HETaYyHO

NPEQNOI TECTA

1. Axo cy y uerBopoyrny ABCD yrnosu a = 53° = 74° u y = 111°, onpa je yrao & jegnax:

A) 122°% B) 132 B) 112° r117e 1) 125°
2. ¥ napanenorpamy MNPQ je MN = 6 cm, NP = 4 cm u PQ = 6 cm. O6um napanenorpama MNPQ je:
A) 22 cmy; E) 18 cm; B) 20 cm; ) 24 cm; ) 16 cm.
5. Axo cy y Tpanesy ABCD yrnosu a = 74° n y = 123°, onpia je 8 -  jegnako
A) 55°% E) 49° B) 47°; 515 ) 45°.
4. O6um gemronna ABCD je 36 cm, a ctpanuia AB = 8 cm. Taja jefHa o npeocTanux CTpaHMIA JenTo-
Mja MMa DYEHHY:
A) 7 cmy; E) 9 cm; B) 10 cm; 11 cm; 012 cm.

5. Axo je y uetBopoyrny ABCD, AB = BC = CD = DA = AC, oHJja je jejaH yTao TOr YeTBOPOYITIA jefiHAK:
A)120% E) 90% B) 72% ) 100°% 1) 45°.

6. Axo eucuna DD’ w gujaronana pomba BD saknanajy yrao og 32° oHfa ce yITIOBH Ha jejHOj CTPaHMIH
pomba pasnmukyjy sa:

A) 58°% B) 56° B) 54° )52 1) 50°.

7. OcnoBuue npasoyrnor Tpanesa ABCD umajy ayxuuy AB = 20 cm u CD = 12 cm, a owrTap yrao Tpare-
3a je 45° Tapa je BHCHHA Tpamnesa jeqHaka:

A) 6 cm; E) 7 cm; B) 8 cm; 9 cm; ) 10 cm.
8. lsa yrna gentoupga cy 130° u 110°. Tapga pasnuka npeocrana iBa yIiia AefTONA NPHIAZA CKYIY.
A) {10°, 20%; B){0°100°;  B){30°,80°%;  T){60° 70°%; 11) {40°, 90°}.
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KJbYYHU NOIMOBMU (o6HOBM npe peluaBaka KOHTPONHe BeXxbe):

KoHBekcHN YeTBOpOYTao IIparan BekTOpa
HeKOHBEKCHH Ye€TROPOYTrao Cmep BekTOpa
VHyTpammi yITTOEH CynpoTtaH BeKTOp
CycenHa 1 HaclpaMHa TeMeHa Hyna pexrop

CycegHe 1 HacpaMHe CTpaHu1le Cpeimba THHHja TPOYIIa
lIujaronana 4yeTROpOYyIIa Tpamnez

O6uM yeTBOpOYTIA OcHoRHMIla Tpane3a
ITapanenorpam Kpanu Tpameza
IIparoyraoHnk JenHakoKpaku Tpames
Pom6 IIparoyrim Tpame2
Keagpar Cpegma THHMja Tpamne3a
Bekrop Hemroum

NPEONOI KOHTPOJIHE BEXXBE

11 | ¥ uetBopoyrny ABCD pati Cy yHy Tpaulmby yrnosu & = 57°, § =74 u y = 125°. Ogpepu yrao 8. | 15

O6um napanenorpama je 280 cm. Oppegu gy:#MHE CTPaHMI]a NapajlenorpaMa ako cy ABe

12 20
CyCe[lHe CTpaHMIle y pasmepn 3 : 4.

13. | Iocroje nu TpM HEMOAYAAPHA YETBOPOYITIA YMje CY CTPaHMIE 5 cm, 6 cm, 7 cm 1 8 cm? 25

21 ¥ napanenorpamy ABCD, yrao y = 69°. MapauyHaj yrnose §, y u 4. 15

22 | MapauyHaj yrmoee napanenorpama, ako je pasiuKa IBa HeroBa yria jefHaka 64°. 20
Op Tpu jeflHaKOCTpaHM4Ha Tpoyraa cTpaHuile 10 cm cacTasmkeH je Tpanes ABCD.

23 a) Jlokaxku fia Cy TPM CTPaHMIlE TParesa jefHaKe. 25

| 6) Mapauynaj o6um Tpanesa ABCD.

8] Opgpenu yrnoee Tpanesa ABCD.

21 Ocnosune Tpanesa ABCD umajy gyxuHe AB = 21 cm u CD = 15 cm. MapauyHaj gysuny 15

Cpefiihe MMHMjE TPanesa.

Ocnosune Tpanesa ABCD umajy nyaune AB =24 cm u CD = 16 cm. CpeguinTta crpannia AD
32 | m BCcy Mu N. [Tujaronane Tpanesa AC u BD cexy cpenmy nuumujy Tpanesa MN y taukama P | 20

H Q. M3apauynaj gyxune gyau MP, PQ u QN.

Ha crpannnama AB, BC, CD u DA npaBoyraouuka ABCD JiaTe Cy TauKe M, N, P u (), Takge
33 | pmajeAM=MB,BN=NC,CP=PDuDQ=QA.Axoje AB= a u AD = b, oppenm Bextope: | 25

AM, BN, CFP, DQ, AC, BD, MN, NP.

41 | Koncrpynum poM6 ako Herosa CTPaHHIA MMa IyXHHY 4 cm, a jefan yrao pom6a je 45°. 15

42 | KoncTpymum napanenorpam 4mje cTpaHMIE MMAjy qyxuue 3 cm u 5 cm, a jefan yrao je 120° | 20

Hate cy Tauke M u N. Koncrpyumn kBagpar ABCD tako fa je cpenuiure gy MN yjenHo 1
Mpecek AujaroHana keagpara, a Tauke M u N ce Hanase Ha cTpaHuiama AB u BC,
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NMOBPLUUHE TPOYIJIA UYETBOPOYIJIA

Topomuia O6pagoeuh je Kymuna craH Koju je notpedHo peHoBupary. JKe/ba MM je 1a 3aMeHe
mapkeT y cobama, Io4nile y KynaTwry M KyXumu. Takobe, cTan ce Mopa i okpeunTi. Komixka je
TMOBPIIMHA IOfJ0Ba MPeKpPHBeHUX MapkeToM? A 3MJI0Ba 1 TIofioBa Ifie cy iounile? He 3abopaButi
Kpeueme. Cpehom, JacmMuua, HajMnahu unan nopopuie Obpapmoeuh, je ygenuna 6. pazpena, na
he Bp7o Mako M3BeCTH CBa HEONIXOJIHA Mepetba M M3padyHaBama. AKo Oyly MManu HeKe IH/eMe,
BepyjeMo Aa he uM Hama npu4a nomohu a ux 6p3o peme.

7. MNMojam nospluHe. Mepere NoOBpLUNHE

>> Iogcemumo ce: [leo paBHM KOjH je OTpaHH4YeH 2aTEOPEHOM JIMHHjOM 30B€ Ce IOBPIIL

M3 mpakTHYHMX pa3/ora noTpeOHO je ofpenuTH BemmuMHy noBpuim. Takobe, gecto ce
ynopehyjy Bemiumte MoBpInM (HITp. BelIMYMHA MOfla M TelMXa). BenwdnHa noBpux Ha3MBa
Ce MOBpPIINHA.

3a cBaKo Mepeme MOpPaMoO y3eTH HeKy cTaHjapAaHy Mepy. OcHOBHa jelMHMIIAa Mepe 3a
MOBPLIMHY je KBaJjpaTHH MeTap (03Haka je m®). To je KBajpar umja cTpaHMIA je Ay:kuHe 1 m.
ITowrTo ce 4ecTo Mepe Make IOBPILN, KOPUCTHMO i Mambe jeflHM1le: KBaZlpaTHH Jiel[MMeTap
(dm?®), keampatum ueHTHMeTap (cm®) M KBagpatHM MumMMerap (mm®). Takobe, xopucre
ce u Behe jeguunie: ap (a), xexrap (ha), kpagpatum kunomerap (km?®). Cpakako cre gy
pedenniry: ,3acagumn cMo 10 apu MamuHa’, win , IloBpimuza omutiHe JIoannua je 612 km*”
UecTo je moTpebHO mpeTBapary jefHY jefMHMI[Y Mepe NOBpUIMHe Y Apyry. [loyepmm of
HajMame MoMeHyTe jemuuKIe (mm®) cBaka cnefeha je 100 myra Beha o mpeTxopue.

1 em?® = 100 mm?

1 dm? = 100 cm*
1 m*= 100 dm?
1a=100m?
l1ha=100a
1 km®= 100 ha

&
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Panuje cMo pexsIn f1a ce OAYAAPHU TPOYTTIOBH Pas/IMKY]jy caMo 10 CBOM No/oXkajy, am Mehy
HBbIMa HeMa pa3nMKe 1o oOMMKy ¥ AMMeH3MjaMa. JacHo je 1a TO He BaykKM CaMo 3a TpoyTao, Beh
3a 6uno koje aBe nopyapHe (urype. OHe ce MOTY IOBECTH Y IO/I0XKaj Jia TIOTIIYHO MpeK/IoNe
jenHa npyTy.

YNAMTU, MOBEXM, 3A|{I|.~.WM—‘O’_—
Ioaynapue gurype nmajy jefHake NoEpuUIMHe. ‘-:.-l

Mory nu ¢urype Koje HUCY NORYAApHe MMaTH jefiHake noppmuHe? Cnenehu nmpumep Ham
MOMaKe Jla M3BeleMO 3aK/bydak.

C H G
o 2cm
A D B E 3cm F
6 cm

Ha cmuim cy jeqHakokpaku Tpoyrao ABC, 4mja je ocHoBMIIA AB = 6 cm M BHCHHA Koja joj
oproeapa CD =2 cm kxao u npaBoyraoHMK EFGH 4mje crpanuie cy 3 cm u 2 cm.

AABC je sucunoM CD nofie/beH Ha JIBa IO yiapHa Tpoyrna. [Iujaronana EG ey MpaBoyraoHHK

Ha JiBa oA yAapHa TPOYT/a.
L H G
2em 2cm
] A_.
A 3cm D 3cm B E 3cm F
6 cm

Ca cmke ce BMIM 1a ce To4eTHH Tpoyrao ABC u npapoyraoHMK EFGH cacToje off mofylapHHX
TPOYI/IOBa, I Cy MM NOBPIIKHe jefHake. KopucTu ce i M3pas [ia cy pUType pa3lioKHBO jeTHaAKe
(pa3moXuIn CMO MX Ha IOAyAapHe JieloBe).

Mornu cMo M 0BaKo PaiMHIIBEATH.

IIpebayunu cmo ADBC y AMCA wu Ha Taj
HaYMH NoYeTHH Tpoyrao ABC TtpancdopMucanu
y npaBoyraoHuk ADCM koju je mopypapaH
npasoyraoHMKy EFGH.

YNAMTW, MOBEXMW, 3AK/bYYMN- i—
(Durype Koje HUCY oA yIapHe MOTY HMAaTH jefHaKe NOBpUINHE. a]
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NPAMEF 1. - Oppepun noepuiHe Gurypa NpMKa3aHUX y KBaJ[PaTHOj MPeXH.

Ia]

.rl

Hanomena: 3a jefMHMITY Mepe y23MMaMo jefiaH KBagpaT Mpexke (3pahemo ra keapparuh).

PEWEHKE  a) KBagpar Ha ciuim ce cacToju ofi 25 kBapipatuha,
na hemo pehu f1a je weroea noepumna 25 jegm-
HHIIa Mepe.
6) Tpoyrao npeficTaB/ba ONOBHHY 3aMMIITBEHOT IIPaBo-
yraoHMKa Koju ce cactoju off 20 keagipariha. [lakne
MOBPINMHA TPoyT/a HaHocH 10 jemuuia Mepe.
8) Tpamea pa3naxkeMo Ha [iefioBe: [iBa TPOYI/Ia M
npaBoyraoHuK. [ToBpmnHa Tpane3a Mopa OMTH
jemHaka 36Mpy NOBpPIIMHA JlefoBa.

Jlaxsie, IOBpPIIMHA Tparie3a je:
5+ 20 + 10 = 35 jeguHnIa Mepe.

r) IlpuMeTHMO fja TPOYTA0 KOjH Ce Ha/la3u BaH 3aMHIIUbEHOT IIPaBOYTa0HMKA MOJKeMO
wHcehu” i mpemecTHTH Ha ofiroBapajyhe MecTo y npaBoyraouuky. [ToBpumna mo-
YeTHe MIype jeqHAaKa je MOBPIIMHY IPABOYTA0OHMKA M M2HOCH 40 jemuMHMIIA Mepe.

) Tpoyrao Ha CIMIIM TellIKO MOJKEMO Pas/IozITH Ha fie7ioBe Wiije IOBPIIMHe 3HaMo. 3aTo
hemo To ypamirmt Ha cnefehy Haumn. [Tocma-
TPajMO Halll TPOYTao Kao Jieo MPaBoyTaoHMKa.
IpaBoyraoHuk ce cacToju off 50 keagparuha. 4
ToBpiMHY Haller TPOYI/IA pagyyHaMO TaKO 15
IIITO Off TIOBPIIMHE NPAaBOYTAOHMKA OfTy3Me-
MO 30Mp NMOBPIIMHA OCeHYeHNX TPOYIZIOBa.
Iomrro je 50 - (4 + 15 +15) = 16, noBpiumMHa
TPOYI/A je 16 jemuHniia Mepe.

15
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3AO0AUU

1. Homynn cnepehy Tabmuny taxo mwro hem gyxuse og 1 m, 0,4 m u 3,6 m nmpeTBopUTH
Y Mamhe Mepe 3a IyKHHY:

Jyxuna cm dm mm

1m

0,4 m

3,6m

2. lonyuu cnepehy Tabmuiy Tako mto hem nospmuse of 1 m?, 0,2 m* u 7,5 m?
NPETBOPUTH Y Makhe MepHe je[MHMIle 33 TIOBPIINHY:

TNoepmmHa cm’ dm’ mm’

1 m?
0,2 m?
7,5 m?

3. JIusapy umja je noepimua 2 ha rpeba mogemty Ha 40 jegnaxux napuena. Komuka je
MOBPLIMHA jefiHe Off THX NaplieNa y KBaJipaTHUM MeTpuMa?

4. durypa F je paspesana Ha ipe durype F, u F,. [la nu je noepumHa gurype F jenHaka
36upy noepmmHa durypa F, u F,?

5. Jly:xuHa jemHe Iy:Ku y KBafipaTHOj Mpexku je 1 cm. Jlara je creneha omka. [Jormynn tabemy:

IMoppmnHa nnaso s
. cm

obojennx kpagparnha

IoBpimHa XKyToO em?

obojennx kpagparnha

[ToBpuIMHA LPBEHO ;
. cm

obojennx kpagparuha

INoBpimHa 6eno ,
. cm

obojennx kpagparnha

6. Qurype F, u F, cy nogyzaapse. [la mu cy BMXOBe NOBpIIKHE jefHake? OOpaz3moxn
OJITOBOP.

7. ®urype F, u F, uMajy jennaxy noepumuy. Mory nu durype F, u F, 6ut Henogygapue?
Hagenu ofroeapajyhe npumepe.
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7.2. NoBpwMHa NpaBoyraoHUKa n KBagpara

2 IMogceumo ce: Y Mnahum paapenma HAYIHIH CMO KaKo e
padyHajy NOBpILHe IPaBOyTaoHMKa M KBajpara. b

IloppimiHa NpaBOyTaoHMKA YMje CTpaHulle Cy AyXHHa a U b ﬂ
maHocu P=a- b. -

[ToppminHa KBajfipaTa YMja CTPaHMIA je NYXKMHE @ MIHOCH
P = a - a. llpouzBop gBa ucta Opoja HasMBa ce KBajpaToM
6poja, na npeTxopHy GopMyTy MOXeMo 2armicaTi 1 Kao P=a’.

NPUMEP 1. - KpagpaT u IpaBOYTaOHMK MMajy jerHake o6ume, o 40 cm. JefHa cTpaHuIla IpaBo-
yraoHHKa je 11 cm. ¥nopenu noepiinHe KBaipara M MpaBoyraoHMKA.

PEWERE  Obum KBagpara je 40 cm, ma Ay:KMHA CTpaHM1le H3HOCH a = 10 cm.

Cayia je moBpIIMHA KBaJjpaTa:
P=a’ a=10cm
P.=10cm-10 cm = 10¢ cm®
P, =100 cm®.

a=10cm
IToTpe6Ho je M3padyHaTH [PYTY CTPaHMIy IpaBoyraoHuka. Heka cy cTrpanmie
npaeoyraoHuka b = 11 cm u ¢. Mmamo f1a je:

0=2b+2c
4Decm=22cm+ 2¢
2c=18cm
c=9cm,
a MOBPIIMHA NTPaBOYTraOHMKa:
P.=b-¢
P.=11cm-9cm c=9cm
P_ =99 cm’.

b=11cm

3ak/pydyjeMo Ja je moBpIIMHA KBajgpaTa Beha off NOBpuIMHe IPaBOYTA0OHMKA 34
1 em?
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NPUMEP 2. TloppinnHe KBaJpaTa M NPaBOYTAOHMKA CYy jefHaKe M M3aHoce 1o 144 cm’. Axo je
jemHa cTpaHMIA MPaBOYTaoHMKa 3a 3 cm kpaha off cTpaHMlle KBajjpaTa, yHopenn
BIX0Be 00MMe.

PEWEHKE  [loTpe6HO je M3padyHATH AYAKMHY CTPaHWIe KBajgpaTa. 3HaMo Jia je IOBpIIMHA
KBajpara a* = 144 cm?. IIutamo ce Koju Opoj, moMHOXKeH caMuM cobom, faje 144,
To je 6poj 12. lakne, a = 12 cm. Cneiu fia je jenHa CTPaHMIA NPaBOYTaOHMKA:
b=12cm-3cm=9cm.

JIpyTy cTpaHMIly MPaBOYTAOHMKA casHalieMo M3 IOBpUIMHE.

P.=b-¢
c=144cm*:9cm
c=16cm 12cm
O6um keappara je
O,=4-12cm 12 cm
0, =48 cm,
a o6uM mpaBoyraoHMKa
D=,=n£16:n+2-9cm o
D,:,t 50 ¢m. 16 cm

3abyuyjeMo fia je o6um npaBoyraouuka sehu of o6uma kBajpara 3a 2 cm.

NPUMEP 3. Ilox kyxume, o0/mMKa KBajipaTa cTPaHHIe 5 m, Tpeba NONIOYaTH TPaBOYTAOHMM
nyoguiamMa gyxuHe 50 cm, a mupune 2 dm. Konmko TakBMX 104K1a je norpebno?

PEWEHKE  [IpBO je HEONXOMNHO CBe IUMMeH3Nje M3Pa3uTH UCTOM jemuuKIoM Mepe. Mu hemo To

ypaguTi y dm. CTpanuia KBafipaTHOT OfIa KyxXume je 50 dm, a guMenauje mmoun-
e cy 5dm u 2 dm.
[loBpinHa ofla KyXHIbE je

P, =50 dm - 50 dm = 2500 dm?,
a MOBpPIINHA IVIOYHIIE je

P,=5dm-2dm = 10dm?2
ITnoguiia 3ay3nmMa ieo HOBpLIMHE NOfia, 11a je jacHo fja Tpeba MOBPIIMHY Mofia Mofje-
TMTH MOBPIIKMHOM noguile. Ha Taj HauuH go0mjaMo KOMKMKO N104nIa je notpebHo
33 MOKPHEBahE 014, JaKIIe:

2500 dm?: (10 dm?) = 250 mmounia.
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NPUMEP 4. Oko Gazena mpaBoyraoHor oO/mmka unje guMenauje cy 15 m u 12 m Tpeba nanpa-
BUTH CTa3y mMpHHe 2 m. Kommka je moBpmmHa craze?

PEWEHE  [ToTpeOHO je M3padyHaTH NOBPUIMHY OCEHYEHOT Jiefla Ha CITHITH.

To hemo ypagurn Tako mro hemo op nospimnte Beher mMpaBoyraoHMKa Ha CITMIIM
(6azen u cTaza) offy3eTH NOEPLIMHY MamerT MpaBoyracHuKa (Oazen).

’é"’/

Py=15-12m? 12+ 242=16m

7

15+¥2+2=19m

IMowTo je mupuHa cTase 2 m, Ha nocrojehe gumenauje Tpeba fogaTn no 2 m Ha obe
CTpaHe, Na je moBpuiMHa 6azena u craze P = 19- 16 m?. IToppmuna cTaze je:

PC:P_"PE
P-=304 m* - 180 m?
Po=124m2

Jlakme, moBpmnHa cTase je 124 m*.

3A0ALMU

8. Crpanmile mpaBoyraoHHKa MMajy gyxuHe 12 cm u 18 cm. Komuku je 06um nparoyrao-
HuKa? Konmnka je moBpIiNHa MPpaBOyTaoHMKa?

9. O6um keappara je 1 dm. Komuxka je moppumua kBagpara?

10. MapayyHaj NOBpIIKHY IPaBOYTA0HMKA AKO CY HeroBe CTpaHMIle: a) 5 cm u 8 cmy;
6) 3,5 cmu 10 cm.

11. Crpaunie npaBoyraonuka cy 15 cm u 17 cm, a crpanuia KBafipra je 16 cm. Koja ofg
narux ¢urypa uma eehu o6mm, a xoja Behy noppumnny?

12. [Ty>xuHa ¥ mIMpPHHA TI0JIA jenHe pocTopuje cy 3,5 m u 2,6 m. [Top Tpeba nonnoyaru
wiounIaMa gyxuHe 13 cm u mmpuse 7 cm. Komuko mnounna je norpebuo 2a nonmoya-
Bame [10fla IpoCcTopHje?

13. MapagyHaj noepiunHe crnefehux obojennx durypa.

a) 1 5 6)

4
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7.5. MNMoBplwmMHa napanenorpama

IMowrro 3HaMo KaKo ce padyHa IOBpIINHA TPaBOyraoHMKa, To hemo nckopucTHTH 3a M3Boheme
tpopmyre 3a MOBpUIMHY Napaenorpama.

D a C

A a B

Ha ogmum je napanenorpam ABCD umje cTtpanuue cy a u b. Veja je na ra npeTeopumMo y
IIPaBOYTA0HMK MCTe IOBPHIMHE.

Tauke E u F cy mopHOXja BHCHHA M3 TeMeHa D u C Ha mpaBy Koja cafp:km crpaHuny AB.
IIpaeoyrmu Tpoyrnoeu AAED u ABFC cy nogynapuu. Moxemo Tpoyrao AAED npebauutn y
nonoxaj tpoyrna ABFC. Ha Taj nauns, napanenorpam ABCD cMo TpancdopMucay y IPaBoyTaoOHHK
EFCD wcre noppiuHe. [IpaBoyraonuk uMa crpaunte CD = a u ED = h,. Hberopa noepimHa je
a - h, , a je u MOBpIIMHA MapanenorpamMa:

P=ﬂ'h¢

CIMYHO MOXKEMO YpaUTH aKO BHCHHE U3 TEMeHa
A u D ciycTHMO Ha IIpaBy Koja Cafipskyl CTPaHMIly
BC. Ha ocHOBy c/IMKe jacHO je fia je IOBPIIMHA
napanenorpama:

P=b'hb

A
YMAMTMU, MOBEXM, znumyuu—‘{)’-

[TorpmnHa mapanenorpaMa jefHaka je <
IIPOM3BOJIY CTpaHMlLle M ofiroBapajyhe BucuHe.

P=a.-h,=b-h,

Pom6 je napanenorpam 4Mje cCTpaHMIle CY jefiHaKe, 1A je MOBpIIMHA poMba:

P=a-h

NPUMEP 1. - CrpaHulle napanenorpaMacy a = 12 cm u b= 8 cm, a Bucuna h, = 4 cm. Mapauynaj
MOBPUIMHY NApasiellorpaMa 1 JyKUHY BHCHHe hy,.

PEWEHE 'P=g-h,=12cm-4cm =48 cm’

Mowro je P = b - h, umamo: b=8c h,=4cm

hy,=P:b=48 cm®: (8 cm) = 6 cm.

a=12 cm
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NPUMEP 2. O6uM mapanenorpama je 54 cm, a kpaha cTpannia je 1pa myTa Mama of Iy3e cTpa-
HHUIle. AKO BHCHHA KOja OiTOBapa AYXKOj CTpaHMIM W2HOCH 4 cm, ofipelH BUCHHY
KOja ofiroBapa kpahoj crpaumim.
PEWEHKE  Crpanuia b je gpa myTa Mama off 4, IITO 3Ha4M /1A je a iBa myTa Beha og b, Tj. a = 2b.
Capa hemo nomohy obuma caznaTi Jy:KuHe CTPaHHIIA.
O=a+a+b+b
O=2b+2b+b+b
54 cm = 6b / A /
b=9cm
a=2b=18cm a=2b
Hacrapak 3ajiaTka je kao y [Ipumepy 1. 3namo fa je ha=4 cm, maje P=a- h,=72 cm’.
Cnemupajeh,=P: b =8 cm.
NPUMEP 3.« Tauxe A(-2, -2), B(5, -2) u C(7, 2) cy Temena napanenorpama ABCD. Oppenu ko-
OpJiMHAaTe YeTBPTOT TeMeHa MapasiefiorpaMa i M3padyHaj leroBy HOBPLIMHY.
PEWEHE © 3a jeMHMIIY Mepe y3UMaMO KBa- ' 2 | Jepuuuua mepe |
J[paT 4Hja CTPaHMIIA je jeTHHNIHA i il L '
Ay KOOPAMHATHMX oca (LpBeHn bl B
kBagparuh Ha cmu). YeTBpro Ll
TeMe je D(0, 2), a noppumua je | 2D |C
P=7-4=28 jenuuuua mMepe. HEREFI | /
B 4 T
| — 0 T T T 1 T
—4—3—/,1_1.. 1 2 3 4 5/:5 7
A== B
31 427
Lgd
NPUMEP 4. MapayyHaj noBpimmHy poM0a 4Mja IyKMHA CTpaHMIle je 6 cm, a owmTap yrao 30°.
PELUEHE 3a pauyHame NoBpIIKHe poMba D a C
noTpe0HO je ja 3HAMO YKMHY BUCHHE 20°
DE . Ha cmaiu uMamMo 4 h g
KapaKTepUCTHYHHN MPaBOYI/IM TPOYTao 0° i
AED unju omrtpu yrosu cy 30° u 60°. A a E B
D a C
JomyHumu cMo ra 1 fo6umm jefHakocTpa-
HuU4HM TpoyTao AFD. JacHo je fa je a = 2h, h -
najeh=3cm.
EB

Capa ocraje j]a M3paYyyHaMO IOBPIINHY
pomba.

P=a-h=18 cm*

h

F
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3A0ALMU

14. Mapexu off KapToHa jefian napanenorpaM. Paspexxu fo6ujenn napanenorpaM Ha gsa
Jlefia TAKO J1a e Of] ’bMX MOJKe CaCTABMTH NIPaBOYTA0HMK.

15. Konuka je noppimHa napanenorpaMa 9ija je cTpaHuia 5 cm M \oj ofgroeapajyha eucu-
Ha 4 cm?

16. Jla mu cy cBu npanenorpaMM 4Mja je moBpiiMHA 24 cm?, a cTpaHuija 6 cm nogyfapHu?
IMocTroju m1 kBagpar ca THM ocobunama? ITocToju MM NpPaBOYTAOHMK Ca THM ocoOMHa-
Ma? IlocToju mu pom6 ca TuM ocobuHama?

17. Axo cy a, b ctpauune, a h, u h, muma oproeapajyhe sucuse, O o6um u P noepiumna
napanenorpama fgomysn tTabeny:

a 9cm 14 cm 30 cm
h, 8cm 12 cm &6 cm

b 12cm 7 cm 9cm

hy, 6 cm 4cm 24 cm
(8] 96 cm
P 72 cm? 48 cm?

18. Crpaunue napanenorpama umajy gyxuse 20 cm u 30 cm. Bucuea Koja ofroeapa fy#oj
CTpaHMIK NapanenorpaMa je 18 cm. Kommka je moppumHa napanenorpama? Kommka je
IYKHHA Apyre BUCHHE MTapasenorpaMa?

19. O6um pomba je 60 cm, a meroea BMcKHA je 12 cm. MapayyHaj noppmmHy pomba.

20. Jla mu nocToje IBa pa3nM4MTa apanenorpaMa umja je moepmuHa 48 cm’, a jeHa crpa-
HuIA jegHaka 8 cm? ObjacHu ofgroeop.

2. TloppunHa napanenorpaMa A jefHaka je MOBPIIMHY Napanenorpama B. Jla mu cy mapa-
nenorpaMu A u B nogynapuu?

22. Tloppmua pomba A jegHaka je moepummuu pomba B. Jla mu cy pomboeu A u B nomy-
fapHn?

23. Iloepinna pomba A jegHaka je moepmmHu pomba B. M ucunHa pomba A jegnaka je
BicuHu pomba B. Jla mu cy pomboeu A 1 B mogymapuu?

24, Tapanenorpam ABCD uma noepumny 50 cm?. MapauyHaj noepiinay Tpoyrnoea ABC u
BCD.

25.Y xooppuHaTHOj xOy paBHHM fjaTe cy Tauke A(1, 0), B(6, 0), C(8, 4). Onpenu koopauHaTe
Tauke D, Tako fa fobujenu yeTBopoyrao ABCD Gyne napanenorpaM. Komuka je noep-
IIMHA TOT Napaienorpama?

26. Crpanuue napanenorpama cy a = 18 cm u b = 12 cm. Mapauyuaj ogaoc h, : h;,.
27.Y napanenorpamy crpanuie a u b cy y ogHocy a: b= 5: 3. Mapauynaj ogHoc h, : h;.
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7.4. MNospwunHa Tpoyrna

D a C
I[TomTo 3HaMO KakKo ce padyHa MOBPUIMHA b h, b
napanenorpamMa, To hemo MCKOpMCTHTH 3a
uasoheme dopmye 3a NOBPIIMHY TPOYT/IA. \
A a B

ITapanenorpam je MjaroHaznoM Iofe/bEeH Ha JIBa ITOAY/lapHa TPOYI/IA. JacHO je fia je MOBpIINMHA
TpoOyINa fipa IyTa Maka off IOBPIINHE NapanenorpamMa. M2 mperxonHe nekiiMje 3HaMo fia je
NOBpLIMHA NapanenorpaMa jeffHaKa MpoM3BOAY CTpaHMIle M ofiroBapajyhe Bucnne. Ofarne 1ako
M3BoiMMO (OpPMYTY 3a pauyyHame NMOBpIIMHe Tpoyria. He 3abopaBuTe fia TpoyTao MMa TpM
CTpaHMlle, I1a CBAKOj O IbMX O[TOBapa IO jefiHa BHCHHA. -

YIAMTH, TOBEXW, 3A|{rwuu—‘®':
—

[ToppmuHa TpoyIIa jefHaKa je MOA0OBMHM IPOM3BOJIA S
CTpaHMlle i BeHe ofiroBapajyhe BicHHe.
1 1 1
=—.a-h, =2 .} P=—-¢-h,
5 a-h > b e
Oge dopmyne MoKeMO 3aIMcaTi ¥ Ha ciefiehu HadImH.
1 1 1
P=—ah P=—bh P=—ch
g Rl 2
Hekome je arofHMjH OBaKaB 3aIIMC.
pogh pobh P
2 2 2

IIpaBoyr/mM TpoyTao ca KaTeTama a M b npeficTaBba
MOMOBHHY NIpaBOYTaOHMKA YMje cTpaHuMlle cya u b. B b
[IpumeTHMO [1a je KaTeTa MPaBOYIZIOT TPOYITIA YjeqHO
M BMCHHA KOja OfirOBapa JIpyroj karetu. Ha cimmim je .
XMIIOTEHY3a 03HAYEHA Ca ¢, A lheHa ofiroBapajyha pucisaje b, —

YNAMTHWU. NOBEXW, EAHII:YHH—‘O} .
[ToBppIMHY NPABOYITIOr TPOYIIA MOXKeMO =

padyHaTH Ha [IBa Ha4MHa. c b A
= ﬂ P= Eﬂ.
2 2

NPUMEP 1. - [Toepimua Tpoyrna je 52 cm’, a crpanuia b = 13 cm. Mapauynaj BUCHHY Koja
ofiTOBapa CTpaHMIM b.

PEWEKE  ITonazumo of opmyne:

p=bh
2
EP:b‘h&

2-52ecm*=13cm-h,
hy=104 cm®: (13 cm) =8 cm.
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NPUMEP 2. [Tate cy aBe mapanenHe mpaee a u b. Tauke A u B cy Ha TpaBoj a, a Tauke Cu D cy
Ha npaeoj b. Ynopenu noepimmne Tpoyrnosa AABC u AABD.

PEWEHE  [IpuMeTMMO [a TpPOYI/IOBM

C

D

AABC u AABD mMajy 3ajemHu4-
Ky cTpaHuny AB u jefHaKe ofi-
roeapajyhe Bucune h, 6ez 062n-

pa Ha monoxkaj Tadaka C u D.

Opatne 2aKmpydyjeMo JHa cCy A

MOBPILIMHE OBa JIBa TPOYIA jefHake. P =% h-AB

NPUMEP 3. - Tauxe A(3, -2), B(3, 4) u C(-2, 3) cy Temena Tpoyrna ABC. VMapauyHaj moBpIIMHY

TOT TPOYIJIA.

PEWEMKE  Jly>KiHa CTpaHMIlE M3HOCH 6, a O[ITOBa- Ed
pajyhe BucuHe 5 jefMHMYHNX JYXu. T
. B I (N "\
Haxme: c Mrﬂ_..f"‘ |
P — ﬂ \ h - 5 -
P=15. AT N T
T T T T 0 T ] T T T T x‘.’
-4-3-2-1,1 1\2\.s 14567
,,_.2 4 1 | B ! !
-3 A
L4l
-5
MPUMEF 4. M3pavyHaj HOBpPUIMHY OceHYeHe (PUType Ha CIIMIH.
D 4cm F C
PEWEHE  Ha ooy je keagpar ABCD umja cTpaHmIa j \
je 5 cm. IloppumHy ocendeHe urype fo-
Omjamo Kafia off IOBpIINMHE KBaipaTa ofiy3- E 5cm
MeMO 30Mp MOBpIIMHA NPaBOYINMX TPO-
yrnoea AABE u ABCF. 3cm
i. [3-5 15 4 )
P=h-5om '~ -4~ & =15 cm \
2 2 .
A Scm B
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NPUMEP 5. - ObuM npaBoyor Tpoyrna je 60 cm. Ako cy a u b kareTe, a ¢ XMIIOTeHy3a M BaXH

a= %: ub =%c, ofipeliy BUCHHY Koja OiTOBapa XMIIOTEHY3H.

PEWERE ) O=a+b+c=2c+2c+2c=120=60cm.
5 5 P 5
- LS ¢
Haxme, c = 25 cm. ?: =b h,
Opatne mponaniasz fia jea = %c =20 cm.
_4
b:%r:lﬁcm. a_?c

Bucuny pavyyHamo nomohy nospumue P = -4 b _ 150 cm2. Jlpyru HaumMH fia ce

H3pa4yyHa MOBpHIMHE je P = ':—;IF-, ofiaxse crenym fa je h, = % =12 cm.

3A0ALM

28. ITpaBoyraouuk ABCD uma noppumny 40 cm?. Mapadynaj noppiiMuy Tpoyrinoea ABD
u BCD.

29. ly:une crpanuuia npapoyraouuka ABCD cy AB = 14 cm u BC = 9 cm. J]a mu cy Tpoy-
rnoen ABC u CDA nopypapun? Jla mu tpoyrnoen ABC n CDA uMajy jefHaKe MOBPIIN-
He? Komuka je moppummHa Tpoyra ABC? Konmka je moBpiumHa Tpoyrna CDA?

30. Y tpoyrny ABC crpanuua AB uMa gyxuHy 18 cm, a gy>xuna sucuse CC' je 10 cm.
Komiku je moBpmmHa Tpoyrna ABC?

31. Axo cy a u b gy>xuHe cTpaHuiia, a h, u by a 20 30 12
Ay*uHe offropapajyhux BucuHa Tpoyrna, b 15 20 12
u P noBpuMHa Tpoyrna, onyHu Tabmuiy: h 12 3 8
h, 15
P 60

32. ly>xune cTpaHuna Tpoyrna cy 13 cm, 14 cm u 15 cm, a weroea noepimHa je 84 cm®.
MapadyHaj BHCHHE TOTI TPOYI/IA.

*33.Y tpoyrny ABC py:xuHa ctpannie AB = 27 cm, a gyxuHa eucue CC'= 16 cm.
Tauke K u M pene fyx ABtaxo fla je AK: AB=2:9,a MB: AB=4:9. Haupraj ogro-
Bapajyhy cnuky u napagyuaj: a) gyause gyxu AK, KM u MB; 6) noepuimHe Tpoyrnoea
AKC, KMC n MBC.

34.V jemHaKoKpaKoM ITPaBOYITIOM TPOYTIY AYKMHA XMIIOTeHY2e je 12 cm.
Haupraj ogroeapajyhy cmmky u uzpadyHaj: a) BUCMHY Koja OfirOBapa XMIIOTEHY2H TPO-
yria; 6) MOBpHIMHY TPOYI/IA.

35. VMzpauyHaj Iy:KMHY KaTeTe jellHAKOKPAKO IIPABOYIVIOT TPOYITA YMja je MoBpiuKHa 32 cm?.

36. [lat je mpaBoyrmm Tpoyrao ABC umje cpenuiTe xunotenyze ¢ je M. Ogpeny NOBpIIMHY
TOT TIPABOYITIOT TPOYITA, aKO je BUCHHA h, jeqHaka 4 cm, a gy:x CM = 5 cm.
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7.5. MNosplunHa Tpanesa

Jla 6ucmo momnu Ao opMyne 3a pauyHame
NOBpIINHE Tpanesa, TpaHCQOPMHMIIMMO Tpalmes y
HeKy I03HaTy (PUTYPy MCTe NOBpIIMHE Kao Tpamnes. h
Ypapumo To Ha iBa HauMHA.

E - F
Ha cmu je tpamez ABCD. lyx EF = m je cpegma \

MHHUja, a h je BUCHHA Tpamesa.

TpauchopMuIIMMO Tpames y NapaneiorpaM ucre A a B
noepumHe. Kpos tauky F MOBYLIMMO TpaBy Napanenay D

ca AD. then npecek ca OCHOBMIIOM a je Ta4ka R, a

ca Mpofy:XeTKoM ocHoBulle b je Tauka S. Tpoyrnoen

ARBF u ASCF cy nogypapau no crasy YCY (BF = CF, h

yrnoBu Kofi F cy yHakpcuu, a 4 RBF = £ SCF Kao yImosn

Ha TpaHcBep2anu). Ha Taj nauun cmo Tpanes ABCD E m F

TpaucopMucany y napanenorpaM ARSD. Crpanuua tor
napanenorpama je AR = EF = m, a ogroeapajyha Bucuna
h, na je meroea noepmmHa P = m - h. 3Haun, noBpuIMHA [,
Tpameza je: .

P=m-h.

Il HauymH:

TpancopMuIInMO Tpanes y TPOyrao
MCTe MOBPIINHE.

[Ipopyxetak DF cede mpoayxeTak g h - E
ocHOBMIle a ¥ Tauku R. Tpoyrnoen ABRF
M ACDF cy nmopygapHu mo craey YCV
(BF = CF, yrnoeu kopi F cy yHaKpcHH, a —
4 RBF = 4 DCF ka0 yI7IOBH Ha TpaHCBep3am). .\

A a B b R

Ha taj HaunH cMo Tpanes ABCD Tpancdopmucamu y Tpoyrac AARD. Crpanuiia TOT TPOYI/IA
je AR = a + b, a ogroeapajyha BucuHa je h, na je meropa noppmmuHa P = (a_—i-;ﬁ_ To 3naum,

MOBpPLIMHA Tpane3a je:

p= 'H'b-h.

2

, T1a je jacHO ja CMO Ha JiBa HaYMHAa JOLUIN [0 MCTe opMyTe

Op paHuje 3HaMO fia je m = atb

3a payyHambe MOBpIINHe Tpane3a.

YIAMTH, TOBEXW, znumyuu—‘O}
IToppmnHa Tpanesa jeHaKa je MPOM3BOJY AYXKUHE CPelibe MHHMje 1 BUCHHe., =
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ITokyinaj fa TpaHcqOpMuILien Tpame3 y IpaBOYTaOHMK M /ia Ha Taj HauMH fohe o dopmyne
3a pauyHame MOBPIINHe Tpanesa.

NPUMEP 1. M3pauyHaj DOBPIINMHY Tpalle3a 4ije OCHOBMIIE CYy 7 Cm M 5 Cm, a BUCHMHAa 4 cm .

PEWEHKE  [Ipeo hemo u3apagyHaTh IyXKMHY Cpelbe THHHjE.
a+b 7+5

2 2
najeP=m-h=6cm-4cm=24cm

cm=~6cm,

NPMMEP 2.  TloepmHa Tpamneza je 102 cm?, a gyxa ocHoBula 21 cm. AKO je BMCHHA Tpare3a
6 cm, ofipeau fyxuHy Kpahe ocHoBH1Ie.

PELWEHE M3 P=m - h gobujaMo fyKuHY cpefiibe THHMje, m = £ 100 cm = 17 cm. [TomTo

a+b h 6
, Cnenu fia je a + b = 2m, ogHocHo @ + b= 34 cm.

jem=

JlaTo je a = 21 cm, na 3ak/by4yjeMo fia je Kpaha ocnoBuna b= 13 cm.

NPUMEP 3. M3pauyHaj DOBPIIMHY jeHAKOKPAKOT Tpare3a 4ije OCHOBMIlE Cy 13 cmu 5 cm, a

¥yrao Ha [[y3%0j OCHOBMIIH 45°,
D b=5cm C

PEWEHE  IloByxam cMo BHCHHe U2 TeMeHa C i
D. JacHo je ia je AMDA = 45°. Victo 459 4
Baku M 3a £ BCN. Taxo je Tpames pas- ~ h
JIOJKeH Ha JIBa je[lHAKOKpaKa TpOyI/a 450 / “ 45°

(AAMD n ANBC) u npaBOYTaOHMK 4  4cm )M 5cm N 4cm B
MNCD. Jlako 3aK/by4yjeMo fia je:
AB =AM + MN + NB.

a=13cm

Opatne je AM = 132_ 2 cm = 4 cm, na je u h = 4 cm. MspadyHajMo cpeiiby THHU]Y:
m= a;b=9cm. Capaje: P=m-h=36 cm’.

NPUMEP 4. [Tpapoyriu Tpamnes MMa jefjaH yrao Ha OCHOBMIIM off 45°. AKO je [y>KMHa OCHOBH-
Ie jefHaka 2 cm a BMCHHA 4 ¢m, KONHMKA je IMOBpPIIMHA Tpamne3a?

PELWWEHE  [TowrTo je BUcHHA 4 cm, oHa Mopa 6uTH Kpaha off yXe ocHo-
BHMlle, jep MHave He O 6uno yrna ox 45° Ha ocHoBuIM. Crora je
Kpaha ocHoBuIla Iy’KMHe 2 cm, a y’Ka OCHOBMIIA 6 cm,

4cm

. 1 1
na]enﬁnpuumaP=E(a+b)'h= E{2+6}-4-.:mz=lﬁcm1. tcm  2em
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7 cm

NPUMEP 5.  IM3padyHaj DOBpPIIMHY . .
oceHdeHe (urype. J k
4cm 4 cm
1
/ ) .:m\ /
2cm
7cm
PEWEHE ]| gaypy, Paznoxathemo durypy : .
Ha Mo3HaTe flenioBe M cabpari / p k
EBMXOBe IOBpIIMHE, DHIYPY CMO 2 cm ’
Pa3oXMIN Ha KBaJIpart, IpaBo- 1em 4cm 2cm | 4cm
YITIM TPOYTA0 M IPABOYTA0HHK. - L. -
Mapagynahemo pefioM BuXoBe 5 . \_5_ '
cm
MOBPIIHHE. 2 em
P=2cm-2cm=4cm? . :
2cm
P,= 2:1 cm?’=1cm?
Pi=7cm-2cm=14cm’
Ioppmmua ocenyene durype je 36up oee Tpu noepunHe. [lakne, P = 19 cm®.
11 nauyun, Off noBpIIHe Be/IMKOT TPaBOyraoHMKa ofy3eheMo MOBpLUIMHY IPaBOYT/IOT
Tparnesa. ] )
IloppminHa NMpaBOyraoHHKa je _,/ \-_
Pp=7cm-4cm= 28 cm?
IToBpinHa Tpamesa je: S - 4cm
PT=M-h=H;b-h Fy \__ ]
2 cmj
=5;4.2-.:n11=%.2cm2 2 IK
—9emt: e S J 2cm
5cm
OpaTne je MOBpIIMHA OCEeHYeHe
¢durype P — Pr=28 cm? - 9 cm? = 19 cm?.
MPUMEP 6. Ha cmiu je mpaBoyrau Tpanes ABCD. Mapauynajmosp- D_a C
LIMHY KBaJjpaTa 4Mja je IujaroHana d, ako jea = 1 cm. a
d
PEWEHE  IToBpuIMHA Tpame3a je: . \
a+3a
Pazh{ 3 ):?.a-a_;h:atan‘. A a a a B

IToBpuiMHa KBafjpaTa jefHaKa je MOIOBMHM MOBPIINHe Tpamne3a (2amTo?), Jakie:

PD:% - =2 cm’,
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3A0ALMU

37. Napauynaj noepiinHy Tpaneza ABCD, ako cy meroBe ocHoBHlle AB=15cm u
CD =9 cm u ako je BMcKMHA Tpane3a CC' =7 cm.

38. Oppenu noppiMHY npasoyT/or Tpaneza MNPQ, ako je: MN = 20 cm, PQ = 12 cm,
AMNP =90°u NP =14 cm.

39. Nonmyun Tabmuiy:

Hyxuna sehe ocHoBuIle Tpanesa 10 cm 13 cm 18 cm

IlyHHa Marbe OCHOBHL[E Tpamnesa 8 cm 12 cm 16 cm
Hy#una cpelme TMHKjE Tpanesa 10 cm 18 cm
Hy#uHa BUCHHE Tpanesa 5cm 8 cm

[lospumza Tpanesa 150 cm? 216 cm*

40. TloppumHa Tpameaa je 72 cm’, a cpefiiba IMHMja Tpane3a uMa gyxuay 12 cm. Komuko je
pacTojame u3Mehy ocHOBMIa Tpame3sa?

41. Iy>xuue ocHoBuua Tpaneza ABCD jeguaxe cy 30 cm u 20 cm, a NOBpIIMHA Tpamne3a je
450 cm’. Konuka je gy>kuHa BUCHHe Tpane3a ABCD?

42.Y tpanesy MNPQ ocuoeutie MN u PQ nmajy gyxute 28 cm u 10 cm, a BHCHHA Tpane-
3a je 16 cm. Oppenu noepmnHy Tpaneza MNP() u u3padyHaj offHOC IIOBPLINHA Tpale3a
Ha KOje JaTH Tpalles JIellM heropa cpefiiba THHMja.

43. Ha cnenehoj cmim, y KBagpaTHOj Mpexku, 1aT je Tpanez ABCD, ipu yemy je CD = 2 cm.
IIpernenaj cmMky 1 ofpenu nmoBpiMHe Tpanesa: ABCD, ABFE, EFHG, GHCD.

D C

A B

44, lyxuHa cpenbe muHMja Tpanesa ABCD jennaka je Iy:KMHM BHCHHe Tpame2a, a IIOBp-
mIKMHA Tpame2a je 100 cm®. Ofpeny ocHOBMIe Tpamesa, aKo ce OHe PasnuKyjy 3a 4 cm.

45. Iloppunna Tpoyrna ABC je 60 cm®. Ako cy M u N cpeguura crpanunia AC u BC joka-
M Jia je yeTBOpoyrao ABNM Tpamnes M M3padyyHaj lEeTOBY MOBPIUMHY.

46. Y npasoyrnom Tpoyrmy ABC karete AC u BC uMajy gyxuse 12 cm u 16 cm. Cpepuiure
KaTeTe AC je Tauka M, a cpemuute Karete BC je N. Komika je moBpimmHa Tpaneza ABNM?

47.Y xoopaunatHoj xOy paBHM fiaTe cy Tauke A(1, 2), B(7, 2) u C(6, 6). Onpeny koopuHa-
Te Tauke D, Tako f1a fobujenn yeTeopoyrao ABCD 6ype jennakokpaku Tpanes. Konmuka
je MOBPIINHA TOT Tpamne3a?
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7.6. MNosplunHa YeTBOpOYIrna
ca HoOpMaJiHUM aujaroHanama
H D G

Ha cimu je yetBopoyrao ABCD umje
mujaroHane ACu BDcy y2ajaMHO HOPMaHe.
Kpo32 TeMeHa 4eTBOPOYIVIA HAL[PTAMO IIpaBe A j
napasnenHe gujaroHanaMa. Ha taj Haums,
nobujamo npasoyraouuk EFGH. Ilomro je
EF=ACu FG = BD, Mox¥eMO0 H3padyHaTH
MOBPUINHY NPaBOYTa0HMKA:

P=EF-FG=AC-BD.

[Toppumnza yeTBopoyrna ABCD je ounrieiHO jenHaKa MOTOBMHM MOBPINMHE IPaBOYTa0OHMKA
EFGH, na je
P AC-BD
2
O6uuno ce gujaronane obenexapajy AC=d, u BD =d,

Ly

YNAMTHW, MOBEXMW, 3AK/BYYMN— ?

IloBpimnHa 4eTBOPOYI/IA YMje ANjaroHane Cy y3ajaMHO HOpManHe =

jemHaKa je MOMOBMHM IIPOM3BOJA HETOBMX JIMjaroHana.
d-d
P=1 "%
2

Beh anamo fa genrong, pom6 1 KBafipaT HMajy y3ajaMHO HOpPMaJlHe iijaroHare, 1a HaM OBa
¢popmyna Moxke momohu 1a H3padyHaMO BUXOBY NOBPILNHY.

MPUMEP 1. - ITnar je obmiKa YeTBOPOYITIA CAa HOPMA/THMM JIMjaroHanaMa Ay>kmuHa 48 m u
25 m. Konuko apu uma Taj man?

d-d  48-25
PEWEHE  IToBpmuHa Iwiana je P = ‘2 e = >

m=600m*=6a.

NPAMEP 2. Oko KBajipaTa je OIIMCaH KpPYT NOIynpe4YHHuKa 4 cm. VMapadyHaj HOBpIIMHY KBa-
Apara.

PEWEHE  IleHTap Kpyra Ha/la3w ce y Mpeceky AMjaroHana Kpa- a
Ipara, a MONMyIpeYHHK KPYTa jelHAK je IO/IOBMHM [[Hja-
roHane. [lakne, qy>xuHa gujaronarne je 8 cm. [Tomro ce
JiMjaroHare KBajjpara ceKy Mo IpaBuM yriioM u Mehy- | . a
co6HO cy jefHaKe, TOBPIIMHA je:

4 cm

= dd: 8-8 cm® =32 em?

P
2 2 a
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MPUMEP 3. O6um pomba je 100 cm, a gy:xuHe fujaronana cy 40 cm u 30 cm. MapauyHaj

BUCHHY pomba.
PEWEHE M3 obuma pomba ogpebhyjemo na je crpanuna a = 25 cm.
3arum HahuMo noBpMHY poMba. 4
a a
o
pa G SN e a0, g
2 30 cm
Beh 3namo jja je noepiumna pomba P=a - h,
a a
1a je BUCHHA pomba:

h=P:a=600cm?:(25cm) =24 cm.

3A0ALMU

48. [Injaronana KBajjpata uMa gyxuHy 14 cm. Ofgpenn noBpIMHy KBajpara.
49. lujaronane pomb6a cy 12 cm u 18 cm. Mapayynaj nopumny pomba.

50. Tujaronane genromaa cy 20 cm u 30 cm. Konmuka je moBpiiMHa fAenTona.

51. Oyx AB = 16 cm, mpecena gy CD u HopManHa je Ha gyxu CD = 12 cm. MapauyHaj

NOBPIIMHY YeTBOpoyrna ACBD.

52. Jlaza pacnonaxe neTBHLIaMa 4uje cy ByxuHe 32 cm 1 40 cm. Konuko HajMame KBa-

ApPaTHUX HeHTHMeTapa 1aKkor kapToHa Tpeba Jlasau fia 61 moMohy pacnonoKMBMX eT-

BH1Ia HAITpaBMo 3Maja o6muKa fenrouaa’? A

B

53. Jlat je nparoyraoHuk ABCD umje cy cTpaHmlle
AB=32cmu BC =20 cm. Ha cumeTpanama cTpa-
HHIIA IPaBOYTAOHMKA youeHe cy Take M, N, Pu (), M (0] P

TaKBe JIa CBaKa Off THX Ta4yaka MO/IOBM pacTojambe off
1leHTpa IpaBoyraoHuka O Jio ofiroBapajyhe cTpaHuie Q
MpaBOyraoHMKa (BN CMKY). V3padyHaj MOBpIIMHY

obojene durype. D
D

54. [lujaronane pomba ABCD cy
AC=18cmu BD =12 cm, a Tauka O je
npecek Aujaroxana. Ha gujaronamm AC N
Jiate cy Tauke M u N, Tako fia je 0
AM = MN = NC (Bugu cnuky). Mapauy-
Haj noEpuIMHY obojene purype.

55. ¥ koopaunarHoj xOy paBHM JiaTe CY
Tauke A(1, 2), B(4, 0), C(7, 2) u D(4, 8).

MzapadyHaj MIOBPLUIMHY YeTEBOPOYI/IA
ABCD. A B
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CAXETAK

NMOBPLWWHA TPOYIJIA UYETBOPOYIJIA

MEPEHE NOBPLUMHE:
OcHoBHa jeuHMIIA Mepe 3a MOBPIIMHY je KBapaTHM MeTap (o3Haka je m?). To je kBagpar
4ija CTpaHMIA je AyxuHe 1 m.

lem?® = 100 mm? IloueBmu off HajMame jefuuuIle (MM?) CBaKa
1 dm? = 100 cm? cnepieha je 100 myTa Beha of npetxopne.

1 m? =100 dm?

1a=100 m*

lha=100a

1km* =100 ha
NMNOBPLUMHA NMPABOYITAOHUKA U KBAPATA:

P=a-b INoBpmKHa MPaBOYTaOHMKA YMje CTpaHMIle Cy JyKuHa a u b.
P=a-a [ToBpmmHa KBafipaTa 4uja CTpaHMlla je JyXKHHE a.
P= % TNoppmMHa KBajipaTa 4Mja IMjaroHana je gyxuHe d.

MOBPLWWHUHA MNMAPAJIENOIPAMA:

P=a-h,=b-h, INoppmnHa napanenorpaMa unje crpanuile cy a u b, a Bucune h, u h,,.
P=a-h INoppmmHa pomba 4mja cTpaHu1a je a M BUcHHA h.
P= % INoppmmuHa pomba 4mje aujaronane cy d, v ds.
MOBPWHHA TPOYITA:
p=8:h _b-h_c-h [ToBpIuMHA TPOYI/IA Yije CTPpaHmiie cy 4, b u ¢, a BuCHHe
2 2 2 h,, hyu k..
p=4 b_c-h IToBpuIMHA MPaBOYTNIOT TPOYT/NIA YMje KaTeTe cya u b, a
2 2 XMIIOTEHY3a C.
MOBPLWHWHA TPANME3A:
P=m-h IToBpHIMHA Tpanesa Yija Cpefiha MMHKja je m, a BUCHHA h.

NMNOBPWHUHA YETBOPOYTJIA CA HOPMAJTHUM IUJATOHAJIAMA:

d-d IloBpiMHa YeTBOPOYTVIA YHje AujaroHane d; u d; cy ysajaMHo
T HOpMasHe.

e
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AOOATHU 3A0ALA

56. [lymuna jenHe Ayx#u y KBafjpaTHOj MPEXH je
1 cm. Konuka je nospumnHa durype (kBagpara)
Ha Hape[iHOj ciuom?

57. [lyxuHa jeHe Ay#u y KBajIpaTHOj MPEXH je
10 cm. Konuka je noBpiiMHa Tpanesa Ha
CHLM?

58. llywuna jegse gyxm y KBafjpaTHOj MpeXH je
1 dm. ¥ kBagpaTHoj Mpexu garta cy hupumiy-
Ha cnosa [T u P. Konuka je mMxoBa noBpiiHHa?

59.V kBagpaTHO] MpexM uMja jegHa AyH MMa
AyxuHy 1 cm, garta je ¢urypa F. Ogpenm no-
BPIINHY dHUTYPe.

F

60.V xakeom cy opHocy nospumHe (urypa A n B?
O6pasnoxu ofroBop.
A B

61. O6um npasoyraoHuKa je 72 cm, a WeroBe CTPaHM-
e ce pasnmMkyjy 3a 4 cm. Ofpefu NOBPIIMHY TOT
NpaBOyTaoHMKa.

62.Ksagpar uMMa DOBPUIMHY jEHAKY NOBPLIN-
HHM MpaBOYTaOHMEA 4YMje Cy CTpaHMIEe 9 cm

16 cm. Yuju je sefin obuM: KBagpaTa MK TPaBo-

yraoHuga?

63.Y Gazeny umja je gyxmna 50 m, a mmpuna 30 m,
obenexeHo je UTPaIMIITE 33 BAaTEPHONO TAKO IITO
CY MBMIlE NTPa/IMIITA 3a 3 M yjja/keHe off uBMLA 6a-
seHa. Kommka je moBpiMHA BaTEPOono Mrpanuinra?

A(5, 2), B(5, -3), C(1, -3). Ogpeny KoOpAHHATE
Tauke D, Tako fja gobujenn yeTBopoyrao ABCD
6yne npasoyraonuk. Konuka je noppuimsa Tor
npaBoyraocHMKa?

65. KBagpar umja je cTpanmua 8 cm, MMa MoBp-
IIHHY jeflHAKy TNOBPIIMHM  paBOyTaoHMKa
4Hje ce CTpaHMIle offHOoCE Kao | : 4. 3a KOMHKO je
obumM npasoyraonuka eehu op o61ma kBagpara?

66. Axo ce cBaka cTpannua KBajjpata noseha ueTnpn
IyTa, KOMMKO ce myTa noseha meros 06um, a Komm-
KO IyTa NOBpIIMHA?

67. Axo ce jegua crpanuua ksagpara yeeha 2 myta, a
fipyra 3 myTa, KOMMKO NyTa cy o6MM M MOBpHIMHA
mobujeHor npasoyraoHnka Behm oy o6uma u noep-
LIMHE KBafipaTa?

« KBagipar cTpanmiie 16 cm ca fiBe MpaBe NOJEkEH je

Ha YETHPH NofyAapHa Tpoyria. Konuka je mospmm-
Ha CBAKOT Off THX TPOYTMOBa?
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69. Axo ce cTpannia keagpara noseha sa 3 cm merosa
nospmKHa ce noeeha 3a 57 cm®. Komuku je o6um
MpBOr KBajparta?

70. Crpannue asa kBagpara pasnukyjy ce 3a | cm, a pas-
THKa HBHXOBMX NOBpIIMHE je 63 an’. Onpenn obume
M MIOBPUIMHE THX KBajjpaTa.

*71. 36up obuma nea xeagpara je 200 cm, a pasnuka
HBHX0BHX nospmuHa je 100 cm®. Komukn cy obu-
MM, 3 KONMKE MOBPUIMHE THX KBajipara?

72. Op kaproHCKMX KBajjpaTa uMje Cy CTpaHMUe 3 cm
1 4 cm M3pe3nBamkEM M CacTaB/batkeM, be3 ocTaTka
KapTOHA, HANPaB/LeH je HOBH KBafipaT. Konukm cy
o0MM M MOBpIIMHA Tako fobujeHor KBagpara?

73. Crpanuue npaBoyraoHMKa ce pasnukyjy 3a 2 cm.
AKO CBaKy CTpaHMIly npaBoyraoHuka yBehamo 3a
3 cm, Tajia ce MOBpIIMHA NpaBoyraoHuka noseha
3a 105 cm®. Mapauynaj o6MM M NOBPIIMHY NpPBO-
6uTHOT NpaBOYTAOHMKA.

. KBafipar 1 npaBoOyTraoHMK MMajy jefiHake MOBp-
urnHe. 36Mp [jBe pasnMuUMTE CTPaHMIlE TPABOYTa0-
HHKa je 13 cm, a paamaka 5 cm. Ko uma sehn o6mm:
KBajIpaT M NpaBoyTaoHMK?

75. 3a nokpusame noga notpedixo je 200 nnounia ob-
NHMEKa npasoyraoHmka 22 cm - 11 cm. Konuko kBa-
ApaTHMX mounna BenunHe 20 cm - 20 cm Tpeba 3a
NOKPHBaKEe HCTOT mofia?

76.0p wxapronckor kBajpata uMja je cTpaHmMIa
10 cm wu3pesaH je KBagpar cTpanuie 6 cm. Moxe
MM Ce Off OCTaTKa KapTOHA M3PE3MBaeM M cac-
TaB/bameM, 6€3 OCTaTKa KapTOHA, HANPABMTH HOBM
kBafpar? Komuku cy crpanmnna u obuM gobujeHor
KBafipara?

77. IlpaBoyraonnk obuma 96 cm jegHoM mpaBoM je
Nofie/keH Ha JIBa NOfyfapHa KBajjpaTa. 3a KOMMKO
je obum npaBoyraonuka sehm o obuma jegHor of
AobujeHHx KBafgpaTa?

78. Axo ce Beha cTpaHnua npaBoyraocHHKa cMambM 3a
4 cm, a Mama noeeha 3a 3 cm, gobuja ce kBagpar
4Hja je MOBPIIMHA jeflHAKA MOBPIIHHK MPaBOyTa0-
unka. Ko mma Behu o6um gatn npaBoyraoHMK uin
mo6ujeHH KBajipaT?

79. Wapaunnaj nospumny napanenorpama ABCD, ako
jeAB=11cm, BC=8 cm u £ABC = 150°,
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80. Jegan jenHaKoKpaKko NPaBOYIHN TPOYTA0 MMa KATETY
myxuHe 10 cm. Of mecT TaKBMX NOgyJapHUX TPO-
yI/I0Ba, cacTaB/beH je mapanenorpam. Hampraj Taj
napanenorpaM. Komika je nospimHa Tor Napaneno-

rpama?

81. Konnka je nospmmua pomba umja je cTpanuua
10 cm, a jegan yrao 30°.

82. llujaronane napanenorpama A BCD ceky ce y Taukn
O. KoHCTpyHIIH NpaBy p Koja JaTH Napanenorpam
Den Ha JIBa NapanenorpaMa jefiHakMX MoBpPUIMHA.
Konuko uma pemiemnsa?

83. lywuna pujaronane ksagpara je 12 cm. Ogpean
MOBPUIMHY KBajipara.

84. Jlyxune BucuHa npasoyrior Tpoyra cy 12 cm,
15 cm u 20 cm. Haupraj ogroeapajyhy cmky u
M3pauyHaj: 4] AyXKMHY Mame Karete Tpoyria; 0)
ay#uny Behe kateTe Tpoyraa; B) NOBPIIMHY TPo-
yrna; r) Ay#uHY XHIIOTEHY3€ TPOYT/A.

85. lywuna crpanuue kBagpata ABCD je 10 cm.
Tauka M je op crpannne AB ygamena 3 cm, a
on crpanmie BC 4 cm. Haupraj ogroeapajyhy
CIMKY W M3pauyHaj MNOBPUIMHE TPOYITIOBa:
a)AABM; 6) ABCM; B) ACDM; 1) ADAM.

*B6. ¥ jepnakokpakomTpoyrny ABC je AC=BC=16cm,
a yrao ABC jepnak je 75°. Haupraj ogroeapajyhy
CIHMKY M M3padyyHaj NOBPIIMHY Tpoyrna ABC?

*B7. [lujaronane tpanesa ABCD (AB||CD) ceky ce
y Taukn O. [loxaxu ga tpoyrmosn AOD u BOC
HMajy jefHaKe MOBPIIMHE.

88. Y kooppuuarHoj xOy paBHu fate cy Tauke A(2, 1),
B(7, 1) u C(5, 5). Komika je noepumHa Tpoyrna ABC?
89.Y kooppgmuatHoj xOy paBHM JaTe Cy Tauke
A(1,2), B(1, 8) m C(5, 6). Onpean KOOPAMHATE TAUKe
D, Tako ja gobujenn ueTBopoyrao ABCD 6ype npa-
BOYT/IH Tpanes. Konnka je noBpimmHa Tor Tpanesa?
*90.Y jeguakoxpakom Ttpanesy ABCD, ocHoBuua
AB je pnBa nyra Beha o ocnoenue CD. Mapauy-
Haj MOBPIIMHY Tpanesa ako je kpak BC =20 cm u
ZABC=4BAD =75
*@1. Cpepmwa nuunja Tpanesa fenn Tpanes Ha /jBa Tpa-
Me3a Yuje ce NOBPUIMHE OfHOCe Kao 3 : 5. Mapauy-
Haj OJIHOC OCHOBMI|A TParnesa.



92. Y napanenorpamy ABCD pujaronane AC u BD na-
panenorpama ceky ce y Tauku O. Ofpeau npasy p
Koja cajipxu Tauky O W [lenu napaenorpam Ha aga
YeTBOPOYITIA jeAHAKNX NOBpIIMHA. KOMHKo TakByux
NPAaBUX P CE MOMKE KOHCTpyHcaTh?

93. Y kooppuaarHoj xOy paBHM JlaTe Cy Tauke
A(5, 2), B(8, 5) u C(5, 10). Ogpepn KoopAHHATE
Tauke D, Tako fia fobujenn yeTtBopoyrao ABCD
6yne penTonz. Komika je nospiumHa Tor flenTonsa?

*@4. Axo cy gBa Tpoyrna NogyAapHa, OHJA Cy BHXOBE

MOBPIIKMHE jefiHaKe. Jlokammu.

*@5. [ocToju 1 TpOyTao unje cy BUCHHE:

a)1,2m3; 06)4,6un8?

96. Tauke A, B, n C, cy penom cpeguuiTa CTpaHHUIa
BC, CA u AB Tpoyrna ABC. AKo je NOBpUIMHA TPO-
yrna ABC jegraxa 2020, konnka je NOBpUIMHA TPO-
yrna A,B,C?

. Ogpeau nospmmHe Gurypa HalpTaHUX y KBajIpaT-

HOj MPeXH YHja jegHa Ay uMa gyauay 1 cm.

. ¥ kBappaty ABCD, umja je cTpanmua 6 cm, Tauyke
M u N cy cpepminta ctpannua AB u BC, Konuka je
noppuikHa Tpoyrna MND?

» Crpanuue AB, BC u CA tpoyrna ABC, npogy:xeHe
cy npeko TemeHa B, C 1 A 3a cBojy Ay#HHY, TaKO fa
je AB=BA', BC= CB'u CA = AC'. Axo je noBpIH-
Ha Tpoyrna ABC jennaka 11, KonMka je noBpIMHA
Tpoyrna A'B'C'?
100. [at je jeqnaxoxpaku Tpoyrac ABC, npu uemy je
AC = AB =120, a yrao BAC je jennak 30°. Mapauy-
Haj moBpIIMHY Tpoyrna ABC,

101. Ha crpaunumn BC tpoyma ABC para je mpoms-
Bo/bHA Tauka D, Tauka M penn gy AD Tako fa je
AM : MD =2 : 3. Oppenu nospiumHy Tpoyrna ABC,
aKo je noBpiIMHA Tpoyrna BMC jeqnaka 18,

102. ¥ JlekaproBoM KOOPAMHATHOM CHCTEMY JaTe CY

Tauxe A(6, -2), B(-2, 2) u C(4, 8). Konuka je nosp-

mHHa Tpoyraa ABC?

*103. Jlar je kBagpar ABCD umja je cTpanuua jejHaka 4.
Mory mu ce y yHyTpais0j obnacTi Tor KBajipaTa
n3abparn gBe Tauke X u Y, Tako fga pobujenn
mectoyrao AXBCYD uma nospmmHy 67

*104. lyx AC pgyxuse 14 je ceojoM yHYTpaulmoMm
Taukom B nofie/kena y ogaocy 3 : 4. Hapg nysuma
AB wu BC ca pasaux cTpaHa y ogHocy Ha AC KoH-
cTpyncanu cy keagpati ABDE u BCFG. Heka cy
M u N npecenn amjarosana aobujeHHX KBagpa-
Ta. MispauyHaj noepimHy YeTBopoyrna MNCD.

» Tauxka M je cpeguinte kpaka BC tpanesa ABCD.
Mspauynaj nospmmHy Tpoyrna AMD, ako je
MOBPIIMHA TPanesa jefHaka 16.

» ¥ jefHaKOKpakoM Tpame3y YMjM KpanW HmMajy
pyxuny 10, jenna ocHoBKua je gBa nyTa Beha of
ApYTe, a YITIOBH Ha OCHOBMITH cy 75° MapauyHnaj
MNOBPUIMHY TOT Tpanesa.

*107. Oyxune cenx crpannua Tpoyrna T cy Mame of
1 cm, a gyxuHe CBMX cTpaHMIa Tpoyrma T cy
sehe og 100 cm. Moxe mn nospmmHa Tpoyrna T
tuti Beha o nospumHe Tpoyrna T'?

. IlocToju M1 TpoyTao Takae fa je Ay#HHA jegHe
BMCHHE TPOYI/A jefHaKa 36Mpy AyXMHaA JpyTe
nee BucHHe? AKO TaKaB Tpoyrao MOCTOjM,
ofipefiu cTpaHuile 6ap jeHOTr TAKBOT TPOYT/IA.

. lloppmmna Tpanesa je 80 cm’, a jegHa ocHOBH-
1a Tpamnesa je Tpu nyTa Beha op gpyre. Oppean
MOBPUIMHE []Ba TPanesa Ha KOju Cpefika MMHMja
OENH Taj Tpamnes.

*110. ¥ yuyTpawmmoj obnactu napanenorpama ABCD

n3abpaHa je mponsBo/kHA Tauka M. Jlysxm MA,
MB, MC »u MD pene napanenorpam Ha 4eTHPH
Tpoyrna ABM, BCM, CDM n DAM yuje cy mosp-
muHe pefoM Py, Py, Py, Py, Jlokamm fa je:
P+P;=P,+P,

. JlaT je xkoHBekcaH deTBopoyrac ABCD uamje cy
crpanmie AB u CD taukama M u N, ofHocHo P 1
() mofie/beHe Ha MO TPH jefAHaka fena. Jlokakn fa
je moBpinHa yetBopoyrna MNPQ jenHaka jegHoj
Tpehnan noepumne veTBopoyrna ABCD.

112. Jlar je napanenorpam ABCD. KoncTpymium npasy p

KOja [IATH MapaseNorpaM Jenu Ha ABe durype jeqHa-
KX MOBPIIMHA. KOMMKO TaKBIX MpaBuX nocToju?
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113. Ocnoenue jennakoxpakor Tpamesa cy 2 u 8, a
yrao Ha Behoj ocHoBuiM je jegnak 45°. Oppenn
NOBPIIMHY TPamnesa.

114. lokaxu pa npasa Koja cafipM cCpeMiuTa
OCHOBHI|a Tpamesa JieNy Tpanes Ha jiBa Tpanesa
jenHaKux MOBpUINHA.

*115. Heka je M cpegmmure kpaka BC tpanesa ABCD.
Jokaxu fa je noppumaa AAMD jegnaka nomno-
BHHM NOBPIIMHE TPamnesa.

*116. ¥ tpanesy ABCD umje cy ocHoeuue AB u CD,
Tauka M je cpepniure gy:#u BC, a E je nogHoxje
Hopmane u3 M Ha xpak AD. Ako je AD=5m
EM = 4, xonuka je MOBPIIMHA JaTor Tpanesa?

117. Oppenw nospumuy uersBopoyrna ABCD umja Te-
MEHa CY ¥ KOOPAMHATHO] PaBHH JaTa KOOPMHATA-
Ma: AE_SJ _ll; B{_l: T}; C|{31 3}1‘ DESI _3]‘

*118. Y jepnaxokpaku Tpanes ABCD, umjn Kpax je jeqi-
HaK 9, ynHcaHa je Kpy:HHIA MOMynpeYyHnKa 4.,
MspauyHaj moBpIIMHY Tpanesa.

*119. llat je xouBekcan uetBopoyrac ABCD mnoep-
muHe P. Heka cy K, L, M u N pegomM cpegminta
crpannua AB, BC, CD u DA paror 4eTBOpOYT/a.
Joxkaxu ga je KLMN napanenorpaM 1 H3padyHaj
H-ETOBY MOBPIIHHY.

*120. lar je keagpar ABCD, unja je nospumna 100 cm?,
Hexa cy M, N, P u Q pemoM cpegminTa cTpaHMIa
AB, BC, CD n DA. TIpecexom ay#u AR BQ, CM
1 DN pedmHMCaH je jefaH yeTBOpoyrao. JloKaxu
7ia je poGHjeHH YETBOPOYTA0 KBAfIPAT W H3pavYyHaj
H-ETOBY MOBPIIMHY.
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*121. lnjaronane xoueekcuor uetBopoyrma ABCD
cexy ce y Taukn O. [lokaxu f1a je NpoM3Boj NOBp-
mnHa Tpoyrnosa AOB u COD jegHak mpoMsBogy
nospiinHa Tpoyraosa BOC u DOA.

*122. Jlat je xonBekcan uerBopoyrao ABCD nospuim-
He 8 cm®. Heka cy M, N, P u Q Tauke npaBux AB,
BC, CD n DA Takee na cy B, C, D u A pefiom
cpepminTa gyxu AM, BN, CP u DQ). Mapauynaj
NOBpUIKHY YeTBopoyrna MNPQ.

*123. lnjaronane koHBekcHor ueTBopoyrna ABCD
cexy ce y Tauku 0. AKo Cy NoBpUIMHE TPOYTTIOBa
AOB, COD n BOC jepnaxe pegoM 8, 18 n 9, ko-
MIMKA je noBpuMHA Tpoyrna DOA?
- Oppenn noepmHy Tpanesa ABCD umnjy je Kpak
BC =6, ako cy oicrojama Temena A u D o npase
BC jemnaka 7 u 5.

*125. Jlat je kBagpat ABCD uwmja je noepumaa 81 cm?.
Hekacy Ku L, Mu N, P u (), R 1 § Tauke Koje,
penom, crpanute AB, BC, CD u DA Tor ksajipaTa
Jlefie Ha TPH jefiHaKa fena. AKO ce HalpTajy gyHu
KN, MQ, PS u RL, oupa muxoBn Mebycobun
npecenu oapebyjy uerBopoyrao. Jlokaxu fa je
Ao6HjeHH YETBOPOYTA0 KBAJIPaT H H3PavYyHaj He-
roBy NOBPIIMHY.

. ¥ jelHAKOKpaKH Tpames yIHcaHa je KpyAHHIa.

Jlokaxm fa cMMeTpana TYIor yI7ia Tpanesa JIenu
NOBPUIMHY Tpanesa Ha [jBa jeflHakKa fena.

*127.V koopgMHAaTHOj paBHM JjaTe Cy TauKe:
A(-2, -2); B(8, 0) u C(5, 5). Onpeny NOBPIIHHY
Tpanesa ABCD, ako cy AB u CD ochoBHIlE, a
Teme D npunaja y-ocH.



TAYHO - HETAYHO NMUTAJTULUE

1. lnjaronana ceakor YeTBOPOYI/A e/ Taj YeTBOPOYTA0 HA [IBA TPOYIVIA jefHAKHX — et
MOBPUIMHA.
2. Axo cy nBe durype nopyiapHe, \MX0Be MOBPUIMHE CY jeiHAKE. TayHo HETAYHO
3. TloBpinMHA KBafIpaTa 4ija je cTpaHuna 5 cm je 20 cm® TauHO HETAYHO
4. Axo je 06uM npasoyraoHukKa 14 cm, oHjia je Berosa nospuriaa 30 cm?, TauHO HETAYHO
; z 3
5. Axo je NOBPIINEA jCHAKOKPaKo HPaBOYI7IOr TPOYINa 9 cm®, merosa SR SN
XMIOTEHY3a je 6 cm.
6. Hnnpmmfa napanenorpama jefjHaka je NpoM3BOgY AyKHHA CTPAHMIIE U i K
ofjroBapajyhe BMCHHe napanenorpama.
7. TloBpuIMHA IENTOM/IA jeIHAKA j€ MPOM3BOJY AYKHHA HErOBMX JMjaroHasa. TayHo HETAYHO
8. IlospmmHa Tpanesa unje cy ocHoBuie 10 cm 1 8 cm, a BHcHHA 6 cm MMa
TayHo HETAYHO
NOBPUIMHY 54 cmr’.
9. IloBpiMHA TPOYI/A YMje Cy CTPaHMIE 5 cm M 6 cm jefHaka je 30 cm™, TayHO HETAYHO
10. Iujaronane KBajipara fiefie KBaJ[paT Ha YETHPH TPOYT/IA jefHAKMX e e
NOBPUIMHA.
1. loBpimua npasoyraoHuka umje cy crpannie 2,4 cm u 5 cm je:
A) 10 cm% E) 12 cmy; B) 7,4 cm% 12 an I} 24 cm?®,
2. Axo je o6um kBafipata 48 cm, oHJa je HBEroBa NOBPUINHA
A) 144 cm? E) 576 cm?%; B) 100 cm% ) 169 cm% ) 121 cm?
3. lospmmna obojene durype (obnmuka cnosa E) | 4. Tlospmuna obojene urype
Ha C/THLIM je: Ha CITHIM je:
A) 10 T | = | L A)195 5
2 {
B) 20; . - B2 ;
B) 30; 2 | B) 21,5; 6
r) 36; 2 — L D22
2 {
1) 40. | 225
| 10

5. llnjaronane AC = 18 cm u BD = 24 cm ueTsopoyrna ABCD cy nopmanse. [lospuinaa uetBopoyrna ABCD je:
A) 196 cm?; E) 216 cm%; B) 384 cm% ) 400 cm?; ) 432 cm?®,

6. Cpemsa nuHmja Tpanesa je 22 cm, a BucHHa Tpanesa je 7 cm. [lopumsa Tpanesa je:
A) 77 cm% E) 110 cm%; B) 144 cm?%; ) 154 cm% ) 177 cm?

7. Jepna gujaronana pomba ABCD uma gysxuny 16 cm, a gpyra 15 cm. [Toepumna pomba ABCD je:
A) 120 cm?; E) 160 cm?%; B) 180 cm% ) 225 cm?; ) 240 cm?

8. Ocnosuue tpaneza ABCD cy AB =20 cm u CD = 12 cm, Bucuna CC' = 10 cm u £ABC = 45°. [Ipasa p koja
je mapanenHa ca Kpakom BC u cagpxu Teme D npecena ocHoeuiy AB y Tauku D'. Tajia je noepmmHa Tpanesa
D'C'CD jepnaka:

A) 60 cm E) 65 cm% B) 70 cm? ) 100 cm% I} 120 cm2
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KJbYYHU NOIMOBMU (o6HOBM npe peluaBaka KOHTPONHe BeXxbe):

[ToppmmnHa IToppmHa KBagpara
IMoepmuHa YeTROPOYIIa Ca HOPMATHHM IMoepmmnHa napanenorpama
RMjaronatama [Morpmmnxa Tpoyria

IToppmnHa NpaBoyTraoHNKa IMowpuniia Tparnesa

NPEQNOI KOHTPOJIHE BEXXBE

11 | Obum xBagpara je 64 cm. VM3pauyHaj NOBPIIMHY TOT KBafjpaTa. 15
12 Konuko KBaIpaTHUX IIoYHIa AiuMeH3nja 25 cm ca 25 cm Tpeba HabaBuTH fa 61 ce MONnIoYao nofg 20
~ | xymaTuna 9Mja je gy>xmuHa 3,5 m, a mupuHa 3 m?
CTpaHnlle NpaBOYTaOHHMKA Ce Pa3nMKYjy 3a 2 cm. AKo CBaKy CTPaHMIY IpaBoyraoHuKa yBehamo
13. | 3a 3 cm, Tajja ce noBpuIMHAa npaBoyraoHuKa noeeha 3a 105 cm®. Mspauynaj o6um 1 noBpuimHy 25
PBOOMTHOT NpaBoyraoHuKa?
21 WMzpauynaj mospumHy napanenorpama ABCD, ako je merosa ocHoBuua AB = 11,5 cm, a BuciHa 15
- | CC'=8 cm.
29 CpakH off ecT NofYNAPHHX jefHAKOKPAKD MpaBOYI/MX TPOYITIOBA MMa KaTeTy mys#arHe 12 cm. Ha- 20
" | upraj napanenorpaM CacTaB/LEH Off THX NIecT Tpoyroea. Konnka je nospimHEa Tor napanenorpaMa?
2.3 | Konuka je nospurnHa pomb6a umja je crpanmua 16 cm, a jegan yrao 30°. 25
21 Hujaronane npasoyraouuka ABCD cexy ce y Taukn O. MspauyHaj nospmmHe Tpoyrnoega AOB u 15
"7 | BOC,axko0 je AB=20cm u BC =12 cm.
¥ xoopauHaTtHOj xOy paBHu fiate cy Tauke A(2, 1), B(2, 8) u C(6, 8). Konuka je nospumHa Tpoyria
32 20
ABC?
33 ¥ xoopaunartHoj xOy paBHM fate cy Tauke A(5, 1), B(8, 4). Onpenn xoopaunare Tavaka C u D, 25
" | Taxo na gobujern yetsopoyrao ABCD 6yne kBagpar. Komnka je nospiMsa Tor KBagpata?
41 ¥ tpanezy ABCD, ocnoBuue AB u CD umajy ay#uHy 16 cm u 14 cm, a BucuHa Tpanesa CC' uma 15
*7 | ayswuny 12 cm. Oppeny NOBPIIMHY Tpanesa.
49 ¥ npasoyrnom tpoyrny ABC karere AC u BC uMajy ayanse 10 cm u 26 cm. Cpeguinrre karere AC 20
| je Tauxa M, a cpegumte katete BC je N. Konuka je nospimmna Tpanesa A BNM?
43 Har je pentoug ABCD tako ia je AB= BC=30cm, CD = DA= 40 cm 1 £BCD = 90°. Ogpenm qujaroHane 25
ACu BD pentoupga ABCD, ako cy leMXOBH MepHH Op0jeBH [IBa y3acTOIHA mapHa Gpoja.
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PEWEHA

38. C = {-6, -5, -4, -3, 3,4, 5, 6}.

391 mpwxon | 2000 | 3400 | 5700 | 7300
1.a) Ny; 6) N:8) @;1) {0}. 2.5={1,4,9, 16, 28}. Pacxon | 1200 | 4000 | 5700 | 10000
3.P=1{0,3,4,17,23}. 4.a)12;6)4;8)22;1)52. Cano g0 | -600 | o | -2700

5.a) 7;6) 50; B) 18: 1) 1012,

6.a) —12°C: 6) 1347 m; B) -7 m; 1) 36,5°C.

T.A: +17: B: -6.

B.{5,91}c Z": {-14,- 26} c Z"-
9.-5-4,-3,-2,-1,0,1,2,3,4,5.10.-3,-2,-1,0, 1, 2.
11.a) 2; 6) 1. 12. P= {45, -39, -26, -4, -2}.

40. NMasun cango je —5000 gunapa. Mama u TaTa he
MOpaTH Jia nokpujy ayr of 5000 puaapa.

41.C<B<A.

42. -1 +(-7)=-2+(-6)=-3+(-5) =4+ (-4) =
54 (=3)= -6+ (-2) =7 + (-1).

43.a)-5;6) 12;8) 8; 1) -6.

B.aj3:00-2 " o . 44.3. 45.12. 46.16. 47.-15.
14 < —s e————+——>  48.2)-8,6)-16;8) -7:)9. 49.a) 12;6) ~14; 8) -6; 1) -8.
15.a) 2 cm. i . o B0.C=B<A. 51.a)0;6) 7;:8) -16.
18 cm b2
i N x| 3|45/ 6|03
) PP = e
-5 0 5 ¥ |(-11)[(-10)1(-9) | (-8) [(-7)| (-B) [(-10)| 11
16.2) Z; 6) N; B) Z'; 1) . x-yl1a|1afl1al1al 6|6 ]| 7|-15
17.a) Z; 6) N; B) {0, -1, -2, -3,...}: 1) ©.
18.a){...,-3,-2,-1,1,2,3,..;6)®;B) Z" 1) Z". 53.a)9%:6) -5:8) 7; 1) -2.
19-6,-2,-9.20.4,1,8,0. 21. x= {-11, 12, -24, 32, 100} 54 -1n7. 55.2ud.
22.Cen. 23.9,5,2,0,13. 56. He moxe. Axo je 36mp 8, paanuka ancomyTHHX
24. BpegHOCTH He Moxe Gutn Beha o 8.
x | 51-2|-7| 510 |-11]17 | -4 57.a) 100 + 28 = 128; 6) 100 + 29 = 129;
w2171 o i lor] 4 B) 79 - 100 = 7900; r) 200 — 100 = 100.
58.a)0;6)0. 59.0. 60.a)2;6)0;8)-4.
<] s]2]7]s5]ouji7]4 61.a)-1;6)-18. 62.a)-14;6)5. 63.a) -2; 6) -18.
25.a) -24:6) 17:8) -8: ) —4; 1) 22. 26.5. 64.a) -9;6)22. 65.a)-8;6)-16. 66.a)5;06)17.
27.a)0;6) -2n 2;8) -7 u 7; 1) umjenan. 28.4. :: f_ ?:+;__{i ; ?js?ff- 15.70.-3.
29. a) Cjenmua; 6) Huu. i ’
30.12, 6, 3, 9. Haj6muxm Hymu je -3. :: ;5_? :-j;}{: ;; _?i il_{]lu
31.a)0<32;6)-26<0;B) -13 < 12;1) 17 < 45. ) ' '
75.0.76.0.77.0.
32.a)> 6)<; B)> r)>. .
33. Tauno je 3a no3nTHEHE OpojeBe a. 3a ocTane je 78.2) 6; 6) 2; 8) 2, 79. -5. 80. la, jegmaxn cy.
Hetauo. 34. Jleser. 35.3a) |-1]; 6) 2; B) —(-7). 81. a) -8; 6) -35; 8) -78; 1) -230.
36.b<a<c. 37.Kapajea=0,Tapaje —|a| nerarupan 82. x| 3456|0034
6poj, 1a je oH yBek Mak:H off nozuTHBHOT Gpoja |al.
JepnakocT BadH Kaja je a = 0. y [(F1D)|(-10) (-9 | (-8)| 7 8 9 0
x-y|-33|-40|-45]|-48]| -7 |-16|-27| 0
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8. T 0 | 6 | -5

(2> | 18| 16 | 14 | 12 | 10
(-4) 36 32 28 24 20
(-6) 54 48 42 36 30
(-8) 72 64 56 48 40
(-10) | 90 80 70 60 50
B4.a)x=14;6)x=-8:B)x=-5)x=6.

85. 18 wnu 78. 86.a) 120, 6) 0; B) 24; r) 840.
87. Cepnam pasnmuuntix BpegHocTi. 88. 0.

89. IToautuean. 90. Jegan Haunn, 6pojesn -1, 1 u 5. 91. 0.
92. Tpu pemema: 2-3-4mwm 1-2-3- 4

unn (—4) - (=3) - (-2) - (-1).
Q3. I1pexu 6poj je 11, a ocrana gea 0 u —10.
Q4.a)-7;6) -7:8)-1.95.3) -n; 6) -m: B] n.
96.a)-23;6) 14;8) 6; 1) -18. 97.a) -2; 6) -9; B) —4; 1) —4.

98.1 x | 12 | 14 [c16f-18)(-20)k-22)k-24)(-26)

(-3)|(-2)|(-8)|(-6)| 5 | 11 | 12| 13

x:y| 4| -7] 2 3 | 4]|-2]|-2]|-2

99. Ta. 100. a) 2; 6) 4; 8) 17; 1) 5.
101. B-chf:jﬂ (-100) : 50.
102.a)x=14;6)x=-24;B)x=-2: ) x=3.

103. 12| 8 [(-14)] 28 [(=50)
1 [ -12] 8 [-1a| 28 | =50

1) | 12 | -8 | 14 | -28 | 50

2 | 6 | 4 | -7 | 14 | 25

| 6 [ -a] 7 | 214 25

104. -1. 105. Yetupn nyra. 106. -9. 107. -1.
108. 21.109. a) -2; 6) —4; B) -10.
0. a) (13, 14, 15); 6) (54, 55, 56); B) (220, 221, 222);

r) (499, 500, 501); o) (1010, 1011, 1012). 111. 111.

N2 A: -2°G; B: 3°C; B: 0°C; I: 2°G; [1:--3°C; B: 4°C. 3. 0.

14. 7la3[2Tafol-9]5 [-6]10
Alele|le|e |2 |e i S &
Blelel|le |l |e i S i '
Cleleleles]lz |z | |e |e

15.5={-72,-25,-11,-6,1}. Té6.15cm.

A B
11?_: T T T —i T & T T
-6 -3 0 4

18.4u -1. 119. B = {7,-8, 13, 26, -35}.

121.0. 122.A={-4,-3,-2,-1,0,1,2} n
B={-4,-2,0,2,4,6,8, 10}.

. 258 » rewera

123.T={5,11, 12, 28, 41}. 124.55. 125.6.
126. O6a Gpoja |a| n |-a| cy neneraTusna, na je u muxos
30Mp HeHeTaTHBaH. [egHaKOCT BaxH 3a a = (.

127.Ja. 128. Camo 6poj 0.
129, = Az
-5 -1 0 3 6

5<-1<0<3<h.
130.-45<-24<-17<-9<0<13<26<56.
131.A = {3, 12, 28, 34} u B = {-100, —41, -11, -5};
AUB=§ANB=0. 132 Yerupn.

133.a) 2 wmn 1; 6) 6 wmm S wm .. 1; B) 0; 1) 9.
134. Yerupn speguocTy, 0 w1 wmm 2 wmm 3.
135. y < x. 136. [1a. 137.3) 4; 6) 6; 8) -17; 1) 0.
138.

x| 3|45 6 |(-1D(-2](-3)](-4)
y J-1D(-104(-9)|(-8)] 7 | 8 | 9 | O
x+y B| 6| 4]|-2] 6 6 6 | -4

139.a) 3; 6) -7; B) =12: 1) —4.
M0.a=2:b=-5:c=-9d=3c<bhbcac<d.
141.a) -7;6) 16:8) 0. 142.4°C. 143.164cm.
144. -3.145. 0. 146. Bap gBa y3acTonHa uena 6poja.
147.a) 29; 6) -21; B) -5; 1) -7. 148.3) -5; 6) 17.
M9.a=6b=-3:c=-23d=1%c<hbca<d
150.a) 5;6) -12;8) 17;1) -13.151. -7 7.

152. 36up 0; pasnuka -2.

153.a) -20; 6) -6; B) -26; 1) -14; n) 14.154.17.
155. -14. 156. Ymamenuk 5; ymambunan 12.
157.2n-7.158. Hatpn HaumHa: -1 u4; 1 m —4;2m -2,
159. a) 28; ©) 24; B) 66; 1) 45. 160. 6 WK —6.

161. Yetnpu pememsa: —38, -10, 10 u 38.

162. a) 14; b) 48; B) -120; 1) 60.

5.1 x | 2| 3 [-n]2]e]co]es)
y |98 7| 8] 9]0

z =Dl 1 2| 3

x-y-z| 20 | 54 | -24 | -14 | 48 |-108

164. a) -60; 6) 0; B) 0; r) 125. 165. +125 000 guuapa.
166. a) -2; 6) 2; B) 2. 167. 0. 168. a) 20 230; 6) -2 700; B) 0.
169. Heratuean. 170. a) 2; 6) 4; 8) -2; 1) 20.
171.5.172. -4. 173. -8. 174. 0. 175. He. 176. Jipa.
177. He. 178. 8. 179. 1 012. 180. 4 570. 181. a) -5; 6) 15.
182.a)1a,1-2-3+4-5+6+7-8=0;

6) e, jep ce He Moxe fobuTn napan 6poj ako y

36upy MMa Henapax 6poj HenapHHX cabupaka.

183.a) 110;6) 261.184.a> 0> b.

185.3) x=-5wmm x=4; 6) x = 16 wm x =-15.



186. Ceu yzacronuu Gpojeen og —1011 go 1011.
187. On 12 mo 13; mmm og —11 go 13; wam og —24 mo 25;

wmt of 3 go 7; wim og -2 oo 7.

188. O -3 no 6. 189. a) He; 6] we; B) ve. 190. He.
191. He. Mosxe mu 36up gBa nena 6poja 6MTH HemapaH

6ipoj, a pasnuka napas 6poj?
¥2b>0>a

193. 350034 -18 o -17; -18 go 16; -9 mo -5; -9 mo 4;

—810-2; -8 po 1.

194. @ .195. IIa. 196. a) IleT; 6) ocam.

197.-2,-1,1,21 3.198.a) 57; 6) 0.
199. a) Yetnpw; 6) ocam.
200. a) He; 6) pa. (-2) - (-1) - 0 (-1) - 0- 1
wm0-1-2,
201. Ma. (-5) - (-4) - (-3) - (-2) w2 - 3 - 4 - 5.
202.a)x=1uwmx=-1,a y="96 nm y =-96;
B)x=2mwmx=-2,ay=24umm y=-24;
Blx=4wmx=-4,ay=6ummy=-6.
203.a) (-1) - (-2) + (-3) - (-4) - (-5), mm
(-1)- (=2) + (-3) + (-4) - (-5).
Habu jom Heko pememse.
6) (-1) - (-2) - (-3) + (-4) - (-5);
Habu jomr Heko pemerse.
8) (-1) - (-2) - (-3) + (-4) + (-5)
Habu jomr neko pemerse.
204. He. 205. He. 206. He.

207. Hn . 208.61.

209. Ta. Mzocraeu 6poj 0, na HACTABH CAMOCTANHO.

2 TPOYTAO - npeu geo

C a B C b A

2.a) AABC, AABD, AACD; 6) Mma 16 Tpoyrnosa,
Habpoj ux. 3. ¥ima 10 Tpoyrnosa. 4. O = 36 cm.

5.e=24cm,d=19cm, f=30cm, 0=73 cm.

6. MIma 9 Tpoyrnosa: AABC, AABD, AABE, AACD,
AACE, AADE, ABCD, ABCE, ABDE.

E D C

b

A B a
?.D=24Cﬂ1,]‘lﬂjﬂ2=12Cm.AM=3cm,ME=4CIn+
8.a) Crpanuue tpoyrnacya, b=a+ lcmmu

c=a+2cm. Taja je:
O=a+b+c
O=a+a+lcm+a+2cm
75cm=3a+3cm
Ja=72cm
a=24cm, b=25cm, ¢ =26 cm.
6) Crpannue cy 23 cm, 25 cm 1 27 cm.
9. a) Jla; 6] ue. (Ilposepn 36up yHyTpammHux yrnosa
Tpoyrna.)
10. £CAB = 37° 11. a) 66°, 6) 53°, B) 55°.
12. a) isa ynyTpamma yria Tpoyria cy 62° u 73°,a

Tpehu yrao je 180° — ( 62° + 73°), na oH H3HOCH
457, 3Haun, 0Baj TPOYTAO je OIITPOYTIIM NOLITO CY

CBa TPM yI7Ia OLITPA.
6) Ilpasoyrnu; B) cmTpoyrau; r) owrpoyrmm.

13. x + 4x + 7x = 180°, gaxne x = 15°. ¥rnoeu Tpoyrna cy
15%, 60° 1 105° na je oH TYmoOyIIM.

14. Tlowrro je @ + f =y, a 3HamMo fa je a + B + y = 180°,
sa/py4yjemo ga je 2y = 180° na je y = 90°. Jlatn
TPOYTAO0 je MPaBOyT/IN.

15. ITpoBepuTi 36Mp CNOBALIELNX YIIOBA.

a) Ma; 6) ue; B) na.

16. a) Yuytpawmn yrnosu cy 70°, 50° u 60°, a
cnomsamsn 110°, 130° 1 120°.

6) Yayrpawmmn yrmosu cy 120°, 40° n 20°, a
cnobamssn 607, 1407 1 1607,

8) YayTpausmu yrnosu cy 80°, 60° u 40°, a
cnobamssn 1007, 120° i 140°.

17. a) Tpehu ciopausy yrao je 105°, a yHyTpaumm
yrnosu cy 487, 57° u 75°.

6) Tpehm cnomaunsn yrao je 156°, a yHyTpausmsn
yrnosu cy 1037, 53° u 24°,

8) Tpehu cnomawmssy yrao je 163°, a yHyTpaussn
yrnosu cy 20°, 73° u 17°.

r) Tpehn comaunsy yrao je 160°, a yHyTpaumsmsn
yrnosu cy 507, 110° 1 20°,

18. Tlornepatn pememse sagarka 13. YHyTpaunsn yraoen
cy 45°, 60° u 75°, a cnomeanmsi 1357, 1207 1 1057,

19. x = 24°. YayTpamu yrnoeu cy 84°, 60° u 36°, a
cnosann 96°, 120° u 144°, Hujegan yrao Huje
Ipag, 1a TPOYTa0 HMje IPABOYT/IN.

PewErs K 259 .



20. He nocroju Takas TPoyTao.

21. a) 2x + 3x = 120°, 1j. x = 24° YHyTpamm yIIosu
cy 72° 60° u 48°, a cnomanisn 1087, 120° 1 1327,

6) 2y + 13° + 3y + 14° = 6y + 12°, 1j. y = 15°.,

YuyTpammn yrnosu cy 43°, 78° u 59°% a cnomaimmy

1377, 102" 1 121°.

zz.yauwﬂje%wi—w 50° = 180°, ma je

%ﬁ_: 130°, 7j. & + . = 2 - 130° = 260°. Tomrro je
30Mp cnobanENX yrosa Tpoyraa 360°, nobujamo

¥, = 100°, Tpamenn yrao y = 80°

23. He, sato mto Ou iBa yHyTpalika yrna 6una tyna,

a To je Hemoryhe.

24 a=65°,=45"majey=70".Toanaun jajec>a>b.

25. ¥rnoeu Tpoyrna cy 72°, 36° u 72° na 3ak/sydyjemo ga
je yrao Ha ocHOBMIM 72° a yrao mpu Bpxy 36°. Jyxu
j€ Kpak 3aTo mITo ce Hanasu Hacnpam Beher yrma.

26.a) J1a, 6) ne. 27. Beha je ocHoBM1a.

28. Pasnukyjemo fiBa cnyyaja. a) Axo je 58° yrao Ha
OCHOBMIIH, Tajla yrao pH BPXY M3HOCH 647, na je
ocHoBnua gyxa. 0) Axo je 58° yrao npu Bpxy, Taga
yrao Ha OCHOBMIIM M3HOCH 61° ma je Kpak Jy#u.

29. Tpeba mpoBepuTH f1a M je 36up ABe Kpahe
crpanuiie Behu o Hajayxke cTpaHMIE.
a) Jla, 6) ma, B) ne.
30.AB-BC<=AC=AB+BC
14,2 cm - 10,7 cm < AC < 14,2 cm + 10,7 cm
3,5cm<AC< 24,9 cm.
31. Moxe ce cacTABMTH CAMO jefiaH TPOYTA0 YHje
crpannie cy 2 dm, 3 dm n 4 dm.
32. Mory ce cacTABMTH TPH TPOYTTIA.

33.a) lla, Hop. 5 cm, 6 cm, 7 cmy; 6) ga; B) ga.

34. Cpe cTpaHHIE CY jefHaKe W M3HOoce mo 3,2 cm.
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35.a)b=a+3cm,

O=ag+a+3cm+a+3cm,
I5cm=3a+6cm,Tj.a=3cm,
b=3cm+3cm,Tj. b=6 cm. b b
OcroBuua je 3 cm, a Kpak 6 cm.

6) Ocrosuna je 7 cm, a kpak 4 cm.

36. Ocroenua je 10 cm, a kpak 21 cm. a

37. Pasnukyjemo uBa ciyuaja. a) Ocnosuua je 8 cm,
a kpak 14 cm, na je o6um 36 cm. 6) OcroBnua je
14 cm, a kpak 8 cm, na je obmum 30 cm.

38. INocroje 3 Taksa Tpoyrna. a) ( 5cm, 5 cm, 2 cm) -
jepHakokpaku Tpoyrao; 6) ( 5 cm, 4 cm, 3 cm);

B) ( 4 cm, 4 cm, 4 cm) - jegHAKOCTPaHNIHK
Tpoyrao. 39.Jla.

40. Mimaux 3: (7cm, 7cm, 1 cm), { 6 cm, 6 cm, 3 cm),
(5 cm, 5cm, 5cm).

41. 1a. Axo 6m Heka cTpaHuNa, HOp. @, buna Beha
(unm jegnaka) of monoeuHe obuma Taja 6u b + ¢
takobhe 6uno pehe og nonosuHe obmma jep mopa
ouTi b + ¢ > a. Onpa 6m obum a + (b + ¢) 6uo
sehu of1 1Be nonosuHe obuMa, WTO je HeMoTyhe.

42.Tlymna ce Hana3u y npeceky Ay#u AB u npase
p. Tapa je AP + PB = AB. Tlokasahemo pia je Taa
3bup pacTojama off cena Ao nymne Hajkpahu. Axo
61 mymna 6una Hrp. Tauka M koja He npunagja
Ayxu AB, Tafa 6u AM + MB 6uno sehe o AB.

A

P
43. Tauka B, je cumeTpuuHa Tauku B y ogHOCY Ha
npasy p. [Tymna ce Hanasm y npeceky ayxu AB, u
npase p. Tapa je AP+ PB= AP + PB, = AB,.

44. AB=¢ a=CB CA=b
y =% ACB ACAB=a B=4ABC

45. Jlate cy Tpu jegHakoctt KL + LM =17 cm,
LM+ MK =23 cm u MK + KL = 26 cm.
Axo ux cabepemo, gobujamo
KL+ LM + LM + MK + MK + KL = 66 cm, Tj.
2-( KL + LM + MK ) = 66 cm, oHOCHO
2-0=66cm,naje 0=33cm.
M3 npee jepHakocTi Aobujamo aa je MK = 16 cm,
u3 gpyre KL = 10 cm, a u3 Tpehe LM =7 cm.




46. Obum Tpoyrna je
84 cm na je merosa
Tpehnua 28 cm.
MA + AK=28 cm,
na je AK= 14 cm,
MC+ CL=28 cm, ma
jeCL =14 cm.
Onpa je
LB=39cm - 14 cm = 25 cm,
akB=17cm-14cm=3cm.

47.a.

48. 6 Tauaka. 49. a) 63% 6) 59% B) 136°; 1) 50°
5
50. Mz AMQP ogpebyjemo
£QMP = 65° a ns AQNP je
4 PNQ = 55°. 3naum, yImoBu
AMNP cy 65° 55° n 60°,

51

CHMeTpana JemH yrao Ha
[Ba jefHaKa JleNa, 1a je u
D, £DBC = 35°. 3naun, ff =

70°. Mz ADBC pobujamo
35" L

pa je y = 50°. Cap nako
A B

oppelyyjemo na je a = 60°.
52. YHyTpais:u yIIoBH TPOYITIA ¢y 66°, x M 2x
(yHakpcan yrnosn). MMamo jegHakocT:
667 + x + 2x = 180°. Pememe: x = 38°,
¥rmoeu Tpoyrna cy « = 66°, f§ = 38°, y = 76",

53. Ma ,manor” Tpoyrna gobujamo « + f§ = 56°. Opatne
je: 2 +2 = 112°, ma je y = 68°.

54. TlornepaTn pemerse 3agaTka 13.
Yrnosu cy 20°, 60° u 1007,

55.a=p+15% f=y+9° Opaege jea =y + 24°. Capa
jey+24° +y+9° + y = 180°, na umamo y = 45°,
a=73° f =58°.

56. a) x =20°. Yrnoen cy 40°, 60° u 80°;
6) y = 34°. Yrnoeu cy 50°, 90° u 40°.

57. ipyru omtap yrao je 54°

58. ¥rnoewu cy 30°, 60° u 90° — npaBoyrnn Tpoyrao.

59. M3 npeTxofHor 3aj]aTKa 3HAMO JIa CE YITIOBH
NpaBOYI/IOr TPOYIA pasnuKyjy 3a 30° ¥ namem
Tpoyrny cy pasnuke Behe og 30° na Hajeehn yrao
mopa 6utn Behu o 90°. Tpoyrao je Tynoyrnm.

60.Tlomro je f=a, y
AABS uMamo

a, a ik
§+E + 128° = 180°, ma
jea=52°nup=>52°
Capa je y = 76°.
61 B
[Mocmarpajmo ACAS.
i 115° +45° + 5 = 180°,
oy S uaje%‘:zn“:zpms.
4o 15" T~2 Capa a = 40°, f=50°.
45° =
C A
62.
IMocmartpajmo AABS,
a B =
5 t5 4 ASB = 180°,
TMowrro je @ + f = 90° oHpa
. a A
o 5 +§:45,na_1e
4ASB = 135°.
C A

S

63.a) Ia; 6) ue; B) ne. 64. ITa.

65. Tpoyrao moxe 6utn omrtpoyrnu (unp. 10°, 86°,
84°), npasoyrmu (907, 46°, 44°) u Tynoyrmn (100,
46°, 34°).

66. YHyTpaumy yImoen Tpoyraa cy 64°, 53° u 63°.

67. Cnomamsn yrnoed Tpoyrna cy 1047, 113° u 143°

68. YayTpamsn yrnoeu cy 80°, 60° u 407, a cno/bamsm
1007, 120° u 140°.

69. a = 60°% a, = 120°,
B =45°% f, = 135°,
y=75%y.=105°

70. a) x = 24°. YuyTpawsy yrnoen cy 108°, 12° u 60°,a
cnobalnsn 72°, 168° n 1207
6) 3y + 18° + 2y + 6° + 4y — 12° = 360°,
9y +12° = 360° 9y = 348°% y = 348°: 9;
y=342°360" : 9, y = 38°40’,
VuyTpammu yrnoeu cy 46°, 96°40° n 37°207, a
cnobammsn 134°, 83°207 u 142°40°.

71. a) Owrrpoyrnw; 6) Tynoyrnw; B) npasoyrmm;
r) owtpoyrmm.

712. YuyTpammsu yrnosu cy 50°, 40° u 90°, a cnombamsn

1307, 140° u 90°.
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73. Cnomsanismsn yIIoBH TPOYITA CY X, X + 30°, x + 60°.
Capa je x + x + 30° + x + 60° = 3607, 3x + 90° = 360°;
3x = 270% x = 90°. ¥ayTpaiumn yrnoeu cy 90%, 60°
1 307, a cnomamsn 90°, 120° 1 150°, na je Tpoyrao
ITPaBOYI/IH.

74. YuyTpamssu yrnosu cy 110° 60" u 10°, na Tpoyrao
Hifj€ OLITPOYTIIH.

75. Crmuno 3agarky 22. a = § = 58°; y = 64°.

716. Cmruno 3apaTky 22. y = 90°.

T7. Tlocmatpajmo AAMC. Y memy je AM = 4C =68 nma
je AAMB=112°. Y AABM je A = 4B = 34°, ma cy
yrnoen AABC: a = 44"+ 34" =78% ff = 34°; y = 68"

78.

Hexa je 45PN = y. ITomrto je ASNP
jENHAKOKPAKH, TO je

4SNP = y. Cnosalnsmsn yrao

TPOYTNA jefHak je 3bupy gBa s

HECYCE/IHA YHYTPallha yIva, na
je ANSM = 2y. Tpoyrao MNS
je Takobe jegHakokpakwu, na je .
4SMN = 2y. llouetan AMNPje M N
jemHaKOKpaku, na je ZMNP = 2y.
Capa umamo fa je y + 2y + 2y = 180°, 5y = 180°,
¥ = 36°. ¥Yrnoeu Tpoyrna MNP cy 72°, 72° u 36°.
79. JIsa yHyTpalba yr/aa oOBOT TPOYT/A CY Mak:a off
45°, na je Tpehn ynyTpamsn yrao sehu og 90°.
JHauM, TPOYTAO je TYIOYTIIM.
80. AMPN > ANMP > £PNM.
81. Hajsehm je 4ABC, a Hajmamn £CAB.
82. Hajmama ctpanuua je DF, a Hajseha FE.
83.TlowTo je y > a > §, TozHaum fja je AB > BC > AC.
84.

X+ x+ 24" + x4+ 12° = 1805

3x + 36% = 180°.
Pememe: x = 48°,
AM =487
EN=72%
AP=60"

85. Opgpepumu cmo cee
YITIOBE Ha CIMIJM.
IMocmaTpamo AABC u
Ha OCHOBY YT/IOBa
3aK/Ey4yjeMo fia je
AB> AC> BC.

CnnuHo, y AADC je
AC>CD>AD,ay I
ADBC je BC> CD > BD.

M3 0BMX HEjeHAKOCTH CIENH:
AB>AC> BC> CD. 3atum CD > ADwn CD > BD.
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86. Ogpegun Tpehn yrao Tpoyrna. a) Yrnoen cy 66°,
57°, 57°, nia je Tpoyrao jenHakokpaxu; 0) aa; B) ne.

87. ITpso ogpenumo 4ABC = 47°. Xunorenysa je AB, a
BC<CA<AB.

88. ¥Yrmoeu Ha OCHOBHMIIM CY jefIHAKH M HBHXOB 36Mp
je Mamu of 180°% ma cy omrrpy. 3Haum, cBa TpH
YHYTpalliha yI7ia TPOYIaa Cy OITpa.

89. Tpoyrao je jefHaKOCTPaHWYHM, 1A CY MY YIVIOBH
o 60°.

90. 45", 45°, 90" (jegHaKOKpaKo NPABOYI/IM TPOYTaO).

91. Paanukyjemo fiBe CHTYaIHje M PasSMMIIEAMO
CIHYHO 3afIaTKy 78.

a) ¥ npeom ciyuajy yrnosu cy 72°, 72° u 36%

540° 5400 180°
6) y apyrom —, " y
7% 7 ¢

6)

92. Tpeba oppepntn ayxuny Tpehe crpanune Tpoyrna
W NpOBepHTH Jia i je 36up nBe kpahe cTpanmie
sehu off Hajayxe cTpanuie.

a) Ia; 6) ue; B) ma; r) He.

93. Cnuuno 30. 3agaTky. JlyKuHa CTpaHHIle MOpa
ouTH Beha og 3 cm, a Mama o 11 cm. 3Hauw,
MOCTOjH 7 pasnHYMTHX TPOYTIIOBA.

94. Hanmmumo a = x, § = 3x, y = 5x.

Capa je x + 3x + 5x = 180°, na je x = 20°,
¥rnoeu Tpoyrna cy 20°, 60° 1 100°,

95. 360°. 96. [1a.

97. YayTpammu yrnoeu cy a = 58%, f=70"n y=52°a
CnobaliEl @, = 122°, B, = 110° n y, = 128°

98. Hajmamn cnio/kallikH yTa0 je omTap, na je Hajsehn
YHYTpalllM yrao TYI. TpoyTrao je TYIoyIiau.

99. a) 60°, 60°, 60°; 6) 45°, 45°, 90°.

100. Mose, HOp. yHYTpallkH YITIOBH Cy & = 158%,
B =8 y=14° a cnomamsn a, = 22°, §, = 172°,
y: = 166°. IIpumeTHMO fAa je a + B, = 330°.

101. Pasmukyjemo 2 cutyanumje. a) Axo je To

CIIO/BALILH YTa0 PH BPXY, Tafa Cy YHYTPalltk:u
yrnosu 50°, 50° u 80°. 6) Ako je To cnomammK
yrao Ha OCHOBMIIM, Tafla Cy YHYTPAILLH YI/IOBK
807, 80° m 20°.



102. Axo ce cnomamn yrao «, noseha 3a 20°, a
f1 cmamsn 3a 35°, Tajia ce CIO/BANIEH YTa0
y, noeeha 3a 15°. Opatne sakmyuyjemo aa
CE YHYTPALIKkHM yTao y cMamku 3a 15°% 3naun,
YeTBPTHHA yIna ¥ je 15% na je y = 60°

103. Tocwarpawo AMNC. 5 + 21+ 52° + 4CMN = 180°.
3namo fia je y + y, = 1B0°, najc%+%l=90“.{33,z[a
nMamo fa je 90° + 52° + ACMN = 180°,

mna je £CMN = 38°,
C
EAY
M 527128

et A N B
Sn
By

104. ¥rnoeu cy 66°, 66° 1 48°.
105.¥ f!b.ﬂ«!’.'.‘Kjﬂ1[2E +y+70° = 180°, a y AABK je
£ + & +110° = 180°. Ha ocHoBYy TOra 3ak/by4uyjeMo

2
majey - a=40°

A B
106. Tpoyrao CMA Ha cium je jefHAKOKpakH, 1a je
4AMC=4ACM = % (3aTo mTo je & HecycemHM
CMO/BAlIE:HN yrao). CAIMYHO 3aK/EyYyjeMo Aa je
4BCP = g

Capa je £ MCP = Bﬂ°+%+g:9{]“ + 45% = 135
P

107. Cnuuno sapatky 91. ¥ jegHoM cyuajy yraoBm cy
75% 35° n 70°, a y mpyrom 75°, 25° n 80",

108. M
ITo ycnoey sapatka, ABMC je
jeqHAKOKpaKy, na je
£BMC = ACBM = x. 36mp yrnosa
AABM je a + & + x + x = 180° 1j.
2a + 2x = 180° ma je & + x = 90°,
To snauwm na je ZABM = 90°.

109.
¥rnoeun AMPN cy J;l,
xu 90°. Tpoyrao APC
nuamaa)rrnag—nx, P \
na Tpehn £CAP mopa a

OuTH 90°. 3Haumn, AABC 2
je MpaBoyTIH.

10. ¥rnosu AADB cy 108°,
36% u 36°. 4CBD = 108°, na
je #CDB = 36°, te je ACBD
jenHaAKOKPaK.

111. 30° u 60°.
12, = 20°, f = 120°, y = 40°.

D

113. Heka je 4BDE = x. ADEC je jeiHaKOKpaKH Ia
je 4CDE = 4CED = 4. V13 no3HaTe YHEBEHHUIIE O
CIo/balllEkeM YOIy Tpoyrna, n3 ADEB nMamo
4EBD = & - x. AABC je jepnakokpaku na je 4CAB
takobhe & - x. [Tomro y AADC 36up yrnosa Mopa
6ui 180°, nmamo AADC = 130° - § + x. 36up cBux
yrnoea Koy TemeHa D mopa 6uTi
(130° - 8 + x) + 8 + x = 180°, s 130° +2 - x = 180°,
Cregn x = 25°, cC

d-x 130°-d+x




14. &

540° 540° 180°
Yrnosu Tpoyrna cy s " =

115. Pemaga ce cIMYHO Kao
NpeTXOfHH 3a/jaTakK. m
¥rnoem cy 72° 72° n 36°.

A

16. Paanukyjemo apa cmyuaja.
a) ¥ npeom je AA0B = 360° — ( 100° + 120°) = 140°;

B

7. Crmuno 3aparky 114. Yrnoeu cy 80°, 80° u 20°.
8. B

Tpoyrao CMP

j€ jenHaKoKpaKo
MpaBoOyI/H, N4 je
£CMP = 4CPM = 45°.
M3 ACAP saxieyuyjemo
pa je 4CAB = 115°,

a satum 13 AABC je
£ABC =25°

119. Cnnuno saparky 60. a) £ASB je sehn og 90°, a
matsu of 180°; 6) yrnosu osor Tpoyrna cy 62°, 62°
M 56°, Ma je KpaK BYKH off 0CHOBHIIE.

120. Jepuno He nocToji TPOyTao ca CTpaHMIIAMA
1cm, 2 cm, 3 cm.

121. [a. 122. TlornepaTn pemetse 30. 3amaTka.

123.

IMocmatpajmo AASC.

exs X_g1°
Y}ben{ﬂez+ 3 61° na
jea+y=122° To sHaum fja
je B =58% a nowrro je AABC

jeMHAKOKPAKH, OHJIA je 1 A B
a=>58"majey=64" Sy
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124. [Ty:xuna tpehe crpanune mopa 6utn Beha o

3 cm, a Mamsa off 203 cm. MusMManHa JysHHa
tpehe cTpannue je 4 cm, na je 06um Taga 207 cm.
Maxkcumanua gyamHaa Tpehe crpanune je 202 cm,
na je obum Taga 405 cm.

125. Mma mx 2: (4 cm, 4 cm, 2 cm), (4 cm, 3 cm, 3 cm).
126. Tlpeo nornenaj saparak 41. IomTo je AB =7 cm

1 BC + CA = 15 cm, obum Tpoyrna je 22 cm. To

3HAYH Jia je BC{Ecm, Tj. BC = 11 cm. Takohe
AC <11 cm. Anu nomro BC + AC=15cm,a
AC < 11 cm, mopa 6uti BC > 4 cm. Jlakne,
4cm<BC<11cm,

127.BC>6 cm.
128.Hekajea<f<y.

IMocmatpajmo AABM.
a_f
i
IomrTo je 5 S5 T
3Ha4M ja je BM = AM.
Cnnuno u3 ABCM, je
CM < BM. M3

NOCTENHLE IBE c A
HEjEMHAKOCTH 3aK/ByuyjeMo fia je CM < BM < AM.

129. Tpeba nokazatn fa je MB < ABu MC = AC.

¥rao x je cnomamsk yrao AAMC, na je sehn of

[

5

¥ AABM crpaHmnIija Hacripam yria % je Mama of
CTpaHMIIE KOja je HacIpaM YI7a X, IITO 3Ha4yM fla
je MB < AB. CnuuHo gokasyjemo u fa je MC < AC,

HECYCEFHOT YHYTpallmker ACAM, 1j. x >

A

130. Hauprath cIMKY H NIOCMAaTPaTH TPOYTao

CDA. ¥nopenuT cnofkainmn yrao £ACD ca
HECYCeJHMM YHYTpallkimM yrnoM £ADC, na
HMCKOPHCTHTH jeJHAKOCT YI7TIOBA Ha OCHOBMI[H.

131. TlornepaTu pemerse 3agatka 22, na pajuTH

cynpoTHOM cMepy. ABMC = 61°,

132. a) Heka je N npeceuna Tauka npaeux AM u BC.

¥rao § je cnomamssn yrao AMBN na je
d > 0. Cmuno, y AANC Baxu o > y. M3 oBe
[iBe HejeHaKOCTH ciemm & > y.

6) M= aBe HejenHakocTH TpoyrIa
n<d+x M x+xa<a+bh  Ookamm
N+ X, < @ + X, + X, <@ + a, + b. Oparne umamo
n+x<a,+a +hb



A B
133. Obenexu obum Tpoyrna napasom O=a+ b +c

M3 npeTxofHor 3ajlaTka M HEjeHAKOCTH TPOYT/A:

a<y+z<b+c
b<z+x<c+a
c<x+y<a+b
CabupameM OBe TPH HejefHAKOCTH fobujamo:
O<2-(x+y+2z)=<2-0.
C

M

A c B

134.V AADC Baxn AC - AD=CD, a
y ABCD Bawxmu BC - BD < CD.
Axo cabepemo oBe IBe HejeTHAKOCTH, flobHjaMo
AC+BC-AD-BD=CD+ CD, Tj.
AC + BC - (AD + BD) < 2CD, na je
AC+BC-AB<=2CD.

1535.Tauka B, je npecex npase AC u HopMane u3 B Ha
MC.Tapaje BC=CBuBM=
Tpoyrac B,MA. ¥ memy Basku
B.M + MA > B,C + CA, a To je HCTO IUTO K
BM + MA > BC + CA.

BM. [TocmaTpajmo

136. ¥rnoeu Tpoyrna cy 59°, 59° u 62°, na je gyaa
OCHOBHIIA.

137. Tpoyrao ABM je npaBoyrnu ( BHAETH pelleH:e
108. saparka). OmwTpy YyrI0BK TOT TPOYIIA CY
AABM =50 u 4AMB = 40°, ma je AM > AB.

PALUMOHAJIHA

BPOJEBW - npBu geo

5 =3 6
1.a) 5=—;6) -3=—;8);0,75=—:1) 1,2=—.
) : ) : )30, i ) 5

. - pre—r e lt:"I—|—I S ——
-5 12 1 1,75 4
5 3
3'A:‘3=—3;B=1=—;C:-2=—;
1 1 1
3 -
D:3=T{.E:—-l=_1‘

1
4.3)2; 6)-4; 8).L; r)-34; n) 3.
4 8

SoA= { ,—E,—Z};B = {u, £}= ok C= {119}-
B 51 5

6.-3,-2,-1,0,1, 2.

1.0,4:-1,75:0,44: - 0,375. 12. —; ;%;——;— ;

13.a) _E: ~1,75;6)—2 = —0,375;8) L — _0,68.
8 25

3 15[} 4 80
19222 15 -2 _ g8
2 lﬂl} E 5 100 -

25 100 20 100

15. 0,6; —2,5; 3,16 ; —0,583.

16. 225w —2 . 0875 —L;0,6m ;07—
4 3 5 10

17.7: 9; 5; 6: 3,25.

10 - 20 - 10

18. -L,i=——; 2,2=—; 33=——.
9 0 50 9 3
19. 4,4+55=—+"—=10.
9 9
20.He. 21.3)0,6:6) —1,16:8) -0,25. 22.0.
135_8
23.3 —075<08=2. 24.5,2.2.7.5. 43
4 5 2°4’6" 79
35709
25. = —f,—in. 26. —;—;—;—
377 5 8127472

12
48 18 4 21 36
<—— —Ee—_
18 18 18 18 18
9 13 4 5

2B, —<—<——<le—,
2 5
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4 3 1 2
E}i!ﬂl e -
10 7 3 4 2 5

31.1,2,3,4,5u6.32.a) -5; 6) 4;8) 0,4; 1) -1,5.

3921 i8]
6 8

33.2) % . 6) —%. 34.-1,93. 35. He. 36. (~0,75)+0,4.

3?.B{A<C.38.—%. 39. % 40.4
3

41. Ha obe cTpaHe jefHaKoCTH je —E.

42.2.43.|a|. 44. a) —6; 6) -49% B) -20; T) ‘?'

7

5 1 13 10
45.a) ——;6) —=;B) ——. 46.a) ——= ; 6) —; B) -6.
) o ) : ) = ) - ]11 )

47.3)-176:6)-9:8)15.12.48.a) - 2.6)_2.8) L. 0 2.
3 2 5 7

49.a) —% ; 6) -2,4; B) -0,51. 50. Huje Tauno. 51. -300.

(4 2 o f O
. 9 2 9] 2 9 s

53.a) 7-x>21-x:6) 14-x<—7-x;8B) —35-x>-28-x.

54.a) -6;6)-7:8) 3 r)-15 o) -5. 55.a) —4; 6) -9; 8) 9; 1) 8.

TRLLE B

3 52 137 11

57.3)— L ;6) ——; 8) -20:1) 98,
12 63

58.a) —12.6) _2:8) 2.
9 3 2

59. a) —4: 6) 6; B) —% .60.3) -0,5: 6) ~0,7: B) 0,7.
61.a) -3: 6) 2. B) 44: 1) 34. 62.2) -12,5:6) - 8) 0.
3 6 31

63.3) -21: 6) —63: 8) —72. 64.3a) 6: 6) —% : ) %

&5. i 66. a) 16 cm?; 6) 3,24 cm; B) E cm?
67.9 cm?, 68. % km Ha gac.

69. a) 262,5 km; 6) 218,75 km; B) 2912 km.
70.35h.71.1.72.2.73.2.74. 1,

2
3 3 9 313 2 4 2
5. —_—_=_=—_.-_, T&. —+(—2)=——=—- —2]‘
4 7 2B 4 7 3 3 3
4 5 689 715 143
77.a) =.6) 3.8) 2.78.2) . 6) /12,5 122,
3 2 2 144 144 20

79.a) ~:6) &.8)10.80. 12,
13 5 5

81. ITpeo cabepn 115i u SE, na HacTaBM... —3.
37 37

le 3 53 1
82.a) —;6) —;B) —.83.a)-1,5;6) ——;B) 8 1) -4.
) s ]5 ]15 ) ) . ) 8;1)
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5

14°

86. 1°.87.-18, -9, -36. 88.2 myra. 89. -1 wm L.
2

90.a)x=-23;6)x=-21;8)x=-15.91.-14.
92.a=63.93.5=-25.94.3a -8°C.
95.a)x=-29:6) x=98:B) x=-22,

34.a]a(b+c}=L:;ﬁ]a(.a-c):—%.as. ”

20
100.a) x=-6;6) x=-12.101.a) x =33 ) x=——.

102.a)x=-8:B6)x=-1:8) x:-;.

103.a) x = 5; 6) x =-51.
104.3) x<-4;6) -4>2x;8B) x<—4;
r) 6uno koju 6poj x; 1) Hema pemesa.
19

7 1
105.a) x<——:6) x>——:B) ——>x:
) x = ) = ) 5 2*

r) -l}x}—li.
106. a) xz-E;ﬁ] x{-E;B] -ﬂﬂx‘
[ 20 14
107.3 u 4.108.xe{-2,-1,0, 1,2, 3}.
109.a) -3<x<8;0) 5>x>-2.
110. 34 murpa. T11. He. 112. 350 cm.
M3.-15°C<T=<9°C. M4.462341]
M5.3cm<ec<15cm.
M6.a)x<-40)x<-9;B)x<-12;1)x<18;
1) nema pewemsa; ) 6o koju 6poj x € Q.
M7.a) x>3;6)x>-3;8B)x=3.
M8.xe{-3,-2,-1,0, 1,2, 3,4, 5}.
M9.a)x=-1; 6B)x=-5 B)x<-5
Nxz10; plx<0; HKlx>-1.
120.8)x=<0; B)x>0; B) x<0; r)x<0.
121.2) x<2;6) x<—2238) x< %2> x> -2,
2 32
13

_3 11
122 «— 58— 3 3
_4

a]-4~i-£{-3;ﬁ] E{H{S;B]I -2{-3{-1.
4 5 A

123.11eT. 124.0.125.0.126. He. Q N Q"= 0.



129.xe4—
i
3 8 14 20
130. 222 B msecc =
g 8°8 8 8
132.£-:£¢:E<:E.133.2{—3‘:2‘:3{.&.
30 24 16 9 4111

umam 3,14 < 3,142857 < 3,15, Hpoéaj CAMOCTANHO
u cnefehe: Hammmm 3,14 u 3,15 Kao pasnoMke u
YHOpenH MX YHAKPCHHM MHOMKEHmREM.

135.0,1,2,3,4u5.136.-1,0m 1.

137. ipa pemena: —g T —E

63
138. Tpu pemema: 3 w2 w8,
7 8
}— 140.3a > . 141.3a 41,
6 4

139. ]
142 —L

L6

143. Beckonauno mHoro. Ceu 6pojesn x <0.
144. Beckonauso muaoro. Ceu 6pojesn y = 0.

145. a) O6mm 24 cm; nospumHa 36 cm?,
6) O6um 30 cm, nospumaa 56,25 cm?.

B) O6uM 5—; CIM; MOBPIIMHA % cm?,

146. a) O6mum 22 cm; nospnHa 24 cm?,
6) O6um 29,4 cm, nospunaa 49,4 cm?.

B) O6uM L cm; nospumHa 42 cm?,

147.3a) 34% km; 6) 43% km; B) 5?% km.

148. Ha et HaumHa.
149.a) y>0;6) y=0;8) y<0.150. [Ia.

151. a) Mckas je Tauan 3a x=0;
6) ne nocToju Gpoj x 3a Koju je McKa3 TauaH.

54 20
152. B Mory pa ce naljy pemersa i 3a octane

2 4 20
cny4ajeee. Ha mpumep, —+ = = Eib ITponahn
CaMOCTaNlHO OCTana pemema

153. 437.
154. Tpu jabyxe Ha no 4 gena u CBaKOM JIEYaKy AaTH

jenaH meo, a ocTane 4eTHpH jabyke Ha mo 3 fena u
CBAaKOM JIeYaKy JIaTH [0 jefjaH feo.

155.77. 166. lect. 157. x= {1,2,3,4,5,6,7, 8}

158. ne{-15,-5,-3,-1, 1,3, 5, 15}.
159. n= 2021 u m= 2023. [Tomoh:
1 oo 1 F_E kb

St
A 2 5 I 3 2 3 &

100
160. T 161. 198.

162. He, 3ato wTo ce kajia Gpxe MyHH HETO MPasHM.

163. Hapa 150 gunapa, Jaroga 200 gunapa, a Bnaga
250 punapa.

164. 12 m. 165. 36 km. 166. 160 cTpana.

167. 3opan 720 gunapa, lymas 600 gunapa, Hukona
900 munapa.

168.28,51. 169. 18 jabyka u 24 xpymxe.

170.16. 171.36km. 172. Tpu jabyke Ha mo 2 gena
M CBAKOM JIETETY [aTH jeflaH [leo, a OCTANE fiBe
jabyke Ha no 3 fjena M CBAKOM JIETETY JIATH 11O

jenaH feo.
173. 550 ayTomobuna.

174. Cxynen je kunorpam nomopanyn. ITokaxu a9
KpYIIaKa TeXH KOMTHKO M 8 moMopaHipn.

175. Toua uma 120 kpymaka. Huna Taxohe 120.

176y 12% h. TTomoh: noxaxu ga 13 nyTa y Toky 12

HacoBd IpaBa MPElCcTaB/ba CHMETPATY.

12 :
177. T Y4YEHHMKA CEIH y Mapy Aievak-JieBOjuMIa.

178.36. 179.7. 180.24.
181. Mape uma 60 gunapa, a Jby6a 40 guHapa.

182 —L w1 183.x-1024
30 6
184. x = Zﬂli?;;ﬂﬂ . Bugu u zaparax 166. 185.x=8.

186.a) x e {4, %} ;6) xe{-1011, 1012} ;

187.a) 0; 6) 0.
188. a) x < 0 wm x > 0; 6) Hema pewema.

B) HeMa pelema.
189. -20.

190. a) Hema peutetsa; 6) nema pememsa.
1M.a) -2<x<2;6) -5<x<5;8B) -1<x<3.

1
192. x=- = 193. Henocroju. 194.m =3.

195. 270 guuapa.
196. a) 12 gana; 6) 9 mana; B) 8 gana.
197.x=1mmx=-1. 198. ? km. 199.48 munyTa.

200.1000 g = 1 kg. 201. 59,5 kg,
202.98.  203.168.

204. —% 205. % Bupgu u 3agaTtax 166.
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1
206.1+2-3=0; (1+2):3=1; 1 —2:3=§;
(1-2):3=_1; 1-2).3=-3.
3
207.a) x=-0,95;6) x = 3,375: B) x = —1 875.
208.a) x=-£; 6) x =E; B) x =l.
20 20 12

209. a) Hema pememsa. 6) Jegso pememe, x = -3.

B) BeckoHauHO MHOTO pemena, x € Q.
210.a) x=-23;6) x =-40; B) x = 0. 211. 120.
212.7,75kg. 213. 7,4 cm. 214. 1,35 n -1,35.

215.63 u -13.216. > m2. 217. 1L cm = 3% .

16 3

218. Tymoyrmn.  219. 20.

220. 112 crpannna.
221. TIlpeppar uma 160 gunapa, a Henap 150 gunapa.

222. 2.
14
223, a) xe{—l, 0, 1}; 6) xe{—9, —8,-7,...,12,13, 14}.
17 10 .17
PRl < - PEEINE
224.a) x> E'[:l,l.‘i]!:'r 21,5} 24_::,

225.-10=x <17,

226.a) x> —%; 6) x = 0; B) [la. [Tpobaj x = 1.

4 TPOYTAO - gpyru geo

1. lornepary objammerke Ha 130.cTpann.
2. Tlornepati o6jammerne Ha 130. u 131. cTpann.
3. Torneparn npumMepe 3 1 4 Ha 131, u 132. cTpann.
4. Tlornepary mpusep 3 Ha 131. crpanmn. Yrao ce Moxe
KOHCTPYMCATH Ha BHIIE HAUWHA, HIP.
67°30" =135":2=75"-15":2=60"+15":2=

=45% + 22°30°,
B.
a) a+p=4x0y 6) a-p=4 aMb
y .-'lr ."|l
f '
! ! b

6.a) 2a = a + a, 6) koHCTpyHCaTH cuMeTpany yrna a,
B) mogenuTH yrao « Ha 4 jefHaKa jena, na
OCEHYMTH 3 mena.

1. Koncrpymcatu yrao of 90°, na HacTaBMTH Kao y
3aflaTKy 5.

8. Koncrpymncatn ogrosapajyhe yrnose, a saTum
HaJ|OBe3aTH yrao f§, ciMYHO 3ajaTKy 5. a).

9. Tpeba HafoBe3aTH YIMIOBE, CIMYHO Kao Y 3aJjaTKy 5. a).

10. KoHcTpynineMo KpyXHHIY IPOH3BOLHOT MOMTY-
NpeYHMKA Ca IieHTpoM y Taukn M. OBa KpyxHuIa
ceue mpasy a y ape tauke A u B. HactaBak ce

CBOJIM Ha KOHCTPYKIIMjy CHMETparne Te gyxku AB.

e
AT

Al M 'B a

Kb

11. lornepatvt nofceTHUK Ha 129. cTpann.

12. IIpBo KoHCTpyHIIEMOD 1
TpaBy p Koja cajpiu Ml <, b
Tauky M 1 HOpMmainHa je i
Ha NpaBy 4. JaTHM +
KOHCTpyHIIeMO npasy b
KOja cafpsu Tauky M u =)
HOPMaJlHa je Ha Ipasy p. P

13. Tornepgarn npumep 1. va 135. crpann. Hauprati
nyx AB =5 cm, na koHCcTpyHcaTh yrao § = 60°.
3aTuM, Ha APYTH KPaK yraa f HaHeTH CTPaHMIy
BC=4cm.

14. Ha xpake npaBor yI71a HAHETH KaTeTe TPOYT/Ia.

15. M3 Temena yrna npu BpXY jelHAKOKPaKor TPOYT/a
(£ACB = 30°) HaHeTH Ha KpaKe YI7Ia TyXHHY 5 cm
M Tako J06MTH TeMeHa Ha OCHOBMIIH.

16. Iornepati npumep 2. Ha 135, crpasn. Hanpramn
cTpanuuy AB = 5 cm, na y TeMeHy B KoHCTpyHcaTH
yrao of 60°% a y Temeny A yrao of 45°. ¥ npeceky
KpakoBa OBa jiBa yrna fjobujamo teme C.

17. Ipeo oppeautn yrao CAB, a 3aTHM KOHCTpPyHCaTH
cmuHo 16. sapatky ( AC = 4 cm, 4CAB = 60°,
4BCA = 90°).

18. Oppennti ACAB = 30°. HanpraTn xunotenysy AB,
na y TemeHumMa A 1 B nanetn yrnose of 30° n 60°. ¥
NpeceKy KpakoBa oBa JiBa yria gobujamo teme C.

19. OcroBnua oBor TpoOyTAa je 5 cm, a YI7IOBH Ha Hoj

usnoce no 30°. KoHCTpyKLU#jy H3BOOHMO CIMYHO
NPeTXOAHOM 3a/IaTKY.



20. TMornegatn npumep 3. na 135. crpann. Haupramo
ny# AB =4 cm. M3 remera B onniemMo
KPYAHHIY NOTYIPEeYHMKa 5 cm, a U3 TeMeHa A
ONMMIIEMO KPYAHHITY NONYIPeYyHnka 6 cm. ¥
IpeceKy OBHMX KpY:KHHIA gobujamo Teme C.

21. Cpe cTpanune cy no 5 cm. KoHcTpyncatn Tpoyrao
CAMYHO MPETXOTHOM 3a/IaTKY.

22. Tlornepatn npumep 4. Ha 136. crpann. Hanpramo
oy# AB =3 cm. ¥ Temerny B KOHCTPYMIIEMO yTao
op 1207, a u3 TeMeHa A ONHIIEMO KPYXHHITY
NONYyNpeuyHHKa 6 cm. Y npeceky Te KPYKHMIIE W
kpaka yrna f§ nobujamo Teme C.

23. 3aparak Hema pemessa. [Tornegary ,,Casnaj Bume”
Ha cTpanu 137,

|
A :L

4 |
|
A 6 cm B
24 Axo xatety AC B
TPOYHHUMO TIPEKO 45° e

Temena C 3a
CD = BC, tapa je

AD=AC+CD= Lk A
=AC+BC=7cm. ; - :
Tpoyrao DCB je 7 cm

jennakokpax, na je ACBD = £CDB = 45°,
IIpenasumMo Ha KOHCTPYKIIHY.

N

IIpeo Haupramo oy DA = 7 cm, na y Tauku D
KOHCTpyMIIEMO yrao of 45°. M3 Temena A onumemMo
KPYAHHIY IOMYTIPEYHHKA 5 CM M HeH MPecek

€a Kpaxom yrna o3saunmo ca B. Ilowrro je ADCB
jemHaKOKpak, Tauka C ce Ha/las Ha CHMETPaH
ocHoBHIE BD. 3HauM, KOHCTPYMILEMO CHMETpamy
oy BD u men npecek ca gysxu AD je Teme C.

25. CnuuHO NpeTXOAHOM 3aJaTKYy.

13 cm

Koncrpynmemo ADEC (DE = 13 cm, a yrnoes

Ha B0oj cy 30° u 22°30°). ¥ npeceky cuMeTpane
crpannie CD u gyxmu DE gobujamo Teme A. Y
npeceky cumeTpane crpaamie CE u nyxu DE

mobujamo Teme B.

26. He.

27. Jepan nap nofyAapHHX TPOYINoEa je 2 u 4, a pyru
5u6.

28. a) 1a; 6) ne; B) me; 1) me.
29. Hucy, 3aT0 IITO MM HUCY jefjHAKE CTPAHHIIE.

30. TTorneparn npusmep 1. Ha 141. crpann. Iogynapan
cy no ctasy CYC,

31.a) AC= MP, BC= NP, 4BCA = 4NPM = 90°, na je
AABC & AMNP na ocHosy crasa CYC,
6) IMowrTo je AABC = AMNE cneju AB = MN.
32. a) ¥ AMNP yrao npu Bpxy je 40°. Osa aBa
TPOYI7Ia MMajy jefIHaKe KpaKe M yrao IpH BpXy, na
Cy nofyapHu Ha ocHoBy ctasa CYC. 6) Opatne
CMENH M jENHAKOCT OCHOBMIA, Tj. AB = MN.
33.a) AO=B0,CO=DO D
(mo ycnopy saparka),
£A0C = 4BOD (ynakpcHm
YI7IOBM), 11a j€, HA OCHOBY
craga C¥C,
AACO 2= ABDO,aonma A
je n AC = BD. Cnuuno c
pokasyjeMo u fa cy Tpoyrnosn AOD u BOC
nogyaapum, na je AD = BC. 6) M3 nogygapHocTi
AACO 22 ABDO cnegy fja cy HaM3MEHHYHH YT/IOBH
jennaxn £ACO = 4BDO, na je AC||BD.
34. Heka je ABCD npasoyraonuk. ITocmatpamo AABC u
ABAD.Tlomroje AB=AB, satum £ABC=4BAD=90"
u BC = AD, oupa no crapy C¥C sakmpydyjeMo
AABC = ABAD, a ogatne cnegu AC = BD.

35. Oba Tpoyrna MMajy CTpaHHILY AyxHHE 15 1 Ha ®oj
Haslerne yrnose off 75° u 33°, na cy nogygapHH, Ha
ocHoBY craBa YCV.

36. Cmmuno npeTxoiHoM 3afaTky. [IpaBoyrmm
Tpoyrnosu ABC u MNP umajy jenHake
XMIIOTEHY3E M Ha HHMa Hajerne yrose of 36°
1 54°, na cy: a) NoAyAapHU Ha OCHOBY CTaBa
YCV. OpgaTne ciefiy ¥ jefHaAKOCT MPEOCTATHX
enemenara, Tj. 6) AC= MPu B) BC = NP.
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37. CnnuHo MpeTXO{HOM 3aJaTKYy. 49. TlomTo je AS = AS, MS = PS (nonynpeusuk

38. Tlocmarpamo keagpar ABCD. Tpoyrnoen ABC u KpyxHuie) u £AMS = £APS = 90°, Tpoyrnosu
BAD cy jepHaKoKpako IpaBoyITH, 11a je AMS n APS cy nogynapem Ha ocHoBY cTasa CCY,
ZABRD = £ADB =4BAC = 4BCA = 45°. 3nauwu, na je AM = AP. Ha cimuan HaUMH JOKa3yjeMo 1
IujaroHana KBajjpara je yjeHo i cMMeTpana MpeocTane fBe je[HaKOCTH.
yHyTpaunker yrna. Tpoyrnoen AABO, ABCO, c
ACDO u ADAQ cy cBu jelHAKOKPaKH ca o
OCHOBMI]aMa je/lHAKMX JYKHHA W YTTIOBMMA Of] IO p

45° Ha mUMa. JHauM, NONYAAPHH CY o cTasy YCY,
na je ongau AQO = BO=CO=DO.
39. Meljycobuo cy nogygapsy Tpoyrinoen aj; B) u A).
Taxohe cy nogygapuu 6) ur). A - B
40. Korctpynumu Tpoyrac ABC, a 3aTHM cuMeTpane
6uno koje 2 cTpanune Tor Tpoyrna. Hhuxos
npecek je Tauka () Koja je neHTap onMcaHe
KPYXHHIIE, @ NOMYTIPEYHMK j€ PacTojalse Off TaUKe
O no 6u0 Kor TeMeHa TPOYT/A.

50. Hexa je y npaBoyrnom AABC xunotenysa AB, a
yrao § = 30°. Tapa je a = 60°. Axo ca M oanauumo
CpeMIITE XMIOTEHY3€, 3HAMO JIa BaXKu
AM = BM = CM. Tlowro je & = 60°, ACAM je

41. Konctpynum Tpoyrao ABC, a 3aTHM cHMeTpae jepnakocTpaHuyuny, na je AC = AM = %
6110 Koja 2 yHyTpanima yria Tor Tpoyria. 51. ITowrro je AO = CO (nonynpeuHnk KpyKHHIE),
IbHx0B Npecek je Tauka 5 Koja je LieHTap yIMcaHe BO = DO (nonynpeuyHHK KPYyXKHHIIE) H
kpy#HuLe. llITa je nonynpeunnk? Iornegary £A0B = 4COD (no ycnosy 3ajiaTka),
objammere Ha cTpann 151. AAOB = ACOD (CYC), na jen AB=CD.
42. Tlornepatn npumep 2. Ha cTpann 147. 52. Tpoyrnoeu AC,B,, C,BA, u A,CB, cy nogypapH#
43. TIpeo poxaxu AAMN = AA'MN (CYC jep no craBy CYC, na je B,C, = C,A, = A,B,, mTo
AM = A'M u MN = MN, a yrao usmeby je 90%). aHaum fa je AA,B,C, jepnakocTpannyan. [Tokaxn
Onatne AN=A'Nuna=a'. Cnegu § = §' (3amrro?). fia je crpannua Tpoyrna AA, B,C, jeqnaka
Capa pokaxu AABN = AA'B'N (CYC jep NONOBMHM CTPaHMIE NoveTHOT Tpoyrna AABC.

AN =A'Nu BN = B'N a yro namehy mux je § = §'),
onaxne cnen AB = A'B'.

44. Tlornepaty npumep 1. Ha cTpann 147. Moxkemo 53. Hexka cy D u E nopHoXja HopMana u3 Tauke O
Aokasath fa je AB=A'B, BC=B'C,CA=CA",na Ha crpanuie AC u BC. To 3anaun na je OD = OE
cy Tpoyrnosi ABC n A'B'C nogyaapHu Ha OCHOBY (momynpeunnk ynucane kpyxuune). AODC u
crasa CCC. AOQEC cy nogynapsm Ha ocHoBY cTaBa CCY

45. Tlornepgatn npuMep 3. Ha cTpaHu 148, (OC=0C, OD = OFE, £40DC = £0EC = 90°),

46. TlornepaTn npumMep 6. Ha cTpann 150. na je DC = EC. TlowTo cy npase

47, Tauka M je nenTap onmucase HHI[E TPOYIA OD u OFE cumerpane
. sy : S crpannua ACu BC,

ABC, na je AM = BM = CM. . .
3aK/LYJYjeMO fia je

48. IlenTap onucaHe KPYKHUIE OKO TPOYITIA Ce AC = BC. Ha cmmuan
Ha/na3u Ha CpeMHK cTpaHne AB, a To je moryhe

HaYMH MOMXEMO IMOKA3aATH D

€aMo aKo je To MPaBOyT/IM TPOYTA0 ca NpaBHM najeu AC= AB,
YoM Kof TeMeHa M. na je Tpoyrao ABC
jeqHAKOCTPaHMYHM.
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54. TlotpebHo je ga ogpemumo AB Ha . [ToBymo
NpaBy p napanenHy ca AB u Ha Boj nsabepumo
Tauky M. Hahumo Tauky D, Tako fia je DA = DM.
Ha npasoj p Habumo Tauxy P koja je konnHeapHa ca
Taukama B u D. mamo £ADB = AMDP u
4DAB = £ DME na no crasy YCV umamo
AABD = AMPD. Opatne cnegu AB = MP.
Mamepumo gy:x MP = x ¥ Tako MO casHamm

IIMPHHY PeKe.

55. [y ce OCHOM CHMETPMjOM ITPECTTMKABA Y jefHAKY
ayx (saparak 43), na cy ogrosapajyhe crparmnue
TPOYI/IOBa jefjHaKe M oHM cy nopyaapan (CCC).

56. [Tyx ce 1leHTPA/THOM CHMETPHjOM IPECTHKABa Y
jeMHAKY Ay, na cy ogrosapajyhe crpanniie oBux
TPOYT/IOBA jefiHaKe M oHM cy nopyaapuu (CCC).

57. AC = EF; CB = FD; BA = DE; ABAC = 4DEF,;
4ACE = 4EFD; 4CBA = 4FDE.

58. MN = 11; MQ = 10; A MPN = 70°; £AMQP = 80°;
AMPQ = 30°,

59.a) AM = MB ( no ycnosy sagatka), MC = MC,

AC = BC, na je AAMC & ABMC Ha oCHOBY cTaBa
CCC. 6) Opatne je 4AMC = 4BMC. [Towro cy Ta
ABa yrna sajefgHo 180°, cBaxku of BHX Mopa 6UTH
90°, na je py# CM nopmansa Ha AB.

60. Towro je AO = CO (nonynpeuyHHK KPYyXHHIE),
BO = DO (nonynpeunuk kpy#Huie) u AB = CD
(mo ycnoey 3agaTka), Tpoyrnoen AOB u COD cy
nopynapeu no crasy CCC, na je u £A0B = 4COD.

61. TlornegaTn npuMep 9. Ha cTpaHu 145,

62. TlornepaT npHMep 5. Ha cTpaHH 148,

63. He Moxe ce 3aK/bYUMTH jEP CTPaHMIIA HACIIPAM
yrna £ BAC = A NMP uuje nyxa off CTPaHHIE Ha
YTy, IIa C& He MOMe NpHMeHHTH cTas CCY.

64. OC je cumeTpana gyxu AB, na je HopManHa Ha
Y M nonoeH je. Ilppo goxaxmn £A0C = ABOC
na je OC cumeTpana yrna 2A0B y jeqHakoKpakomM
Tpoyriay AAOB y kome je AO = BO. Hactasn.

65. O6um Tpoyrna MNP je 24 cm. 66. £ACM = 30°.

67. TTpuMeRN NPeTXOHM 3a/jaTaK M AOKAAH
4MBA = #NAB = 30°. HacraBm.

68. Heka je ABCD npasoyraonuk. [TocMaTrpamo
tpoyrnoee ABM n DCM. Tlowrto je AB = DC,
AEABM = ADCM =90°, BM = CM, oHpa, Ha
ocHoBy craBa CYC saxmyuyjemo AABM = ADCM,
a M3 Te NogyJapHOCTH ciefn fa je AM = DM.

69. Heka je ABCD keappar. [Towro je DA = DC, 3atum
EDAM = £DCN=90° u AM = CN, u3 crasa CYC
sak/byuyjemo a) AADM 2 ACDN. 6) Opatne cnegn
ga je DM = DN.
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3. Camoctanso pemrn. ABCD je pom6.
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7.a) B(-2, -3); 6) C(2, 3); 8) D(2, -3). 57085, b 35 18 35
8. c 8 °d 4 " d o
S o et uokgape morGpoga. | HeTaumo - 3. L T
e o v G|
e i (> L
e e |0 B
5:?;:3? mnﬂpgmﬁm?m%amm auHo ) HeTauHo 5 S P
oo o noctewo wuppeGpoje. |0 Herauno| 1

a b ¢ d e f g h

39. A(-4, 4); B(2, -3); C(-3, -2); D(1, 2); E(-2, 1).
40. A(0, 0) re npunapaa HY jeAHOM KBafgpaHTy; B(4, 3) je

y I kBagpanTy; C(-2, 1) je y Il kpapgpanty; D(-1, —4)
je y III keappanTy; E(3, -2) je y IV kBagpanTy.

4
2 A 1| 4f10]=|5]7|12][7.82] a1
CTPaHMWIE X 3 : - KoopauHaTte Pactojarme of
A0 3 |12[30| 4 | 15]21 |3,6[23.46 - - s
Tpoyraa O A 0 0 0 0
B 4 3 3 4
B 3[4 6[7[8]9 € | =% 1 1 2
y|5 316134 |5|4]|5 D -1 =4 4 !
E 3 -2 2 3
Mx+y=10. 12
B ECI T el B L 43.A]BA_(3;B;_5§;BDE _z? E]Fc_ 43‘ 1); 1) Dy(-3, -2
.4 ey ] ¥ ;B =15 Tty —defe
yl8f3|nBlw]r[afiejul ,, : a a . )
120 ’ KooppuHaTe cpegumTa
12. 21 guuap. 13. =N kg Oyx | OyxuHa gyxm Ry
MM.a)x=2; 6)x=10; B)x=48; r)x=12. x ¥
15.10. 16. Anxa 210 gunapa. bpanka 330 guHapa. AB 6 -3 2
17. x = 18. 18. Muxauno 35 knukepa. Jopan 25 BC 8 1
K/IMKEpa. a5
19.AM =16 cm; BM = 28 cm. xOpojmonepal 1 | 2 |3 | 4| 6|9 |12]18
20.MMa. 21.a) 12;6) 6;B) 3;1) 2. yOpojmana | 72|36 |24|18| 12| 8 | 6
22. a) 32 cara; 6) 12 paguuka. a6
23.a) 25; 6) 20; 8) 10. 24. He. | ¥Yuennk |Anxa|Bpanka|Bnapa| Iopan | [IneHa
25. a) 18 roguna; 6) majka: 56 roguua; khu: 24 roguse. Maca 45 55 57 64 50

26. Hajmarbe 63; Hajeume 81.

27.Tlo 50 u 75 3afaTaka y CBaKoj MEKITHjH. Tpoceuna maca: gesojunne 50 kg; nevann 60,5 kg;

28. Behm yrao 45% mamu yrao 27°. LRI

1 7 47.| Kommko meceun y Toky 2016. rofiute Ha 3natnbopy 1
29.a) Y 6)7:9;8) 3.30.a) e 6)7:3. je 61/1a POCeUHa TeMIIepaTypa MCTIOf Hyne?
31.7,4 km. 32.20 cm. 33.81 km. Y KoM Mecelly ¥ Toky 2016. roguse Ha 3natnbopy 12

je 6una MpoCcevHa TeMNEPATYPa HajHIKa?

34, Jama: 12 cm u 16 cm; Pama: 6 cm u 8 cm.
Y KoM Mecelly ¥ Toky 2016. roguse Ha 3natnbopy

35.a)a= E;_ 6)n=2;8) m=36. je Buna MpoCceuHa TeMIepaTypa HajBma? /
a v, KoMK MMa Mecel ¥ TOKY 2016. rofiHe ¥ KojHMa

36 b d OKPEHUMO ,KopMitIo” 3a 180° je npoceuHa Temmeparypa uamely 10°C i 15°C? 3
. b Y KoM Mecelly ¥ Toky 2016. roguse Ha 3natnbopy

W foGujamo — =—. ce MPOCEYHA TeMIEpaTypa HajBuIIe pasnukoBana | 2

¢ a Ol BHIIETOMHINEET NPOCeRa ¥ HCTOM HECE‘LI}'?
. 2 7 2 P PEWIEHA



48.1 » [ s |36[154] 1759|6377 [ 8293

y|1]4|16]2]|6]|7]8]9]10

49. 0=3a

90.(t(min)| 20 30 |45 |60 | 15| 90 | 75 | 105

s(km)| 4 | 6 | 9|12 3| 18 |15 21

51
TAKMMWYAP |TAK|TAK|TAK|TAK|TAK VEYITHO
EKMITA 1 2 3 4 5
6-A 11 | 8 6 | 10 ]| 12 47
6-B 7 (12] &8 |10] 11 48
Komuka je apHTMeTHUKa cpefiHa Gpoja 9.4
pelleHnx 3afaTaka exumne A? ’
Konnka je apHTMeTHIKA C%E,EEHH:-I Gpoja 9.6
pelleHMX 3afjaTaka exmne B? :
Koja exuna je mobeguna: A win B? B
52.| JAHM |IIOH]|YTO|CPE|YET |[ET| CYE | HENl
chordce &0 95 |75 | 100 | 85 100 | 75
¥%
Komuxo myTa (gana) je Muma nmao MakcuManan 5
peaynTar?
Koju je Mummnn majcnabujn npouenar? 75
Kommuw je npocevan Mummn peaymrar? 3'}‘%
¥4 Tloenmn
L
200
150
100
50
IMan
11 x

54. He. 55. k = -2. 56. a)1050 gunapa; 6) 5 cnagonepa.

57. 66,8 kg.

58. bpaua 2 400 000 gunapa; Lana 3 300 000 gunapa.

59. Mapko 16 jabyka; Janko 24 jabyxe; 3sonko 32
jabyke. 60.a=8cm; b=10cm; c=12 cm.

61. a = 60°% B = 80° y = 40°.

62. a) Tpu; 6) Hajmama BpegHOCT x = 8; HajBeha
BpefHOCT x = 72,

63. He. 64. Ia. k= 100.

65. :
x-6poj | g | 15l16]|as| 63|21
Mornepa
y-6poj | ol 43| 1|8 |16]24]a8
maHa
a) 16: 6) 12.

66. Ta.

&7.a)
Rymwe | o | 3 |2l 9ls|ala
CTPEHHU;EE
Rymuna 1010511501411 ]12]16] 17
cTpannie b
6) ne.
68.a) :
x-6poj | gl12] 6 |as]2e]12]3
PE,II;I-I]-'IKE
y-Opojmanal 3 | 2 | 4 |05 1 | 2 ]8

6) xy = 24; 8] na.
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() HETBOP!

== R zf

1. 5cm. 2.5cm,6cm, 7 cm i 8 cm.

3. b:ia,:::iaudzia. 361-:pa+ia +ia+£a
3 3 3 3

mopa 6utn 180 cm. Pemrerse g = 30 cm. Crpanune cy
a=30cm, b=40cm,c=50cm un d=60cm.

4. Axo je 3ajeganuka ctpannuna AB = 5 cm, obum
yeTBopoyrna he butn 6 + 7+ 7 + 6 = 26 cm. Axo je
sajefHnuka cTpanuna BC = 6 cm, 06uM ueTBOpO-
yrna he 6uti 5+ 7+ 7 + 5 = 24 cm. Axo je 3ajen-
HWYKa cTpaHHLa AB = 7 cm, 06uM ueTBOpOyINa
hebutm 6 +5+5+ 6 =22 cm.

5. Mory ua 6yny (ako cy MM cBe CTpaHMIlE M CBH YI7IO-
BM MOfIyfjapHu). Ann He Mopajy 6MTH nofyapHu.
Ha npumep, ako je ABCD kBafipat 4Mja je cTpaHH-
ua 6 cm, a MNP() npecTB/Ba YeTBOPOYTao HACTa0
CEN/EMBALEM JIBa jEIHAKOCTPAaHHYHA TPOYT/Ia
cTpaHuIEe 6 cm.

6. Tlocroje. IIpuMepn ca MepHuM OpojeBnMa Cy Ha
CnMKama. YBEpH Ce [ja CBH TPOYITIOBM Ha CTMKaMa
3a/10BO/bABAJY HEjeJHAKOCTH TPOYTIA, 1A CaMMM
THM M YETBOPOYTTIOBH MOCTOjE.




1. Yetropoyrao MNP() Ha CTMIIH je HEKOHBEKCAH.
Youu tpoyrnose AQPM u AMNE Axo cy fjpa HoBa
Tpoyrna ADCA n AABC TakBa j1a Baxn
AQPM 2 ADCA u AMNP = AABC u uMajy 3ajef-
HMUKY cTpaHiy AC, Kao Ha CIMIM JIECHD, OHJIA je
yeTBopoyrao ABCD KOHBEKCAH a CTPaHMIIE CY jeqHa-
Ke cTpaHMIjama YeTBopoyrna MNPOQ: MN = AB,

NP =BC,PQ=CDun QM= DA.
M A

P C

8. ANPQ = 4PQN = 60°, Te je Tpoyrao NPQ
jenHakocTpann4an M NP = PQ=0QN =10 cm.
O6um veTBopoyrma MNPQ je Taga:
6+10+10+8=34cm.

9. Konpekcuu cy A u C, a HexoHBekcHu B u D.

10. Tpoyrnosn umajy 3ajefHMYKY XHIIOTEHY3Y H 0OMM
KBajipaTa je4- 8 =32 cm.

1. Tpoyrnoen nMajy 3ajefHIYKY XHIOTEHY3Y H 00HM
yeTBOpOyInaje 6+ 8 + 8 + 6 =28 cm.

12. Tloctojn. Ha npumep nocroju AABC unje cy
crpannie AB=2 cm, BC=8 cm, CA = 6,5 cm.
JaTum ce yeepu fa noctoju AADC crpanuna
CD=3cmu DA =4 cm. ABCD je npuMep Tpase-
HOT YETBOPOYT/A.

13. M3 HejegHakoCTH TPOYTTA je:
AB+BC=7+8=15cm>ACH
AC+CD>15+9=24 cm. Kako je AD = 25 cm, TO
TaKaB YeTBOPOYTA0 HE MOCTOH.

14. TlocToju 1 oH ce cacToju U3 Ba NOAYAAPHA jegHa-
KocTpaHu4uHa Tpoyrma ABC u ACD.

15.a) 4DAB, £ABC, £BCD, £CDA;

6) 4A, 4B, ACu £D;B) o, B, ym 8.

16. ¥rao & = 360° - 56° — 72° - 123° = 109°.

17. YetepTH yrao je 360° — 70° — 80° — 90° = 120°.

18. YetepTH yrao je 360° — 75° - 75° — 75° = 135",

19. Axo je HajMamH yTao X, OHAA CY OCTAIH YITIOBH
yeTBOpOyTAa x + 20°% x + 40" u x + 60°.

Tapa je 4x + 120° = 360°. To s3naun ga je 4x = 240°,
a x = 60°. ¥rnosu yeTBopoyrna cy 60°, 80°, 100°
1 120°. 36up Hajmamer u HajBeher je 180°.

20. Noxaxu Aa je AMNQ = APNQ, na je
ANMQ = £NPQ = 60°. ¥rmoBH 4eTBOPOYTTIA CY
60°, 108%, 60° 1 132°,
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21. Yayrpamsn yrnosu cy 60°, 80°, 1007 u 120°. Tpa-
#eHa pasnuka je 120° — 60° = 60°,

22 Mmamo a =2, 3atum y =5+ 20°n
8=a-20°=2p-20°
Tana je 28 + f + B + 20° + 2 - 20° = 360°,
na je § = 60° a ocTanu yIMOBM YETBOPOYINA CY
a=120° y=280"ud = 100"

23. ¥Yrnosu Tor ueTBOpoyrna cy 60°, 1207, 60° u 120°.

24. AABD =~ ABCD (jep je AB=BC,AD = DC,
BD = BD). 3aro je a = y. ¥InoBH YeTBOpPOYI7A CY:
a=130° 8 =30° y=130° 8 =70°

4bBA =§,,

JidDC = 1‘5[-

25. 4aAD =u,,
4("CB = }rll

"\s

26.a,=115% B, = 128°, y, = 66° u 8, = 51°.

27.80°,70°% 60° u 150°. 28. 81°, 81", 81°un 117°.

29. YayTpammn yrnoeu cy 66°, 82°, 98° u 114°. 36up
Hajmamser u Hajeeher je 180°,

30. Cnomamsy yrIoBu 4eTBOpoyTaa cy 72°, 84°, 96°
u 108°. Ogroeapajyhu yHyTpaumn yrnoeu cy
108°, 96°, 84° u 72° ma je TpameHa pasnuKa
108° - 72° = 36°.

3.a=95°f=85y=70°ud=110%

@, = 85°, B, = 95° y, = 110° u &, = 70°.
32.a=56",=72°,y=57"ud=175%
a,=124° B, =108%y,=123"u d, = 5"

33. 36mp yHYTpallkMX YITIOBa YeTBOpOYyTAa je 360°, a
3bup cnomammsux je Takohe 360°. To 3Haun ga cy
TH 36MPOBH jefHAKH.

34. TlocToju. CeH TpaxeHn yrmoex cy no 90°, a 1aj
YETBOPOYTAO j€ KBaipaT /K IPaBOYTA0HMK.

35.a=48"p=72°y=96"ud=144" a; = 132°,
B, =108 y, = 84" u §, = 36°. PaaMepe cno/ballI:HX

ymosacy & : B =11:9;
Piinn=9:7s1:6,=7:3.

36.a) 63° 117°, 63°u 117°% 6) 123°, 57°, 123°, 57°.
37.a) 110°,70°, 110°, 70° 6) 71°, 109°, 71°, 109°.



38. Jlata pa3nuka je paanuka iBa cycegHa yrna (jep
pasnMka HecycegHMX yrnoea je 0°). Makne:

a) 63°, 117°, 63°, 117° 6) 31°, 149°, 31°, 149°,
39.45°, 135°, 45°, 135°. 40. 60°, 120°, 60°, 120°.
41.66° 114°, 667, 114°,

42. Axo cy ujaroHasne napasnenorpaMa HOpManHe, OHe

CY M CMMETpase yIloBa napanenorpama.

Tapa je AMNP = 2 - 36° = 72°. ¥rnoeu

napanenorpama cy 72° 108% 72°, 108°
43. Jlatn napanenorpam je NpaBoyTaoHHK.

44. Jlatn napanenorpaM je KBajjpaT win pomb.

45. Moxe pa Gyze, ako cy ocrana Ba yrma no 60°.
Anmu He MOpa, aKO OCTasna fIBa yI/Ia HUCY jefHaKa, a
HHX0B 30up je 120°

46. Moxe pa Gyne napanenorpam, axo je NP napanen-
HO ca M(). ¥ cynpoTHOM je Tpames.

47.

Tlapanenorpam CBH YITIOBH CY JeiHAKH
Cpe CTpaHHLE CY jeHaKe Keapgpat
CBe CTpaHH1le HHCY jeTHaKe [IpaBoyTaoHMK

48. Jecte, anu camo axo je AB||CD.

49. Jecre, amu camo ako je AB = CD.

50. Ksagpar. 51. Pom6. 52. Huje.

53. JecTe, jep MMa CBe CTPaHMIIE jeJHAKE M CBE YITIOBE
npaBe.

54.a) 4; 6) 2; B) 2.

r *

55. Jecre, ako pare Tauke A, B, C u D HUCY KOMHHEapHe.
Huje, axo cy gare Tauke A, B, Cu D xonueaphe,

56. M3 zapaTka 55 MMaMo Jla je YETBOPOYTA0 Maparne-
norpam. IlowTo cy aMjaroHane jefHake, cnem aa je
napasnenorpaM 3anpaso NpaBoyTaoHMHK.

57. lokaxu fa cy gujaroHane yetsopoyrna MNPQ
HOPMAJTHE, a CTPaHMIIE jeJHAKE.

58. Cpegumrra crpannia kBagpata MNPQ cy Tauke A,
B, Cu D. Joka:x# fja Cy iMjaroHane 4eTBOPOYyIaa
ABCD nopmanHe, fia Cy jeflHAKE M Ja CE MONOBE, Ma
je uetBopoyrao ABCD kBafpar.

M A P
B D
N C Q

59. AC||PQ jep je PQ cpemma muumja AACD. Taxobe je
AC|IMN, na je sato PQ ||MN. Canuno nmamo
MQ”PN. Hakne yersoTpoyrao MNP(Q uma gBa
napa napanenTHux CTPaHuIla, Na je napanenorpaM.

60. Moxe na Gyze, ako ce ujaronane Mehycobuo
MOMoBeE.

61. a) Koncrpymme ce npas yrao 4DAB u Ha kpanuma
npasor yrna gy AB = AD =3 cm. Hacrasu.

6) KoncTpymme ce cumeTpana npasor yriaa
AdAb u Ha moj nyx AC = 4 cm. M3 temena C ce
KOHCTPYMIIY IpaBe HOpMainHe Ha npase d u b,
Koje MX ceKy y Taukama D u B,

62. Koucrpymie ce npas yrao £DAB u Ha Kpaiu-

Ma mpaBor yrna aysH AB=5cmu AD =3 cm.
Hacrasu.

63. Koncrpymine ce 4DAB = 45° u Ha Kpanuma yrna
oy#u AB = AD =4 cm. Hactasm.

64. Koncrpymme ce £ABC = 120° u Ha Kpanuma Tor
yrna gy#u AB =5 cm u BC =3 cm. Hactasn.

65. Koncrpyuue ce nomohum Tpoyrao MNP, Tako
Jaje MN=6cm, NP=MQ=4cmu MP=7 cm.
Hacrasu.

66. Konctpyne ce nomohuu tpoyro ABO, rge je
4 AOB = 90° n kpann (karete) AO=7:2=3,5cm
uBO=4:2=2cm. Hacrasm.

67. Koactpymue ce Tpoyrao ABD, rae je AD =4 cm,
£ZDAB=30°u AB =6 cm (C¥C). M3 Temena D ce
KOHCTPYHILE IpaBa napanenta ca AB, a Ha k0] Tauka
C taro pa je DC =6 cm.

68. 3apaTak uMa fBa pemersa. buTHO je younTn koja
Ta4yHO JIMjaroHana uMa ayxuHy 8 cm. ITornenaj
ITpumep 3 Ha cTpann 205.

69. Koncrpynue ce nomohuu tpoyro ABO, rze je
4 AOB = 60° un kpauu (katete) AO=6:2=3cmu
BO=8:2=4cm. ¥ npogyxerky AQ, npexo Tauke
O, yupraj Tauky C Tako ga je OC =3 cm. ¥ npogy-
#eTky BO, npeko Tauke O, yupraj Tauky D Tako ga
jeOD =4 cm.

70. Axo cy gare Tauke A, B u C, oHJ]a Cy MO3HAaTe TYKH
AB, BC u CA. Tpeba xoHcTpyncati Tpoyrao ABC,
a saTUM M Tpoyrao ACD, Tako fa je AD = BCw
CD = AB,

T1. Teme C je ueHTPanHOCHMETPHYHO ca A y offHOCY
Ha O, a Teme D je neHTpaTHOCHMETpHYHO ca B y
opHocy Ha O,

72. Teme C je neHTpanHOCHMMETPHYHO ca A y offHOCY
Ha O, a Temena B u D ce Hanase Ha npaBoj Koja
cagpau Tauky O, a HopManHa je Ha AC, Tako fa je
AO=B0O=DQO.

73. Teme C je neHTpanHOCMMETPHYHO ca A y offHOCY
Ha O. [Tpasa CM ogpebyje npaean crpannue BC,
npu uemy je AO = BO. Tauxa B ce gobuja y mpece-
Ky HOpMane 13 Tauke A Ha CM. Hacrasu.

PewErA K 27D .



74. TlonynpeyHHK KPYXKHHIIE OMHCaHe OKO MpaBoyTa-
OHMWEKA jellHAK je MOIOBHHM [IHjaroHane NpaBoyrao-
HuKa koja naHocu 10 cm. Moryhe je koHCTpyHCaTh
npasoyrmu Tpoyrao ABC unju cy eneMeHTH:
AB=8cm, AC=10 cm u £ABC = 90°. Hacrasu.

75. Crpannua gator kajipata je 4. Koopaunare Teme-
na Cu D cy (uma gBa pewessa): a) C(6, 4); D(2, 4)
u 6) C(6, -4); D(2, -4).

76. Camo jepgno pememse D(1, 2).

T7. Camo jeano pemetse D(3, 4).

78. Mimajy Ba pewmemsa: a) C(—4, 0); D(0, —4) u
6) C(4, 8); D(8, 4).

79. Cycennu yrnoen pomba cy 60° u 120°, (3amrro?)
Konctpynum nomohHu jeiHaKOCTpaHWYHH TPOY-
rao CTpaHMile @ = 3 cm, na HacTaBM.

80.BC = a@; BD = 2a; CA =—-2&; DA =-3d.
BLAC =i +h CD=—-7-DA——b: BD=b—2.
82. AB=2a: BC=2b; EA——Za—Eb

MN= :I+EJ' NP——H PM=-—

AN=2@d+b; BP=b-a
N L g
83.AM=— BN=—CP = —; DQ=-—;
2 2 2 2
AC=d+b; BD=b —;
L E E—t b =
MN =22 Pt g
2 2 2 2
— @ b -— a b
Pe=-g7 M5 7

84. Pememse je y TexkcTy ypbeHnka Ha ctpanu 213.
85.Ms 13 Tpoyrnosa A MMT H ﬁBMTcnan fa je:

TM=TA +AM u TM = TB+BM

CabupamemM 06HjeHNX jefHaKocTH fobuja ce
TM+TM=TA +AM+TB +BM. 36up BexTOpa
AM u BM je Hyna BeKToOp, jep Cy TO /jBa BeKTOpa
MCTOT NPaBIa M MHTEH3NTA, 3 PasIMYMTOr CMEpa,
na ce fobuja TpakeHa jeIHAKOCT.

/T\
A M B
86.AC = 2AB =2@; AM =AB +BM=@d +b;

—

MC =MB +BC =—b +4. M

= of |

P—3

=11

a
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87.a) AC = 2X; BE =3%; PR=2%; CR=2j;
ND =-7; QB =-27;
6) BK =j-%; CP=2§-2%; QD = 2% - 27;
AM =2%+¥; EL =7 -3%.

88. ITocToju. Younmo Ha npaBoj p Tauky M Tako fa je
AM = MB.

A M B P
89. Tpaneau cy: AMND, MBCN.

D N/ c
A /p B

90. Kaxo je f + y = 74° + 106° = 180°, To je 36mp
a + & = 180°, na je uetBopoyrao ABCD Tpanes.

91. a) Kpaun Tpanesa cy BCu AD;
6) Bncuna Tpanesa je gyx CC';
B) cpeba nuHMja Tpanesa je gyx MN;
r) anjaronane Tpanesa cy AC u BD;
n) yrnoen Ha ocHoBuum AB Tpanesa cy a u f5;
h) yrnoen na ocroenum CD Tpanesa cy y u 6.

D C
[TA NG
M . N
o (9 B
A B

92. ¥rnoen cy y=102"u 6 =115
93. Yrnoen cy p=76"u 6 = 122°

94, 0 /a » 95 b\ c
s/ / ]
[ a
M / N A B

96. a) Vrnoeu Tpanesa cy: 68°, 68°, 112° 1 112°.
6) Jennakoct aujaronana cuegu ns AMNP 2 ANMQ.
97. Y¥rnoeu Tpanesa cy: 70°, 90°, 90° u 1107



98. Axo ce Haupta gyx CM koja je napanenHa ca Kpa-
koM AD, Tafa je Tpoyrao MBC jejHakocTpaHMYHM
na je MB = BC = CM = 18 - 12 = 6 cm. Obum Tpa-
ne3a je 18 + 6 + 12 + 6 = 42 cm. (Bugwn cmky.)

D, 12 C

60"

A 12 M 6 B
99. Bucuna Tpanesa Mopa 6MTH jeHAKA Pas/HIH OCHO-

BHIIA, Jakne 8 cm.

100. Jepnakokpakm Tpamnes jecTe OCHOCHMETPHYHA,
anmM HHje HeHTPaMTHOCHMETPHYHA (pUTypa.

/ 1\

101. IlpaBoyrnu Tpanes HUje HM OCHOCHMETPHYHA HH
LIEHTPaTHOCHMETPHYHA UTypa.

102. Tornepaj 3aHMM/BMBOCT M3HAJ] IPUMepa 5 Ha
cTpann 218,

103. Koncrpymme ce npeo nomohuu Tpoyrao ABC
(AB=6cm,BC=4cmu AC=5cm).

HOyx CD = 3 cm je napaneneHa ca npasom AB.

104. Kaxo je pasmuka ocHoBu1ja 4 cm, Tpeba
koHCTpyncaTh nomohuu Tpoyrao MBC, rae je
MB=4cm,BC=5cmu MC=AD=6cm.
Hacrasn.

105. Koncrpymme ce nomohan tpoyrac ABC
(AB =7 cm, BC = 4 cm, a yrao xop TemeHa B je
60°). KoHcTpynmm Kpo3 Tauky A Impaey p Tako [ja
je ApAB = 75° Ha npagoj p ogpenu Tauky D Takey
na je CD || AB.

106. Tpanes je jegnakokpakm, jep Cy YITIOBM Ha
OCHOBMIIM jelHAKH. 3aTO C& KOHCTPYHILE
jemHaKocTpaHMYHK Tpoyrao ABM umja je
cTpannua 9 cm. Kako je u tpoyrao CDM Takohe
jepHakocTpanMuHK To je MC = MD = CD = 6 cm.

107. Kako je pazmka ocHoBHIa 2 cm, Tpeba
KOHCTPyMcaTi noMohHH NPaBoyI/IM TPOYTao
MBC, rae je MB=2 cm, BC =3 cm u £BMC = 90°,
Hacraen.

108. Kouctpymum nomohun jegnaxoxpaxn AMBC unja
jeocnoena MB=AB - CD =7 -5=2 cm a kpaiu
MC = BC=4 cm. Ha npasoj BM y npogyxeTKy
Tauke M mocrasu Tauky A Tako fia je AM =5 cm.

Ocraje fa ce KOHCTPYMILE jOIll CamMo NaparnenorpaM
AMCD.

109. Konctpynmm nomohun Tpoyrao MBC, Tako fa je
MB=3cm, BC=>5cm u MC =3 cm. Ha npasoj
BM y npogy#eTKy Tauke M mocTtasu Tauky A
Tako ga je AM =4 cm. OcTaje fa ce KOHCTpyHILlE
jomr camo napanenorpam AMCD.

110. Koncrpynmu Tpoyrao ABC umje cy cTpaHuie
AC=6cm, AB =8 cm, BC =5 cm. Kpos Tauky C
KOHCTPYHMIIN NpaBy napanenny ca AB a Ha moj
Tauky D Tako fga je BD = 7 cm.

1M. Kpos Tauky C KOHCTpYMILK NPaBy NapanenHy ca
AR a na moj Tauky D Tako ga je CD =5 cm.

2. Kpoz tauky C KOHCTPYMIIIN NPaBy p NapanenHy
ca AB. Kpos Tauky A KOHCTPYMILHM NPaBY g TAKO

naje #gAB = 90° IIpaBe p 1 g ce ceKy ¥ TPameHOj

Tauxku D,
113. Bugw 2agatax 106.
1M4.a)D(2,3); 6) D(4, 3).
AT T T T TR [T T]
D C
ok
3 h——— = 1L \.\.
! o | Vi s | | ]
A LY. 2 | B

T 37 FF T 0 |£f_qa;n:‘u::=x
115. TTocToju camo jefaH AenTony 4uje Cy CTPAaHHIE
3 cm, 3 am, 4 cm 1 4 cm. CnenveHBase je 06aB/EEHO
Mo CTPaHKIM Of 5 Cm.
116. [1sa npeocrana yrna cy jegHaka:
(360° - 70° - 80°) : 2 =210°: 2 = 105°.
117. TlocTojn u meroeu yrnosu cy: 80°, 907, 100° 1 90°.

118. Tpu: a) 110°, 65°, 120°, 65° 6) 110°, 120°, 110°, 20°%
B) 120°, 1107, 120°, 10°.

119. AACD = ABCD, na je ACBD pentonp. 3amro?

120. Mory, jep Taj fenTony HacTaje CAEIVEHBAEM
XHIIOTEHY34 /IBA MOfy/JapHa IPaBOYT/Ia TPOYT/A.

121. He oko cBakor, ay MOMXE OKO AeNTOMaa
HACTA/IOT CIEN/EMBALEM JIBA IIPABOYI/A TPOYITA
10 XMNOTeHY3M. L]eHTap onucaHoT Kpyra je y
CPEAMILTY Te XMMOTeHy3¢ (CMMeTpane HejefHaKHX
YI7I0Ba lenTOMAA).

122. Moxe u To y cBakm fgentomnp. Llentap ynucasor
KPYTa je y mpeceKy CHMEeTparna yITIOBa JeNTOM/a.

123. Tocroju. Ha npumep ca yrnoenma 80°, 80°, 80° n
120°,

124. Tocroju. Yeepu ce ga noctoju AABC Kao Ha CIMIM
TaKO 1ITO hem NpoBepHTH CBE TPH HEjEHAKOCTH
Tpoyrna. ¥rnoeu BAC u BCA cy owrrpu. (3amro?)
IMoctoju n AADC nopypapan Tpoyrmy ABC (Buau
cmuky). Cnegu fa moctoju 1 gentoug ABCD.

B
4 cm S5cm
A C
'\‘ ﬁf_"m J’l
b -
£ i
4cm*, _’.-’Sn:m
\v;’
D




125. TlocToju. IIpoBepy CBe HejefHAKOCTH TPOYT/IA M

YBEPH Ce Ia MoCcToju jefHakokpaku AABD kao
Ha cnii. Ha ncTi HaumH ce yBepH [ja MOCTojH
u jenHakokpaku ABDC kao Ha cnmuu. Cnegy fja
nocToju 1 gentoug ABCD.

B

5cm 6 cm

S5cm 6 cm

D

126. Tloctoju. [MocToju jennakokpaku AABC kao Ha

cmuny. (ITposepu HejegHakocTH Tpoyraa.) Bucuna
Tpoyrna ABC ua temena B mopa 6utn kpaha on

4 cm, pakne h < 4 cm. (3amro?) To 3Haun ga y
MPOAYKETKY Te BHCHMHE NOCTOjH Tauka [) Takea fa
je BD'=8 cm (jep je 8 cm > 4 cm > h). Cnepn ga
nocroju 1 genrong ABCD.

131. Ako je jegan yHyTpamkn yrao napanenorpama,
peuumo £DAB =72°, npyru yrao je £ABC = 108°,
Tapga u3 yetBopoyrna MBND cnemm:

AMDN = 360° - 90° — 90° - 108° = 72°,

132. He mory. Jep ako 6m cBi 6unu omTpu, oHpa 6m
HHXO0B 30up 6mo Mamu off 4 - 90°, a 36up yrnosa
mopa 6uTn jegHak 360°.

133. Tpw, jep axo 6m ux 6uno 4, ouaa 6u BUXOB 36Mp
tuo sehn og 360°

134. Axo je 36up Tpu yrna ueTBOpOYyTNa Mamu off, 1807,
oHJia je ueTBpTH yrao Behu of 180°. To sHaum ga
J& Taj Y4eTBOPOYTa0 HEKOHBEKCAH.

135. 36mp yrnoea a u y je 188°, mto 3Hauw fa je
B+ 8 =172, e uujepan op yrnoea § unu 4, kao
HM & WIH ¥, Hije Behn of 180°, na je veTBOpOYyTao
KOHBEKCaH.

136. ADMA, AANB, ABPC u ACQD cy nogypapHn
(moxaxmu!), na je AB = BC = CD = DA. JTakne,

yetBopoyrao ABCD je pomb. Youn Ha cTpaHHIIaMa
NP u QP tauke B, u C, Takse ga je B,D||NM n
C,A||PN. Caga mmamo AC,CA 2 AB,BD (pgokaxmu!),

A
4 cm 3.5cm
B k .
D
4 cm 3.5cm

C
127. Teme D uma xooppunare (6, 4), jep oca cuMeTpje

JenTouja cagpisn qujaronany AC,
¥A
D

Of~J 2 3 4 5 6 7 & & Ao x

B

128. Tpoyrao ABD je jepnakokpak AB=AD=10cm, a

Tpoyrac BCD je jegrakocTpanmnyas,
BC = CD = DA = 14 cm. O6uM 4eTBOpOYIIa
ABCD je: 10+ 10 + 14 + 14 =48 cm.

129. [latn ueTBOpOYyTao je poM6 M uMa yrnose 807,

100°, 80° u 100°.

130. AABC u ABCD cy jepHakokpaki. Ako je:

4BAC=g,onpajen BCA=g@,majen 4BDC=g.
Axo je O npecek aujaronana, cnegu £BOC = 110°
Tapa je 29 =70" maje p=35"m

AABC = 4BCD = 1107, a yImoBH YeTBOPOYTIIA CY:
70°%,70° 110° m 110°.
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na umamo CA = BD. Jlakne, gujaronane pomGa
ABCD cy jegnake, na je pomb KBafpar.
Q C G P

M

137. Cpepmsa nunanja Tpanesa je: (10 +6) : 2 =8 cm.

138. Cpepea nuamja Tpanesa je: (20 + 12): 2 =16 cm.
Cpenmee muamje Tpoyrnosa ADC u BCD cy no
6cm. Taga jesyxk MN=16-6-6=4cm.

139. Jecte, jep u3 pate jegHakocTH je gyx AB
napanenHa ca CD, u Tpu myTa gysxa op CD.

140. Jecre, anu camo ako cy yrnosu 80° u 100° cycegam.

141. Haupraj cmuky u gokaxku FABC = 30° na cy
yrinosu Tpanesa 30°, 30°, 150° u 150°,

142. AAMB = ACND, na je BM = DN.

AAMD = ACNB na je MD = NB. Cnepy fia je
uyeTBopoyrao MBND napanenorpam.

143. a) Heka je P cpenmute yujaronane AC. Taga cy MP
1 PN cpenise munHje Tpoyrnosa ABC u ACD, na je
AD=2-PNuBC=2-PM.Tapaje
AD+BC=2-PN+2-PM=2(PN+PM)z=2-MN,a
HEjeIHAKOCT Ceqy U3 HejenHakocT Tpoyrna MPN.



D 148. IMornenaj cAMKy U yBepH ce fia je 3afaTak

NpaKTHYHO WJleHTHYaH 3afaTky 147. Caga nahn
‘ HAYMH fia nokaxem ja je 4CEA =45"mu
#EAB =75°",
C B
o0 a0
A M B
6) JennakocT Baxu ako cy gyxu PM u PN komnse- g
apHe, Tj. ako cy npaee AD u BC napanenHe, a Tajia
je uerBopoyrao ABCD tpamnes. A
144. Yoummo tauke A, u B, Tako s1a gobujemo 149. AABM = AADN, na je AB = AD. AANC 2 AAMC,
napanenorpame AA,ND u BB,NC. Tana je myx A, B, na je CN = CM, ogaocao CD = CB. YeTBopoyrao
jenHaxa pasmuum ocHoBuua AB u CD. M tapa je ABCD je genTomj, 1 Cy HETOBE jHjaroHane
AM = BM = MN, jenHako NONOBHHK PasMKe HOPMAaIHE.
OcHcnNIE. Th SR jis je (poyrac Bl M ps boyioos S anh Hanpraj cnuKy, na ce yBepH /ia Ha CIHIH NOCTOje
n £A,NB, = 90°. (Jlokasxu oo camocranko.) Kako TPOYITIOBM YMje CPefilhe MMHIjE 3a10BO/EaBajy
je £B,NC = 57", to je yrao £A ND = 33°. ¥rnosu CR = AS = QM : 2, sathm
TIBCELCY: o 2y L ML DC=BA=MP:2uRD=SB=QP:2.

Ilo crapy CCC cmemm AABS 2 ACDR. CnuuHo ce

D N C
5 noxasyje AADR & ACBS.
151. a) Tauxe C, E u F cy konuueapse, jep je:
- 4ECF=4ECA + 4ACB + 4BCF
h % M B, B =457+ 90° + 45" = 180°,

6) Jennaxoctu gyxu EE'= AC'n FF' = BC' ce
145. Crpanuue AD u BC npofyuMo [0 EHXOBOT AOKa3yjy W3 nopyaapHocTi Tpoyrnosa AEE u
npecexa y Tauku E. Tapa je Tpoyrao ABE npasoyrmm, ACC', oprocno BFF u BCC'.
e i 152. Vs ycnosa sagatka je 4BAC = ADAC=2n
3Hauw fa je Tpoyrao CDE jeHakocTpaHtYHM, T1a je: 2
CD=DE=EC=3.Cnequpmaje AE=5+3=8, 4ABD=4CBD = g (naupraj cmiky). Kako je:
aBE=16.Konauno BC=BE-CE=16-3=13. £ACD = %H £BDC = gm cy AACD u ABCD,

jepHaKoKpaku M Taja je AD = DCu BC = CD.
Cnegu pa cy kpauu jegnakn AD = BC, na je
Tpalnes jefHaKoKpaK.

153. lornepaj cnmuky. Heka mpasa MN ceue kpake
Tpaneza y Taukama P u Q. IlpBo poxaxwH
AAMV 2 AAMD, ma cnegm pga je MV = MD.
Cnnyno goxkaxu fga je CN = NW. Cnegu ga je

e Y{{qn CHMETEHY e MT'iKD MN cpenma muHaHja Tpaneza VWCD u napanenHa
aaje ﬂJWHWEHMHH Hoxanm Mﬁ - je ca CD u AM. Ounpa je 4PMD = o, na je
AMAE = 15°, na je AEAM jepuaxoipax, 7). EM = AMDP | je PM = PD = AP = x.
MA. Jlokasm u EM ||AD. Cnegu ja je AMED pomb. JeRHaKQKpaKH, e Je e *
EA je pujaronana pomba koja nonosu yrao £MED, Cmyno je CQ = QN = BQ = y. PQ = ) jep
ma je #AED = 15°, je PQ cpenma nuHMja Tpamesa. Caja HMMamo

LN B
MN=PM+PQ+QN=x+358 ) A obum
ﬂ}ﬂ
M tpane3a ABCD je 2x + a + b + 2y, mTo je gBa myTa
e S . -
S myxe of MN. [laxne obum je 2 - 99 = 198 cm.
S E
D A

147. Pememse: 1,5. Tlomoh: Hexa je Tauka O cpemuire
JMjaroHana npasBoyraoHnka. Jokawm £AOM = 30°
HAOAM=60"1 AQ =3, v




154. Heka je mogHOXje HOpMane u3 A Ha AMjaroOHANY
BD Tauka E. ITo ycnosuma 3afiatka je AE = EF,
Kako cy Tauke A u F cumeTpHuHe Yy OffHOCY Ha
pujaronany BD, To je AD = DF = BC. Axo je CC'
pacrojame Tauke C of gujaronane BD, onpa je
CC' = EF, na je npasa CF napanenna ca BD. [laxne,
yerBopoyrao BCFD je jefHakoKpaky Tpamnes.

155. Buperw 2ajatax 152,
166. 0= (x+7). BO=2(-%+).
00 =—2(3+7).D0 = 3(x-7),

=i Di—-7
7. 355 F.5C a4+ b,

CD=-a+b, DA=—a-b.

158. Buau zapgarax 84,

159. Ako je y Tpanesy ABCD, AB =a u DC =b,
OH/JIA je BEKTOP CPEfii:E MMHHjE Tpamnesa:

— = g—b gth
MN=b+ = .
2 2
D b C
M b _\N
a-h
2
b a-b
A a B

160. M3 HejegHaKOCTH TPOYT/AIA CIIEAM:
a) moske; 0) mMowe; B) He MoxKe.

161. Kaxo je MB = MD u AM = CM, To ce gujaroHane
yeTBopoyrna ABCD nonoge, na je 4eTBopoyrao
ABCD napanenorpam.

162. Yetpopoyrao ABCD je napanenorpaM jep uma
napanenHe CTPAHMIlE MCTHX Ayx#mHa. OHa ceu
fia Cy ipyTe AiBe CTpaHHIe Takohe MCTHX TyxuHa
M JIa Cy HACTIPAMHH YTTIOBM jEJHAKH.

163. ITowrTo ce gujaroHane NonoBe, OHAA CBAaKe JBE
MOMTOBMHE AMjaroHana rpafie yrao of 90°. Taga
uMamo AAOB 2 ACOB = ACOD 2 AQD, ma
opatne cnegi AB = CB =CD = AD.

NMOBPLUUHA TPOYITIA

U YETBOPOYTJIA

1. HyxuHa cm dm mm
Im 100 10 1000

0,4 m 40 4 400
3,6m 360 36 3600

% TMoBpiHHa cm’ dm* mm*

1 m? 10000 100 1000000
0,2 m? 2000 20 200 000
7,5 m? 75000 750 7 500000

3. 500 m*. 4. [Ta.

5. IMoepumHa nnaso obojennx keagparuha | 10 |cm?
IMoepumua xyTo obojennx keagpatinha | 18 |cm?
INospumza npeeHo obojernx kBagpatnha | 26 |cm®
IMoepumna 6eno obojennx kpagpatnha | 2 |cm?

6. [1a. [lee nogypaphe GUIype ce MOTY NOMEPHTH TAKO
Jla ce MpeKanajy, a NOBpIIHHE fiBe (Hrype Koje ce
MpeKanajy, cy jefHake.

7. 1a. Ha npumep, F, je KBagpar cTpaHuile 6 cm M ¢m-
rypa F. je npaBoyraoHMK cTpaHnna 9 cm u 4 cm.
Osge aBe ¢urype HUCY NOAyAAPHE a MMajy HCTY
noBpuHHY. Komuka je Ta nospmmza?

8. O6mm 60 cm, noBpmxHa 216 cm’.

9. Crpannua je 2,5 cm; nospinmHa 6,25 cm’

10.a) 40 cm?% 6) 35 cm?

11. Keagpar uma eehy noepumay. O6mmMu cy MM jegHaKm.

12. Tlospunza noga npoctopuje je 91 000 cm?, a
nospumHa miounue je 91 cm’. Iotpetno je 1000
TI0YHMILA.

13.a) 16 cm?%; 6) 26 cm

14.

N
15. 20 cm?,

16. Hucy ceu nogypapau. He nocroju KeajipaT unja je
cTpaHMIa 6 cm, a BuckHa 4 cm. [ocroju npaso-
yraoHHK THX ocobuHa. [TocToju 1 pom6. Pom6 1

NpaBOYTa0HMK HUCY NOAY/lapHM.




17. Jonymena Tabnuua je:

a | 9cm %:3,5{1[11 l4cm| Bcm 30 cm
h. | 8cm | 12cm %cm 6 cm %:14_40-“
b |12cm| 7cm 9cm | 12cm 18 cm
hy, | 6cm 6 cm 8cm | 4cm 24 cm

O l42cm| 21cm |(46cm| 40 cm 96 cm

P |72cm?| 42cm? |72 cm?| 48 cm?| 432 cm?

18. Toepimna 540 cm?; gpyra BuckHa 27 an.
19. 180 cm”.

20. Tlocroje. JloBo/EHO je 1a MMajy HCTe BHCHHE, HA
NpMMEP Kao Ha CIHIH.

[ 6

I

8

21. Ilapanenorpamu A u B mMory, anu He Mopajy 6uTH
MOJyaPHIL.

22. Pom6oBu A u B Mory, anu He Mopajy 6uTH nogy-
papan. 23.Jla.

24. AABC n ABCD umajy noBpmnsy mo 25 cm®
25.D (3, 4). TloppmmHa je 5- 4 = 20.
26.Tlomro je P=18-h, =12 - h;, onpa je
ho:hy=12:18=2:3,
27.TlomTo je P=5x-h, = 3x- hy,
oHpa je h,: hy= (3x): (5x) =3:5.
28. AABD u ABCD umajy jepHake noepurnHe; 20 cm?,

29. Tpoyrnosu ABC u CDA cy nofyfapHu M HMajy jef-

Hake noBpunHe; 63 cm®.  30. 90 cm®

31. Jonymena tabmuua nma cnefehn narnep;

a 20 30 12 15

b 15 20 16 12

h, 12 10 8 8

h,, 16 15 6 10

P 120 150 48 60
32. BucuHe TpoyTna C}r% cm, % =12cmwu % cm.

33.a) AK=6cm; KM =9 cm; MB = 12 cm.
6) IMospumue AAKC, AKMC 1 ABMC cy 48 cm?,
72 cm® u 96 cm?,

34.a)6cm; 6)36cm®  35.8 cm.
36. Xunorenyza je 10 cm, a nospmuaa je 20 cm?
37.84 cm®. 38. IToepmmna (20 + 12) - 14:2 =224 cm®.

39. Nonymwena Tabnuua uma cnegehn narnepn:

Hyxwuna sehe 10em!|13cm!| 18cm | 20 cm
OCHOBHIIE Tpamesa
,T_[]nqua MaHhEe 8cm | 7am | 12cm | 16 cm
OCHOBHIIE Tpamnesa
fymmmacpeppe: | ony| B 15an | ion
NHHHWjE Tpanesa
,T_[}rmea BHCHHE Scem | 8cm | 10em | 12 em
Tpanesa
Hospunua 45 cm?|80 cm?|150 cm?[216 cm?
Tpamnesa

40.6cm.  41.18cm.

42. Cpepea nuanja Tpanesa je (28 + 10) : 2=19 cm.
[MoepumHa Tpanesa je 19- 16 = 304 cm’.
[ToBpmMHE MamkKX Tpanesa cy
(28+19)-8:2 =188 cm*u
(19+10)-8:2=116 cm’.

Opxoc nospmmnHa je 188: 116 = 47 : 29,

43 Axoje CD=2cm,onpaje GH=5cm, EF=8cmn
AB =11 cm, a BuciHa je 6 cm. IToBpinmMHa 1enor Tpa-
ne3a je 39 cm’, a NOBPIIMHE MaMkHX Tpanesa cy 7 an’
(upBenn), 13 am? (nnaem) u 19 cm?® (acyn).

A B

44. Axo cpeirsa TMHMja TPanesa ¥ BUCHHA Tparnesa
MMajy [IyHHY X, OHJIa je MOBPIIMHA Tpanesa
x-x =100 cm? na je x = 10 cm. Axo ce OCHOBHIlE
Tpanesa pasnuKyjy 3a 4 cm, oHJa jenHa MMa JyHEH-
Hy 12 cm, a gpyra 8 cm.

45. ITyx MN je cpepmsa MMHMja TPOYITIA M OHA je Mapa-
TeHA ca OCHOBHI[OM AB 10TO 3HaYM /1A je YeTBOpO-
yrao ABNM tpanes. Ocrane cpefiie MTMHNKjE ene
TPOYTao Ha 4 Nofy7japHa TPOYI7Ia Na je NOBPIIMHA
cBaKor off Tpoyrnoea 60 : 4 = 15 cm’. To 3Haun fa je
noepumHa Tpoyrna MNC jeanaxa 15 cm?, a nosp-
mmHa Tpane3a ABMN jemnaka 45 cm®,

46. CnuuHo NMpeTXOfHOM 3afIaTKy, nospmnHa AABC
je 96 cm®. INospmmaa ACMN je 96:4 =24 cm’, a
noepixHa Tpanesa ABNM je 72 cm?.

47. Tpaxena Tauka je D(2, 6); noBpIINHa Tpane3a
ABCD je 20.

48.14-14:2 =98 cm>.
50.20-30:2 =300 cm®

49.12-18:2 =108 cm®.
51.16-12:2 =96 cm®.
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52. Jla HanpaBu 3Maja y oMKy genTonga umje cy
pwjaronane 32 cm u 40 cm, Jlasn Tpeba HajMatke
32-40: 2 = 640 cm’ KapToHa.

53. ujaronane yetsopoyrna MNPQ cy 16 cm
10 cm, na je nospmnHa yeTBopoyrna MNPQ
jemnaka 16 - 10 : 2 = 80 cm®. Kaxko je noBpmmna
npasoyraoHuka ABCD jeanaka 640 cm?, To je
noepinnHa obojere purype 640 — 80 = 560 cm’.

54. Tloepumaa pomba ABCD je 18- 12:2 = 108 cm™.
HMmamo AM = MN=NC=18: 3 =6 cm, na je nosp-
umHa pomba MBND 12-6: 2 = 36 cm”. Tajia je nosp-
umHa 0bojeHe urype jegnaka 108 — 36 =72 cm®.

55.8:6:2=24. 56.6-6:2=18cm’

57.(80 + 40) - 40: 2 = 2 400 cm.

58. Cnoeo Il mma 12 kBagjpaTa, a P uma 10 kBagjpara,
na cy M noepumte 12 dm® u 10 dm?.

59. Odurypy cauns:asajy NpaBoOyTaOHHK M TPOTA0, YHjH
je 3bup nospmmHa jeguax 32 cm’.

E

e el

60. Jepuake cy, jep ¥ jegHAa M APyTa NpeCcTaBEAjY
MOBPUIMHY MOTYKPYTa.

6. Crpannue nMajy gy#mHe 16 cm 1 20 cm. ITospumnza
je 320 cm?.

62. TloBpinMHA NpaBOyTaoHHKa je 144 cm?, a oarne je
cTpaHMIa KBagpata 12 cm jep je 12- 12 = 144, O6um
KBafipara je 48 cm, a npasoyraoHuka 50 cm. Ilpaso-
yraoHMK MMa Behin o6um.

63. Urpamumrte uMa gumensuje 44 m u 24 m; noBpumHa
je 1056 m”.

64. D(1, 2); nospumna 20.

65. IlospumHa kBafgpara je 64 cm’. CTpaHMIle TpaBoy-
racHHMKa Cy x 1 4x, a l-eroBa MOBPIIHHA X - 4x MOpa
6uri Takobe jennaka 64 cm®. Tapa cy cTpanmie npa-
BOYTAOHMEKA X = 4 cm u 4x = 16 cm. Obum kBagpara
je 32 cm, a 06um npaBoyraoHuka je 40 cm. O6um
IpaBoyraoHHKA je 3a 8 cm Behn op obuMa keagpara.

66. Hexka je crpanmua keapipara a. Crparnua yeeha-
HOT KBajIpaTa je 4a, na cy ob6uMu KBajpara u
yeehanor keapipata 4a u 164, a NOBpIINHE KBa-
ppata u yeehanor kBagjpataa-au 16 - a- a. Jlakne,
o0bmum ce nosehao 4 nyTa, a noBpmmHa 16 myTa.

67. ITocmaTpamo KBafipaT CTPaHMIE @ ¥ IPaBOYTao-
HMK cTpaHuua 2a u 3a. Tbuxoeu obumu cy pegom
4au 2-(2a + 3a) = 104, a NOBpPIIMHE PEROM d - @ M
2a-3a=6-a-a. Obum npaBoyraonuka je sehn 2,5
1yTa, a MOBPUIMHA 6 MyTa.
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68. [loppuinHa CBAKOT TPOYITIA j& YETBPTHHA OBPIIN-
He KBajipara, a To je 64 cm”,

69. Heka je y:xuHa CTPaHMIlE MA/IOr KBajIpaTa 4.
Kapa ce merosa crpanuna yeeha 3a 3 cm, merosa
nospmuHa ce yBehasza3-a+ 9+ 3-a=57. Cnegu
fa je 6a = 48 cm na je a = 8 cm. O6uM npBor KBa-
gpara je 32 cm.

70. Ako je cTpaHMI]a MaH:€r KBaJjpaTa @, OHJIa CE NOBp-
IIMHE pasnuKyjy 3aa + 1 + a =63 cm. Tapa je
a =31 cm. O6umu kBagpara cy 124 cm u 128 cm,
a noppumHe cy 961 cm® u 1024 cm?®

71.1 Haumn: Axo oba KBajipaTa MMajy cTpaHuie 25 cm,
36up obuma je 200 cm, anu cy MM NOBPIINHE HCTE.
To sHaum a Mopamo yBehasaT cTpaHMIly jefHOT,
a CMamkHBaTH CTPAHMITY IPYTOr KBaJpaTa Ja UM
paznuka noepmuHa nocrade 100 cm™ IIpo6ajmo
na ysehamo crapaMiy npBor kBajipara 3a | cm, a
CMamkMMO CTpaHuiy Apyror rakobe 3a 1 cm. Taja
cy crpanmie 26 cm u 24 cm. 36up o61Ma ocTaje
200 cm, a noBpmMHE cy 676 cm® u 576 cm’, Tako
Aa je paznuka nospummHa 100 cm?. Ob6umu oBHX
kBajpara cy 104 cm i 96 cm.

II nauny: Heka je a cTpaHMIla Mamer KBajjpara.
36mp cTpaHuMIle Mamer u cTpanuiie Beher kBajipa-
Ta Mopa 6uti 50 cm (jep je To yeTBpTHHA 30Mpa
obuma), na je aato crpannua eeher ksagpara

jennaka 50 — a.
50-a

{5!]—:1}—:1:5[}—2:1{

50-a

——
. 50 - 2a
Ha cnnnm je oceHueHa pasnmka MOBPIIMHA Ba

KBajipara, u oHa Mopa 6uri 100 cm’, na umamo
jEmHAYMHY:
2-a- (50 -2a) + (50 - 2a) - (50 - 2a) = 100
[2-a + (50 - 2a)] - (50 - 2a) = 100
50 - (50 - 2a) = 100.
Pelneme oBe jefHaYMHE je JyAMHA CTPaHKLE
Mamer KBagpara a = 24 cm. Crpannna seher kBa-
npara je 50 —a = 26 cm. Cajja caMOCTanHo H3pavy-
Haj o0MMe 1 NoBpIIKHe 06a KBajIpaTa.

72. Hos kBafipaT MOpa MMaTH NOBPIIMHY
9+ 16 = 25 am’, gakne cTpaHMIy 5 cm,
a obmm 20 cm.
73. Heka cy cTpaHmiie npaBoyraoHuka x u x + 2. Taga je

yBehame nospimmHe jegnako 3(x +2) + 9+ 3x =

= 6x + 15= 105, ma je x = 15 cm. CrpaHmiie cy
x=15cmu x+ 2 = 17 cm. O6um je 64 cm, a nosp-
mmHa 255 am’,



74. Crpannie npaBoyraoHuKa cy 9 cm u 4 cm, na je
obum 26 cm, a noBpunHa je 36 cm’. KBagpar ncre
NOBPIIMHE MMa CTpaHHIy 6 cm. O6uM KBaaparta je
24 cm, faxne Mamn of 06MMa NIPaBOYTAOHHKA.

75. Tlog nma noepumay 200 - 22- 11 = 48400 cm®.
KpagpatHa nnounua uMa noepummHy 400 cm?.
bpoj noTpe6HUX KBagPaTHHX MNIOYHIA je
48000 : 400 = 121.

76. lla. Ocrarak uma noepumuy 100 - 6- 6 = 64 cm’,
WITO je MOBPIIHHA KBafjpaTa cTpanuie 8 cm, uMjn
je obum 32 cm.

77. Ako je cTpaHMIja CBAKOT KBaJpaTa X, OHJA Cy CTpa-
HHIIE IPABOYTAOHHKA X ¥ 2X, 2 06MM NpaBoyTaoHu-
Ka 6x = 96, na je x = 16 cm. O6um ceBakor KBafjpaTa
je 64 cm. O6um npaBoyraoHuka je 3a 32 cm Behn o
obuMa KBafipaTa.

78. Heka je crpannna kBafpaTa X. CTpaHMIje NpaBo-
yraoHMKa cy x + 4 u x — 3. O6um kBafpara je 4x a
NpaBoOyraoHMKa je 4x + 2, Te npaBoyTaoHMK MMa
Behu o6um 3a 2 cm.

79. Bucuna na ocHoBHIM AB je 4 cm. IoBpmnHa je
jennaka 44 cm®,

80. Mospumna jeguor Tpoyrna je 50 cm?, a noBpmMHA
napanenorpama 300 cm?®

81. Yeepu ce: BucHa pom6a 5 cm, a noepumHa 50 cm?’,

82. Mma 2 pemema. [IpaBa p KOHCTPYHCaHA KPO3
tauky O, moxe 6MTH napanenHa 6uno Kojoj of
CTpaHHIla NapanenorpaMa.

17
L/

83.12-12:2=72cm? B
25
20
12
C 15 A

84. Hajmama BMCHHA O[[rOBapa XMIOTEHY3M, @ OCTane

JBE Cy KaTeTe.
a) 15 cm; 6) 20 cm; B) 150 cm® 1) 150-2:12=25¢cm.

85.a) 15 cm?; D 10 C

6) 20 cm%
B) 35 cm?,
2
r] 30 cm? 10 o
g W
§3
A 0 B

86. Bucuna AE macnpam
yrna of 30° y AAEC je jenna-
Ka MONIOBMHM Kpaka; 8 cm.
IospimHa je
8:16:2=64 cm’.

87. AABC u AABD umajy jefHaxe nospmuHe (MMajy
3ajefHHUKY cTpaHuuy AB W jefHaKe BUCHHE),
paxne P, + P,=P, + P..Cnegu pa je P, = Ps.

88. lyxuna AB je 5, a Bucuna u3 CHa AB je 4;
noppuinHa je 10.

89. (5, 2); na je BucuHa 4, a OCHOBHIIE CY 6 H 4; MOBp-
muHa je 20,

Q0. Ilpopyxu AD 1 BC Tako fja ce cexy y Taukn M.
Onpia je AM = BM = 40 cm (jep je CD cpeama
nuHMja Tpoyrna ABM), a CM = DM = 20 cm. ITo
y3opy Ha sajarak 86, nospumHa ACDM je 100 cm
a noepuiHa AABM je 400 cm®. IToBpiiHa Tpane-
3a je 400 — 100 = 300 cm?.

91. Kaxo cy BHCHHE JIOH:€T H Topier Tpanesa (ABQP u
PQCD) jepHake To MM je OJHOC NOBPIIHHA jeTHAK
O[fHOCY CPeLIX TMHM]a, Na CY CPeibe THHHje
jennake MN = 3x u RS = 5x. Tapa cpenma nuaHja
Tpanesa RSNM mopa 6uTH jennaka P() = 4x.
Ocnoeuna AB mopa 6utit AB = 6x jep je RS = 5x
cpemisa nuHMja Tpanesa ABQP, uuja Apyra oCHOBH-
ua je QP = 4x. Cnuuno, CD = 2x. OcHoeuie AB 1
CDcyyopnocy6:2=3:1.

2

D 2x C




92. TlomTo je mapasnenorpaM eHTPaTHOCHMETPHYAH ¥
ofHoCy Ha Tauky O cBaka npasa Koja cagpxu O, a
HE CafipM IMjaroHany napanenorpaMa, MCymasa
ycnoB. Jlujaronane napanenorpamMa fiefe npaBoy-
raoHMK Ha JIBa TPOYTTIa, a4 HE Ha [[Ba YETBOPOYT/A.

93.D(2,5). lloepmmHa 6-8: 2 =24.

94. Heka je AABC = AA,B,C, n Heka cy D u D, nog-
Ho#ja BucHHa M3 A u A, va BCw B\C,. Tapa je
AABD 2 AA,B,D, no ctapy YCV. [lakne Tpoyrao-
BM MMajy jeHaKe BUCHHE, Na M MOBPLIMHE.

95. a) He nocroju. [Ipetnocrasnmo fa je noBpiun#a
Tpoyrna jegHaka 3x. To 3Haum fa cy ogrosapajyhe
OYy#HHE CTPaHHIA TPOYITA jefHake 6x, 3x 1 2x, anu
OBe Iy’KHHE CTPaHHI]A HE 3a/I0BO/LABAjY HejeqHa-
KOCTH TPOYT/a, jep MMaMo: 2x + 3x = 5x < 6x.

6) Mocroju.

96. Cpenme nUHMjE [le/ie CBAKM TPOYTAO HA YETHPH
nogyaapHa Tpoyrna nospiuuae 2 020 : 4 = 505,

97.12 cm® u 9 cm’. (JlonyHM 1o MpaBOYTaoHMKA, Ma
OfIy3MH TIOBPUIMHE TPOYT/IOBA. )

98.13,5 cm®,

99.7 nyta Beha op nospumae AABC n jegHaka je 77.

100. 100 cm? (Bugu zamaTe 86 u 90).

101. 30. 102. 36.

103. Mory. Ha cmuum je jegas npumep. Tpoyrnosu

MMajy noBplInHE 4 1 6,
D C

A B

104. TToppmimHa ce pauyHa Kao 361p NOBpPIIMHA TPO-
yrnosa BNC, BCD u BMD. 16 + 24 + 9 =49,

E A
M
9
B G
D
24
16 N
C F

105. 8. Axo ca N 03HaUMMO OpeceK NPaBHX Koje cafip-
e gyau AB u DM, youasamo ABNM & ACDM
(¥CY), na je M cpeguinte DN a nospirnHa
AAND jepnaka je nospumHy Tpanesa. [lospumnaa
AAMD jennaka je monoBuHEN noBpuinHe AAND.

106. 75 (suou 3apaTak 90).

107. Moxe. JegHaKoKpako MpaBoOYINH TPOYTAO ca
katetom 0,5 cm uma Behy noBpumHYy Hero jen-
HaKOKpakmu Tpoyrao ca ocHoBuiom 200 cm kojoj
ofroeapa excisa 0,000000001 cm.

108. TTocToju. Busu 3agarak 95 ¥ pasMoTpH Jia /M No-
CTOjH TPOYTa0 uMje cy BucHHe 1, 1 m 2,

109. Moepumne cy 30 cm® u 50 cm®. Tlornepaj u safa-
Tak 91.

110. Osnaunmo ca a crpannny AB u ca h moj ogroea-
pajyhy BCHHY 1 IPMMETHMO /Ia Cy BUCHHE M3 M
Ha AB u CD y 36upy jegnaxe h, na je 3ato
P, + P, =a- h:2 mrTo je NONOBHHA NOBPUIMHE Ma-
panenorpama. Ogatne je P, + Ps=P, + P,
11. Iornenaj cmuke. Tpoyrnosm ca HCTHM JyKHHaMa
CTpaHMIA M BHCHHA, MMajy ucTe nospmuHe. [Tosp-
mMHY YeTBopoyrna ANCQ MoxeMo M3pasuTH Ha
pea HaunHA 2 - (P, + P;) = 2 - (Ps + P,). Oparne je
nospuinHa YyeTBopoyrna MNP(Q) jennaka
P, + P,=P, + P; a 1o je TpehuHa nospummHe 4eTBO-
poyrna ABCD xoja nanocu 3 - (P+P;).

D Q P C

2. Buan saparak 92. Buno koja npasa kpos O genu
napanenorpaM Ha pMrype jeHaKuX NOBPIIMHA.

113. Haupraj cnuky u yBepH ce je BHCHHA Tpane3a 3.
IMospmmHa je 15.

114. O6a Tpanesa uMajy CTY BMCHHY M jefHAKE OCHO-
BHIIE, I1a CY MM M NOBPUIMHE jeJHAKE.

115. Bugm 3apatax 105.

116. Tloppuraa AAMD je 10. M3 npeTxogHOT 3afjaTka
HMMaMo JIa je NoBpIIMHA Tpanesa 20.



7. Jonyumumo urypy Ao npaBoyTaoHMKa M OHJA OfY-
3MMaMO TIOBPIIMHE KOje CMO Jofjami M jobujemo 52.

8. Buan cmuky. Llentap ymucanor kpyra O je jeqHako
yAa/keH Off CBaKe CTPAHMILE TPanesa, HITO 3HAYH
fa je O Ha cMMeTpany CBakor yrna Tpaneza. Caga
mokKasu AAMO =2 AANO n ADNO 2= ADPO, a
3aTHMM JIa je NOBpIIMHA Tpane3a 4 myTta seha of
nospuinHe AAOD. TTospinnna Tpanesa je 72.

119. M3 cpepmux nMHMja TPOYITIOBA YHja je jegHa
CTpaHHIja jMjaroHazna YeTBOpPOYyIa, fobujamo aa
cy KL||AC||MN n LM||BD||NK opaxne je KLMN
napanenorpaM. tberosa nospmmia je P: 2,

120. Mornepaj cnuke. [Ipeo gokaxu:

AAPD 2 ADNC 2 ACMB 2 ABQA. Cnegm fa cy
cBu yrnosH y npeceuuma E, F, G u H jegnaxu 20°
Capa poxaxy ABFC = ACGD = ADHA = AAER.
TowrTo je FB||GN, orpa je GN cpeatba nuHumja
AFBC. Cnegu na je FG = GC = a. CnuynO0 fjo-
kasyjemo GH = HE = EF = a, pa je EFGH xBafipar.
Capia fokasu 1a Cy CHBO OCEHUEHH TPOYTTIOBH 110-
AYApPHH, M IPepacnopeay UX y HoBY ¢urypy koja
HMMa MCTY NOBPIIMHY Kao kBagpat ABCD. Cnemn
[ia je noBpikHAa KBafpaTta EFGH jenHaka neTHHH
noepumHe keagpara ABCD, paxne 20 cm®

x ; -
Q. E /
x| g .F_
A x M «x

121. Mornepaj cmuxy. Obenexumo ca b u d Bucune us B
u D. Obenexnmo AQ = a u CO = c. M3pasu noep-
mmHe Tpoyrnosa ADOA, ACOD, AAOB u ABOC
nomohy a, b, ¢ u d, na fokaxm ga cy nponsBogu

NOBPIIMHA jEHAKH.
b,

122. 40 cm’. TTomoh: Jlokaxu aa je noepumHa AAQM

pea myTa Beha o moepmmae AADB, na HacTaBu
Ja/ee M 3a ocrane Tpoyrnose ABMN, ACNP u
ADPQ.

123. Osnaunmo nospummay ADOA ca x. M3 3apaTka

121 mmamo raje 8- 18=9-x, nma jex=16.

124. TTornenaj cmxy. Obenexxnmo ca AP u DQ Bucune

3 A u D nra BC. Axo je M cpepminTe crpannie AD,
oHJia BucHHa M3 M Ha BC umMa mysmHy

MN =6 jep je MN cpenma miHMja Tpanesa APQD.
Onpa je nospumiHa ABCM jennaka 18, a 3 sagaraka
115 cnean fia je noppuinMHa Tpanesa gynno seha, 36.

Q
5

A B

125. Pemaga ce cmmuso kao 3agarak 120. Yersopoyrao

je kBagpart noepmuHe 18 cm?,

126. Nopajmo Tauke E, F u G xao Ha oo, Ms 3a-

paTka 115, 3HamMo fa je mospinHa Tpanesa AFED
jemHaka moBpiMHM Tpanesa BFEC (a Moxem To M
M3HOBA CAaMOCTa/HO fiokazaTi). [TomTo je enTap
YTHCaHE KPYHXHHMILE JEHAKO Ya/beH Of] CBaKe
CTPaHMIlE, CHMETPana TYTIOT YT7Ia Pofasu Kpos
lIleHTap ynucaHe kpyxuuie. OHla mMaMo

AEOC 2 AFOG (no craey YCY), na je noBpimmHa
AGBC jegHaxa noppmmnHK Tpanesa BFEC,

D E C

A 7 E B

127. D(0, 4), a TpaxeHa noepumHa je 42.

pewers K 285 .



MHOEKC NO0JMOBA

A

AncomyTtHa BpefiHocT 6poja 16

AncomyTHa BpelHOCT panMoHanHor 6poja 78
AncomyTHa BpegHOCT cabupaka 21
AncumcHa oca (x-oca) 158

AcouwmjaTuBHoCT 22

B

BexTopu ncrtor npasya 208
BexTopu ucrtor cmepa 209
Bucunaa napanenorpama 198
Bucuua Tpanesa 215
Bucuua Tpoyrna 129

Bpcte Tpanesa 216

r
I'naena pasnomauka 1pta 94
Ipadmkon (TaukacTu gujarpam) 164

I

JBojHu pasnomMax 94

HMemrroup 223

Jlememe Gpojem ,—17 36

JenumManay sauc HETATHBHOT pasnoMKa 74
Jujaronane gentomuga 223

Jujaronane napanenorpaMa 196
Jujaronane yeTsopoyrna 188

JHpeKTHa NpONOPLMOHATHOCT 167

JMcTpuOYTHBHOCT MHOXKEH:A TpeMa cabupamy u
ofysHMamy 33
JIpyru cTae nogyfapHocTH Tpoyraosa (YCV) 143

3

3aBucHe BenuunHe 163

36mup BexTopa 209

36mup aBa paumoHanHa 6poja 84

36Mp cno/kEaIkBHX YII0Ba Tpoyrna 51

36Mp YHYTpallkHX YITI0Ba Tpoyrna 48

36Mp cno/kEAlIKBMX YINIOBA YeTBOpoyTaa 193
36Mp YHYTpallEHX YITIOBa YeTBOpoyTna 191

H

Mapa3 (maTemarnukn napas) 100
HuTensnTeT BexTopa 208
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I

Jepnaxokpaku Tpanes 216

JepHakoKpaku Tpoyrao 56
JepHakocTpaHWYHM TPOyTrao 57

JepnaumnHa c jegHoM HenosHaTom 103
JemHauMHA C HEMO3HATHM JebeHHKoM 108
JennaunHa ¢ Hemo3HaTHM cabupkom 104
JepHauMHa C HEMO3HATHM YMamkeHHEOM 104
JepHauMHA C HEMO3HATHM yMamMolem 104
JepHauwHa ¢ Heno3HaTHM uMHHOLeM 108

K

Karera 49

KeagpanT 160

Keagpar 202

Komyratneroct 21

Koedmunjent o6puyTe nponopunosantoctn 169
Koedmumjent nponopuuonanHoctu 167
Konsexcuu yeTsopoyrao 187
Koncrpykuuja napanenorpama 204
Koucrpyknuja Tpanesa 220
Koncrpykuuja tpoyrna 133
Koopousatan cucrem 157
KooppgunaTtHa oca 158

KoopauuaTtHa paBan 158

Koopaunatan novetak 158

Kpauw Tpanesa 215

M

MeToga knankanuue 105
MeTtopa kopmuna 175
MHoxeme 6pojem ,,—17 30

H

Hapopesupame BexTopa 209
Hacnpamna TemMena yeTBopoyrna 188
Hacnpamue cTpaHnile yeTBopoyrna 188
Hacnpamue cTpaHnile napanenorpaMa 196
Hacnpamuu yrmoBH napanenorpama 195
Hacnpamum yrnoeu 4yeTBopoyria 188
Herarusan npouseop 32

Herarusau 6pojesn 9

Herarusuu pasnomMak 69

Hejennaumna ¢ jeqHoM HemosHaToM 115
HekonBekcHu yeTBOpoyrao 187
Henapan 6poj HeraTHBHMX YHHMIana 88
Heytpanau enement 22

Hyna eextop 209



0

O6um Tpoyrna 46

O6pHyTa nponopunoHanHocT 169
Onpysumarse BekTopa 211

Onepanuje ca BekTopuma 208
OnucaHa KpyxHHIa Tpoyrna 149
OpnunaTHa oca (y-oca) 158
Ocnosuna Tpaneza 215

OcHOBHM eneMeHTH YeTBopoyrna 187

Oumrrpoyrinn Tpoyrao 49

IT

IMapanenorpam 195

ITapaH 6poj HeraTMBHMX YnHMAaNa 88

IMaposu jenqHakux cTpanuna 139

IMaposu jenHakmx yrnosa 139

ITap cynpoTnux Gpojeea 15

INoepmmHa Keagpara 235

IoepmuHza napanenorpama 238

IoBpmuHza npaBoyraoHuka 235

IospmxHa npasoyrnor Tpoyria 241

IoepmuHa Tpanesa 244

IMoepmuna Tpoyrna 241

Iopynaphe durype 232

[MoBpmKHa YETBOPOYT/A Ca HOPMATHHM
mujarosanama 248

IopHo#je HopMane napanenorpaMa 198
IopynaprocT Tpoyrnosa 139

IosuTiBaH npouseop 32

IMosuTHBHK pa3noMak 69

IMosuTnEHK Henn Gpojeen 9

IlpaBmna enMMHUHKMCaRa 3arpafa 27
IlpaBoyraonuk 199

IIpasoyrnu Tpanes 216

IIpasoyrnu Tpoyrac 49

ITpaBoyrnu (JlexkapToB) KOOPAMHATHH cHCTeM 157
IIpex cras nogypapHocTH Tpoyraosa (CYC) 141
IIpumeHe cTaBoBa NOAYAAPHOCTH TPOyIIoBa 147
IMponopuuja 174

P

Pasnuka BexTopa 211

Pasanuka ipa paumnonanua 6poja 84
Paznoxuso jegHake ¢purype 232
Pasamepa 174

Paamepa Gpojesa 174
PasnocTpanMy4HM TpoyTao 57
Penunpouan 6poj 92

Penunpoune onepanuje 96

Pom6 200

C

Camer 3anuc MHOXema 90
CumeTpuja u nogyaapraoct 147
CKyn HEraTHBHHMX pasnoMaxa 71
CKyn nosMTHBHHX Hemnx 6pojeea 9
CKyn no3sMTHBHUX paanomaka 70
Ckyn paumonanuux bpojesa 69
Ckyn nenux 6pojesa 9

Cnoballili YII0BH YeTBOpoyraa 193
Cno/panimsy yTI0EH Tpoyraa 51
CnopefiHa pasnoMauka upra 94
Cpepnma nuauja Tpoyraa 213
CrasoBy nofyJapHOCTH Tpoyrnosa 141
Crpannie Tpoyrna 45

Cynpotan 6poj 14
Cynporan sextop 209

Cynporas pasnomMak 71

CynpoTtHe onepanuje 96

Cycepna cTpanmila 4yeTBopoyrna 188
Cycepna TeMeHa ueTsopoyria 188
Cycepnu yrnosu 4yeTBopoyrna 188
Cycepnu yrnoeu napanenorpama 195
CynmeMeHTHM YTTIOBH Tpamnesa 215
Cpepma nuanja Tpanesa 217

T

Tpanes 215

Tpehw cras nogypaprocTn Tpoyrnosa (CCC) 144
Tpoyrao u kpyxuuna 149

Tynoyrau Tpoyrao 50

¥

¥rnoew Tpanesa 215

VHyTpallmH yIMoBH Tpoyrna 46
VHyTpaulmH yImoBH 4eTeopoyraa 191

Vnucana KpysHMIA Tpoyraa 151
Ynopebupame pasnomaka 80

Ynpomhasame MaTeMaTHuxor napasa 100
Vpebenn nap 158

X
Xunorenysa 49
Xucrorpam 163

1
LleHTap onMcaHe KpPy#HHIE Tpoyrna 149

LlenTap ynucaHe Kpy:xHHIE TpoyTrna 151

9
Yersopoyrao 187
YeTBpTH CTaB NORyAapHocTH Tpoyrnosa (CCY) 145

pewers K 287 .






